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ignorantisE quafi tenebris dificf^lis, & ad exi 
tum iprafuiim pcrueniat,& omnia-qu^ acci 
dere pofTunt,incommoda leniora ducat. Ac 
fi ea quas funtarummis philofophice prin¬ 
cipibus de liberalium artium'dignitate vere 
ac fapienter fcriptai^iaira efTe non credimus; 
n^ini dubium effe poteft 5 c^in ^ rerum 
obfcuritate, & incerta cognitioni', mirum 

in inqditm.minuatur illa.fi.ue uoluptass fiue 
animi jucunditas appellanda eft , quae ex 
ipfaalioqui rerum'conteniplatiohe percipi 
folet. Equidem fateor (quod fummo uir 
ingenio dixjt Ariftoteles ) eximiam quan- 
dam efife in naturae periiefiigatibne pofitam ^ 
delediationem, reriirhque naturalium fcien 
tiam 5 multis philorophiae partibus nobili¬ 
tate praecellere : Sed quis non uideaidn 
tanta opinionum uarietate, quarum (cum 
fit unica veritas) aut non plus una ueram, 
aut omnes falfas efife neceflTe efi:, multum 
uel inconflantire, uel errori relidum efle lo¬ 
ci, quo quidem nihil efife potcft a fcientia 
magis alienum ? Quod fi (ut eft apud eun¬ 
dem peripateticae dilciplin^e principem) do- 
(ftrinarum nobilitas tum ex rerum dignita¬ 
te , tum ex elaborata probandi ratione pen 
det; quid de mathematicis difciplinis exi- 

ftiman- 



^ E-P I S T 0 L 

{limandu eft^quce ut de rerd prasftantia nihil 
dicam, tantam habent fuis in rationibus fir¬ 
mitatem , ut non tam perfuadere , quam 
uim quodammodo afferre iiideantur.(^o- 
tusenim quifqueeft, qui Archimedis, & 
Apolloni) , exterorumque Mathematico¬ 
rum librollegens acutififimorum hominum 
non admiretur ingenia, & menti fux firmif- 
fi mas quafdam quafi machinas admoueri 
nonfentiatjUtijs quxilli tradunt, uei in¬ 
ultus affentiri cogatur ? Qua quidem ex re 
dici uix poteft, quantam animus nofter ca-^ 
piat voluptatem, dum ita in fententia per 
fiat, remque omnem plane percipit, ac te¬ 
net , ut neutram in partem dubius inclinet, 
nufquam fluduet, nedum falfis opinioni¬ 
bus imbuatur. Cuius fane tam certx tam- 
que accuratae fcientix, cumfolumac fun¬ 
damentum Euclidis , qux dicuntur , ele¬ 
menta communi -omnium Mathematico¬ 
rum confenfu exiftimentur j Tantam pro- 
fedto fummus ille vir apud pofteros laudem 
meretur, quanta optimo in primis diligen- 
tiflimoque magiftro,atque ipfi etiam primo 
artis inuentori iure debetur. Quo magis 
eorum probanda uidetur induftria , qui in 
his ipfis elementis aut explicandis, aut iilu-; 
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ftrandisftudium, atque operam collocant, 
ut quanto hcec mathematicarum difciplina- 
rum initia aut faciliora, aut firmiora fuerint^ 
tanto qua? confequuntur omnia piamus co- 
gnolcantur. Qu.^e cum ego multos annos 
partim publice docendo, partim prinatim 
commentando,& cum alijs viris dodis com 
municando diligentius pertradaffem, col- 
legifTemque (ut fere fit) in meum priuatum 
uflim nonnulla , qiiie ad eorum cognitio¬ 
nem facere uiderentnr; faciendum mihi ne- 
cefTario exiftimaui, prasfertim auditorum, 
amicorumque meorum precibus fatigatus, 
pnrterea Laurentij Caftellani ciuis Romani 
liberalitate inuitatiis,qui oes ad id neceflari 
os fiimpt^ benigne admodCi ruppeditauit,ad 
publica ftudioforum utilitate,in lucem ma¬ 
nusque hominum exire permitterem. Tibi 
ucro potillimu Princeps Sereniff. has meas 
lucubrationes dicaui , primum quod tibi 
Mathematicorum'omnium eximio patrono 
hdec noftra maxime ftudia cordi effe intelli- 
gebam ; deinde quod pro tua in noftru or-, 
dinem-uniuerfum fingulari beneuolentia, 
atque promeritis aliquod tibi grati animi 
indicium extare focietas noftra uehemen- 
ter optabat. Huc accedebat[priuatum etiam 

ftudium, 
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ftudiiim in te meum > quod ab humanitate 
tua (ingularij,oratorisque tui Vincentij Par- 
palese viri amplifTimi beneuolentia prouo- 
catus, nihilo tibi minus ego fum priuatim 
obftria:us, quam publice Societas noftra 
vniuerfa. Accipe igitur hoc tenuitatis no- 
ftrse munufculu, fi rem fipe^es, exiguum il¬ 
lud quidem, & meritis tuis longe impar; fin 
animum intuearis , amoris & obferuantia? 
plenifiimum. Quod fi tibi gratum iucun- 
dumq; accidifie cognouero, cum fatis am¬ 
plam laboris mei mercedem ac pr^Einium 
me tulifie exiftimabo,tum vero ad alia eiuf- 
dem generis commentanda, & elucubran¬ 
da, fi otium & occafio fe offeret, efficiar 

alacrior. Vale. 

ROMAE, KALENDIS FEBR. 

M. D. LXXIIII. 
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I Q^v I S forte miratUTiCUY pofl 

tot prxclanjfimos in Euclidis e!e^ 

menta Geometrica contmmtanos 

ab egregijs, ^ h primis Mathe¬ 

maticarum rerum peritis fcripto- 

ribiis editos, nouasadhuc ipji co- 

\ mentationes confcripferimus, is facile fibt perfuade- 

bit, non temere id a nobis efSe faSfum, fi confilij no- 

ftri rationem cognouerit. Cum enim longa i diutur- 

naque experientia nobis ejjet perjpedlum > atque ex¬ 

pior atumscamefie.utilitatem y atque adeo necejfitate 

horum elementorum,utfrufira quifqmmfe jperet ip- 

forum prxfidio, acutifilmas, fubtilifiimafque Archi¬ 

medis , ApollonijiTheodofiij^MentlaifTtolomieij as- 

terorumqueillufirmmMathematicorum dmon^ra- 

tiones pofie percipere i uehementer doUbamus ^tam 

infignem , ^ fUuflrem au^orem a plerifque omnino 

negligii a perpaucis uero pro dignitate tra^ariyita ut 

uixhoc noUro feculo reperianturyquifeduld operd,ac 

fiuditt in perdifcendis his elementis ponantyob eam po 

tijfmumyUt arbitror caufamy quod difficultate rerumy 

quas traSlantyatqi.obfcuritate deterreantur ynuUuq» 

habeant hac in re duc^y quem fibi citra erroris per icu. 

lumfequendim proponant. Extant quidem commen- 

tarij Campam ^ ac Theonis in fingulos Euclidis libros, 

fane eruditi, qui fatis ejfe pojjint cuiuis adfa lik con- 

fequen- 



fequendam horum elementorum doUrinam .* Sed al¬ 
ter fecutus in omnibus efl traditionem Arabum > qui 
magna ex farte Euclidis ordinem, ac methodum per 
uerterunt, uerbaque propojitionum eiufdem locis non 
paucis immutarunt > ut uerus» germanufque auSlo^ 
ris fenfus perdifficile pojjit inteliigi; id quod maxime 
in decimo libro perfpicitur: Alter ( Theonem intrlli- 
go) pene innumeris mendis y uitijfque incuria libra¬ 
riorum ita efl deprauatus» & propter notasgrxcas» 
qu^^ in eius demonflrationibus adhibentur , obfcuras 
illas y ac male expreffas adeo impeditus, ut magnam 
difficultatem inexercitatis ingenijsyperplexitatemque 
gignat. Q^uo fityUt Euclidem fine maximo labore y ac 
Siudio nemo percipiat. lam fi alij ad noflram ufqut 
memoriam maius aliquod siudiumyoperamque in hoc 
munus interpretandi Euclidis dementa contulerunt y 
hi uel fex prtores tantum libros expofuerunt , uti Ji 
qm in uniuerfum Euclidem commentarios ediderunt, 
hi per [ape > relidis antiquorum demonflrationibus 
certifjimis, {Federicum tamen Commandmum Urbi¬ 
natem Geometram pcritiffimum excipio, cuius opo- 
ruy atque diligentia Euclides latine redditusy& m pri 
§iinum nitorem , iuxta ueterum interpretum fenfum, 
ac traditionem, refiitutus, nunc denuo prodijt m lu¬ 
cem y) proprias alias , ac nouas confixerunt, qUiS ple 
runque rion tam firmee funt, neque rem ipfam fmpli- 
citer, ^ abfolute conficiunt; preefertim quod modo 
e pYopofitionibus uoces quafdam perperam detrahut, 
modo alias inepte apponunt, modo denique nonnullas 
temere immutant, ut mento de ueroyproprwque Em-, 
didis fenfu dubitare quis poffit , cum iU finU 

rejque 
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refquedc fcientia tam praeclara dtgna(it , quce opey 

fludio, indu^ria ab ijs adiuuetur, qui aliquid ad hoc 

momenti a ferre pojfunt poft diuturni temporis in re¬ 

bus mathematicis operam collocatam ; faciendum pit 

tauimus, ut lucubrationes no(iras, ac uigilias fiudio 

fis harum rerum nonmhil ( nifi fallimur,) fuhftdif al^ 

laturas, in publicum ederemus, Acceffit editionis tau 

(a altera: cum lEuclides , propter fingularem 

utilitatem, infiar emhiridq, manibus femper debeat 

etreumgefiari, neque unquam deponi ab his , qui fru 

6ium aliquem ferium ex hoc fuaui Mathefeos fiudio 

capere uoluntfin coque progredi i id nero in htme die, 

Exemplaribus omnibus maiore forma imprejfis, nec- 

dum faHum uideamus i hoc nohra editio certe, fi ni¬ 

hil aliud, attulerit commodi, atque emolumenti. Sut 

enim hi nofiri commentarij imunmerfum Euclide con 

feripti commodiore nunc forma, quam uulgo deteri, 

(id quod magnopere a nobis, qui nos audierunt, ef¬ 

flagitabant, ) uolumineq:; editi,ut facile iam queant^ 

nuUoque negotio, e loco in locum, cum res tulerit, fer 

ri atque portari, iqunc quo modo, uia, ac ratione res 

tota a nobis pcrtra&etur, quidque in hac interpreta¬ 

tione proflitum fit, paucis accipe . Demonfirationes 

aliorum, maxime Theonis, quas quidem ipfiius efie 

Euclidis, non lembus argumentis addudii quidam af 

feuerant, qjr Troclus etiam tefiatur, breuiores,quan¬ 

tum per rei difficultatam licuit, uel certe planiores, 

quando tllud non potuimus, delucidiorefque reddere 

conati fumus , Tqon enim illas nude, ac totidem uer- 

his, quot erant feriptre, propofuimus, EJenim ea efi 

interdum illarum breuitas, ut lUud accidat, quod ab 

elegan- 



elegartti{fmo foeta diSlam eft * Breuis ejie laboro, 
ohfcmus jio: Interdum etiamt cum bremus, atqi fuc 

efferri foffint, magna, ob longioremy quam 

fatis e{i»fermonem, affertur mole^iia legenti, ^ua-> 

re utrmque uitantes > easy uelut‘Teifec.(pfa.<TTiKac,atqi 

ad eum fere modum tradidimus > quem, cum publice 

Euclidem interpretaremury obferuauimus; hac etiam 

re auditorum defiderio, uolmtatiyquantum esi in 

nobis i fatis facere cupientes . Ita enim^noftra fenten 

tia, Euclides facilius a sludwfsy ijs pneftrtimyqui ceu 

tyrones, hxc Mathematica fludia nunc primum au~ 

(picantur y ac maiore uoluptatcy utdkateque cogno- 

fcetur .Trstcr hicc adiunximus multis in locis uaria 

problemata y ac theoremata y fcitunon iniuncunday 

neque a fcopo Geometria alienay qucepartim ex VrO'^ 

clo y Campanoyalijsque audloribusdecerpftmusypar- 

tim proprio ( ut aiunt J Marte yaffiduifque medita¬ 

tionibus ip fi confecimus » f>Atainfuper inhoc diligh 

operay ut definitiones Euclidis y prxjertim obfcurio- 

res y & qiM aliquid uifie fimt habere dijficultatis, {in 

quas plurimiy tanquam in fcopidos quofdamy inciden^ 

tes, a retto cur fu deflexerunt y in errores uarios y 

atque abfiurdos y prorfumque ab inslituto difciplinie 

abhorrentes, dilapfi funt, ) dducideyutque perfpicucy 

quoad eius fieri potuit»explicarentur s id, quod ha¬ 

rum artium Budiofi faede indicabunt * Qu£rescutn 

in ampliore magnitudini excrefcerenty quam ut unius 

libri jpatijSyhac prtxfertim forma , commode includi 

pojjenty in duas partes totam traiiationem diuifimus. 

Altera nouem prioribus libris continetur: altera feX 

reliquos > una cum decimofexto ad comparationes 

qmnqtut 
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quinq; corporu regulariu pertinente» quem ex Fran- 
cifco Flujjate Candalla adijcere Mlmmus»copkFiitur. 
'Jslanc, quia hAc Euclidis elementa ofiium , atque 
aditum ad omnes alias fcientias Mathematicas re^ 
ferant ac patefaciunt» operA pretium fore duximus» 
antequam ad ipfa interpretanda aggrediamur, pau¬ 

cis commemorare ^ unde nam MathematicA difci- 
plinA hoc nomen acceperint; quA fit earum diui 
fto; a quibus primum ortA,& per quos dein 

de fmgulA fuerint excultA» quanta fit il¬ 
larum prAUantia, atque utilitas > 

fi qua funt alia rei 
nojirA oppor 

tuna. 

mathe- 



MATHEMATICA DISCIPLINA 

CVR SIC DICTAE SINT. 

IsciPLiNAE Mathemattc£,qu^ qupde 
circa quantitatem uerfantur cmnes^mmen ac¬ 
ceperunt a diSitonegraca fjLti^nptcty fiue ^sc- 

qtt^ fignificat difcif linam, feu doSiri- 
nam. Cur autem hee artes de quantitate agen¬ 
tes nomen difcipUna , uel doEirina inter reli¬ 

quas, omnes fola fint adepta , duas potijjimum caufas apud pro¬ 
batos fcriptores inuenio . "Pythagorei enim ^ttque Platonici exi 
flimantes, animat rationales certo quodam, ac determinato nu 
mero contineri, eafque de corpore in corpus migrare, ( quod 
tamen chrijiianafidesfalfumejje perjpicue docet ) tefiantur, 
eas nomen doBrina , fiue difciplina obtinere, quod maxime ex 
ipfis nancifcamur recordationem , reminifcentiamque illius 
fcientix, qua anima noBra ( ut eorum efi error) antequam cor 
pus informaret ,.erat pradita . ^md quidem facili , ac fami¬ 
liari quodam exemplo comprobare nititur Plato in dialogo,qui 
Menon infcribitur , ubi Socratem introducit pufionem quen- 
dam interrogantem Geometrica quadam de quadrati dimenjio- 
ne,adqu£ licet in principio re^onderit, ut puer, graiatim ta¬ 
men afcendens eo deduElus efi, ut refponderit id, quod tandem 
diBurus fuijjet, fi diutiffime perdidiciffet Geometriam. Mlijs 
autem placet, ideo has artes pra cateris nomen fident ia, (!!:f do- 
Brina fibi uendicare, quodfiola modum, rationemqueficientix 
retineant. Procedunt enim fiemper ex pracognitis quibufidam 
principijs ad conclufiones demonfirandas,quodpropriu efi mu¬ 
nus, atque officium doBrina,fiue dificiplinje, ut «lir Mrifioteles 
teftatur j neque unquam aliquid non probatum ajfumunt Ma¬ 
thematici,fed quandocunque aliquid docere uolunt ,fi quid ad 
eam rem pertinet eorum, qua ante docuerunt, idfiumunt pro 
concejfo, eJr probato : illud uero modo explicant,de efuo ante ni¬ 
hil ficriptum efi.Quod quidem alias artes, difciplinafiue no fiem 

per obfieruare uidemus, cum plerunqi in confirma¬ 
tionem eorum,qu£ ofiendere uolunt ,ea, qua 

nondum fiunt ixplicata,demonfira- 
taue, adducant, 

DISCI- 

r. poBer, 
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DISCIPLIN-ARVM MATHEMaI ^ 
ticarumdiuifio. PYTHAGOREI, ^itas deinde fecuti-funt omnes frefe 

modum Mathematici , a.tqj 'Philo/ophi non faucijMathe- 

niMicas di-fcipUnas umuerfdi in^tjuatuor partes dipriBuerunt, 

^ritmethican), MuficamyGeometriam-,ac ^fironotniam.Cum 

enim omnis quantitas,tir,cic quam uerfantur, fit ml di feret a , 
fub qua omnes numeri,uel cotinua,fub qua omnes magnitudi¬ 

nes comprehenduntur','(^ utraqiie tam fecundum fe , quam 

comparatione al terivs pofiit confiderari j J^ifumfu» illis con- 

fentaneum , quatuor pradiSias facultates inflituere , qua 

utranque quantitatem , pro duplici confideratione diligenter 

contemplarentur . Itaque Arithmetica agit de quantitate 

difereta fecundum fe, inquirendo (it accurate explicando om¬ 

nes numerorum proprietates,ac pajfiones. Mufica traElat ea¬ 

dem quantitatem diferetam,fiue numerum comparatum cum 

alio , quatenus nimirum fonorum concentus refficit , atque 

harmonia.Geometria de magnitudine fi ue quatit at e cotinua, 

/ecundufequoq-,, ut immobilis exifiit,diffiutat.Afironomia de- 

niq‘, eande magnitudine,ut eft mobilis,confideraf, qualia fiunt 

cceleflia corpora, prout continuo motu cientur. Ad has autem 

quatuor fidentias Mathematicas,quarti Arithmetica,Geo¬ 

metria pura,Mufica uero , atq} Aflronomia mixta dicunt, oes 

alia quouis modo de quantitate agentes, qualis efi perjpefiiua. 

Geographia, cb“ catene huiufmodi, uel facile , ut ad capita, 

(t quibus dependent, reduci pojfunt. 

A t l A rbne a Gemino antiquo Geometra,^\ab aVjs, ut 

auElor eft Vroclus in cometarqs , quos inprimu Euclidis libru 

edidit,Mathematica difdplina dmidunt.Quaquide diuifione, 

quonid elegdter, copiofeqi docet,ad quana Jeje extedat Mathe 

matica difcipl(na,ferme ad uerbu ex ‘Proclo iuxta interpreta¬ 

tione Francifici Barocij Patriclj Feneti excerpta hic fubijcere 

fiatui.Volut itaqi pradiEli autlores,fcietiaru Alathematicaru 

quafdd in mtelleSiilibus duntaxat ab omni materia feparatis, 

quafdam uero in fenfilibus, ita ut attingant materiam fenfi- 

bus obnoxiam, uerfari. Prioris generis ftatuunt duas longe pri 

mas,pracipuafq-,fcienti.is,Arithmeticam,^ Geometriam : In 

pofieriori uero genere conftituunt fex, Aftrologiam,2^erJfieEli- 

uam, Geodafiaw, Canonica fiue Muficam, Supputatri( e,atqi 

Mecha- 



-p^OLEGOMEnyl. 

Mechanicam . ^flrologiam dicunt ejje eam facultatem , qux 

de mundanis edijjertt motibuside corporum cxLeBium magnitu 

dinibusfftguris,^ iUuniinamnibus,a terra<jue dijiant '^Syac de 

alijs huiufmadi rebus. Huius rurfumtres conjiituuntur par¬ 

tes ^ Gnomonica, qua in horarum dimenfione^ pojitu gnomonu, 

exercetur: Metheorofcopica ,qua eleuationum differentias ,fy~ 

derumq reperit dijiantias, nec non multa alm^tl^^aria uifiro-, 

logica perdocet theoremata: ^ Dioptrica, qua planetarum ^ 
caterarumque flellarum difiantias huinfcemodi dipptricis di- 

gnofiit infirumentis. 'PerffeEiiuam aiunt a Geometria gigni, 

atque uti radijs.^iforijs,tanquam lineis,et angulis^ qui ex hifce 

conjiituuntur oculorum xadifs. Hiuiditur autem, in eam ,qua 

proprio nomine dicitur Verjfefliuaiqua quidem reddit caufam 

earum apparentiarum, qua aliter , quam fint-, fefe nobis of¬ 

ferre fole»t,ob eorum,que fub uifum cadunt, alios fitus , eJr di 

iiantiasy -vt parallelarum coincidentia^ uel quadratorum, tan 

quam circulorum, affeBionit: Et in vniuerfdm fpeculariam, 

qua circa uarias, multiplicesque yerfatur refraBiones: ']S(ec 

non in eam, qua Sciographice^^ hoc efi, ymbrarum ^efignatrix, 

appellatur, qua oBeniit, qua ratione fieri pojjtt, yt ea, qua in 

imaginibus apparent, haud inconcinna, yel deformia ob defi- 

gnatorum diBantias, altitudinesque videantur , Geodafiam 

appellant eam fcienttam, qua res quantas metitur ^ yt materia 

lium rerum aceruos,tanquam conos, zy- puteos,tanquam cylin¬ 

dros , ^jod quidem non ajjequitur intelleBilibus reBis lineis, 

yt Geometria, fed fenfilibus tantum finterdum quidem certiori¬ 

bus quodam paBo, yt radiis Solaribus j interdum yero craffio- 

rtbus,yt jfartis , perpendiculo . Diuiditur hac,ut Geome¬ 

tria, in eam partem, qua plana,il;Z' tn eam, qua folida dimeti 

tur. Canonicam, fiue Muficam, yocant e.am fcientiam,qua 

apparentes concentuum confiderat rationes, Jepfusque ubique 

ytitur adminiculo } cjr qua ( yt Viato inquit) talis exifiii, -ut 

menti aures ipfas prapofuijfe videatur. SupputatrJx eadem 

apudipfos efi,qua apud nos idrithmetica praBica , Hac enim 

numeros confiderat, non vt in imelieBilibus,fid vt fiunt in fien 

Jilibus ipfis . Mechanica denique, qua in cognitione rerum fen 

filium,materiaque coniunBarum confifiit,apud ipfos multiplex, 

efi ; jQjsadam enim eB infirumentorum ejfeBrix, qua ^opyctyo- 

^01 nru» yocittur,e6rnm,inquam,qua gerendis fiunt bellis.ido. 

nea, 
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nea,qualia fane Archimedes etiam fertur confiruxiffe , Syra 
cufas terra, maritjue obfidentihus rejifientia y^tadam mirabi¬ 
lium prorfus rerum effeBrix ,quje QAvpta.ro'7rctmiKii: dicitur.i 
q»ippe que alia quidem jfsiritibus maximo tum artificio coh- 
firuit,quemadmodum etiam Ctefibius,at que Heron operantur } 
alia autem ponderibus, -quorum motur quidem inequilibrium^ 
flatus vero equilibrium effe caufam cfinfendumefij ut Timeus 
etiam determtnauit 'i alia-verarCeruis•y fflartisque animatas con 
uolutiones j ac motus imitantibus : -^stedam efl equilibran- 
tium ommno, ^ eorum,, qua centropohderantia uocamur , co~ 

■gnitio : Qjtxdam denique Jf herarum efleBrixcqua - '(j^cueo- 
appellatur ad ceiefiium circumuolutionum imita¬ 

tionem ^ qualem Archimedes etiam fabricatus efl : Atque ut 
mm -verbo dicam,omnis, que materiammonendixnm habet,Ha 
igitur funi difcipline'Mathematice apud antiquos.,Militarem 
autem artem,eam inquam,qua ad inflruendas,coordinandasq} 
pertinet acies,quam Greci 'rctKTlKih vocant, vnam aliquam 
ex Mathematicespartibus dicendam effe non cenfentyVt quida 
alij voluere, fed vti eam volunt modo quidem arte fupputandi, 
vt in enumerandis legionibus j modo vero Geodtefia,ut in ditfi- 

dendis,dimeiiendisque caflrametationi fliatijs in campo,- Quem 
admodum lieque Miflorfcam, neque medendi artem Mathema¬ 
tices partem.ullam effle dicunt, licet fkpenumero tum Hiflorici, 
tumetiam Medici Mathematicis utantur theorematibus^ Ej- 
rum quidem geflarumflcriptores, vel climatum fltus referen¬ 
do, uel urbium magnitudines, gf diametros, tielambitUs,cir- 
cuitusve cotiigeHdo : 'Medici vero ,quamplurimas res in arte 
flua huiuflcemodi uijs dilucidando. TS(jtm vtilisatem,qn£ in Me 
dicinam ah Aflroiogiaperuenit, ipfle etiam Hippocrates often- 
dit,ac flere omnes, quicunque aliquid ■ de oppo-rtunis teporibus, 
locisque dixere. Madem flane ratione ille etiam,qui aciebus in. 
flruendis operam acccommodat, Mathematicis quidem vte- 
tur theorematibus, nec tamen ob hoc erit Mathematicus,quam 
uis interdum quidem volens eam, qua numero fa efi,pauciffl- 
mam oftendere multitudinem,caflra, fuesque exercitus ad figu 
ram eireuh formet i interdum uero ad figuram 'quadranguli, 
uel quinquanguli, vel alterius cuiufdam multanguli,vbiplu¬ 
rimam apparere cupit. Hac igitur fere funt, qua nobis anti¬ 
qui Mathematici de harum fcientiaru partitione reliquerunt, 

____ ITQFETds 
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INVENTORES MATHEMA- 
ticarum difciplinarum. 

OAf N E s difciplinas Mathematicas a uar^ty diuerjis 

auSiorihus ortum^originemque duxijJe,fer^icHe hiftoria 

tefiantur: Immo uero fingulas nequaquamJummam adeptas 

effeperfeEiionemfiatim ab initio, fed paulatim eas ab imperfe- 

Bisad perfe&iora proceffiffe ^ memoria quoque proditum efl. 

Mrithmetices enim inuentores primi creduntur Vhartices,pro¬ 

pter frequentes mercaturas ^ atque commertia y ut auSior e/? 
Vroclus. Quam mirum in modum pojiea Tythagoraty eiufq; 

fuccejforesynec non MegyptijyGreci denique ac Mrabes ampli¬ 

ficarunt,uarijsque problematisyUtque theorematis illuftrarunt, 

Mufica?n deinde a Mercurio primum efje inuentam,multi feri 

ptores tradunt; quam ipfe pojiea Orpheo infgni Mufico com- 

mendauityatque concredidit y Hic autem Thamyri y cb“ Lino i 

Linus'uero Herculi y & Jic fuccefjionibus continuis per alios 

Muficos praclarot ad nojira ufque tempora manauit. Geome¬ 

tria uero, auEiore Troclo, ab -dlegypt^s reperta eji, ortumque 

habuit ah agrorum emenfione, tum enim anniuerfariaTfili 

inundatio agrorum terminosyac limites ita confunderet, uajia- 

retque, ut nemo agrum dignofeere pojfet fuum, caperunt Me- 

gyptij animos ad rationem menfurandorum agrorum appiica- 

re,ut hoc modo cuilibet,quod fuum er at,redderetur. Qua qui¬ 

dem ratio agros metiendi, quanquam tunc temporis adhuc 

rudis admodum fuerit,ac impolita, ab ipfo tamen officio Geo¬ 

metria eji appellata. yta(Ji.i7p{o[JLeLienim,fiue 

idem Jignificat, quod, terram metior, Caterum paulatim de¬ 

inde Geometria capta efi expoliri, & non contenta fuis finibus, 

fefe ad corpora etiam calefiia dimetienda conuertit, tradiditqi 

principia uniuerfie Mfironomia, VerffeBiua , Cofmographia, 

^ alps difiiplinit quam plurimis, qua ex ipfa , -veluti radices 

dependent, Hanc Thales Milefius ex Megypto tn Graciam pri 

mus tranfiuliffe fertur : Deinde eam infignes Thilofophi, ac 

Mathematici plurimis, acutijfimisque demonfirationibus locu 

pletarunt, atque exornarunt: Inter quos hi funt pracipui ex 

veteribus 5 "Pythagoras, Mnaxagoras Clazomenius, Hippocra¬ 

tes Chius, Plato, Oempides, Zenodorus, Brito, Mntipho,Tht6 

b dorus. 
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dorux^Tbe£tetuSy ^riffarchusy Eratofthenes^^rchitas Taren 

tinus, Euclides, Sereuusy Hypficles Alexandrinus , Archime. 

des Syracufius, Apollonius Vergxus, Theodofius Tripolita,Mi 

leus I{pmanus,<jui Menelaus, Theon Alexandrinus, Vto- 

lem&us, Eutocius Afcalonita, Vappus, Troclus, ^ al]jpene 

innumeri, quos omnes longum ejje: recenfere . Aftronomiam 

denique non pauci ab Atlante primum inuemam ejfe. autumati 

Vnde ob eximiam, qua primus inter mortales praditu-s erat, 

Aftronomia cognitionem, exortam ejje uolunt fabulam, illum 

fuis humeris caIum fuftinere j Alij putant, Chaldaos diutur 

na obferuatione (quod etiam Cicero affirmat in libro de Diuina 

tione) fyderum fcientiam adinuenijfe. Alij Aegyptios primos 

huius fcientU faciunt inuentores : Alj A Syrios : Alij deniq‘, 

gloriam hanc, ^ laudem Babylonijs ejfe deferendam^ cenfent. 

Hac autem infcientia,ut efl prajiantifjtma, ita quoque maxime 

lUuHres auBores claruerunt,quod non efi huius loci declarare, 

Ceterum,pr&cipuis hijce quatuor difciplinis Mathematicis in~ 

uentisyreliqua omnes de quantitate quouis modo agentes, faci¬ 

le ex ip fis , tanquam riuuli ex fonte^ deriuata fun:,atque 
deduBa. ^ 

KOBILITAS,ATQ_yEPRAESTAN- 
tia Scientiarum Mathematicarum» 

O N I A M difciplina Mathematica de rebus ctgunt, 

quaabfque ulla materia fenfibili confiderantur, quam- 

uis re ipfa materia fint immerfe perfficuum efi, eas medium 

inter Metaphyficamy& naturalem fcientiam obtinere locurn, 

fi fubieBum earum confideremus, ut reBe a Troclo probatur . 
Meiaphyfices etenim fubieBum ab omni eji materia feiunBum 

& re^ ^ ratione : Vhyfices -vero fubieBum & re , (^ ratione 

materU fenfibili efi contunBum: Vnde cum fubieBum Mathe, 

tnaticarum difciplinarum extra omnem materiam confidere- 

tur, quamuis re ipfa in ea referiatur, liquido eonftat, hoc me- 

diumejfe inter alia duo . Si uero nobilitas, atque praftantia 

fcientiaex certitudine demonfirationum^ quibus ytitur,fit iudi 

canda, haud dubie Mathematica difciplina inter exteras om~ 

nty principem habebunt locum. Demon firant enimomnia,de 

quibusfufeipiunt difi>utationem, firmiffimis rationibus, con~ 

firmantque 
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^rmantcjuefita. vt yere fcientixm in auditoris animo gignant, 

omnemque ^rorfus dubitationem tollant i Idquod al^s fcien- 

tijs yix tribuerepoffumus , cum in eis fepenumero intelieSius 

multitudine opinionum, ac fententiarum yarietate in yeritate 

'conclujionumiudicanda fujpenfus hareat,atque incertus.Hu¬ 

ius rei fidem aperte faciunt tot Teripateticoru fEl&, (ut alios 

interim philofophos filentio inuoluam) qua ab (Arifiofele^yelu- 

ti rami e trunco aliquo , exortaj adeo cir inter fi , nonnun- 

quam a fonte ipfo .Arijiotele diffident^utprorfus ignores, quid 

nam fibi uelit .Arifiotelesy num de nominibus y an de rebus po¬ 

tius dijputationem inftituat. Hinc fityUt pars interpretes Gra- 

cos,pars Latinos ^aiq .Arabes,alq ifominales ,al'q denique I{ea 

lesyquos yocant (qui omnes tamen Veripateticos fi efieglorian 

tur^ianquamduSloresfequantur. (^md quam longe a Ma¬ 

thematicis demorifirationibus ab fit yneminem latere exiflimo. 

Theoremata enim Euclidis,exterorumque Mathematicorum , 

eandem hodie,quam ante totannos,in fcholis retinent yeritatis 

puritatem,rerum certitudinem,demonflrationum robur, ac fir 

mitatem . Huc accedit idyquod Viato ait in Vhilebofeu dialo¬ 

go,qui de fummo bono infcribitur-,Eam feientia ejfe dignioremy 

prafiantiuremque,qux magis fynceritatis, ueritatisque eft a- 

mans. Cum igitur difciplinx Mathematica ueritatem adeo ex 

petanty adament, excolantqueyut non filum nihil, quod fit fal- 

fum,uerum etiam mhil, quod tantum probabile exifiat, nihil 

denique admittant,quod certiffimis demonfiratiOfiibus non con 

firment, corroborentque,dubium ejfe nonpotefi,quin eis primus 

locus inter alias fidentias omnes fit concedendus . 

VTILITATES VARIAE MATHE- 
maticarum difeipiinarum. 

0 N filum ytiles, yerumetiam neceffaria admodum cen- 

feridehent difciplinx Mathematica cum ad alias artes 

perfeEie perdifeendas, tum ad rem etiam publicam re fle infii- 

tuendam,eJr adminiftrandam. Tfeque enim adMetaphyfica, 

yt eleganter ofiendit Vroclus , ylli patet aditus, nifi per Ma, 

thematicas difiiplinas . Tfam fi a rebus finfibilibus , quas 

Vhyficus confiderat, ad res ab omni materia fenfibili fecretas, 

fiiunflasque, quas contemplatur Met afhyficus,y ires,acietnqi 

b i nofiri 
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Cuji» l6. 

Caf»\^’l, 

Caf, i6, 

Caf. 

nofiri imelleSfus attollere abp^ae ttUo medio tentemus, nofmet^ 
iffos »xcecahimus,nonfecus^ac eicontingit^quie carcere ali- 
tjuo tenebricofo^m quo di» latuit t in lucem Solis clarijfimam 
emittitur. ^uam ob rem, antequam a rebus phyficis,qua ma¬ 
teria fenjibus obnoxia funt coniunEl£,ad res metaphyficas, qua 
funt ab eadem maxime auulfatintelleBus afcendat, necejje efl, 
ne harum claritate offundatur , prius eum ajjuefieri rebus mi¬ 
nus abfiraBis^ quales a Mathematicis, confiderantur , yt faci¬ 
lius illaspojjtt comprehendere. Quocirca reBe Diuinus Tlato 
Mathematicas difciplinas erigere animum, ad diuinarum 
rerum contemplatione exacuere mentis aciem affirmat, Quan¬ 
tum yero emolumenti ha difciplina ad facras Uteros reBe per¬ 
cipiendos Jnterpretandasque conferant,multis uerbis pulcher¬ 
rime nobis exponit B.MuguB.iib. z. de DoBrina ChriB.demon 
firans,numerorum infcitta multa non intelligi a multis, qux 
translate,ac myfice pofita funt in fcripturis : Cuius rei exem¬ 
pla non pauca in medium adducit, eandemque fententiam lon¬ 
ge poB pluribus uerbis repetit eodem lib. Hoc idem docet D» 
Hteron. tomo i. Epif, i. afferens, magnam ineffe numeris uim 

ad multa myfteriain fcripturis intelligenda; ^o item loco. 
Geometriam magnam afferre Theologis utilitatem , perhibet. 
Ejtrfum B.MuguB, loco , quem paulo ante retuli , tefiatur, 
Muficamperneceffariam effe doBori ChriBiano , fubiungens 
paulo pof,Theologos debere etiam Geographia diligenter efe 
inJiruBos. Quod non ignorans D. Gregarius lS[a%ian%enus, 
fummis laudibus D. BafiUumpraceptoremfuum extollit, quod 
in Mftrologia, Geometria, numerorum cognitione, ceetertsque 
fcientijs Mathematicis,fuerit non mediocriter yerfatus. Tlpn 
parum etiam conducunt ha artes ad philofophiam naturalem, 
*noralem,BialeBicam,<^ adreliquasid genus doBrinas, ar- 
ttsque perfeBe acquirendas ,ut perfficue docet V r ocius, His 
adde,qmd omnia yolumina antiquorum philofophorum , maxt- 
me Mrijloselis, ^ Tlatonis,quosmerito duces nobis fequendos 
adbenereBeque philofophandtm proponimus, eorumque fere 
omnium interpretum cum Gracorum,tum Latinorum,exemplis 
Mathematicis funt referta,eapotiffimum de caufa, ut ea , qua 
aiioquin multis obBruBa difficultatibus uidebantur (ffe, per 
exempla huiufmodi clariora, magisque perfficua fierent j qua 
(rocmdubie nuUarationepercipiet is,quifcientiarum Mathe- 
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rnaticarum omnino eji expers. J^id J quod olim nemo aufus 

effet celeberrimum Diuini Tlatonis gymnct^nm frequentare , 

qui prius optime Mathematicis dtfcif linis non fuifet exorna¬ 

tus ? Vnde pro foribus Mcademite hoc fymbolum dicitur pin- 

xijje^ dyaa^irpmos ivS'^f fi^nTa. Jmmo-vero idem Viato in 

Vhilebo,omnes di/ciplinasfine Mathematicis Viles ejfe non du~ 

bitdttit ajferere , Qua de caufa in 7.de Kjp. pracipit. Mathe¬ 

maticas difciplinas primo omnium ejfe addifcendasy propter ya 

rias^ac multiplices earum ytilitates, (ut copiofe fcribit non 

folum ad re liquas artes reSlius percipiendas, uerum etiam ad 

remp, bene adminifirandam: Cuius ego rei multa exempla cum 

prateriti temporis, tum nofira etatis, (tidnecejfe foret ^in me¬ 

dium poffem adducere. Ibidem clarijfimis yerbis affirmat^pra 

cipue Mrithmeticos natura ad omnes doBrinas aptos ejjefido- 

neosque,adeo,ut etiam fi nullam aliam nobis ha fcientia affer¬ 

rent ytilitatem, (cum tamen infinita propemodum aha com- 

modaex ipfis percipiamus)perdifcendas tamen omni fiudioeas 

ejfe fiatuat, quod ingenium, mentemque ad reliquas artes om¬ 

nes capejfendas aptiorem reddantacutiorem: Quod quid* 

experientia ipfa magifira facile comprobatur . Videmus enim 

eoTf quorum ingenium facile, ^ nullo negotio hifce difciplinis 

accommodatur ,fruSlus non exiguos ex alijs fcient fs percipere: 

Contra uero^eos qui ad hafce facultates idonei minime reperiu- 

tur,prorfHs ad c&teras ejfe ineptos , Quare iure optimo Viat* 

tam frequenter in fuis operibus iterum atque iterum harum di 

fciplinarum ytilitatem nobis inculcatyatque commendat, prx- 

fertim in 7. de Bjp. in Epinomide, feu Vhilofopho , in Tymxo^ 

ybi Mathematicas difciplinas omnis eruditionis ingenua yiam 

appellat, & plerifque alijs in locis, quibus nunc enumerandis 

breuitatis memor de indufiria fuperfedeo . Md has omnes uti¬ 

litates accedit maxima iucunditas, atque ypluptas,qua cuiufqi 

animus his artibus colendis,exercendisque perfunditur. Sunt 

enimhapraciput ex feptem artibus liberalibus, in quibus non 

folum ingenui adolefcentes, yerum etiam nobiles yiri, princi¬ 

pes,reget,ac imperatores ad honefiijfimam, maximeque libera¬ 

lem obleBationem animi, quam fumma etiam cum ytilitate 

coniunEiampariunt,diu multumque y er fari folebant: Qjso- 

rum exemplum multos adhuc noftra hac tetate imitari conspici¬ 

mus . Tefiatur,magnam animi yoluptatm ex his artibus per- 

b i dpi. 
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cifi, Dhiinm Tlato in .y.de Fj'p. ybi audaSfer dicitnm te¬ 

mere confirmat,oculurn anima,qui ab alijsJludijs exc&catur,de-^ 

foditurque , a Mathematicis tantum difcif littis tecreari^exci- 

tarique rurfus adeius^ quod efi^contetnf lationem * Omitto plu¬ 

rima alia teflimdnia 'Platonis^aliorunique grauifjimorum phi- 

lofophotum,quibus harum difciplinarum utilitas cum necefjt- 

tate, deleEiatione coniunEla, atque prasiantio. abunde po- 

teji comprobari. 

EVCLIDIS, ATX^VE GEOME- 
triae commendatio. 

V I s N A M fuerit Euclides horum elementorum in- 

y.^^ftitutor , ( ut aliquid etiam de auBore,quem nobis inter 

( pretan dumpropojuimus, deqi Geometria uniuerfa,in medium 

proferamus quo tempore floruerit, non fatis conuenit in¬ 

ter feriptores , Multi enim, uttedatur uulgata elementorum 

Euclidis'fecundum Campanum, 7 heoriem editio, atque eo¬ 

rundem inferiptio, exifiimant j eum fuiffe philofophum illum 

Megaris natum,qu6d oppidum Ijihmo adiacet, Socratifque au 

dltorem,quifeBam inftituit afe diclarn Megaricam , qu& alio 

nomine DialeBica appellabatur, eo quod fellatores illius in¬ 

terrogando , rejpondendoqi ( quod proprium eft munus Diale- 

Bicorum ) libros conferiberent. De quo multa funt in Diogene 

Laertio de uitis philofophorumtScribit de hoc Cicero JQuefi. 

Mcad.lib.i, ubi ait. Tofi Euclides Socratis difcipulus Mega. 

reus 3 a quo ijdem illi Megarici diBi , qui id bonum folum ejfe 

dicebantfquod effet unum, fi mile, idem,<^ femper, fa- 

uet his auBoribus non parum id , quod Valerius Maximus 

oBauo lib, feribit, nimirum a Tlatone, qui Socratis etiam di 

fcipnlus fuit f conduBores ara facra de modo, ^ forma eius fe¬ 

cum fermonem conferre conatos, ad Euclidem Geometram ire 

itifios .'Verumfi Troclo nobiliferiptori, tilqs auBoribus an 

tiquis credendum efi , Euclides hic nofier imior fuit illo Me- 

gareoj floruitq', tempore Ttolemaiprimi, quiMEgypto, poB 

Mlexandri Magnimortem, Olympiade 1ante Chrifium 

natum anno j i p, coepit imperare, ut loannes LucidUs refert < 

^aod quidem uerius efie crediderim, hoc maxime adduBus ar 

gumento, quod Diogenes Laertius omnia opera Euclidis iUius 

Megarici 
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Megarici diligentifjt me enumerans , nullam frorfm faciat 

mentionem huius celeberrimi uoluminis de Geometricis elerht 

tis confcrifti , in ejuo ferpetuam , nunquam morituram fa¬ 

mam fbi comparauit Euclides , & gloriam. TS(jque enim pu¬ 

tandum eff, Diogenem in monimeniis philofophorum eHercita- 

tiffmum^hoc tam infigne opus uelfcientem uoluijjepraterire, 
uel ab Euclidefm ejfe compofitum , i<inora(Je. Itaque Euclides, 

nofer. Geometra acutifjtmus,ab iUo' Megareo philofopho longe 

alius efl, qui, cum in doBrina Academicorum efjet fumma cu 

laude uerfatusy animum totum ad Mathematicas difciplinas 

tranftulitf ih quibus itaexceUuii, ut 'concordi omnium iudi¬ 

cio principem inter Mathematicos fibi locum ture optimo t*en- 

dicarit. Scripfit autem uoluminaad rem Mathematicamf^e- 

Bantia non pauca, in quibus eximia eius diligentia, admiran 

daque dOBrina facile elucet: qualia furit eius Optica',Catoptri 

ca,Elementares infiitutiones ad Muf eam capejfendim perti¬ 

nentes,Vh£nomena,atqi Datorum lib'er,opus de Diuifionibus, 

quod nonnulli fuicantur ejfe libellum illum' acutiff mum de 

juperficierum diuifionibus,Machometo Bagdedino aferiptum, 

qui nuper loannis Dee Londtnenfs, & Peder ici Commandini 

Vrbinatis opera in lucem ejl editus-. Confrripft item conica ele 

menta, auBore Vroclo, qu£ tatrien ad nos nondum peruenere, 
alia id geuus opufula. Maxime uero hoc uolumen elemen¬ 

torum Geometricorum nunquam omnium confenfione fatis lau 

datum tam mirabili ordine', tantaque eruditione contexuit,ut 

nullus unquam eorum, quif milia confcripferunt elementa 

( confcripferunt autem , u* ait Vroclus , non pauci ) far illi 

extiterit, nedum ipfum fuperarit. In quo quidem, ut furnrnum 

ingenq acumen demonjirauiti ita non omnia, qu£ ad rem Geo¬ 

metricam pertinent, in uulgus edenda ,fed ea duntaxat y qux 

uija funt ejfe necejfaria, atque utilia, ad communem omnium 

utilitatem , argumentis , & rationibus ftrmijfmis cenfuitejfe 

comprobanda, Caterum, qifantapt horum Euclidis elemento¬ 

rum Geometricorum, ac proinde uniuerft Geometria jprafian 

tia , ac uttlitaSfpartim ex ijs, qua ante fcripfimus ,partim ex 

qs,qii£ nunc dicemus , non obfcure perjjici potefi, Dicuntur 

inim Geometrica elementa,eam ob caujam,quodfine ipfis nul¬ 

lum opus Mathematicum poffimus aggredi^ne dicam fruBum 

aliquem inde percipere: Omnes fiquidem Mathematicarum re 

b 4 tum 
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rum fcripores , ut Archimedes, AfoUoniuf,Theodofius, ^Ci 

in fuis demon firationibusufurpant hxc Euclidis elementa t 

tanquam principia omnibus iam diu perjpe&a , atque demon^ 

/Irata t Quamobrem ficutis , qui legere uul:^elementa Utera, 

rum difcit prius , gjr illis ajjtduerepetitis utitur in uocibus om 

nibtis exprimendis i Jtc qui alias difciplinas Mathematicas de 

fiderat (ibi reddere familiares, elementa hxc Geometrica ple¬ 

ne , ac perfeBe caUeat prius, necejfe efi. Ex his etenim elemert 

tif^uelutifonte uberrimo ^omnis latitudinum, longitudinum, 

altitudinum , profunditatum, omnis agrorum,montium, infu¬ 

larum dimenfio , atque diuifio, omnis in calo per infirumenta 

fyderum obferuatio, omnis horologiorum fciotericorum comptu 

fitio,omms machinarum uis , ^ ponderum ratio,omriis appa- 

' rentiarumuariarum , qualis cernitur in (feculis , in piBu- 

ris, in aquis, t/y in aere, uarie illuminato , diuerfitas manat. 
Ex bis, inquam, elementis machina totius huius mundana efi 

. inuentum medium , atque centrum , inuenti cardines , circa 

' quos perpetuoconuertitur,orbis denique totius explorata figu- 

\ra, acquantitas .Ofienditur, atque demonfiratur unius huius 

\fctentix ui cxliuniuerfi, fyderumque perennis connerfio , or- 
tus,Qccafus,abitus,reditus,afcenfus,defcenfus, diei ac noBis^ 

temporumque toto anno per omnem terrarum (itum, dr mun¬ 

di inclinationem, uarietas. ConiunBiones item planetaru m, 

oppofitionts, afieBufque uarij tam expedite cognofcuntur , us 

S" loca illorum in coelo, ^ eclipfes , feu Solis , ac Lunxdefe^ 

Biones certi(fime,ante quem fiam,in omne pofierum tempus d. 

Mathematicispradici queant« Hoc denique tngens Dei,^ na 

tura opus , mundum , inquam,totum, mentis nofira oculis mu 

nere, ac beneficio Geometria fubieBum con(f icimus . Adde 

Geometriam hominibus plurima, qua penitus incredibilia efie 

uident ,omniumq-, fide fuperant,per(ficua facere,credibiliaq-, 

e(fe ofieni^re : !^aleefi illud, quod,de Archimede Syracufio 

tefiantur hi/iorie.Cum enim Hieron Syracufarum rex nauem, 

quam Ttolemao AEgyptiorum regi mittere fiatuerat,tanta ef 

fet molis fabricatus , ut eam omnes una Syracufii a loco dnno- 

uere minime ualerem , Archimedes Geometra periti(fimus u- 

nius Geometria uiribus fretus regi promifit, fe effeBurum, ut 

ipfam/olus rex abfque uUo labore fuhduceret: ^uod cumpra- 

fiitifiet, in conffeBu omniutn rex /iupefaBtts excUma(fe per 

bibetur 



'bibetur ; jib hac die^ qutcquid dixerit Archimedes, illi ere» 

dtndum eft . tipn difjimile httic uidetur mihi ejje pulcherrima 

illud faSium, quod idem Archimedes ope Geometria gejjit Sy 

racufis^ quando corona ex auro , argentoque confeSla , quam 

rexfummo ftudio fabricari iujferat^non dijfoluta , fingula au^ 

ri, & argenti pondera , qua inter fe aurificis fraude ac dolo 

commifia erant Jubtilifime ojfendit. tiequefilentioprateriri 

debet, eundem Archimedem robori, ac efficacia demonjlnatio 

yium Geometricarum innixum fapenumero , iaSiit^e,ft habe¬ 

ret terram aliam , in qua pedem figeret, hanc noftram, quam 

incolimus^e loco fe commonere poff e . Vari ratione , datis uirU 

bus quibufcunqueypondus quodcunque fepojfe mouere: Et alia 

id genus non filum ab Archimede , uerum etiam ab alijs pra- 

daris , & illujiribus Geometris patrata ejfe memori* proditu 

efi. Tantum deniqtte nomen una hac Geometria Archimedi 

peperit, ut Marcellus ^mani exercitus imperator , contra 

quem, diu Syracufanam urbem defehderatMrchimedes machU 

nis quihufdam per Geometricas demonfirationes adinuentis 

^ conjlruBis, in expugnat* urbis direptione, ac cade ciaium 

unitts Archimedis falutipublico ediSh cauerit .* quem ubicon 

tra imperium fuum, tir uoluntatem a gregario quodam milite 

interfe&um cognouit > uehementer doluit > eumque honorem 

mortuo habuit > quem uiuo habere honpotuiu Cuitts fepulchrS 

Cicero a fe , cumm Sicilia Qa&jloris officio fungeretur,reper- 

tumejje , mirandum in modum gloriatur . fnde mirari nemo 

debet,cur in fummo fimper honore apud Gracos fuerit Geome» 

tria, Accedit quoqste ad prxfiantiam , utilitatemq’, Geome- 

tri&,quod cum demonfirationes Geometrica fint maxime illu- 

fires ,nemo fine ipfis fatis perfiiciet, quafitttis demohfifatio- 

num, nemoque eifdemde^itutus perfeEiuS erit artifeX metho¬ 

di, ^uod quidem ingenue fatetur Galenus infignis philofo- 

ph:ts,ac medicorum princeps» m libro, quem de libris proprijs 

infcripfit. Is enim infirullijfimus rebtis DialeSlicis,cum fcho- 

iasVeripateticorum , ac Stoicorum fui temporis percurrijfet 

omnium, pracepta miro cum animi ardore ,ftudioque arru 

puijfet, nihil fere ab ipfis audifiefe teflatur , quod ait demon- 

firamnis cognitionem pertineret i quinimmo pleraque etrum » 
qu* tradiderant, ab iUts in comrouerfia pofita, nonnuUaetia 

naturali rationi pugnantia reperijfii Ita ut ad Vyrrhoniortttn 
fere 



^THOLEGOMETia..^ 

fere ( erant Tyrrhonif fhilojhpht, qui nihil decernehant^fed de 

emnibuf dubitabant) h^Jitantiam deuenturus fuerit ^nifiU- i 
rnhmetic£f Geometria , DialeHicaq^ ( quibus artibus ab auis, 

& patre fuerat injiitutus') ejfet cognitione, fcientidquereudca 

tus . Vnde fuadet ,fequewdbs ejfe chdra&eres illos jtrithmeti- 

cos , lineares demdnftratidnes . Viato etiam cum db alias , 

tum obeam etiam caufanidifendam ejfe Geometriam dixit% 

quod eius cognitio maxime ft utilis , ut ali'&'artes facilius, 

refiius percipiantur.Vojiremo e fi hac fumma Idiis Geometria, 

omnibufque modispradicanda , quod non hajtt in exiguis 

inferioribus hifce machinis, a quibus originem traxit,fed euo- 

lauit in coelum ufque, ^ humanas mentes humt 'abiefias in il 

lam rur/uf cceleftem jedem inuexit,/^ admirandanimitridiiiu- 

ius fabricam ^eiufque adminijirationem y ^ gubernafimdnt 

noHrdtntelleBuifubiecit. ■ 

DIVISIO GEOMETRIAE, 
& elementorum Euclidis. 

GEometria diuiditur in Vlanorum corttempld- 

tionem,qua genera h uocabulo Geometria dicitur , in 

doSirinam Solidorum, quam proprie, ac peculiari nqmine Ste 

reometriam appellant Mathematici .TSjam Georhetria uniuer 

fefihihuncfcopumproponit, ut plana, am foltda nel'confli- 

tuat,uel conflituta inter fe comparet, aut diuidat. TSjque ue- 

ro mirum alicui uideri debet,quod cum tria fint gener a magni 

tudinum, linea, fupkrftcies, corpus,folum de duobuspofie- 

■ p rioribus extern propria contemplationes, ut diximus , non aute 

' t de lineis,uel etiam puhEiis : TS[on, inquaWfdcbet uidefi-miru, 

; quoniam, ut ait V r ocius ^Geometria poti fimum circa' figuras 

uerfatur, qua inplanis duntaxat, uel etiam fdlidis cottfifiunt 

omnes Ifon enim punEla, uel tinea figuram ullam confiituut. 

fine planis, aut folidk , dcproinde neceffe non erat, propriam 

de pun6lis,t!g hneis f dentiam inflituere j Superficiebus nero, 

fiueplanis , ^ corporibus ,folidifue maxim^ conueniebat, ut 

proprias nancifeeremur traflationes. Volens igitur fummus j 
I narum rerum artifex Euclides in hifce elementis ferftf{am,<^ ! 
omnibus numeris abfolutam tradere cognitionem rerum Geo- | 

j metricarum , in prioribus fex libris agit ddplanis, in pofierio- j 
ribus ] 



I nlpus Uer6 quinque de [olidis acutifjtme dijpUt.n^eorumqttt pr6 

prietates fnaxime illufiresperUeftigat» intoniar:} uero cUt» rei 

timnes Geometricee^ tt*m profertimfilidx illa quinque regula^ 

rid , qui. cdrpdra VUtonica dici [olent, perfeSte tra.Eta.ri noti 

poterant j abfque linearum commenjurabiliutn, atque incom~ 

inen[urabilium notitia J Inimo uero quam plurima magnitudi 

nes[uh menfuram cadere nulla ratione abfque earunde linea¬ 

rum cognitione poffunt, cum earum latera (ape numero fiht ta 

lia f ut ea communis^ nota men[ura data metiri nequeat^ut 

liquido conflat qs, qui aliquando demonfirationes Geometricai 

in opus contulerunt j atque u[um | idcirco ut hi[ce elementis 

Geometricis eompleEteretur omnia documenta ad magnitudi^ 

num intelligentiam * dimenflonemque requijita) Stereometria 

[ua prapofuit decimum libfum > in quo[ubtiliter eJr copio fe de 

huiuflmodi lineis differit * Intelhgens rurfum Euclides^ neq*y 

hanc traEtationem linearum commen[urabilium , ^ incom. 

men[ur ab ilium fine numerorum Cognitione pofie confiflere ^an¬ 

te decimum librum agit de numerorum pafjionibutf eafique co- 

piofit diligenter tribus libris^qui hunc antecedunt^eslper- 

fecutus . Quamobrem totum hoc uolumen elementorum Geo^ 

metricorum quindecim libris comprehenfium ^ ( quorum quide 

priores tredecim fine ulla controuerfia Euclidi afiribuntur ab 

omnibusypbfteriores uero duO a nonnullis Hypfidis Alexandri 

ni ejfie creduntur ) ficari recie poteritdn quatUor partesfita ut 

primapars contenta [ex prioribus libris agat de planis; Secun 

da tres[equentes compleEiens^ pafliones numerorum perfirute 

tur j Tertia * qUam[olus decimus conflnuit liber^ de lineis co-> 

menfurabilibus, incommen[urabiltbu[que dijputet; Quarta de 

nique reliquis quinque libris ab[oluta[cientiam JolidorUm^fi- 

tie corporum tompleEiatur . Primapars rurfum triplex efi j 
Tfam in prioribus quatuor libris agitur de planis ab[olutefln 

Uefiigando eorum aqualitatem i & inaqualitatem i In 

quinto uero libro de proportionibus magnitudinum 

in genere difiutatur : In[exto denique pro-, 

portiones figurarum planarii dificutiun* 

tUr. Quid uero Euclides in fingu- 

iis aiijs libris pertraElet,pra 

prijsin locis expo 

.flemus. I 

cLyt» 
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CiyiD PROBLEMA, Qj/IDTHYaiT 
ma, quid Propofitio, & qmd Lemma apud 

Mathematicos . 

Demonstratio omnis Mxthemxucoruu diuidi 

tur ab antiquisfcriftoribus in V,roblema,^ Theorema. 

'Problema meam eam demonjlrationem , qtta iubet, ac docet 

aliquid confiituere. Vt fiquis conetur demonflrare , Jltfra li¬ 

neam reSlam finitam fojje triangulum aquilaterttm confihtti , 

appellabitur huiufcemodi demonfiratio^roblemaycpuoniam do- 

cet, qua ratione triangulum aquilaterum conftitui debeat fu- 

prareBam lineam finitam .'DiSlumefi autem hoc genus de~ 

monfirationnm Problema adfimilitudinemproblematis Dia- 

leEiici, Sicut enim apud l-iialeflicos problema dicitur qua— 

fiio illa, cuius utraque pars contradiBionis ( ut ipfi loquun¬ 

tur 3 )efi probabilis , qualis hac eB qu&ftio > ./fn Totum diftin 

guatur realiter afuis partibus fimul acceptis: Sic etiam qua» 

fitum illud apud M. athematicos, quo aliquid iubent conflruere,. 

jjr cuius contrarium effici etiam potest, problema appellatur. 

Vtfi quis proponat, fe demonfir at urum ^fupra lineam reBam 

finitam triangulum aquilaterum pofie confiitui, efficiet pro¬ 

blema , quia & triangulum non aquilaterum, nempe Ifofce- 

les, uel fcalenum ,fupra eandem lineam conBituipoteji. Pa¬ 

ri ratione3 quiinfiituit angulum reBilineum fecare bifariam, 

problema nobis exhibet^propterea quod angulus idem diuidi po 

seft in partes non aquales.Eft tamen diferimen non paruum in 

ter DialeBicorum ^ Mathematicorum problema. 7fam in . 

problemate S>ialeBico utrauis pars contradiBionis fufeepta 

confirmatur tantum probabiliter fita ut intellectus euiufque 

ambigat,utranam tStuspars uerafit: In Mathematico uero, 

quamcunque quis partem eleger it,eam firma demonfiratione , 

ita ut nihil omnino dtthij fit reliquum , comprobabit, Si enim 

Geometra fiatuat ex puncte quolibet linea rectapropofita linea 

perpendicularem educere,efficiet utique hecipfum ratione co- 

fiantt ,p‘euidenti ; Eodem modo dicandum efi,fi ex eodem pun 

cto uelit educere lineam nonperpendicularemJT heorema aut e 

appellat ed demonfiratione,qua folii paffione aliqua, proprie- 

tateue unius,uel pluriufimul quantitatu perferutatur. Vtfi 

quis optet demonfirarefin omni triangulo tres angulos effe a- 

quales j 
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tjHales duobus reBss, meabunt tale demofiratione Theorema, 

€}uia no iubet,aut docet triangulu,aut quippia aliud confirue- 

re,fed contemplatur tantumodo triaguli cuius libet conflit uti 

pafjtone hanc, quod anguli illius duobus fint reBis tequales, 

Vnde a contemplatione ipfa, hac demonflratio theorema dici¬ 

tur.In theoremate fieri nulla ratione poteB^ contradiBiqnis ft- 

traque pars uera ut fit. Si enim quis demonfiret,omnet angu¬ 

los trianguli cuiuslibet duobus effe reBts angulis aquales,nul¬ 

lo poterit modo fieri,ut inaquales quoqifint duobus reBis. Ea¬ 

dem ratio in alijs theorematibus eft intelligenda. Itaque ut tino 

uerbo dica,quafitu illud Mathematicum cofiruere aliquid do¬ 

ces,cuius etia oppofitupotefi effici,T?roblema:lUuduero , qmd 

nihil docet conBruete , (ir cuius pars oppofita perpetuo falfa 

exifiit^Theorema appellatur, Vnde fiquisproponeret in modum 

problematis, fe in femicirculo uelle angulum reBu confiitne- 

re,irridendus omnino effiet, & Geometria prorfius ignarus iudi 

eandusiquoniam omnes anguli in femicirculo confiituti fiunt re 

Bi,ut demonflrabiturinlib.i.propofitione 31. Quamobrem 

theorema hoc,^ non problema dicendii erit. Cateru ta proble- 

ma,qua theorema dici confueuit apud Mathematicos Tropofi- 

tio, propterea quod utrumque aliquid nobis proponat , ut tn 

exemplis adduBis conflat. Hac ideo dixerim , ut fiudiofus le- 

Ber non miretur , quando reperiet in Euclide , MpoUonio , 

^ cateris Mathematicis , propofitionum alias dici problema¬ 

ta, alias theoremata .Elementa enim Euclidis Geometrica , 

& MpoUonif Conica, ( ut aliorum interim uolumina taceam,) 

conflant partim problematibus ,partim theorematibus . De- 

monfirationes problematum femper concluduntur ^h is fere uer 

bis : Quod faciendum erat: Theorematum uero hifice : Quod 

oftendendum uel demonfirandum erat j habita nimirum ratio¬ 

ne finis utriufique. In quolibet autem problemate,ac theorema 

teplures demonfirationes continentur & non una tantum , 

quamuis ultimus fyUogifmus demonfiratiuus fiolum concludat 

id, quod in initio demonfirandum proponitur , ut dedar abi- 

mus in prima Euclidispropofitione , nec non in cateris omni¬ 
bus manifieflum erit. 

Qy o N I A M uero ad demonfirationes problematum , 

atque theorematum fapenumero requiruntur alia quadam 

theoremata , uel problemata minus principalia , ^ qua faci. 

__ lee^ 
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le ex ijs, qu* friuf demonflrata funt, intelligi pojjttm j /«/e- 

rtmtuT interdum a. Geometris hmufmodi theoremata, ^ prO’> 

hiemata problematibus , atque theorematibus , de quibus prx- 

cipue agittir,ut breuius dernonftrari pojjtnt. Voeant aute illa 

Lemmata,propterea quod folum ajfumantur ad alias demonjira 

tiones f non autem de tllis pracipua difputatio infiituatur ^ 

quemadmodum de alus. Itaque lemma dicipoteji demon fira- 

tio, fmconfiruElio iUim,quod ad demonFirationem alicuius 

theorematiSfVelproblematis principalis ajfumitur, vt demon-^ 

ftrath expeditior fiat,ac breuior, 

QJ?'AENAM SINT PRINCIPIA 
apud Mathematicos ♦ 

CF M omnis do6irina,omnisque difciplina ex pr<eexifiente 

gignatur cognitione, ut aubior efi Sirifioteles, atque ex 

ajfumptis, cir ctncejfis quibufdd principes fuas demonfiret con 

clufiones} 'PiuUa autifidentia ex eiufide Ariftotelisjaliorumqi 

philofiephorumfiententia fiua principia demonfiret •, habebunt 

utique Mathematica dificiplims fiua principia^ex quibus po~ 

fitis,^ concejfisfiuaproblemata.ac theoremata confirmem.Ho-. 

rum aute tria tamumodo genera apud Mathematicos reperiu- 

tur. In prima reponuntur omnes definitiones,quas nonnuUi cu 

Mrifiotele fuppofitionesiyt nuit Troelus, appellant. Hts aute 

yocahula artis explicantur, ne in traSiatione ipfia,nominu am^ 

biguitate,aut obficuritate dreumuenti in paralogifimos incida¬ 

mus. Secundum genus complefiitut petitiones ^fiueVofiulA' 

ta,qua quide adeo clara fiunt,^ perjfiicua in illa fidentia, qux 

in manibus habetur, yt nulla indigeant confirmatione, fied au 

ditoris duntaxat afienfum expoficant,ne yllafit in demonfiran- 

do hxfitatio,aut difficultas. .Ad tertiugenus referuntur Axio¬ 

mata,fieu communes animi notiones,qua mn filu in fidentia pro 

pofita,fied etiam in omnibus alijs ita manifiefia fiunt, & euiden- 

tia,utab eis nulla ratione dijfientire queat is, qui ipfia mcalula 

reBeperceperit. Atque hisprindpijs rebie mthi uidetur acco- 

modari poffie id,quod in Metaphyficis ficribit de primis princi¬ 

pias Arifibteles. A ianua quis aberrabit ? Vt praclarea Cice- 

rone,Vronunciata,fiue Ejfiata appellentur. Euclides igitur hoc 

inyolumine,Geometricorum elementorumpramittit ante de- 
■ monfira- 



monflrationes jitxrum conclusionum omnia hxc principia,ut ex 

ip(is,e}u£ equidem facile a quouis intelllguntur, deducat admi~, 

randx theoremata , quibus nemo unquam ajfenfum praberet 

ntfi certa, ac euidenti ratione confirmarentur. Vnde hoc etiam 

nomine fummis laudibus efferenda efl Geometria, omnibusque 

feculis praclicanda , quod ex tam exiguis initifs , cuilibet quan 

tumuis rudi & ignaro notifftmis , ^ quidem perfacilibus 

progrediatur ad theoremata primo afpeclu ab omni fenfu 

humano'^ inteUe£{uremo'ta^qu_^ietaniejt tSmnia miro ordine, 

ac methodo facili , demonfrationibus^ue certiffimis ita confir- 

masMt nihil omnino dubtj in eu 'relinquatur Torro in huiufce 

modi prineipifs tradendis kic ordo ab^ Euclide feruatttr , ut in 

ipffi quidem introitu fciett<e proponasprlncipidtWi Geometria 

communia,in alijs autem deinde libris, ybi res pofiulatf, ea ex¬ 

ponat principia,qu£ proprie^ <fr peculiari' quadam, ratione, ad 

materiam illorum fubiedlam videntur fpeBare \ 'ilS[eque uero 

cta principia Geometrica ab Euclide t his 'elementis siti 'explica 

ta, fed multa reliquit lepori difquirendaf^ua tamen exftjs,qudt 

tradidit.fine magno labore ac fiudio percipi pojjum ^'inteUi- 

gi . Verum ne in hac quoque parte defuiff ' uideamur 

rerum Mathematicarum Budiofis, adiunximus ux 

rys in Locis ad principia ab Euclide pojttd, ex 

probatis auBoribus alia rionntiUa , qm- 

, rum ignoratione maxime curfuhi" ' ' 

demonfirationum'arbitrati ' " 

fumus retardari ' ■ • 

pojfe . 
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5lC CORRIGITO. 
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INDEX PROBLEMATVM, AC 

THEOREMATVM, QJ AE 
prcEter ea, qua: continentur in Eucli¬ 

dis propolitionibiis, in his ele¬ 
mentorum libris de* 

mondrantur. 

IN PRIMO LIBRO. 

I R C V i V s bifariam fecatur a diametro . 

fol. %.b 

Omnes anguli reBi funt inter fe tequales. ij.a 

Du£ reBx linea Jpatiu non coprehendunt , 18.<* 
Dm linei reBa non habent unum c5r idem feg- 

mentum commune, i8,b 

Super data reBa linea termmata triangulum Ifqfceles , tir 

Scalenum confiitfiere, iz.b 

Omne triangulum aquilaterum\efi aquiangulum, z "f.a 

Omne triangulum aquiangulum tfl aquUaterum, 2 j.b 

Si trianguli cuiuslibet produBis duobus lateribus , anguli 

infra bafim fiant aquales, duo latera illa aqualia inter fe 

erunt, 28. <* 
Si duo triangula duo latera habuerint duobus lateribus, 

utrunque ytrique,aquali a, habuerint uero ^ bafim bafi aqua¬ 

lem i aquiangula inter fe erunt f ^ aqualia, iO.b 

DualineareBa fe mutuo fecantes efficiunt ad punBum fe- 

Bionis quatuor angulos quatuor reBis aquales, ^6. b 

^uotlibet anguli circaynum tir idem punBum confiitut i » 

quatuor reBis funt aquales, 56.^ 
Si ad aliquam reBam lineamy ad eiufque punBum, dua re¬ 

Ba linea non ad eafdem partes fumpta, angulos ad -verticem 

aquales fecerint j ipfa reBa linea in direBum fibi inuicem 

erunt, 57. <* 
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^ I K o E X. ^ 
Siquatuor reBalinete ab -vno j^uncto'exeuntes binos.angulos 

offojitos inter fe tequales fecerint j erunt qualibet dux linea 

aduerfa in reBum fibiy(^ continuum conmnBx^ ^ y,a 

^b yno funBo ad eandem lineam reEiam non foffunt duci 

j/lures linea reBa, quam du&^ inter fe aquales, ^ g.4 
,/4b unb funBo ad eandem lineam reBam non fojfunt duci 

flures linea perpendiculares, quam una. 3 g .^ 
Jn omni triangulo , cuius unus angulus fuerit reBus , uel 

obtufus , reliqui funt acuti, ^ 

Omnes tres anguli fcalenifunt inaquales. 59,4 
Si trianguli angulus bifariam feSkss fuerit, fecansqi angu¬ 

lum reBa:linea ad bafim duBa in partes inaquales ipfam diui- 

dat i Latera illum angulum continentia inaqualia erunt y ^ 

maius quidem illud,qmd cum maiori bafis fegmento conuenit, 

minus yero,quod cum minori, 19. b 

Si trianguli duo latera inaqualia fuerinty linea reBa bifa¬ 

riam diuidens angulum ipfis contentum, fecabit bafin in par¬ 

tes inaquales, maiufque fegmentum erit prope maius latus, 

40. b 
St trianguli angulum reBalineabifariam diuidens, bafin 

bifariam quoquefecet i erunt duo latera angulum continentia 

inter fe aqualia. Quod fi latera aqualia fuerint, bafim etiam 

bifariam fecabit linea reBa, qu* angulum bifariam diuidit, 

4r.« 
St duarum parallelarum reBarum linearum alteram fe- 

cet quadam reBa linea ,reliquam quoque produBam fecabit, 
fBio. 

Si in duas reBas lineas altera reBa incidens internos, ad 

ea/demque partes , angulos duobus reBis minores faciatdux 

iUa reBa linea infinite produBa inter fe conuenient ad eas par 

tesyubi funt anguli duobus reBis minores. 49.^» 
D ua reBa line X, qua eidem funt parallela, inter fe coeun¬ 

tes,funt in direBum confiituta, ^i.b 

'Parallelogrammum confiituere,cuius unus angulorum aqua 

lu fit dato angulo reBilineo,lateraque angulum illum compre- 

hendentia datis duabus reEiis lineis aqualia, 5 
Si ab yno angulo trianguli linea reBa ducatur faciens ex¬ 

ternum angulum aqualem duobus internis & oppcfitis i tUa li¬ 

nea erit in direBum ipfi lateri conBituta, 53.6 
Omnes 



\ Omnes anguli figura reBilinea cuiufuis funtrx^uales his tot 

j reBis angulii^quota iffa efi inter figuras reBilineas. 5 3 

Omnes anguli figura reBilinea cuiufuis aequales funt bis tot 

reBis angufisf demj^tts quatuor , quot i^fa continet latera^ feu 

angulos. 54»^ 
Stfingula latera figura cuiufuis reBilinea froducantur 

uerftis eandem partem, omnes anguli exter ni aquales funt qua 

\ tuor reBis. • 54^^ 
St oentagonifingula Utera producatur in utranque parte, 

ita 7tt qualibet duo extra coeant i efficientur quinque anguli 

ex lateribus coeuntibus aquales duobus reBis. 55*'* 

.Angulum reBum in tres angulos aquales diuidere. b 

Omne quadrilaterum habens latera oppofita aqualia, efi pa- 

irallelagrammum. 
Omne quadrilaterum habens angulos oppofitos aquales, efi 

parallelogrammum. ' 57* ^ 

Omne quadrilaterum habens omnes angulos reBos, eB pa¬ 

rallelogrammum. _ 57'^ 

In quadrato,!!^ Ejoombo anguli oppofiti bifariam fecantur 

a diametro. ( 

In altera parte longiori, & I^omboide anguli oppofiti non 

bifariam fecantur a diametro. . , ^ ^ 
In quadratojjlg- altera parte longiori dui diametri interfe 

funt aquales, 1 

In ^ombo,<^ Bjjomboide dux diametri funt inter fe aqua¬ 

les. . 58-.^ 
In omni parallelogrammo diametri fe mutuo bifariam di- 

uidunt. 
?^Ba linea fecans diametrum pallelogrammi bifariam quo 

. modocunque y diuidit parallelogrammum bifariam quoque. Et- 

reBaUneadiuidensparallelogrammum bifariam quouis mo¬ 

do, fecat quoque diametrum btfariam. 

quouis datopunBo lineam reBam ducereyquaparallelo- 

grammumdatumficet bifariam . %^ b 

Inter duas lineas reBas infinitas angulum facientes,lineam 

reBam datce linee aqualem collocare , qua cum altera illarum 

faciat angulum cuiuis angulo dato aqualem . Oportet autem, 

hunc angulum datum cum illo,qui lineis datis continetur, mi^ 

norem effe duobusreBis, Jl?- ^ 
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/» omni figura reEiilinea latera habens numero faria^fi qui 

dem fuerit aquilatera eS?* aquiangula j erunt duo qualibet late~ 

ra oppofita,farallela inter fefe. 6o,a 

TaraUelogramma aqualia fuper eandem bafin, ad eafdemqi 

partes confiituta^ erunt inter eafdem parallelas, 6' .a 

TaraUelogramma aqualia fuper bafes aquales y (ir ai eafde 

partes conftitutafinter eafde funt parallelas. Et paraUelngram 

ma aqualia inter eafdem paraUelas , fi non habuerint eandem 

bafin,fuper aquales bafes\funt conftituta, 6 z.a 

Triangula y quorum duo latera ynius aqualia fint duobus 

lateribus alteriusy utrumque utriquey angulus unius iUis la 

teribus contentus maior angulo alteriusy fi quidem ambo fimul 

duobus fimreElis aquales, aqualia funt: Si uero duobus fint 

reSiis maioretyminus illud efl, quod maiorem habet angulum : 

Si denique fint minores duobus reBisymaius illud efl,quod ma¬ 

iorem angulum habet, 6z»b 

Si a quouis angulo trianguli linea reBa ducatur diuidens 

latus oppojitum bifariam , triangulum quoque bifariam flea¬ 

tur, 64. a 

A punBo quouis dato in uno latere trianguli propofiti linea 

teBam ducere, qua bifariam fecet triangulum datum . 64.h 

LineareBa fecans duo trianguli latera bifariam, erit reli¬ 

quo lateri parallela. 6^, a 

Omne quadrilaterum , quod ab ytraque diametro bifariam 

diuiditur,parallelogrammum efl, 6$.b 

Triangulaaqualia inter eafdem parallelas yfi non eandem 

habuerint bafim, fuper aquales bafes erunt confliiuta, 66. a 

Si triangulum duplam habuerit bafimyfueritque in eifdi 

parallelis cum parallelogramma j triangulum parallelogratn. 

mo aquale efl. $6,b 

Si parallelogrammum ^ triangulum squales habuerint 

bafes,in eifdemqi fuerint parallelis , duplum erit parallelogra 

mum trianguli. 66.b 

Si trianguli parallelogrammum duplum fuerit, eandemq-, 

habuerint bafim, yelaquales, ^ad eafdem partes conflituta i 

Erunt ipfa in eifdem parallelis. Et fi parallelogrammum du¬ 

plum fuerit trianguli, in eifdemque parallelis} erunt bafes 

aquales,fi non fit eadem, 66i b 

Si triangulum ^ trapeziumfuper eadem bafi, & in eifdi 

fuerint 



'fuerint parallelis,maior autem linea parallela trapeo^ij (It ha- 

Jls trianguli j erit trapegium minus duplo trianguli: Si uero 

minor linea parallela trape%jj bafisfit trianguli, erit trapezii* 

maius duplo trianguli . 67. a 

Trapezium habens duo latera oppojttaparallela, duplum 

ef trianguli, quod bafin habet unum latus trape%jj coniun- 

gens duas parallelas,verticem uero in mediopunElo lateris op- 

pojiti. ^ 67. b 

Dato parallelogrammo aquale triangulum conflituere , in 

dato angulo reSiilineo. 68. 4 
Si parallelogrammum diuifum fuerit in quatuor parallelo- 

gramma, ita ut ex illis duo aduerfa flnt aqualia conflftent re¬ 

liqua duo circa diametrum, 6^.a 

^d datam reSiam lineam,dato parallelogrammo conflit uere 

aquale triangulum,in dato angulo reBilineo, yo.a 

Datis duobus reBilineis inaqualibus, excejfum maiorisfu- 

pra minus inquirere, "jx.a 

Linearum aqualium aqualia funt quadrata'. Et quadrato¬ 

rum aqualium aquales funt linea. yi.b 

Si in quadrato quouis diameter ducatur, quadratum a dia^ 

metro defiriptum duplum erit pradiBi quadrati. ^ ^ 73*^ 

Quadratum diametri figura altera parte longioris «quale 

efl duobus quadratis laterum inaqualium. 7h ^ 

Si fuerint duo triangula reBangula , quorum latera reBis 

angui is oppofita fint aqualia, erunt duo quadrata reliquorum 

duorum laterum unius trianguli aqualia duobus quadratis re¬ 

liquorum duorum laterum alterius. 73*^ 

Duobus quadratis inaqualibusptopofitis, inuenire alia duo 

quadrata, qua & aqualia fint inter fe,& fimul fumpta aqua ■ 

lia duobus inaqualibus propofitis fimulfumptis. 74*^ 

Tropofitis duabus lineis inaqualibus, inuenire id, quo plus 

pote fi maior, quam minor» 74.4 

Tropofitis quotcuque quadratis,flue aqualibus,fiue inaqua'^ 

tibus,inuenire quadratum omnibus illis aquale, 74-^ 

Tropofitis duobus quadratis quibufcunque, alteri illorum 

adiungere figuram,qua reliquo quadrato fit [aqualis, ira ut to¬ 

ta figura compofita fit etiam quadrata , 7^'^ 

Cognitis duobus lateribus quibufcunque trianguli reBangu 

li, in cognitionem reliqui lateris peruenire , 754 
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In omni triangulo, farallelogramma quacunque Juper duo¬ 

bus lateribus defcripta ,aqualia funt parallelogremmo fuper 

reliquo later.f f pnfiituto , cuius alterum latus aquale fit,(^ 

parallelum reEia dubia ab angulo, quem duo illa latera com- 

prehendunp., adpttnBum , in quo conueniunt latera parallelo^ 

grammorum lateribus trianguli oppofita , fi adgartes anguli 

diBi,producamur. | 

- Jn^SECy.n.DO LIBK.O. j 

12^ omni parallelograntmo,cuius unus duntaxat angulus de 

tur reSius j erunt & reliqui tres necefiario re£ii. 77»a 

Si fuerint dux reBx linea , fecenturque ambx in quotcun- 

que fegmenta : BjEiangulum comprehenfum fub illis dua¬ 

bus reEiis lineis , aquale efi eis , qux fub fingulis fegmentis 

ynius, ^ quolibet Jegmentorum alterius continentur, reEian 

gulis-. 79*^ 
Si fint duareEia linex , fecenturque amba utcunque: J{e- 

Eiangulum comprehenfum fub illis duabus reEiis lineis,una cu 

re Ei angulo fub una parte ynius, yna parte alterius com- 

prehenfo , xquale eft eis, qua fub totis lineis, diEUs partibus 

mutuo continentur ,reEi angui is,yna cum reEiangulo fub reli¬ 

quis partibus comprehenfo. So.a 

Si linea reEia fecetltr in quotcunque fegmenta j quadratum, 

quod a tota fit,aquale eB eis,qux fub fingulis fegmentis,& quo 

libet fegmento comprehenduntur,reBangulis, 81. 
Tarallelograma circa diametru quadratisut quadrata. S 

Si linea reBa fuerit dupla linex reBa, quadratum ex illa 

defcriptum quadruplum eft quadrati ex hac defcripti . Et fi 

quadratum quadruplum fuerit quadrati, latus illius duplum 

efi lateris huius. 83.^108.4 
Si tres linea habeant proportionalitatem .Arithmeticam re 

B angulum fub extremis contentum, yna cum quadrato excef- 

fus, xquale efi quadrato linea media. %<^.b. 

Si recta linea in partes inaquales fecetur, earum partium 

quadrafa. aqualia funt reB angulo,quod bis diBis partibus con 

tinctuY una cum quadrato eius linex, qua maior pars fuperat 

minopem. S-6.b 

In omni triangulo obtuftngulo,linea perpendicularis duEr a 

ex 
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I ex quouis acutorum angulorum ad latus oppofitum cadit in ip» 

! fum latus ad partes anguli obtufi protraEium. ^i,a 

j Si quadratum, quod ah uno laterum trianguli defcrtbitur^ 

maius fit eis, qua a reliquis trianguli lateribus defcribuntur, 

quadratis^: Angulus comprehenfusfub reliquis duobus trian 

gulilateribus, obtufus eB. ^l.b 

Linea, peypedicularis duBa a quouis angulo triaguli acuta 

guli^-vel ah angulo recto triaguli rectanv uli, vel ab obtufi tria 

guli oktufanguli ad latus oppofitu,cadir intra triangulu. qz.b 

Si quadratum, quod ab vno laterum trianguli defcribitur, 

minus fit eis^qua a reliquis trianguli lateribus defcribuntur, 

quadratis: Angulus comprehenfus fub reliquis duobus trian¬ 

guli lateribus, acutus eft. 93 .<t 

^rea cumfque triaguli latera habentis nota inuenire, 

Dato excejju diametri alicuius quadrati fupra latus eiufde, [ 

inuenire latu r ipfius quadrati. 9 5 

12^ TEK.TIO LIBIIO. 

SI in circulo recta aliqua linea aliquam rectam lineant 

bifariam,ig‘ ad angulos rectos fieceti in fecante efi centru 

circuli. ' 100.4 

Linea recta , qua circulum tangit,ita ut eum non fecet, in 

uno tantum puncto ipfum tangit. i oo.b 

Si intra circulum punctum fumatur, ah eoque puncto in 

circulum rectarum linearum cadentium una quidem maxima 

fityvna vero minima ; reliquarum alia fint inaquales, alia 

aquales: Maxima quidem per centrum tranfibit, minima ve¬ 

ro erit reliqua pars diametri 3 (gy aliarum maiores quidem 

erunt centro propinquiores , aquales autem ab eo aqualiter 

diftabunt. 103.4 
Ejecta linea a diametri circuli extremitate ad angulot rectos 

ducta ipfum circulum tangit. 109.6 
Quotlibet anguli contactus aquales fimul fumpti minores 

fiunt quouis angulo acuto rectilineo. C 14 & 

.dliqua quantitaspotefi continuefigr infinite augeri3 altera 

vero infinite minui-,gtr tamen augmentum illius^quantumcun- 

que fityminus femper erit decremento huius. 11 f.J 

Tranfitur a minori ad maius, vel contra , ^ per omnia 

c 4 media 5 

t2 

14 

I 

4 

5 

6 

7 



t6 

media, j tamen non per aquale, Item reperitur maius hocy-^r 

minus eodem j «Jr tamen non aquale-. 11 jj>: i x(,,b 

dato punBo in circunferentia circuli reSlam lineam du¬ 

cere, qua circulum tangat. \l6h 

Lmea reBa,qua circulum fecet, lineam parallelam ducere, 

qua eundem circulum tangat. i i6.b 

Tropofitis duobus circtUis, quorum neuter alteri* includat, 

reBam lineam ducere,qua: vtrunque tangat circulum, i r 6.h 

In circulo Jpatiu ad centri* duplex eft anguli ad peripheria, 

cum fuerit eadem peripheriabafisjpatij ^ anguli. ti^.b 

Si in quadrilatero anguli,qui ex aduerfo, duobus reBis f nt 

aquales , circulus, qui per tres quofcunque eius angulos de- 

fcribitur , tranfibit etiam per reliquum quartum angulum j 

atque adeo circa ipfum quadrilaterum circulus defcribi po¬ 

terit . tto.a 

Segmenta circulorum aqualia fuper aquales lineas, uel fu- 

per eandem conHituta , f mt fimilia. 121.* 

In aqualibus circulis , inaquales anguli inaqualihus peri- 

pherys injiflunt, maior maiori, eJr* minor minori ,jiue ad cen- 

tra,fiue adperipheriasconflituti infflant. iti.l 

In aqualibus circulis anguli,qui inaqualihus peripherys in 

JlBuntflunt inter fe inaquales,maior^qui maiori,^ minor,qui 

minori jiue ad cetra,flue adperipherias coflituti infiflat. u 3 

Dua refla linea, qua in eodem circulo aquales arcus inter¬ 

cipiunt, fe mutuo non fecantes,funt parallela, 1 

Linea reBa, qua ex medio punBo peripheria alicuius duci¬ 

tur tangens circulum,parallela efl reBa linea, qua peripheria 

illam fubtendit. 115 

In aqualibus circulis inaquales reBa linea inaquales peri- 

pherias auferuntymaior quidem maiorem, & minor minorem,fl 

loquamur de fegmentis circuli minoribus femicirculo i jit ye- 

ro fi de fegmentis cirtuli maioribus fermo habeatur, maior mi- 

norem,cir minor maiorem, 1 

In aqualibus circulis, inaquales peripherias inaquales re¬ 

Ba linea fubtendunt, maiorem quidem maior, eJr minorem mt 

nor,fi de fegmentis femicirculo minoribus fiat fermo j jit rero 

fi de fegmentis femicirculo maioribus loquamur, mmorem ma¬ 

ior,^ maiorem minor. t2q.b 

jingul^ tridguli,qreliqs duob^ aqualitexifiit,refi^ efl.n6.b 

Segmen- 
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Segmentum circuli, in qm angulus confiitutus eB reBus , 
femicirculus efi. ii6,b. 

Si angulo reBo reBa fuhtenfa bifariam fecetur fdirex fnn~ 

Bo diuijionis circulus defcribatur ad imerualium dimidia fub 

tenfa j circulus tranfit fer angulum reBum, lZ7.<*. 
Si linea reBa duBa ad extremitatem linea circulum fecan 

tis fecerit cum iffa angulos aquales yV, qui in alternis circuli 

fegmentis confifiunt, angulis i Linea duBa circulum tan~ 

get. I2.7.b. 

Si dua reBa ita fe fecent, ut reBangulum fub unius fegmen 

tis comfrehenfum aquale fit ei, quod fub fegmentis alterius co 

frehenditur,reBanqulo ; defcribi foterit fer quatuor illarum 

funBa extrema circulus. 11 g.b. 

Si a funBoquouis extra circulum ajfumfto f lurima linea 

reBa circulum fecanus ducantur j reBangula comfrehenfa 

fub totis lineis fartibus exter ioribtfs , inter fe funt aqua¬ 

lia. i^c.b. 

Dua reBa linea ab eodem funBo duBa^qua circulum tan¬ 

gant , inter fe funt aquales. 13 l .<*. 
yih eodem funBo extra circulum ajfumfto^duci tantum fof 

funt dua linea, qua circulum tangant. 13 i .<«. 

llSi LIB liO. 

IN dato circulo reBam lineam accommodare aqualem data 

reBa linea, qua circuli diametro non fit mator ^alteri 

data farallelam. HS-b. 

Si circulo circa triangulum defcrifto , centrum intra 

triangulum cadat .triangulum efi acutangulum : Siuero in 

unum latus trianguli .reBangulum: fi denique extra trian¬ 

gulum . ohtttfangulum, 

Centrum circuli circa triangulum acutangulum defcrifti 

intra triangulum cadit: circa reBangulum uero , in latus re¬ 

Bo angulo offofitum: circa obtuftngulum denique.extra trian 

gulum, 155 
Ter data tria funBanon in una reBa linea exifiemia cir¬ 

culum defcribere , * 3 5 
Si circa datum circtdum defcribatur quadrattm, &in eo¬ 

dem circulo quadratum infcribatur ierit quadratum circun 
fcriftum 
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fcriptum quadrati infcripti duplum . i 

5"uper data reBa linea terminatapemagonum aquilateru , 

aquiangulum confiituere. i ^8.b[ 

Latus hexagoni aquale e fifemidiametro circuli, in quo de- 
fcribitur. ^ ^ 

Si in circulo ah eode punBo infcribantur duo latera duarum ; 

figurarum aquilaterarum j continebit arcus inter diBa latera i 

inclufus tot latera alterius figura infcribenda in eodem circuA 

lo, quot unitatibus inter fi differunt denominatores diBorum * 

laterum j Continebit autem figura infcribenda tot latera , an^ | 

gulofque aquales, quot unitates fiunt in numero , qui ex mul¬ 

tiplicatione denominatorum producitur. 14.1.b. 

Omnis figura aquilatera circulo inficripta , aut circunfcri - 
pta, efi quoque xquiangula , j 

In circulo una eadem operafaciliw, quam ah Luclidetra- 

ditum efi^pentagonum,(^ Decagonumxquilaterum , x- 
quiangulum defcribere, 14? 

St bifaria fieBiones laterum figurx xquilatert aquiangu 

la re Bis coniungantur lineis j inficripta erit figura aquilatera 

quoque ^ xquiangula in diBa figurafide centru habes, 

IKTO LIBIDO, 

A^G V l V s curuilineus reBilineo aqualis effe po- 

, \ iS4-a. 

St qt^atuor magnitudines fuerint proportionales, ^ conuer 
tendo proportionales erunt, j 

Si prima ad fecundam eandem habuerit rationem,dr tertia 

ad quartam j etiam xquemultipUces primx <iy tertia adfecun 

dam, & quartam magnitudines eandem habebunt rationem : 

Tfec non aquemultiplices fecuda npr quarta ad primam & ter¬ 

tiam magnitudines. Et contra, eandem rationem habebunt fe¬ 

cunda (pr quarta ad aquemultiplices prima & tertix-ylSljc non 

prima & tertia ad aquemultiplices fecundx & quarta. 166.b. 

^ Quales magnitudines ad aquales eandem habent ratio- 

. i69.a. 
St prima ad fecundam eandem habuerit rationem,quam ter 

tia ad quartam i tertia uero ad quartam minorem rationem ha 

buerit, quam quinta adfiextam : Trima quoque ad fecundam 
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minorem rationem habebit • quam quinta ad fextam , ijt .a. 

Si f rima ad fecundam maiorem habuerit rationem , quam 

tertia ad quartam j tertia autem ad quartam maiorem habue¬ 

rit, quam quinta ad fextam ; Vrima quoque ad fecundam ma 

iorem rationem habebit, quam quinta ad fextam . S^uod fi pri 

ma ad fecundam minorem habuerit rationem, qnam tertia ad 

quartam j tertia autem ad quartam minorem habuerit ^ quam 

quinta ad fextam : 'Prima quoque ad fecundam minorem ra¬ 

tionem habebit, quam quinta ad fextam. 17 i.<t. 

Si prima ad fecundam eandem habuerit rationem, quam ter 

tia ad quartam-, prima uero,quam fecunda,maior fuerit: Erit 

tertia maior,quam quarta i Et fi aqualis, aqualisi ^ fi mi 

nor^ minor, i74>«. 

S? quatuor magnitudines fuerint proportionales, & per con 

mrfionem rationis proportionales erunt. 17 ^.b. 

Si duae magnitudines ad duas magnitudines eandem ha¬ 

beam proportionem, & detraSiie quadam habeant ad eafdem 

eandem proportionem i reliqute ad eafdem eandem propor¬ 

tionem habebunt, lyi^b. 

Si tres magnitudines fuerint proportionales : Maxima & 

minima maiores erunt, quam dupla reliqua. 179.& 

Si prima ad fecundam habuerit maiorem proportione,quam 

tertia ad quartam ,* habebit conuertendo fecunda ad primam 

minorem proportionem, quam quarta ad tertiam, l yy.b. 

Si prima ad fecundam habuerit minorem proportionem , 

quam tertia ad quartam j habebit conuertendo fecunda ad pri 

mam maiorem proportionem , quam quarta ad te-rtiam. 1 

Si prima ad fecundam habuerit maiorem proportionem , 

quam tertia ad quartam-, habebit quoque uiciffim prima ad ter 

tiam maiorem proportionem , qua fecunda ad quartam.i 

Si prima ad fecundam h^uerlt minorem proportionem , 

quam tertia ad quartam -, babe'-^it quoque uiciff m prima ad 

tertiam minorem proportione,qua fecunda ad quartam. 1 86 b 

Si prima ad fecundam habuerit maiorem proportionem, 

quam tertia ad quartam-, habebit quoque compofitd prima cum 

fecunda ad fecundam maiorem proportionem , quam compofi- 

ta tertia cum quarta ad quartam . 18 o>b. 

Si prima ad fecunda habuerit minor Cm proportionem, qua 

te-rtia ad quartam-, habebit quoqi compofita prima eU fecunda 
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Ad fecundam minorem proportionem y quam compojtta tertia 

cum quarta ad quartam . 18 (.<*. 

Si compojtta prima cum fecunda ai fecundam maiorem ha¬ 

buerit proportionem, quam compojtta tertia cum quarta ad 

quartam; habebit quoque diuidendo prima ad fecundam maio 

rem proportionem , quam tertia ad quartam . 18 

Si compojtta prima cum fecunda ad fecundam mmorem ha¬ 

buerit proportionem ^ quam compojtta tertia cum quarta ad 

quartam ■, habebit quoque diuidendo prima ad fecundam mi¬ 

norem proportionem , quam tertia ad quartam . i%t,b. 

Si compojtta prima cum fecunda ad fecundam habuerit ma 

iorem proportionem,quam compojtta tertia cu quarta ad quar¬ 

tam ihabebit per conuerjionem rationis, prima cum fecunda 

ad primam minorem proportionem , quam tertia cum quarta 

ad tertiam, lii.b. 

Si compojtta prima cum fecunda ad fecundam habuerit mi¬ 

norem proportionem , quam compojtta tertia cum quarta ad 

quartam j habebit per conuerfionem rationis, prima cum fecun 

da ad primam maiorem proportionem , quam tertia cum quar¬ 

ta ad tertiam. |8 

Sijint tres magnitudines , ^ alite ipjts aquales numero, 

Jitque maior proportio prima priorum ad fecundam, quam pri 

ma pojleriorum ad fecundam 5 Item fecunda priorum ad tertia 

maior,quam fecunda pojleriorum ad tertiam : Erit quoque ex 

sequalitate, maior proportio prima priorum ad tertiam, quam 

prima pofteriorum ad tertiam. \St.a. 

Sijint tres magnitudines , alia ipjts aquales numero, 

Jitque minor proportio prima priorum ad fecundam, quam pri 

ma pofteriorum ad fecundam} Item fecunda priorum ad ter¬ 

tiam minor, quam fecunda pojleriorum ad tertiam: Erit quoq^ 

ex aqualitate, minor proportio prima priorum ad tertiam,qud 

prima pojleriorum ad tertiam. i Si.b, 

Sifint tres magnitudines , ^ alia ipjts aquales numero, 

Jitque maior proportio prima priorum ad fecundam , quam fe¬ 

cunda pofteriorum ad tertiam j Item fecunda priorum ad ter¬ 

tiam maior , quam prima pojleriorum ad fecundam : Erit quo¬ 

que ex aqualitate, maior proportio prima priorum ad tertiam, 

quam prima pojleriorum ad tertiam, 183 

Si Jtnt tres magnitudines , alia ipjis aquales numero, 

_ 
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Jttque minor frofortio frima friorum ad fecundam^ quamje~ 

eunde pojieriorum ad tertiam i Item fecundee priorum ad ter¬ 

tiam minor, quam prime pofteriorum ad fecundam : Erit quo¬ 

que ex equalitate, minor proportio prime priorum ad tertiam, 

quam prime pofteriorum ad tertiam. 183.«. 

Si fuerit maior proportio totius ad totum, quam ablati ad 

ablatum ; Erit reliqui ad reliquum maior proportio, quam 

tottus ad totum . iHs.b. 

Si fuerit minor proportio totiut ad totum, qua ablati ad abla 

tum , Erit & reliqui ad reliquum minor proportio , quam to¬ 

tius ad totum . iHs.b. 

Si fint quot cunque magnitudines, & alia tpjis equales nu¬ 

mero, fttque maior proportio prima priorum adprimam pofte¬ 

riorum , quam fecunda ad fecundam j eir* hxc maior, quam ter 

tie ad tertiam ,&fic deinceps: Habebunt omnes priores fimul 

ed omnes pofteriores firfiul, maiorem proportionem, quam ul¬ 

tima priorum ad ultimam pofteriorum j Item maiorem, quam 

omnes priores ,reli£iaprma , ad omnes pofieriores , reliBa 

quoque prima ; minorem autem ^ quam prima priorum ad pri 

mampofteriorum , 184.<*. 

SEXTO LIBIDO. 

PI^OPOSITIS quotcunque quantitatibus , propor¬ 

tio prima ad ultimam componitur ex proportionibus omni 

bus intermedqs, ut ex proportione prima ad fecundam f fecunda 

adtertiam, &c. i sS.a, 

Triangula & parallelogramma, qua ita fe habent inter fe, 

ut bafes,eandem habent altitudinem, aqualefue , tgo.b. 

Triangula & parallelogramma, quorum aquales funt ba- 

/«> uel eadem fita fe habent inter fe , ut altitudines, tgt.a. 

Triangula & parallelogramma, qua ita fe habent inter fi 

ut altitudines ^aquales habent bafes, 191 •<* 

Linea reSia,qua parallela ducitur uni lateri in triangulo 

aufert triangulum toti triangulo Jimile. 

Si ex duobus punSlis cuiufuisreBa,quorum alterum fit ex¬ 

tremum , alterum uero intra lmeam,dua parallela inter fi ad 

eafdem partes educantur,ita ut proportionem habeam eande, 

1 quam reBa inter ipfas^^ alterum extremum inclufe: ^Ba 

»5 
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coniungens extremum umus earum cum extremo prioris linest 

tranfibit per extremum alterius linex . i 93 

Si in triangulo qmuis uni lateri parallela reSia agatur^ 

ex quocunquepunBo illius lateris ad anguli* oppofitum recia 

educatur linea i diuidentur linea parallela y el;;'latus di&um 

in eafdem rationes, 194.«. 

l^Ba perpendicularis , qua in reBangulo triangulo ah an¬ 

gulo reBo in bafim demittitur , efi media proportionalis inter 

duo bafis fegmenta : Item latus utrumlibet angulum reBum 

ambiens, medium proportionale efi inter totam bafim,<^' illud 

fegmentum bafis , quod diBo lateri adiacet, 197.«. 
Datam reBam lineam in partes quot cunque xquales diui- 

dere. ,98.^. 
Datam reBam lineam fecare in duas partes , qux habeant 

proportionem quamcunque daiam . 199.«. 

Si du£ reBa linea fecentur in binis puBis proporttonalitert 

Erunt quoque intermedia feBiones in eadem proportione cum 

quibuslibet figmentis duobus. 199.^. 
Datis duabus reBis lineis,duas alias in eadem cum illis pro 

portione reperire. zoo.b, 

Tribus datis reBis lineis, quartam inuenire, qux fit ad ter 

tiam y ut prima ad fecundam. 20 r .a. 

?jBa linea, qua fii circulo a quouis punBo diametri ipfi 

diametro perpendicularis ducitur ad circunferentiam ufque , 

media efi proportionalis inter duo diametri figmenta , qua a 

perpendiculari faBafunt. zoi.a. 

D ata reBa linea, aliam reBam, ( qua minor non fit, qua 

duplio iUius ) ita ficare, ut data reBa fit media proportionalis 

inte^ figmenta huius. zoi.b, 

PjBa linea media proportionalis efi inter alias duasreBas 

lineas,qua coprehedut reBaguluquadrato illiusaquale.zos^.a 

Si tres reBa linea proportionales fuerint i ut efi prima ad 

tertiam,ita e fi triangulum fuper primam defer iptum ad trian 

gulum fuper fecundam fimile, fimiliterque deferiptum i Item 

triangulum fuper fecundam ad triangulum fuper tertiam fi¬ 

mile fimiliterque deferiptum. 206.4. 

Tolygonafimilia, xquilatera & xquianguladiuidunturin 

fimilia triangula,(pg‘ numero aqualia, duBis e centris circulo- 

ru ipja circunfcribentiu ad'pmnes angulos reBis lineis, zoj.b. 

Sifue- 
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Si fuerint tres reB£ lineae froportionales i ut eft prima ad 
tertiam,ita eflpolygonum fuper primam defcriptum adpolygo 
numfuper fecundam fimile fimiliterque defcriptum. loS.a, 

^Equalia reciilinea f milia , fmiliterque defcripta^ con^ 
fiituta funt fuper aqualet reSias lineas. zo^.b. 

Si fuerint tres reEP& linea proportionales j erunt reEiili- 
nea fimilia fimilkerque defcripta ab eis, prportionalia. Et fi 
a tribus reBis lineis fimilia fimiliterqi defcripta reBilinea pro 
portionalia fuerint j ipfe etia reBa proportionales erut.z i o.a. 

Triangula,que unum angulu uni angulo aqualem habent, 
proportionem habent ex lateribus aqualem angulum compre¬ 
hendentibus compofitam . 21 i.a. 

Troportionem ex duabus proportionibus^ uel pluribus com¬ 
ponere. xii.b. 

"Proportionem minorem ex maiori auferre. zii.b. 
Triangula, qua unum angulum uni angulo aqualem ha¬ 

bent,eandem proportionem habent, quam reBangula, qua fub 
lateribus aqualem angulum comprehendentibus continen¬ 
tur, ^ 2ta.it. 

ParaUelogramma inter feaquiangula eandem habent pro¬ 
portionem ^quam rectangula fub lateribus ipforum aqualem an 
gulum continentibus comprehenfa. 21 a .d, 

TriangulatP^ paraUelogramma inter fe proportionem ha¬ 
bent compofitam ex proportione bafium , proportione altitu¬ 
dinum , ' xil.b. 

Datis duobus par allelogrammis cequiangulis,fed nonfimih 

bus; ex quouis Morum alteri fimile re/ecare. Item quoduis ip- 

forum augercyUtfiat fimile alteri. a t s^.b. 

Dato parallelogrammo, defcribere aliud maius aut minus 
fimile illi, fi militer que defcriptum . zi$.a. 

Si ad reBam lineam applicetur parallelogrammum deficies 
quadrato ; ipfum applicatu stquale eft reBangulo, quod fub feg 
mentis linea per applicationem faBis continetur. % 19,^. 

Si figura , qua ab uno laterum trianguli defcribitur,aqua¬ 
lis fit eis, qua a reliquit trianguli lateribus deflribuntur ^ fi¬ 
guris fimilibus ,fimiliterque pofitis \jingulus comprehenfus 
fub reliquis duobus trianguli lateribus , rectus eft, zzz.a. 

Sector ad fictorem 'eB,ut angulus ad angulum, zzy,b. 
Angulus ad ctntrum circuli ita eft ad quatuor rectos, 

ut ar- 
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ut arcus illi fubtenfufS ad totam circunferemiam . Et contra, 

Itafe habent quatmr reBi ad angulum in centro, ut tota cir- 

cunferentia ad arcum illi angulo fubtenfum. zzj^.b. 

Similia fegmcnta circulorum eandem proportionem habent 

ad integras circunferentioi circulorum y ac propterea qualis 

pars eH una circunferemia totius fu£ circunfer entiie, talis 

quoque eji alia circunferentiafimilis totius fu<s circunferen- 

iz^.a. 

Anguli infiftentes arcubus circulorum fimilihus , fiue ad 

centra, fiue ad circunferentias injiftant, aquales funt inter fe. 

Et arcus. quibus infijtunt fiue ad centra , fiue ad circunferen 

tias, anguli aquales , fimiles funt, zz^,b, 

^ dato reElilineo imperatam partem auferre , ita tamen , 

ut ablatum, & id, quod relinquitur ffimilefit cuiuis re. 

Bilineo dato, fimtliterquepofitum. iz6.a. 

Duobus datis reEiilineis » tertium proportionale inue- 

nire. ^ 

Tribus datis reEiilineis , quartum proportionale inue- 

227.4. 

Duobus datis reEiilineis , medium proportionale inue^ 

227.4, 

Dato reEiilineo, duo reEiilinea aqualia confiituere, qua fi. 

milia fint, fimiliterque defcripta cuicunque reEiilineo, ha- 

beantque inter fe proportionem quamcunque , 127 b. 

Dato reEiilineo , duo reEiilinea aqualia exhibere , qua cui^ 

uis reEiilineo fimiliafint, fimiliterque defcripta , lateraque 

eorum homologa habeant inter fe proportionem datam, 22 8,4. 

Duobus datis reEiilineis, aquale reEiilineum confiituere, 

quod fimilefit,fimiliterque pofiti* cuiuis reEiilineo dato.lzS.b 

Si in circulo dua reEia linea fefie mutuo fecuerint 5 Erunt 

fegmenta unius fegmentis alterius reciproca. 229.4. 

S i extra circulum fumatur punEium aliquod , ab eoque in 

circulum cadant dua reEia linea circulum fecantes; Erunt to¬ 

ta, cJr fegmenta extra circulum reciproca. ^uod fi ab eodem 

punEio linea ducatur , qua circulum tangat j Erit hac media, 

proportionalis inter quamlibet reEiam, qua circulum jecet,^ 

eius fegmentum exterius . 229.4. 

Si dua reEia linea fefe mutuo fecuerint, a duobus earum 

perpendiculares fibi mutuo demittantur , Erunt 

dux 
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du^ line a, quarum yna inter terminum & Jecltone,altera ver» 

inter eundem terminum et.fuam perpendicularem inter qcitur^ 

alijs duabus eodem modo inclujis reciproca. b 

In parallelogrammo dux reSint lateribus paraUela.fe mutuo 

fecantes , diuidunt paraUelogrammum in quatuor paralield~ 

gramma proportionalia, . 

Omne quadrilaterum a duabus diametris fe mutuo fecanti- 

hus diuiditur in quatuor triangula proportionalia. % 3 0,4 

dau! punSlo in latere trianguli lineam reBam ducere^ 

qu£ triangulum diuidat in duo fegmenta fecundum proportio^ 

nem datam» - ijo. <* 

Imperatam partem ex triangulo auferre per ImeamreBam, 

qua a qupuis dato punSio lateris ducitur,, z^o,b 

DatoreBilineo,fimilefimiliterque pofiiumreBiUneum de- 

fcribere maius,yel minus,, fecundum proportionem datam:i ,/it- 

qu.e adeo quadratum quodcunque, yjel aliud reBilineum dur 

plicare , triplicare , quadruplicare, ^c. Et aliud, conflituere, 

quod fit illius dimidium, yel tertia pars,vel quarta, ii^cferuft- 

fa nihilominus femper eadem reBilineorum fimilitudine. 2 gi.<! 

In dato triangulo quocunque quadratum deferibere. z^z,a 

I7i SEVT IMO LIBK.O. 

Q I duobus numeris inter fe primis propofitis,detrahatur fem 

per minor de maiore,alter na quada detraBione j nunquam 

reliquus metietur pracedente,quoad ajfumptafit ynit.ts. zi\6.a 

Sipropofitis duobus numeris inter fe compofitis, detrahatur 

femper minor de maiore,alterna quadam detraBione } detraBio 

adynitatemufque non perueniet, fed ad numerum, quipreece- 

dentem detraBum metiatur, z^6.h 

An duo numeri propofiti fint inter fe primi, nec ne, confide- 

rare. z^6.b: 

TSjtmerus rtietiens duos numeros, metitur cjr maximam eorti 

communem menfuram, 247.6. 

An quot libet numeri propofiti fint inter fe primi, nec ne,con 

fiderare, ^47>b 

l>iumerus met iens tres numeros ^ yel etiam pluresf metitur 

gjr maximam eorum communem menfuram. 248.6 

Si vnitas numeri pars fuerit,&altera ynit.at, yel numerus 
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alterius nunteri eadem ^ars ; Etfimul vtraque -rni^telyni 

tas ir numerus JlmulfUtriu/que numeri fimut eadem fars erit 

qua vnitas numeri t 249 i 

_ Sfjint fuot^unque numeri qmtcunque numerorum aqua- 

liHmnumerOifinguUfingulorumyeademfars j Et omnes omniu 

/imul eadem fars erunt y qua unus unius . Jdemque fequitur^fi 

loco unius numerorum priorum {kmatur ynitas , yel loco flu~ 

rium,yeletiam omniumy flares ynitates. 2.5o.a. 

Stfint quotcunque numeri quotcunque numerorum aquali» 

nmfiero ^ fingult fingulorum y aquemultif lices -y quam multi¬ 

plex e ft ynius unus numeru^y tam multiplices erunt omnes- 

omniu. Idemq-yfequiiyfiloco yni^ numeroru poflerioru ajfumat 

ynitas,yellocopluriu,yelettdomniuf flares unitates. 250.^ 

^ ■Sifint quotcunque numeri quotcunque numeroram,linguli 

fingulorumyoadem f artes j Et omnes omnium fimul eadetnpar- 

tes eruntyqua unus unius. 2)i.a 

Si numerus numeri aque fuerit multiflex,atq-y ablatm abU 

tii Etia reliquus reliq ita multi f lex erit ut totus t otius. z^z.a 

$i frimus fecundum aqualiter contineat, atque tertius quar¬ 

tum,eandemque infufer fartemyuel fanes 5 Erit e contrario fe 

eundus frimi eadem f artes, qua quartus tertij. Et fi fuerit fri- 

»>us fecundi eadem fanes,qute tertius quarti j continebit e con 

trario fecundus frimum aqualiter,a tque quartus tertium, ean 

denique infufer f artem,yel fanes. 2)4.6 

^ frofortiones numerorum eide froforttoni eadem funt, 
inter fe quoque funt eadem, 2. f 9.4, 

Si numerus quotcunque numeros multtf licet, nel quotcun¬ 

que numeri numerum quem fiam multi f licent ■, habebunt fro- 

duSit numeri eafde rationes,quos numeri multiflicati, yel muL 
tiflicame:. 

Si duo numeri duos numeros eandem, quam illi y habentes 

rationem multifUcent, antecedens nimirum illorum confequen 

tfrn horum, ^ confequens antecedentem i geniti exiffisaqua- 
les inter fe erunt, zSz.a 

^ S^otlibet numeri minimi in continuatione fuarum fropur- 

ttonum, fiue eadefintyfiue diuerfa frof ortiones,metiuntur aque 

totidem alios numeros yquieafdem cum eis frof ortiones habent y 

primus primum,fecundus ftcundum, nirc. 263.6 

Si quatuor njtmeriproportionales fint -. Et conuertendo pro¬ 

portionales 
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fortionales erunt, 
Si compofiti numeri proportionales Jint Hi qttoque diuiji 

proportionales erunt. 265.4 

Si diuif numeri proportionales fint i Hi quoque compofiti 

proponioxales erunt. ' <265.4 

Si compofiti numeri proportionales fint j Hi quoque per con- 

uerfionem rationis proportionales erunt. x6<,.a 

■ Si primus ad fiecundum eandem habuerit rationem,qua ter¬ 

tius ad quartum habuerit autem & quintus ad fiecundum ean 

dem rationem i quam fiextus ad quartum: Etiam compojitus pri 

mus cum quinto ad fiecundum eandem habebit rationem, quam 

tertius cum fiexto ad quartum. 265.6 

Si duo numeri ad duos numeros eandem habeant rasionem j 

^ 4etra£ii quidam habeant ad eofidem eandem : Et reliqui ad 

eofidem eandem rationem habebunt. 266.4 

Si primus ad fiecundum eandem habuerit dationem, quam 

tertius ad quartum •, habuerit autem & primus ad quintum 

eandem,quam tertius ad fiextum : Etiam primus ad compofiti} 

fecundum cum quinto eandem rationem habebit, quam tertius 

ai quartum cum fiexto. 266.4 

Siquotcunque numeri ad eundem habuerint proportiones, 

quas aivj illit multitudine aquales ad quendam altu eundem: 

Habebunt quoque illi omnes fimul ad eundem proportionem 

quam omnes hi fimul ad eundem. Et fi idem nUmerus ad quot 

cunque numeros proportiones habuerit, quai idem numerus ad 

alios multitudine illis aquales i Habebit quoque idem numerus 

ad omnes illos fimul proportionem, quam idem numerus ad hos 

amnes fimul. x66,b 

Quotcunque numeri inter fepnmi, minimifunt in cStinua 

tionefiuaru proportionu. Et quotcunque numeri in cotinuatie- 

fiefiuaruproportionu minimi,fiunt interfie primi. 268.4 

TS[umerus, qm ex duobus compojitus ad unum illorum pri¬ 

mus efi,ad reliquum quoque efl primus. 270.6 

Si duo numeri fiefie mutuo multiplicantes fecerint aliquem 5 

genitum autem ex ipfis metiatur aliquis non primus numerus i 

~yel certe adipfumjit compojitus i Is ad unum eorum, qui in, 

principio,compofitus erit. ^ 271.6 

Maxima mjefura qmtlibet numerarii metitur ipfos p nume- 

ros,qm minimi fiunt gande proportione cii ipfis habentiu. zj J.4 

d 2 Duoi 
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Duos minimos numeros inuenire , qui eandem hahans pro- 

fomonem, quam qmtcunque numeri dati continue frofonio- 

dm numeri multif licent minimos eandem rabonem ha- 

bentes, mmor minorem, & minor maiorem , froducitur nume¬ 

rus mtnimus,quem illi metiantur^ 174.** 

St tres numeri numerum quem fiam metiantur ^ metietur 

& eundem minimus numerus, quem illi metiuntur. n < a 

Minimus numerus , quem quotlihet numeri metiuntur, 

nummus efi habens f artes a numeris metientibus denomina- 
tas. -, y 

^umerum referire, qui minimus cumfit, habeat dat'as 

i^nes,hac lege,quaelibet fars fubfequentem f satem conti¬ 
neat, ^ . , 

277^ 

IKQCT^VO LIBIDO, 

ri tres numeri minimi fint continue frofortionales, erum 

wrm; eorum quadrati: Si autem fuerint quatuor, cubi. 

_ Extremi numen frofortionalium quot cunque fecundum di 

ttrmam frof ofz.tnuentorum,in data ratione minimorum in 

Duo numen minmtindata ratione metiuntur omnes me- 

cUos quotcunque minimorum in eadem ratione. ago b 

Sijtnt quotcunque numeri deincefs frofortionales , primus 

autem fecundi non fit multiplex ■, neque alius quifquam y Ilius 
multiplex erit. ‘ , ag ^ 

St fint quotcunque numeri deincefs frofortionales, primm 

yeroficundum metiatur j & quicunque alitis quemlibet fe- 

yquentium metietur. Si primus autem fecundi fit multiplex j 

&^qmcunque alius cuiuslibet fi quentium multiplex erit. 

Si fint quotcunque numeri deincefs proportionales , frlmm 
Mtem ,yel altus quifquam nullum a fecundo metiatur] neque 

multi- 

Sifint quotcunque numeri deincefs frofortionales ,fMmus 
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«cMtrtw, -letalius tjuif^uam quetnlibet a fecundo metiatur i me¬ 

tietur & prirnta fecundum^ Et. fi primus»vel aliut quifefuam 

cuiuslibet a fecundo fit multiplex iprtmuf quoque fecundi mul 

tipieXerit.i' li^.b 

Inter numeros dufia proportibnis, ve/ fuperparticularis » 8 

vei juperbipartientis ^ non potefi cadere numerus medius pro» 

portionalis. z%j. a 

Si numerus feipfum multiplicans'aliquem fecerit i (hrrur^ p 

fum multiplicet produfium, & fic deinceps $ erunt omnes pro^ 

ducti continue proportionales ah vnitate. z ^^.a 

S; quotquot numeri fuerint ab vnitate continue prnportio- 

nales^fecundus ab vnitate in fe multiplicatus producit tertiU^ 

^ ex eodem in hunc fit quartus^ & ex eodem ift hunc quintus, 

^fic deinceps. 290.<t 

Sifint ab vnitate duo ordines numerorum continue pfopor- 

tionaiium,& multitudine aqualium ^habebunt tertq ab vnita 

se proportfonem d»plicatam eius,quam habent fecundi ab vni-- 

tate j quarti veroeiufdem triplicatam j cJr quinti quadruplica 

tam i ^femper deinceps vno amplius. ipo.a 

Si fint ab aliquo numero eodem duo ordines numerorum con 

tinue proportiondium , ^ multitudine aqualium j habebunt 

tertij ah illo numero proportionem duplicatam eius , quam ha¬ 

bent fecundi ab eodem 5 quarti vero eiufdem triplicatam } 

quinti quadruplicatam j eSr Jimper deinceps uno amplius. 

folio. # , 290-^ 
Siinter duos numeros, ^ aliquem alium numerum afium- 

f tum, continue proportionales ceciderint numeri i quOt inter 

vtrunque ipforum^^ ajjumpmm deinceps medij continua pro¬ 

portione cadunt numeri, totidem & inter ipfos med‘^ conti¬ 

nua proportione cadent. zpi.b 

Inter duos quadratos numeros cadit numerus mediuspropor t4 

tionalis in continua proportione lateris ad latus, ipi.b 

T^umerus medius proportionalis inter duos quadratos, cJr i JT 

quilibet ipforum quadratqrum,cDmpofiti inter fefunt. zpz.b 

Inter duos cubos cadunt duo numeri medaj proportionales in 16 

continua proportione lateris ad latus. 295.6 

Dm numeri medij proportionales inter dubs cubos,quili- i f 

libet ipforum cuborum, inter fe compofiti funt. *95 6 

Si quadratus numerus quadrati numeri ,& cubus cubi fit 

d I multi- 
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multiplex t&ynius latus lateris alterius multiflex erit; Ei 

fi unius quadrati , ^ cubi latus lateris alterms fit multU 

flex ; & quadratus quadrati, eJr cubus cubi multiplex erit i 

Si yero quadratus quadrati , ejr cubus cubi non fit multiplex 1 

neque latus lateris erit multiplex . Et fi latus Uteris non fit 

multiplex i neque quadratus quadrati , neqite cubtie cubi erit 

multiplex. 

Inter duos fintil es planos cadit medius proportionalis in ra¬ 

tione laterum homologorum, quorum officio medius proportior 

ndiis in quiritur, tgy.b 

TSiumerus medius proportionalis inter duos planos fi miles, 

^ quilibet ipforum planorum,funt inter fe eompofiti. 19 

Inter duos fimiles folidos cadunt duo medij proportionales in 

rationelateruhomologorum, quoru officiomed'^proportionales 

inuefligantur. ic,i.b 

Duo numeri medij proportionales inter duos folidos fimi 

les , dr quilibet ipforum folidorum , inter fe funt eompofiti i 

folio. b 

Troportio cuiusuis numeri quadrati ad quemlibet numerit 

non quadratum exhiberi nullo modo poteft in duobus numeris 
quadratis. 

TSlumeri in dupla proportione, proportionem non habent^ 

quam quadratus ad quadratum, ^oi.b 

Troportio cuiusuis numeri cubi ad quemlibet numerum 

non cubum, reperiri non poteB in duobus numeris cubis. 

Mo- ... 
2{umeri,qui proportionem habent, quam quadratus nume¬ 

rus ad quadratum numerum,fimiles plani funt. 30$. b 

Tlam numeri Tion fimiles proportionem non habent, quam 

quadratus ad quadratum. 303*6 

"^umeri, qui proportionem habent, quam cubus numerus 

ad fubum numerum^ funt folidifimiles. j Q^,a 

^ulli numeri habentes duplam proportionem , ifel Jefqui- 

alteram, yelfuperbipartientem,funt fimiles plani, -reifolidi. 

304.« 
K[Hlli numeri primi funt plani fimiles , yel folidi. 

■ 504.^ 

Duos numeros planos ,Hel folidos nort fimiles inuenire , 

1 'N 
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SI dm numeri quadrati fe mutuo multiplicantes faciant 

quempiam ; TroduSius quadratus erit. 3 
Si duo numeri fe mutuo multiplicantes faciant quadra¬ 

tum , alter autem fit quadratus j Et reliquus quadratus erit- 

folio. 503^ 

Si duo numeri fe mutuo multiplicantes faciant non qua¬ 

dratum , alter autem fit quadratus ; I{eliquus non quadratus 

erit, J06. a 

Si duo numeri, quadratus ^ non quadratus , fi mutuo 

multiplicantes faciant aliquem-, produSlus non quadratus erit, 

felio. } o6.a 

Si cubus manerus non cubum numerum multiplicans fa¬ 

ciat aliquem j facius non cubus erit.. 

Si cubus numerus numerum quedam multiplicans faciat no 

cubum 5 <ir multiplicatus non cubus erit. ioj.a 

Si ab -vnitate quotcunque numeri deinceps proportionales 

fuerint i tantum diftabit quilibet maior numerus acceptus ab 

affumpto quouis minore,quantum ab rnitate abefi is numerus, 

per quem minor maiorem metitur. \ ti.b 

Si ab unitate quotcunque numeri deinceps proportionales 

fuerint •, quilibet illorum feipfum multiplicans producit nu¬ 

merum, qui tantum ab eo diftat in numeris proportionalibus, 

quantum ipfe ab vnitate. Minor uero quiuis maiorem quem~. 

piam multiplicans producit numerum,qui tantum a maiore di 

fiat,quantum minor ab vnitate. } 11 

Si ab unitate quotcunque numeri deinceps proportionales 

fuerint; quuunque numerus primus vltimum metiens,meti- 

tur etiam omnes alios ante vltimum. J 13«<< 

Si quot cunque numeri detneeps proporthnales,fuerint mi¬ 

nimi omnium eandem rationem habentium cum ipfis : ^^me- 

rus aliquem eorum metiens compofitus erit ad alterum duoru 

numerorum,qui in eadem ratione fumuntur minimi. 

Si fuerint duo numeri, ficeturque ipforum alter in quotcun 

que partes: 2{^umerus planus comprehenfus fub tllts duobus 

numeris aqualis e fi numeris,qui fub numero indiuifo, ^ qua 

libet parte numeri diuifi continetur. 3 ' 5-^ 

Si numerus in duas partes diuidatur : Timeri plani 

! d 4 fub\ 
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14 

iC 

»7 

toto^&ftngttUs f artibus catnfrehenfi aquales funt mmm 
quadrato, qm a toto efficitur . ^ j ^ ^ 

Si numerus in duas fortes diuidatur : l^merus flanus 

Jub toto, e57- una farte comfrehenfus aqualis eft ^ ilii, quifub 

fdubus continetur y& quadrato, qui a fradiBa farte ejfi. 

. Si numerus in duas fortes diuidatur ■; Qjsadratus ex mtfd I 
aus aqualis efi quadratis,qui a fartibus efficiuntur, yna cum 

numero flano, qui bis fub fartibus continetur, i i6ib 

Si numerus fecetur m duas far t es aquales, eJr nbn aquales • 

numerus flanus fub fartibus inaqualibus contentus ,yna ck 

numero quadrato numeri inter duai fectiones medif , aqualis 

ffiqt*fdrato,qui ex dimidio numero gignitur. * 

■ St numerus in duas f artes aquales diuidatur, iltiali^ 

qtm numerus ad fciatur : numerus qui fit ex toto cum adie. 

tto fn adtectum , -^na cum quadrato dimidii numeri, aqualis 

efijuadrato etus numeri, qui ex dimidio, ^ adiecto comfoni 

Si numerus in duas fortes diuidatur: ^adratuslltll 

yna eum quadrato ynius fartis, aqualis efi numero, qui fit bis 

exjmindictam fartem, una cum quadrato reliqua fartis. 

St numerUs in duas f artes diuidatur: Qjsi fit quater ‘ex 

^oin ynamf artem, yna cum quadrato religa fanis, aqua 

itsejt quadrato numeri comfofiti ex toto ^ friori Oarte. 

St numerus fecetur in duas f artes aquales, & nbn aqLL : 

^adr au qui a fartibus inaqualibus fiunt, dufli funt qua¬ 

dratorum , qui a dimidio numero, &ab interinedio efficiunt 

tur, j [ 8 4 

f^i^tes aquales diuidatur,adijciatur au¬ 
tem tlU altus quiffiam numerus\Quadratus cofofiti numetiex 

toto & ad.ieBo,(^ quadratus numeri adiefli, fimul dUfli funt 

etus quadrati,qui ex diinidtd efficitur,& eius, qui fit a nume^ 

ro comfofito ex dimidio dr adieSio . j j ^.b 

Piertnonfoteft ,ytnumertif aliquis in duat fanet diuida 

iqui ex toto in i>namf artium fit, 
aqualis fit quadrato reliqua fartis. ' ^18. b 

Si ^mtcunque numeri deincefs frcfortiohales, fuerim mU 



nmi 'omnium eandem tnm iffts rationem hahwtium i Ai 

^ueml ibet eorum relidi omnes firhtd cotnfdjiti, erunt primi, 

folio. ^ jio.A 

Vropoftis qmttunque nutneriseoiinue proportionalibus^ an 

p offit ipfit alius ps‘9portienalis adiungi^ confdtrare. ^Z2.h 

Si pnt quatmr numeri profortionales, fed non deinveps ^ 

•quorii primus eJr terttus^primi inter fefint, feri non potefiyrt 

detur alius^ad qu^ ita fe habeat quan us^ ficut fecundus ad ter¬ 

tium. 

Trimis numeris qUotcunqUe propoftisiinuenire alium pri- 

tnum numerum ab iilts diuerfum. 3 i4.<« 

Si par numerus parem multiplicans fecerit aliqUeniif aSius 

far erit. 316.a 

TqumerUi impar nitmerum parem metiens^per numerum 

f arem eum metitur. ^i6.b 

iS(umerus impar numerumimparem metiens^per humerum 

hnparem eum metitur, ^i6.b 

Omnes numeros pariter pares tantum inuen ire. iiT.b 

Omnes numeros pariter impares titntum tnuentre. 3 18.b 

Omnes numeros^ qui & pariter pares fint^ & pariter impa¬ 

res,inuenire. 3^9*^ 
^ttotcunque numerorUm continue proportionalium > ^«o- 

rum primus,fecHndUSydf rltimus fuerint noti, fummam inue- 

kiire, 1'^9'b 

Omnes numeris perfeBos,^ iorum partes aiiquotas > inuenire, 

folio. 5 31.** 

iT^ decimo LlBIiO. 

S I duabus magnitudinibus incommenfurabilihui propoji- 

tis, detrahatur femper minor de maiorealterna quadam 

detraciione : "^jtnquam reliqua pracedentem metietur, ^ 

Si duabus magnitudinibus commenfurahtlibus propoftiside 

! trahatur femper minor de maiore , alterna quadam detraBio^ 

j ne j Metietur quadam reliqua 'prtecedemem. 9* ^ 

Magnitudo metiens Auas magnitudines f metitur (!:;• maxi- 

ymam earum menfuram communem, 9*^ 

An quotiibet Vnagnhudines propofit&fnt commenfurabiles^ 
j ■ nec 

^3 

Z4 

*5 
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nec f confiderare, to^a 
Mjtgnitudo mettens quotUhet magnitudines , metitur & 

earum menfuram communem. ,j 4 

Sifim quotcuncji magnitudines, ^ totidem etiam numeri, 
quibmi tn eadem ratione fumantur , in qua bina magnitudL 
nes: Et ex xqualitate in eadem ratime erunt magnitudines & 
numen, ° 

Commenfurahiles magnitudines proportionem habent lan- 
dem,quam numeri,per quos earum communis men(uramaxi 
maipfts metitur. ' 

J-‘»^^»^re£faminuenire,adquamhafehaBeatquaJa!U 
aata retia linea , ut numerus ad numerum . 13,^. 

Lmeam reBarn inuenire, ad cuius quadratum itafe habeat 
quadratum alterius data reBa , «j numerus ad nume- 

St ftnt quotuis quantitates continue proportionales, &alil 
totidem continue quoque proportionales; fitque ut prima iUa- 

ad u urnam,ita prima harum adrkimam : Erit 
f^r^ma lUatum ad fecundam , ita prima harum adfecun- 

E^e&alinea,qua longitudine funt commenfurahiles, orl^im 
f commenfurabilesfunt: ^la ueropotentia comme» 

^^»g»»dine . Et qua longitudine in^ 
commenfurahilesJunt, «««ma potentia iLmmenfu- 
rabUes: uero potentia mcommenfurahiles, omnia & Ion 
gitadme tncommenfurahiles funt. ^ 

Duos numeros planos inuenirs , qui proportionem non 
rum^ * numerus ad quadratum nume., 

numeros inttenire , quorum quilibet duo prapor-. 
tio^em non habeant, quam quadratus numerus ad quadrLm 
numerum, ^ 

KcBamedUproportionalis inter duas reSias potentia t^ti 
commenfurabiles, utriUbet iUarum incommenfHrahilis eli Ion 
gitudine ^ potentia. . ztb' 

Stfift du£ magnitudines commenfurabiles , atteraieerofit! 

furlbilT"*^ i erit & reliqua eidem commen j 

Q^&tncouvmenfurahilibusfunt commenfurabiles > infer i 
__ fejnJ 

\ 



__% p '£■ 
^^ fe incommtnfurabiles ernnt. 2 'i.h. 

Duabus datis reBis lineis inte^Udlibks > inftenire id, ejuo 

inaror piits foteji^ quam minor. Z4.rf. 

Duabus datis refiis lineis fiue asqualibns, jlue inaqualibus^ 

muenirereBam , quailiaipotefl . z^.b 

Si tota magnitudo ex duabus comfofita\)) conmenfurabilis 

Jit alteri iffxrum J eadem ^ reliqua commenfurabilis 

■efi. _ _ 

Si tota magnitudo ex duabus comfofita > incommenfura^ 

'bilis fit alteri ipfarum ^ eadem & reii'qUa incommenfurabilis 

eft. %6.a. 

Si ad aliquam reBam lineam applicetur paraUBogrammii 

deficiens fgura quadrata j Tarallelogrammum applicatum 

■aquale efi ei reSlangulo ^ quodfub fegmentis rebix linea ex ap¬ 

plicatione faBis continetur. 

Duabus datis reBis lineis inaqualibus ^ quartam partem 

'quadrati ex minore defcripti ad maiorem applicare > ita ut de~ 

pciatfigura 'quadrata . xj.a. 

Datam reBam lineam ita fecare j ut reBrtngiilum fub par¬ 

tibus contentum , aquale fit dato rcBilineo > quod tamen 

maius non .fit ^ quam quadratum a dimidia linea deferi- 

ptum. 17.b» 

Si fint dux reBx inaquales •, ad maiorem applicetur 

quarta pars quadrati ex minore deferipti , deficient figura 

quadrata j non erunt fegmenta > qua ix applicatione fiunt» 

■aqualia . . ±^ a. 

Quotcunque lineae l^tionales longitudine inter fe commenfu 

rabiles iniienire. a. 

l^ationales linea nonfolum expofita J^ationali j fied etiam 

interfefunt eommetifur abdes. 3 i.<t. 

Sifint duareBa linea •, erft Itt prima ad feciindam ^ ita 

quadratum j quod fit a prima , ad reBanguLpim ■, quod 

fub duabus lUts reBis lineis continetur : Et ut fecunda 

ad primam j ita reBangulum fub ipfts j ad^ quadratum 

■ex prima, ji.h 

Spatium ^jttionali fpatio contmenfulahile) cjr ipfum \a- 

iionaieefi, fx-Jj'. 

B^Ba linea potens jfiatiunt irrationale, irrationalis 

efi, i4,4 
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3* 

33 

3<S 

40 

41 

43 

44 

4; 

. Slvotcunque lineas Bjttionalespotentia tantum inter fecom 
menfurabiles inuenire. • 

Tropofitis quoTcunque B^ationalibus’lineis potentia folutit 

commenfurabilibus , inuenire adhuo-aUam^ qua omnibus Olis 

commenfurabilisfitpotentiatantumi- 35.rfj 

Linea media proportionalis inter duo* I{ationales potentia 

tantum commenfurabiles, Media ejl .^ . . 

Omsse (Ratium Medium aquale ef} cuidam alteri reSlangul 

lo contento fub duabus Rationalibus potentia tantum commen 

furabilibus , fi ipfum fub'talibus iam non contineatur. 3 7. fc. 

Spatium MedioJpatio commenfisrabile , Medium efi. 38.^« 

Duas reBas Medias longitudine commenfurabiles ; Item 

duas potentia tantum commenfurabiles inuenire . 3 9.a. 

ReBangulum fub duabus Med^s longitudine ^ potentia 

incommenfurabilibus contentum , neque Rationale eji^ neque 

Medium , fed aquale alteri cuipiam reElanguto , quod contine 

turfub linea Rationali , ^ Irrationali , qua Media appeU 
latur. 

Rationalefuperat Rationale Rationali. s^z.a. 

Duos numeros planosfimiles inuenire. 43 

Duos numeros quadratos inuenire, ita ut compofitus exlip^ 
fis quadratus etiam fit, ^ 

Duos numeros quadratos inuenire, quorum exceffusfit etik 
numerus quadratus . 43 

Duos numeros quadratos inuenire , quorum excefius non (it 
numerus quadratus . 44 

Duos humeros quadratos inuenire, ita ut compofitus ex ipl 
non fit quadratus. . 

^uotnumerosintienire , ita ut ex illis compofitus ad neutrk 
l^pf^um proportionem habeat, quain quadratus ad quadra- 

Sijint d»<e reBa linea inaquales, erit ut maior ad mimrt\ 

ita reEiangulum fub ipfis contentum ad quadratum mnoris.Et 

mZ7r re&angulumfub tpfis ad quadratu 

Si fint nes linearea^,erit ut prima ad tertiam, ita 7eBd j 

gulumjub prima ^fecunda contentum, ad id, quod fub fe. i 
eunda tertia continetur. 

St reBa linea fecetur in duas partes inaquales , erit ut nia- 

__ ior pars 
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iorpars ad minorem yita reSfangulttmfub tota ^ maiore far¬ 

te, ad reEiangtdum jub tota & minore-farte contentum^ fo.a. 

. Sifint dute reBa linee inequales, minor autem fecetur bifa 

riam} erit reBanguluntfub iffis contentum dufium veBangu 

li, quod fub maiori linea & dimidia farte minor is continetur, 

Et fi maior bifariam fecetur-,erit reBangulum fub iffis conten 

tum duflumreBanguU, quod fub minori linea j «Jr dimidia 

f arte maioris continetur. ^o.b. 

Fieri fotefi, ut duo jfatia Irrationalia comfonant jpatium 

Rationale.' $i.b. 

DuoJpatia Rationalia Rjttionalefiatium componunt,a, 

Inuenire duas Medias longitudine potentia incommenfu 

rabilet. 

Qjtod fub linea RjUtonali^^ Irrationali continetur reBan 

gulum,Irrationale eBr,- ■ 54>^. 

Si reBa linea non bifariam fecetur, erit compofitum ex qua 

dratis partium maius , quam reBangulum fub fartibus bis co 

frehenfum, quadrato eius linee, qua maior f ars minorem fu- 

ferat: Mc fropterea quadrata partium inequalium fimplici- 

ter funt maiora reBangulo, quod bis fub fartibus inxqualibus 

continetur. , . s6.a. 

Si reBa linea in partes inequales fecetur, rurfus in a- 

lias partes inequales ^ erunt quadrata partium magis inaqua- 

lium fimul maiora quadratis partium minus inequalium fi. 

mul, ^j.b. 

Si reBa tinea feBa fit utcunque j erit reBangulum fub far 

tibus contentum, mediumproportionale inter earum quadra¬ 

ta : Item reBangulum contentum fub tota, ^ una fane, me¬ 

dium proportionale inter quadratum totius linee , ^ quadra 

tumdiBe fartis. 6’j.a. 

Ei,que efi ex binis nominibus, potentia tantum commenfura 

bilis f lir ipfa ex binis nominibus efi ,fed non femper ordine ea¬ 

dem. n‘t. 

Ei , que efi ex binis Medijs , potentia tantum commenfura 

bilis, & ipfa ex binis Medijs efi, atque ordine eadem. 7 8.^. 

ReBa linea, que ex binis nominibus,& relique Irrationa¬ 

les ipfam fuhfequentes , neque iffi Medie , neque inter feee- 

dem funt. St>b. 

ReBa linea media proportionalis fecundum Mnalogiam 

Mrithme- 



St 

<54 

66 

$7 

6S 

69 

70 

j Arithmeticam , inter dnv tiomina cfti»f»it linee Irratianalii, 

qut^fer camfuji rienem fit ^ efi qneqite lirrqtioKalis eadem iUi^ 

inter cniiif nomina media exiji it, - - . %2, .b. 

Si a maiori nomine-eiue, qua ex binit nominibus , mitius ne 

wexi auferatur i Hjliqua Irrationalis esi . Vocttur autem 

Apotome,:- ^ - 

St a maioriittomne.eius, qux ex binis MedusfrUtia^minus 

nomen auferatur j Hjliqua irrationalis efi , Vocetur auten\ 

MedtaAfotomefrima. , 844. 

Si a maiori nomine eius, qua ex binis Medijs fecunda , mu 

nur nomen auferatur^^liqua Irrationalis eh . Vocetur au~ 

tem Media Apotome fecunda. ' 85 «. 

Si a maior t nomine linete Maioris minus nomen auferatur^ 

ReliqualvrMimaiiAefi.yoi:etHr autem Minor, %S.b, 

Si a maiori nomine eius, qua B^ationale ac Medium poteB,^ 

minus nemen auferdtur s I{eliqua Irrationalis eft. Vocetur au 

tem cum B^thnali Medium totum efficient. S6ib 

Si a maiori nomine eius ^ qua bina Media patefi, minus no-^ 

men auferatur } ^eitqua Irrationalis efi,Vocetur autem cum 

Medto Medium totum efficiens, ' . %j.a. 

Si idem excejfut fit inter primam magnitudinem fectm 

dam , quiinter tertiam magnitudinem, quartam j erit & 

uiciffim idemexceffus interprimam magnitudinem,^ tertia, 

qui inter fecundam magnitudinem eJr quartam . ij.b, 

Quatuor magnitudines Arithmeticam Analogiam hahen-, 

tes, habent'quoque uiciffim Arithmeticam Analogiam, ij.b. 

^Sla linea Apotoma potentia tantum commenfMrabUis,i!^ 

ipfa A potome efi yfed nonfemper ordine eadem, i o j.* 

Apotome, ^ caterse ipfam confequens Irrationales linea, 

neque ipfi Media , neque inter fefunt eadem . i l o.a 

Fieri potefi, utfpatium B^tionale contineatur fub duabus, 

reais Irraiionalibur. 114,1*, 

f^nfolum lineas, fed magnittsdines etiam planas, atque 

falidos incommenfurabiles ejfe , ii6.a, 

J2l VTIDECIMO LIBFiO. 

AP V N c T o in fublimiad fubiectumpUnum dux re¬ 

cta linea ad angulos rectos non demittentur. i j 6,a. 

Si fuerint 



__ 'S® ^ 
Si fttermt dito plana parallela f recta lineit , cjuaadunttm 

eorum recta fuerit, ad reliquum quoque recta erit, 13 6. 

D ato plano^ per datum punctum^ quod in eo non e^,par alie. 

Ium planum ducere. * 3 7-^* 

eidem plano par alitia , inter fe funt paralle¬ 

la . t.i%.ai 

D«o plana alteri plano parallela, qua inter fe contteniunt, 

unum planum efficiunt. i jS.b. 

Si prifma quodcunque plano fecetur aduerjlsplanis paral¬ 

io , erit quemadmodum h^is ad bafim, ita jhlidum ad (oli¬ 

dum. i^6.b\ 

Si prifma quodcunque fecetur plano oppofitis planis paral¬ 

lelo j fectioefl figura aqualis , fimilis planis oppofi- 

Solida farailelepipeda aqualia fuper eandem bafin^fiue in- 

Jt flentes linea in eifdem collocentur rectis, fiue mn j in eadem 

funt altitudine . i ^i.b 

Solida paraUelepipeda aqualia fuper aquales bafes,. in ea¬ 

dem funt altitudine . Et paraUelepipeda aqualia in eadem al¬ 

titudine, fuper aquales funt bafes , fi non habuerint eandem 

bafim. fil^b. 

St folida paraUelepipeda inter fe fint j ut bafes , ipfa erunt 

fub eadem altitudine. 15^4.^ 

Si fuerint quatuer linea recta continue proportionales , ut 

efi prima ad quartam , ita efi paraUelepipedum fuper primam 

defcriptum adparaUelepipedum fitmiLe^fimiliterq\ defcriptum 

fuper fecundam. i j 

Pr ifmata,quorum bafes funt triangula fuper eande bafim , 

uelaquales^i^ in eade altitudine,funt inter fe aqualia. l<;7.a 

'Prtfmata , quorum bafes funt triangula, fub eadem altitu 

dine , inter fe funt, ut bafes, 15 7.^, 

Similia prifmata,quorum bafes funt triangula,inter fe funt 

in triplicata ratione homologorum laterum, . . t^J.a. 

A Eqtuilium prifmatum,quoru bafes funt triangula, bafes 

dy altitudines reciprocantur. Et quorum prifmatum triangu 

lares bafes habentium bafes ^ altitudines reciprocantur, illa 

funt aqualia. *57*<* 

Si fuerint duo\anguli pLxni aquales ^ quorum uertici- 

bus~ fublimes recta Linea aquales infifiant , qua cum 

lineis 

4 

5 

7 
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17 

I irneis f rimo pofith angulos cantineant seijuales^ vtrun^ue ttri 

\qm ierunt a fisnBis easremis linearum fuhlimiumad flana, 

\ angulorum f rima pofitorum demi£x perpendiculares inter fe 

\aciuales. 158,6 

Siparallelepipedum ex tribus lineis reSif. Mfcriptum aqua 

le fuerit paralleledipeda fibi xquiangulo a media linea de^ 

fcripto 3 erunt tres rebix Unene continue proportionales . 

folio. . ,55.4 

Si fuerint tres reB* proprtionales,erunt & parallelepifieda 

fimilia,fimiterque defcripta ex eis^ proportionalia. Et fi tria fo 

Uda parallelepipeda,qux eJr fimilia^(irfitnihter defcribuntur^ 

fuerint proportionalia i & ipfittresreBa linee proportionales 

erunt. 160,6 

Si quatuor reSie linea proportionales fuerint j & prifina-i- 

ta triangulares bafes habentia ^ qua ab ipfis ^fimilia & fi-> 

militer defiribuntur ^ proportionalia erunt ^ Et fi prifinata 

triangulares bafis habentia,qux ^ fimilia fimiliterque defcri~ 

buntur, fuerint proportionalia j eir ipfe re&e linea proportio- 

naleserunt. 160.6 

S i fuerint tres reBa proportionales,erunt eJr prifmata trian 

gulares bafes habentia, qua ab ipfis fimilia , ^ fimiliter 

defcribuntur , proportiondlt^ Etfi tria prifmata triangula¬ 

res bafes habentia , qua fimilia & fimiliter defcribuntur , 

fuerint proportionalia i&ipfa tres reBa linea proportionales 

erunt. 160.6 

In omni parallelepipedo diametri fe mutuo bifariam fecant 

inynopunSlo. i6i,a 

Si folidum parallelepipedum plano fecetur per centrum ; 

bifariam fecabitur folidum ab ipfo plano . Et fi folidum pa-t 

rallelepipedumplanoficeturbifariam,' peroemrum tranfibit 

ipfum planum, 164,4 

ITiDVODEClMO LIBIiO, 

CJrcvlvs ad circulum efl^ ut polygonum in illo de- 

fcriptum afipBygonum fimile in hoc defcripto. i 66.6 

. Si pyramides triangulares inter fefint ut bdfesiipfa erunt 

fub eadem altitudine. 17 o.a 

Pyramides eiufdem altitudinis fuper eandem 3 uel aquales 

b.afes 



■Wi I n. o E X • p0_ 

hxfet triitna^ttiares cmjlittit» ,funt inter fe I70.6 

Vyramtdes triangulares aquales fufer eandetn^uel aquales 

hafes,eandem habent altitudinem. Et fyramides triangula-_ 

res aquales f .eandemque hahenies altitudinem ybafes habent 

aquales, ji non eandem» ■ ijo^b 

Tyramides quarumhhet bajium, qua interfe funtf.yt bafes, 

eandemhabenp altitudinem, 17^.* 

'l^yramides eit^iem altitudinis/uperaquales bafes multan¬ 

gulas, yel eandem confiituta, funt inter fe aquales, ijt.a 

"pyramides multangula aquales,fufer aquales bafes, yel 

fufer eandem confruB a,eandem habent altitudinem.Etfyra- 

mides multangula aquales, eandemque habentes altitudinem, 

aquales habent bafes Ji non habuerint eandem, lyz.a 

Pyramis quacunque tertia pars efi frifmatis, quttd eandem 

eum illa habet & bafm,^ altitudinem : Siuefrifma quodeun 

ente triplum eft pyramidis , qua eandem cum ipfo habet & ba^ 

jim, & altitudinem. tyz.b. 

Sub eadem altitudine exif entia prifmata, quafcunque ha- 

beant bafes, inter fe funt, ut bafes. 173 -h 

Si prifmata quarumcunque bafium inter fefint,ut bafesyip- 

fa erunt fub eadem altitudine. 174. ^ 

Prifmata eiufdem altitudinis fufer eandem^ yel aquales ba 

fes quafcunque, inter fe funt aqualia. 174‘‘< 

Prifmata aqualia fuper aquales bafes,uel eandem,in eadem 

funt dtitudine. Et prifmata aqualia eiufdem altitudinis,bafex. 

habent aquales, fi non habuerint eandem» ?74‘‘* 

Similes pyramides, quarum bafes plura latera, quam tria, 

continent, habent proportionem homologorum laterum tripli¬ 

catam . 

Prifmata fimilia habent triplicatam proportionem homolo¬ 

gorum laterum . i77«6 
Pyramides multangula fimiles diuiduntur in pyramtdte' 

triangulares fimiles , ^ numero aquales , & homologas totis, 

folio. t yb- f 

Prifmata multangula fimilia diuiduntur in prifmata fimi¬ 

lia triangulares bafes habentianumero aqualia,& homolo 

ga totis, lyS.a 

.dequalium pyramidum, quarum bafes non fint triangula¬ 

res} reciprocantur bafes,atque altitudines. Et quarum fyrami- 
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dnm triAngulares hafes non habentium reciprocantur bafes ^ 

altnudinej^illafunt aquales. 177>* 

^equahum prifmaium quorumlibet reciprocantur bafes, & 

altitudines. Et quorum prifrnatum bafes , atque^altitudines re¬ 

ciprocantur, lUa funt aqualia, . 17 j.b 

. On>nis,conus,liuere&us,fiuefcalenus,tertiafars efi cuiusii. 
bet cylindri, fiue reSii , fiue fcaleni, eandem cum ipfo ^ ba~ 

fim (py- altitudinem habentis,licet non fit idem axis conx ^ cy- 
lindri. 

Sub eadem altitudine exiBentes coni cylindri, fiue ambo 

‘cflifintfiuefcaleni,fiue ynus reflus, ^ alterfcalenus, intet 

fi proportionem habent,quam bajis. 181.4 

Si coni ^ cylindri inter fe fint, rt bafes,ipfifub eadem allu 
tudine erunt i' iii,b 

i Coni cJr cylindri eiufdem altitudinis fuper eande, yel aqua¬ 

les bafes conpituti, fiue ambofint reBi, uelfialem ,fiue Inus 

reBus;^ alter f-.alenus, funt inter fi aquales. I 81.6 

^ Coni et cylindri aquales fuper eande,uel aquales bafes,in ea 

dem funt altitudine. Et coni & cylindri aquales in eadem alti- 

tHdme,fuper aquales bafes funt,fi non habuerint eandem.i it.b] 

Smiles coni eJr* cylindri fcaleni, in triplicataratione funi 1 
diametrortm,qrfadn bafibus. i8}.4! 

Super aqualibus bafibus exifientes ccn:,& cylindri fcaleni, i 

rei etiam fi ynus conorum,uel cylindrorum fitreBus, & alter \ 

fcalenus,inter fi funt, yt altitudines. 185.4' 

Super aqualibus bafibus exiBentiaprifmata, paralielepipe. 

da,^ pyramides,interfe funt, yt altitudines. 185.^ 

Coni & cylindri tam reBi,quam fcaleni j Item prifmata,p.a 

rallelepipeda , & pyramides proportionem habentes eandem^ 

^f*um altitudines, bafes habent aquales. . i%S.b 

./tequalium conorum, & cylindrorum,fiue ambo tam com, 

quam cylindri fcaleni fint, fiue ynus reBus,^ alter fcalenus, 

bafes & altitudines reciprocantur. Et quorum conorum, & 

cylindrorum,fiue ambo tam coni, quam cylindri fim fcaleniJt- 

he ynus reBus,^ alter fcalenus, bafes ^ altitudines recipro- 

fantur, illi funt aequales. i^y.b 

Si, duobus circulis circa idem centrum exi flentibus, in ma- 

^*^‘^^opoygonum aquilaterum, & parium Uterum inferi 

iatur minorem circulum non tangens, ab extremitate ynius 

Uteris 
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•hterii folygoni infcripti, quod cum diametro conuenit, ad dia 

metrum perpendicularis ducatur s hac nullo modo circulum 

minorem tangityfed extra ipfum cadit. 188.6 

Duo polyedra jimilia in duabus j^h&ris defcripta proportio- 

nem habent tripli catam eius jquam habent ^hararum diame¬ 

tri. 
■ Sphara adJ]>haram ejl^ ut polyedrum.in iUa deferiptum ad 

polyedrum fimile in hac deferiptum. ^9i' 

IT^ T EK.'1'IODECIMO LIBV^O. 

SI reBa inaqualiter fecetur, & minus fegmentum affumem 

dimidium maioris fegmenti quintup Ium pofjit eius , quod a 

dimidia maioris figmenti deferibitur, quadrati i RjBailla li¬ 

ma feSia erit extrema cJr media ratione. 197»<* 
SireBa iineainaqualiter fecetur,ptque quadratum totiur, 

a cum quadrato minoris fegmentij triplum quadrati ex ma~ 

tore fegmento deferipti j BjBa illa linea extrema ac media ta- 

ti otte fecabitur. 19 ^ 

Si reBa linea fecetar extrema ac media ratione, detraha- 

turque exmaiori fegmento fegmentum minus 3 erit maiusfeg- 

memum feBum extrema ac media ratione, ^maius figmen¬ 

tum erit illa linea, qua prioris linea minus fegmentum erat, 

folio. ^99'* 
Si linea reBa fecetur extrema ac media ratione, atque ex 

dimidio illius auferatur dimidium maioris fegmenti} Erit 

c^uoque dimidia totius diuifa extrema ac media ratione^ma- 

iusque fegmentum erit dimidium maioris fegmenti totius li¬ 

nea. 199 •b 

Si reBa linea fecundum extremam & mediam rationem fece 

tur,ptque maius fegmentum linea Rjttiohalis} erit minus feg- 

jnentum .Apotome, ^ loo.a 

Si latus hexagoni in quopiam circulo deferipti fecetur extre 

gna ^ media r'atione,maius illiuf fegmentum eB latus decago 

ni in eodem circulo deferipti, zox.b 
Si linea diuifa extrema ac media ratione maius fegmen¬ 

tum fuerit latus hexagoni alicuius circuli } erit minus feg- 

pientum latus decagoni eiufdem circuli . Quod fi minus 

fegmentum fuerit latus decagoni alicuius circuli} trit maiut 
' ex fegmen- 
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fegmentum latus hexagoni emfdem circuli, zoi.b 

Lmea reSiay qua ex centro circuli duffa diuidit arcumque,, 

fiam bifariamjiuidit quoque reHam iUi arcui fubtenfam hi, 

jariam^(^ ad angulos reBos . \ zoq.b 

^ Diameter.circuli ex angulo qnouisfentagjoni in eo defcripti 
duBa dimdit arcum , quem latus pentagoni illi angulo op- 

pvfitumjubtendit^ 2^ latus ipfum sspfofitum, bifariam. & ad 

angulos reBos. zoqh 

In dato circulopentagonum.& decagonum unaeademque 
opera defcribere, 

Si in circulo triangulum aquilaterum defcribatur i Diame 

terexjitno angulo duBa diuidet ei» anptlum bifariam y latUt 

oppof^m,ac infuper ad angulos reBos i Semidiameter quoque 

■vtcifjtm bif %riam^ ^ ad angulos reBos fecabitur a latete op„ 

. ^ Z07L 
ad Irneam treBam perpendicularis, ducatur, qua fit me- 

; diapnportionalis interfegmenta Linea ; femicmulus circa iU 

lam lineam reBamdefiriptusiranfibit per extremum punBu 
linea perpendicu laris . zoi b 

: Diameter.^bara potentia efi quadrupla refquialterafemidU 
metri ar.culi circa bafim pyramidis defcripti. zoq.a 

Lm^perpendicularis ex centro fiharx adplanum bafis.py^ 

AU ejl diametri tertia pars 
Jitntdiatnetri 9 20.9, 

In oBaedro tres diam et xife mutm ad angulos reBos fecant 

m centro f^hara j nec non & tria quadrata ex lateribus. oBae- 

dri eompofita fe mutuo ad angulos reBos fecant, z: o,b 

, OBaec^um dimdit ur in duas pyramides fmiles, ^ aquales ^ 

quarum bafis communis eB quadratum ex oBaedri lateribus 
cvmpofitum, 

Si tetraedrum, & oBaedrum in eadem fihara defer ibam ur^ 

it tetraedri latus potentia fefquitertium lateris oBaedri. 

Bajei oBaedri oppofita fiint parallela. zii a 

Omnes diametri cubi inter fe funt aquales Jefeque mutuo bir 

in centro Jphara fecant I nec non eb» reBa linea^qua ce¬ 

tra bafium cubieppofitarum coniungunt,bifariam diuidumur , 

i» eodem centro, zi2 

“Potentia diametri fiihara^fen cubi ^ aqualis efi potemqs la 
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.ttrumtetraedri,<^cubi/itnulfumptts. atz.Si 

.. Sphnerte diameter potentia efi tjuintupla femidiametri cir¬ 

culi quinque latera Icojaedri pentagonum conftituentia am^ 

b-imtis. Zl<!.b 

. Sphterte diameter compofitAefi ett latere hexagoni^ hoc eft,ex 

fetnidtatnetro , duobus lateribus decagoni eiufdem circuli^ 

qui circa quinque tcofaedri Latera dejcribitur. ri$.b 

Latera Icofaedri oppoltta funt parallela, llf./ 

Si latus cubi fecetur extrema ac media ratione, maiut feg- 

mentum efi latut Dodecaedri in eadem J^hxra cum cubo defcri 

pfi. ^ ^^9•A 

Latus cubi aquale ejl linei refia fubtendenti angulum pen* 

tagoni Dodecaedri eadem (phara comprehenfi, Zt^-a 

Si reSla linea fecetur extrema ac media ratione,cuius minm 

\fegmentum efl latus dodecaedri, maius fegmentum efi latus 

‘ bi eiufdem ffhera. 219.A 

In Dodecaedrofunt fex later a,quorum binaoppojttafuntpa 

raUtla,bifariarnque fecantur,:^ ad angulos reSios a tribus li¬ 

neis refiis aqualibus fe fe in centro dodecaedri bifaria quoque, 

gjr ad angulos rectos fecantibus. zi^.a 

Si reBa diuidens oppofita latera Dodecaedri bifariam, eSr* 

ad angulos reBo^,fecetur extrema ac media ratione, maius feg- 

\metumtfl latus cubi,minus yero,latus Dodecaedri eadi Jfhxra 

comprehenfi. 219.4 

T^rater quinque corpora regularia,qu£ Euclides hoc lib,con 

fituxit^nullum aliud daripotefl» izz,’ 

1’N^Qj^^K'eodecimo LinK.0. 

LZ 14 E A perpendicularis duBa ex centro circuli ad linea 

reBam in eodem circulo aptatam,Jecat arcum, quem diBa 

hac linea fubtendit,bifariam. iz6.a 

Verpeniicularis linea ex centro ad latus pentagoni duBa 

aqualis efi ytrique linea fimul, & ei,qua ex cetro ad latus tria 

.guli aquilateri eidem circulo infcriptt ducitur , perpendicula¬ 

ri,^ dimidia lateris decagoni, 2z6b 

Si linea perpendicularts e xcentro circuli ad latus pentago¬ 

ni in eodem circulo defcripti duBd fecetur extrema ac media 

ratione , maius fegmentum aquale efi perpendiculari ex eo- 
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de cetro ad latus trianguli aquilateri duEla^minus yero aquali 

eji dimidio lateris decagoni eidem circulo infcriptorum. iiy.a 

Si injphara eadem cubus,et dodecaedrum infcribanturi qua 

dratum lateris cuhi,^ quadratum lateris dodecaedri, utraqui 

Jimul,quinmplafunt quadrati femidiametri circuli pentago. 

num dodecaedricircunfcribentts. zz^.a 

Si latus hexagoni alicuius circulifecetur extrema ac media 

rattone j maius illius fegmentum erit latus decagoni eiufdem 

circulU ^^8.^ 

Superpctes cuiuslibet dodecaedri ad fupirficiem cuiufcun- 

que Icofaedri,etiamfinon defcribantur amba figura in eadem 

Jf>hara,e(l ficut reBangulum contentum fub latere dodecaedri^ 

& perpendiculari duBa ex centro pentagoni dodecaedri inla^ 

tus diBum,ad reBangulum contentum fub latere Icofaedri,et 

perpendiculari duBa ex centro trianguli Icofaedriin diBum 

^‘*^**^' , . , 2U.a 
'Si ex centro circuli triangulum tetraedri circunfcriben- 

tis perpendicularis ducatur ad rnum latus trianguli; erit 

quod fub diBo latere perpendiculari continetur reBangu-t 

Ium fexies fumptum , fuperficiei tetraedri aquale. zn a 

• Si ex centro circuli triangulum oBaedri circunfcriben- 

tis perpendicularis ducatur ad ynum Utus trianguli', erit 

quod fub diBo latere ips- perpendiculari continetur reBangu^ 

Ium duodecies fumptum ^ fuperficiei OBaedri aquale, 

. . iiua 
Si ex centro circuli quadratum cubi circunfcnhentis perpeti 

dicularis ducatur ad ynum latus quadrati ; erit quod fub di¬ 

Bo latere ^ perpendiculari continetur reBangulum duode^ 

ciet fuptum,fuperficiei cubi aquale, ^It.a 

l{eBangulum comprehenfumfab perpendiculari ab anguls 

trianguli Icofaedri ad unum eius latus duBa, pr fub quinque 

fextis partibus lateris cubi etdem ffharx, in qua. Icofaedrum | 

i pentagono dodecaedri in eadem fhhara con- 

^am proporttonem habent latera cubi,& Icofaedri emfd^> 

ffharx, eandem habent latera cubi, & Icofaedri in quauis alU ■ 

Jfhxra defcriptorumt z^^.b 

Superficies dodecaedri ad fuperficfcm Ictfaedvi non folunt' 

habet eandem proportionem, quam Latus cubi ad latus Icofae-' 

dri 
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' dri in eademfih£ra cum iffis, ut uultpropof. 9. huiuf lib, fid 

etiam, quam obtinet latus cubi ad latus Icojaedri in quacun- 

que aliaJphara,- 

SiJphara^lano quopiam fecetur, comrhunit feSiio circulus II 

■erit. 

Si planum fecans tranfierit fer centrum J^hara, efficietur *4 

circulus idem centrum habens^ quod fj>hxra . Si uero planum 

fecans per fj)hara centrum non tranfierit, efficietur circu¬ 

lus habens aliud centrum , quam f>hara; illud uidelicet pun- 

Sium,in quod cadit perpendicularis ex centro jfhartz ad planu 

fecans duSia. 

Circuli in ffhara aequales ^xqualiter difiant a centro ffha^ If 

ratfir circuli tequalher di flante: a centro jfharii, aquales 

fitnt. i^C.a 

Eadem proportio e(l lateris cubi ad latus Icofaedri j cJr fu- t6 

perficiei dodecaedri ad fuperficiem Icofaedri; lineiC poten¬ 

tis totam quamcunque fe fiam extrema ac media ratione,et eius 

fegmentum maius,ad potentem totam eandem, & minus fegme 

ium illiusj & Dodecaedri ad Icofaedrum eiufde ffhara. i^J.b 

Latus trianguli aquilateri potentia fefquitertium e[l li¬ 17 

nes perpendicularis ab uno angulo ad latus oppojitum dedu- 

Bi. 13 

Linea perpendicularis ex rno angulo trianguli aquilateri 

ad latus oppofitum demijfafecat ^ angulum , ^ latus bifa¬ 

riam. 2^8.4 

Si ffhara diameter fuerit Ejitionalisi erit tam fuperficies 19 

tetraedri, quam oBaedri in eafphiera, Media. 238.4 

Omne triangulum aquilaterum,cuius latus fit Rjttionale,efi 29 

fuperfcies Media, 2- 3 9* ^ 

Si tetraedrum,atque oBaedrum eidem ffhara infcribantur j 21 

erit bafis tetraedri fefquhertiabafis oBaedri : Superficies' au¬ 

tem oBaedri fefquialteva fuperficiei tetraedri. 139''* 

RjBa linea ex angulo quouis tetraedri in ffhara defcripti 22 

fer centrum Jphara duBa, cadit in centrum bafis oppofita,efiqj 

perpendicularis ad diBam bafim. 139 ^ 

oBaedrum in ffhara defcripti* diuiditur iit duas pyramides »3 

aquales, ^ f miles aqualium altitudinum } bafis uero utriup 

que (fi quadratum fitbduplu quadrati diametri ffhars. 239 t 

Tetraedru ^harse intpofitu ad oBaedru in eade fphara defer i 24 

\ e 4 ptum 
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fehahet,'pt reitangulum fab linea f Utente uigimifeptem 
frxagefimasquartai fanes quadrati lateris teiYaedri,^ fub Li^ 
nea continente oElo nbnas fanes eiufdem lateris comfrehen- 
fum^ad quadratum diametri^hane. 

VeJ ut CampahUS ait. 
Tetraedrum fihara imfofitum adoEiaedrum in eadem/pha 

^ defcrifiitm Je habet ,«f reBangulum fub linea,qu& fotentia 
eft fubfefquitertia trium quartarum fattiu laieris tetraedri,^ 
fub Irnea fitferquintuf artiente yigefimasfeftimas fanes ea- 
rundem trium quartarum partium Uteris tetraedri contentu, 
ad quadratum diametri Jphara, ^41 a 

Linea perpendicularis ex quolibet angulo trianguli aquila^, 
teri ad bafin oppofitam demiffattrifla ef eius perpendicularis, 
qua ex centro trianguli ad eandem bafn deducitur. 24^, 

linea perpendicularis ex quolibet angulo tridguU aquilate 
^ ad bafim Ofpofita duBa, fefquialtera efi eius, qua inter cen. 

^ angnlu interiicitur : Hac auti inter ce- 
j trii tridguli,et diBii angulu interieBa, dufla efi eius perpendi 
j <ularis,qua ex centro triaguliad bafin eiufde ducitur. 
[ StvBaedrumJphara infrihatur ; erit femidiameter fiha- 

I f apotentia tripla eius perpendicularis , qua ex centro {hhant 

^ *n bafim quamcunque oBaedri deducitur. 

I Duplum quadrati ex diametro cuiuslibet jphara defcripti, 
tquale efi fuperficiei cubi in illa fihara collocati : perfendicl 
Uris autem a centro jphera in aliquam bafim cubi demij]'a 

' aqualis efi dimidio lateris cubi. 144.« 
{ Soltdu,quodfitex dimidio lateris cubi in duas tertias partes 
I quadrati diametri fihara diBii cubu coprehendetis, aquale efi 

1 euho. VelfoUduf^qmd fit ex latere cubi in tertiam partem qua- 
j drati diametriJphxra, aquale efi cubo. 2 44./ 
j Soltdum,quod fit ex perpendiculari e centro cuiufcuHqi cor. 
foris regularis ad aliqua eius bafim duBafin tertia pane fuf^ 
fictei ipfius corporis,aquale efi ,ppofito corpori regulari. 244.^. 

Idtm circulus comprehendit & cubi quadratum, et oBaedri 
iriangulimemfdemjphara^ 

Linea perpendiculares coniungentes centra circulorum,qui 
bafesoppofitas tam cubi, quam oBaedri tn eadem 'Jihara cir- 
xunfcribum,aquales funt^ 14.5.^ 

iioesasdrum ,atque tetraedrum eidem Jphara infcrtban- 

tiir 
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t»r j efit b^aedfum ad trifluWi teffaedrii Ui Utiis oBaedft ad 

UtMstetYaedn i 246.4. 

altitudo oBaedri ad altititdine^n tettaedri eiufdetn (j>htrx 

tfi, ut latut tiBaedri ad latns tettaedri, i^6,b. 

Diameter^harx ad latui tettaedri eB,ut latus tBaedri ad 

latus cubi eiufdem jphafii. i^S.b. 

Si reBa lineaprvpofftapttUirit totam aliquam Uniam fe~ 

£iam extrema ac media ratione ^ ^ maius eius figmentum j 

Item totam aliam jimilitet feBam , miniis eius fegmentums 

Erit maius fegmentum prioris linea latus Icofaedrii minus au 

tem fegmentum p^fieriorislinia > latUs Dodecaedti eius Jpha- 

ra , cuifiS vteBa lineapropofitadiameter exiBit. 247*4. 

Si latui «Baedri potuerit maim & minus fegmentum re¬ 

tia tinea extrema ac media ratione feBx} poterit latus Icofal- 

driin eadem jfhara defcripu duplum minoris fegmenti.li^%^a. 

Si reBa linea diuifa extrema at media ratione cum minore 

fegmento angulum riBum cOnflituat, cui reBa fuhtendatur t 

Erit reBa Une a > qux potentia Jit fuhdupla ipfius reBafuhten- 

fx > latus oBaedri eius fjharx y in qua diBum minus fegmen¬ 

tum latus exiBitdodecaedri. 248. 

Si linea quxuis reBa fecemt extrema ac inedia tatione y & 

nlia i ineapotentiahuius fefquialterafit latus oBaedri y ma¬ 

ius fegmentum efi latus Dodecaedri eiufdem fjhxrxly in qua 

vBaedrum defctibitur. 249.4. 

Si latus tetraedri pofjtt matus & miniis fegmentum linea 

reBa extrema ac media ratione ftBa ; latus leofdedri eidem 

Jfhara infcriptifefquialterum eji minoris fegmenti. lt\^.a. 

Cubus ad oBaedrum in eadem cum ipfo ffhara defcriptum, 

'efi ut fuperftcies cubi ad oBaedri fuperficiem . Item ut latus 

tubi ad femidiamenum jphxrx. i^9>b, 

■ Sifint quatuor tinea reBa continue proportionales,nec non 

aha quatuor, ita at fit eadem antecedens omnium > erit pro 

portio tertia ad tertiam proportionis fecunda ad fecundam du¬ 

plicata', fir proportio quarta ad quartam eiufdem proportionis 

Jecundx ad fecundam triplicata. z$i.b» 

J^adratum lateris trianguli aquilateri ad ipfum triangu¬ 

lum habet proportionem duplicatam proportionis lateris trian 

'guli adlineam medio loco proportionalem inter perpendicula¬ 

rem ab uno angulo ad Utusoppofitum duBam, & dimidium 
ipfius 
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iffius Uteris , 

St in triangulo Aquilatero perpendicularis ducatur ex uno 
angulo ad latus oppofitum i quadratum reff^^ qua medto loco 

proportionalis eji mter diSlamperpendicularem , dimidium 

lateris, aquale eji ipji triangulo . 253. 

St cubus & tetraedrum in eadem Jphara defcrihantur\erit- 

quadratum cubi ad triangulum tetraedrt, ut latus tetraedri 

ad lineam perpendicularem, qua ex uno angulo trianguli te^ 
traedrt ad latus oppofitum deducitur. z^a.a. 

Lutus tetraedri potentia fefquialterum efi axis,feu altitudi 

nu tpftus : ^xtsuerofiue altitudo tetraedri potentia fefquiter 

tta.ep lateris cubi in eadem Jphara defcripti. ■ 2c 2 i' 

^ Diameter jphariepotentia eji dupla fefquiquarta axistetrae 

ariatque adeo diameter longitudine eji fefquialtera axis te'^ 

^xis, feu altitudo tetraedri ad latus cubi eidem jhhJa in- 

jcrtpti eB, ut latus tetraedri ad perpendicularem ex uno an~ 
gulo bafts ad latus oppofitum duBam. 

Cubm triplus eji tetraedri eidem fiharte infcripti . 2 J 4 

Trtfima eandem habens bafim ,& altitudinem cum Tea 

° V** Tetraedrum, 

DECIMO LIBIDO. 

^ l oBaedrtm infcribatur,dmidetur Tetrae- 

ydrum bifariam trtbus quadratis aqualibus , qua oBae. 

drum bifariam quoque , ^ fefe ad angulos reBos interfe- 

KeBa linea centra bafium cubi oppofitarum conneB^mes% 

mutuo&kifar,am,^ angulosreBosfecant, 256.! 

Jdem eji centrum Jcofaedri, atque fibi infiripti Dodecae. 

In dato oBaedro pyramidetn de/cribere. Vv8 t 

IppofituT ^^^‘^^n^^raUela ,fingula ridelicelbinis 

; reBa,quace^tlabl. 
pumoBaedrt oppofitarumcomungit,fefquialteya eji axis te- 

■ _ traedri,' 



^ t K P g X. 
'i &aedri j feoc efi » ftrfendiculark ab att^nlo trtraedri ad bafim 

efpojitam deduSta. z^g.bi 

In dato Dodecaedro Icofaedrum defcnhtre. i^^.b-. 

. in dat» Dodecaedro cubum dejirihere, %.6@.b 

B^Sia , qit£ fitbtendit unum angulum pintageni aquilate- 

ri tquianguli^ifaralleiaejioppofito lateris p.6i.a. 

In dato Dodecaedro oSlaedrum defcribere . i6i.a 

In dato Dodecaedro 'Pyramidem defcrtherCi, %6i.b. 

In date Icofaedro cubum defcribere ^ z6t^a. 

in dato Ico/aedro pyramidem defcrihere■» t6z.ai 

In dato cubo Dodecaedrum defcrihere, z6 t-.b. 

Diameter Dodecaedri duo latera poteji > ipfius fcilicecDvde 

caedri^ <iy cubi^in quo dodecaedrum defcribitur. 

Si iatus cubifecetur extrema ac media ratione ^ minus fig¬ 

mentum latus efi dodecaedri in cubo defcripti :Maiui uero feg 

inentum latus cubi in hoc dodecaedro defcripti » i 6$ .b 

Latus cubi aquale e fi duobus lateris, dodecaedri uidelicet 

in ipfo defcripti > & dodecardri circa eundem cuhu^ defcri¬ 

pti . z66.a. 

S^Ba duos angulos pentagonorum dodecaedri communi la¬ 

teri oppofitos conneBens eji aqualis lateri cubi » cui dodecae¬ 

drum infcribitur %66.a., 

. In dato cubo lcofaedrum defcrihere ^ x66.a. 

Diameter Icofaedripotefi ^ latus tcofaedrt > (^ cubi Ico¬ 

faedrum ambientis * z6j^,a 

- Bifaria factiones fex oppofterutn laterufit Icofaedriconiun- 

guntur tribus rectis aqualibus j fefe in centro Icofaedri bifa- 

tiarH , ^ ad angulos rectos fecantihiis \ %6‘j,a. 

Si latus cubi extrema ac media ratione fecetur ^ maiui fegi- 

mentum lat ut efl Icofaedri indicto cubo defcripti, 

Icofaedri tamlatera^ quam triangulaoppofita^interfefunt 

parallela. Z67.K 

in dato Icbfaedro octaedrum defcrihere x z6j.bi 

Idem eft centru Ictfaedri^^ ocfaedri in to defiriptitz6S,a 

In dato octaedro Icofaedrum defcriherex i6%.ax 

Si duo lattra triXguli iequilatiri fecentur extfema a media 

'ratione^ita ut unitis maius fagmentum^ alterius «ero minus ft 

prope angulum ah. ipfis.cqmprehenfum ^ I{e.cta connectent ni¬ 

ctas fectiones duplum potefi minoris fegtnenii» , 170.4. 
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SiinoEioedro Icofaedrum defcribatur collocabuntur octn 

bafes Icofaedri in oElo bafibm oEiaedri, idem^ue irit'cehtrum 

bafisoElaedriIcofaedri. i'/0.a. 

Idem centrum eji oEiaedri , atque Jibi infcripi Icofae¬ 

dri, 

Indatoofiaedrododecaedrumdefcribere, 176.6 

In data pyramide cubum defcribere . 

Idein efl centrum pyramidis, cubi in ekdefcripti, iyi.a. 

B^eEla, qua coniungit bifariM feEliones oppoftorhm late¬ 

rum pyramidis, trdnjit per centrum pyramidis , triplaqUe' eji 

lateris cubi in pyramide defer ipti. ^f^.a. 

Idem e fi centrum pyramidis j ^ oEtaedri in ea deferi- 

fti. i’i.6. 

In data pyramide Ictfaedrum defcribere. 27?. 

In data pyramide Dodteaedrum defcribere. 17 3.6. 

In dato folido regulari Jfharam defcribere. ' -zy^ ,b* 

SEXT ODECIMO LIBIDO. 

SI in dodecaedro cubus defcr;batur,(ET in hoc cubo aliud do 

decaedrui-erit proportio Dodecaedrt exterioris ad dodetai- 

drum interius proportionis , quam habet maius fegmentum ad 

minus reEia lineae diuifa extrema ac media ratione , tripli¬ 

cata, ^71-tt 

Linea perpendicularis ex quouis angulo pentagoni aquilate 

ri , aquianguti in latus oppoftum demiffa , fecatur a reEla 

illum angulum fubtendente, extrema ac media ratione.zys.a. 

Si ab angulis trianguli “Pyramidis ducantur reEla oppofita 

lateraJecantes extrema ac media ratione , ita rit prope quem- 

uis angulum fit maius figmentum unius lateris , ^ minus al~ 

terius ; Ha feEiionibus fuis in medio producent bafirh Icofaedri 

in diEia pyramide deferipti, inferiptam quidem al'j triangulo 

aquilatero,cuius anguli latera trianguli pyramidis fecam ex¬ 

trema ae media ratione, fg- latera ipfa bifariam fecantur tab 

angulis bafis Icofaedri. 276.a. 

Latus IcofxedrioBaedro inferipti, maius efl fegmentum re 

Ela diuifie exirema ac media ratione, qtix ab uno angulo bafis 

oEiaedriducta fecat latus oppofitum extrema quoque ac media 

ratiene. zyi.a 

Minus 



Minus-fegmentum lateris fyramidis.extritnAac media ra¬ 

tione JeBi t duplum eji potentia Uteris Icofaedri in ea pyrami¬ 

de dejfcripti. i77*^* 

Latus Icofaedridnpyramide defcriptiefiMpotome, zj^.a. 

Latus cubtpotentia dimidiu eji lateriipyramidis in eo defert 

pta: Latus ueropyramiiis duplum efi longitudine lateris ociae 

drifibi inferipti: Latus denique cubi duplumef pot enti a la¬ 

teris fibiinferipti o Baedrt. iji.a. 

Latus dodecaedri maius fegmentum efi reBa, qua potentia 

efi dimidia lateris pyramidis fibi inferipta. z 7 8 A 

Si in cubo deferibatur & Icofaedrum , & dodecaedrum j 

Latus Icofaedri medium proportionale erit inter latus cubi,^ 

dodecaedri. Z7i.b 

Latus pyramidis potentia octodecuplum'efi lateris cubi in 

ea deferipti- zj^.a. 

■ Imus pyramidis potentia octodecuplum efi recta extrema ac 

mediaratione ficta f cuius maius figmentum latus efi dodecae 

dri in pyramide deferipti. ^79-^’ 

Si in octaedro Icofaedrum defiribatur} erit latus Icofaedri 

potentia duplum minoris figmenti lateris octaedri extrema ac 

media ratione diuifi. . Z79-b 

Latus octaedri potentia quadruplum fifquialterum efi late-, 

ris cubi in ipfodefiripti. zjyb. 

Qctaedrilatus efi potentia quadruplum fifquialterum eius 

recta extrema ac media ratione diuifii,cuius maius figmentum, 

latus eH dodecaedri octaedro inferipti. 2 8o.<t. 

Latus Icofaedri matus figmentum efi eius reette extrema ac . 

media ratione ficta., que potentia dupla efi lateris octaedri in 

Icofaedrodefcripti. zio.a. 

Latus cubi ad latus dodecaedri in ipfi d feripti proportio- 

nemhabet duplicatam eius , quam habet maius figmentum ad 

minus recte linee diuife extrema ac media ratione. Latus ue- 

ro dodecaedri ad latus cubi in ipfi deferipti proportionem ha¬ 

bet, quam minus figmemu ad maius eiufde recta: Unea.zio b. 

Latus octaedri fefquialterum efi lateris fibi mferipte pyra¬ 

midis . z8l-it. 

Si ex quadrato diametri Icofaedri auferatur triplum qua¬ 

drati lateris cubi in eo deferipti; relinquitur quadratum fif 

quitertiumquadrati latent Icofaedri. lii.b. 
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Diameter Icofaedri binas rectas foteji , diametrhm fcitket 
cubi in iffo defcripi, & diametrum circuli triangulum Ico~-. 
faedfi ambient is. 

latus dodecatdri minus figmentum efi recta linea extrema 
ac media ratione diuif*, ^ua duplum foteli lateris octaedri.in 
eodefiripti, • - ■ 'Z’2z.b-, 

Diameterfcofaedripoteft ^fuijpfitis lateris fifqmertiu:, 
eJr lateris pyramidis in co defiripta fefqmalterum , ■ zSz.b. 
’ Latus dodeeaedri ad fibi infcripti Icofaedri latus fi habet, 
ut mitius figmentum linea perpendicularis ab uno' angulo pe rt. 
tagoni ad latus oppofitum ducta , atque extrema ac media ra- . 

tione diuife, ad partem eiufdem linea inter centrum pentago-^. 
ni latus eiufdempQpta. x8j,a. 

Si dimidium lateris Icofaedri extrema ac media ratione fi¬ 
ctum fuerit , minufijue eius figmentum a toto latere Icofaedri 
fublatum i\A reliqua quoque recta pars rurfum tertia detra¬ 
cta'. Relinquet latus dodeeaedri in Icofaedro dejeripti. z8g.b.x 

Cubus/ibi inferipta pyramidis tripius eji, 
Tyramis fibi infcripti octaedri dupla ef . z8y,b. 
CubusJtbi infcriptieetaedrifixtuplus efi . zS^.bi 
Octaedrum fibi infcripti cubi quadruplum fifquialterum 

ejl. 2 86.«. 

Idem centrum ejl octaedri,atque cubi fibi infiripti. 287.**. 

Octaedrum ad fibi inferiptum cubum eandem habet ratio¬ 
nem , quam eorum Laterum quadrata habent . ' z%f.a, 

Octaedrum fibi iitfiiriptx pyramidis tredeatplum fefquialte 
rumeji. zij.a. 

Tyramis fibi infcripti cubi noncupla efi. zZy.b. 
Octaedrum ad fibi inferiptum Icofaedrum proportionem h*' 

betyquam dua bafis octaedri ad quinque bafis Icofaedri.! %S.a 
Icofaedrum ad fibi inferiptum dodecaedrum proportionem 

habet compofitam tx proportione lateris Icofaedri ad latus cubi 
in eadem cum Icofaedro fiharadeferipti,^ ex proportione tri 
plicata eiusy quam habet diameter Icofaedri ad rectam centra 
bafium Icofaedri oppofitarutn eoniungentem. zSy.b, 

Dodecaedrum excedit cubum fibi inferiptum par allelepipe-, 
do,cuius quidem bafis a quadrato cubi deficit rectangulo con~ 
tento fub latere tubi , tertiaque pane minoris fegmenti e-- 
iuf iem lateris cubi : .At uero altitudo ab altitudine^ue latere 

cubif 



'c«fc>, minore figmento eius line*, 5»* dimidiati laxeris cubi 

figmentum minus exifiit. 190.1* 

D odecaedrum a duplo cubi fibi irifiripti deficit duobus px- 

rallelepipedisyfjuorum unius, longitudo lateri cubi efi aqualis, 

latitudo autem tertia parti minoris figmenti eiufdem lateris 

cubi, altitudo denique a latere cubi deficit minore figmento e~ 

ius Unea^qua dimidiati lateris cubi minus figmentum exifihi 

alterius uero ^ longitudo latitudo lateri cubi aqualis efi, 

altitudo autem minus figmentum eius linea, qua dimidiati la 

teris cubi figmentum minus exifiit, ita ut amborum altitudi¬ 

nes fimul altitudini,/tue lateri cubifint aquales. . 2 91 

. Dodecaedrum ad fibi infiriptum Icofaedrum proportionem, 

habet compofitam ex proportione tripltcaxa eius.,, quam habet 

diameter dodecaedri ad rectam centra bafium dodecaedri oppo 

fitarum copulantem, & proportione lateris cubi ad latus Ico- 

faedriin eademJfihar^cunf^cubo defiiripti. zgi.b. 

Dodecaedrum 'Pyr.xmidis , tn qua inferibitur, duas nonas 
'.partes continet, minus duobus parallelepipedis^quorum unius : 

; longitudo lateri cubi in eadem pyramide defiripti aqualis efi, 
“i latitudo uero tertia parts minoris figmenti lateris eiufdem cu- 

'bi, altitudo denique a latere eiufdem cubi deficit minore feg- ; 

Imento eius linea, qua-dimidiati latens cubi eiufdem mitius feg 

mentum exifiit j .Altevii^.autem eJr loi^itudo , ^ latitudo la 

teri cubi pradicti efi aquafis, altitudo uero minus figmentum 

\eius linea, qua dimidiati lateris cubi eiufdem figmentum mi¬ 

nus exifiit, ita ut amborum altitudines fimul altitudini, fiue 

lateri eiufdem cubi fint aquales. z^^.b. 

Octaedrum excedit fibi infiriptum Icofaedrum parallelepi- 

\pedo, cuius bafis efi quadratum lateris Icofaedri, altitudo ue- 

ro maius figmentum femidiametri octaedri extrema ac media, 

ratione ficta, i^^.a 

Tyramis excedit duplum Icofaedri fibi infcripii parallele- 

ptpedo, cuius bafis quadratum lateris Icofaedri, altitudo ue- ' 

ro recta linea bifarias fictiones oppofitorum Uterum Icofaedri 

coniungens. 

.Angulum inclinationis duarum bafium pyramidis, unius 

'ad alteram finuenire. 295./*. 

i Omnes inclinationes bafium pyramidis aquales inter fi 

'funt, 1^6.a. 
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^ngulum incUmtianif duArwn octAedribafium, unim Ad 

alter^m^re ferire. 296.4, 

Ois incUnamnes bafileoctaedri4qu4les inter fe fHm.tg6.b, 

.Angulwm inclinationie duArum cubi bafium yU»inf ad al¬ 

teram , inuenire. 2.96 A 

Omnes inclinAtiones bajftH cubi Aquales inter fe funt, 197.«. 

.Angulum inclinationis duarum bafium Icofaedri,unius ad 

alteram , inuenire, 198.4. 

Omnes bajium Icofaedri inclinationes inter fe aquales 

funt, , . . , \ 298.4, 

P .Angulum inclinationis duarum bafium dodeeaedrt, unius 

ad alteram, referire. 19?.4, 

Omnes intlinationes bafium dodecdedri aquales funt in. 

V l 71 l S. 



ELEMENTVM PRIMVM 

P V N C T V M cflj cuius pars nulla eft. 

6 r V s hic primus liber in eo pejitus 

” ' ' ’ t,proprietntefqi 

^ tum iuxta ungulos , tum 

latera , quee quidem inter fe com- 

yero ynum- 

ncitj^ contemplatur, 

ex lateribus trianguli 

tt ^ aliquando yero ex 

I, atqi inaqualitatem, 

inquirit in duobus quddoqi 

trianpdis inter fe collatis. Deinde aperit nobis parallelarum 

proprietates, parallelogrammorumqi contemplationem aggre¬ 

ditur , tusn inter fe, tum etiam ^ yt cum triangulis inter Caf 

dem parallelas confiitutis conferuntur . Vt autemhxcom- 

niareciius y commodius exequatur Euclides, docet diuifio- 

nem anguli reElilinei , linea reBx in partes aquales, con- 

ftitutionem linea perpendicularis , quo paSlo angUtlus angulo 

fiat aqualisy(^ aliahuiufmodi . Itaqi,yt yno yerbq rem totam 

compLeElar,in primo libro traduntur, ex Trocli fententia,re- 

Bilinearum figurarum maxime prima,ac pracipua,.triangu¬ 

la inquam , atqs parallelo gramma . .Ante omnia yero Eu¬ 

clides more Mathematicoru rempropofitam exorditur a prin- 

cipijs , initio faBo a definitionibus , quarum prima punBufn 

explicat,docens illud dici punBum in quantitate continua, 

quod nullas habet partes . quidem definitio planius ac 

A facilius 

■1 efi, yt nobis tradat 

I triangulorum 

j parat interdum , interdum 

quod<,iperfeinjf>i ‘ 

1 TSfam aliquando e, 

■ "» ■'■i angulos confiderat 

angulis latera fecundum aqualitatem 

rimatur. Idemea yariis rationibus ' 



^^'ErrcLm. gsom.^ 
fasilim fercifietUTy fi prius inteUiga.mus, quantitatem con¬ 

tinuam triplices habere partes^ ynas fecundum longitudinem'^ 

alteras fecundum latitudinem , ^ fecundum profunditatem^ 

altitudinemue alteras^quanquam non omnis quan^tas omnes 

has partes habet ,fed quadam ynicas tantum fecundumlon- 

I gitudinem j quxdam duplices,ha yt illis adijciat partes etiam 

latitudinis j quadam deniqj prater duplices has partes , ter¬ 

tias quoqi altitudinis, fiue profunditatis continet. Quantitas 

.n. ois cotinuaaut longa folii efi, aut longa fimul <^'tatd, aut 

longa, lata, atque profunda. T^qs aliam dimenfionem habe¬ 

re petefi res ylla quanta, yt reBe demon(lrauit Ttolemxus in 

libello de Anaiemmast, opera Vederid Commandini Vrbina- 

tis nuper in prifiinam dignitatem refiituto,necn6n,yt ait Sim 

flicius , in libello de Dimenfione , qui quidem, quod fciam , 

haBenus nondu efl excufus. Itaq‘, quod in quatitate cotinua, 

fiue magnitudine exifiit, intelligiturq', fine omni parte,ita y t 

neqi Itngum , neqj latum, neq} profundum ejje cogitetur, id 

appellatur ah Euclidef ^a Geometris fun 

Bum.Huius exeplu in rebus materialibus punftum 
reperiri nullum pote fi , ni fi yelis, extre¬ 

mitatem alicuius acus acutijfimse,fimilitudinempunBi expri¬ 

mere j quod quidem omni ex parte yerum non efi, quoniam ea 

extremitas diuidi potefi , c^ fecari-infinite , punBum yero in- 

diuiduum prorfus debet exijlimari . Deniq', in magnitudine id 

concipi debet effe p^nBum, quod in numero ynitas, quodqi in 

tempore inflant . Sunt enim cJr hac concipienda indiuidua . 

IL 

LINEA vcro> longitudo latitudinis 
expers. 

D E F I N rT hic lineam,primam ffecietn magnitudinis, 

quam dicit efie quantitatem longam duntaxat, non autem la¬ 

tam, inteUige neqi profundam. .A qua enim quantitate exclu 

ditur latitudo,ah eadem etiam necefiario profunditas remoue~ 

tur, non autem contra . Lineam autem hanc, fiue longitudi¬ 

nem abfq^ latitudine, non abfurde concipere, intelltgereq’,po¬ 

terimus ex termino loci alicuiuspartim illuminati,&partim 

obumbrati^ 



'tibnmhrAu.Vinis enim^fe» terminus communis tucidt,& obum 

' brati, longitudo quxd.im efi , ai longitudinem ipfiujmet lu¬ 

minis -vmhrx eMenfa , carens omni latitudine, cum fit li¬ 

mes ytriufqi. Mathematici quoqi, yt nobis inculcent yeram 

hnex intelligentiam , imaginantur ^unBum iam defcnptum 

fuperiore definitione,e lofto in locum moueri . Cum enim fun-^ 

clim fit frorfusindiuiduum, relinquetur ex ifio motu magi- 

narso yejligium quoddam longum omnis expers latitudinis. Vt 

fi funBum My fluere intelli- - —-B 

gamut M. in B, yeftigium ^ 
eJfeBumMBjineaaffellabi- 

tur, cum yere interuallum in¬ 

fer duo pinBa ^ , cr B, com^reheufum fit longitudo quadam 

carens omni latitudine, frofterea quod punBum .A, omnipri 

natum dmenfione eam efficere nulla ratione potuerit. Hinc 

faSlum efi , yt aitj dixerint, lineam nil effe aliud.quam pun- 

fii fluyum : A lij yero , magnitudinem yno contentam inter¬ 

natio. Tote fi enim linea ynico tantum madoyytpott fecundum 

longitudinem ^fecari 3 apqi diuidi. 

III. 

LINE AE autem tcrmini/unt punda. 

Docet, qmenam fint extrema linejt cuiufuis, feu ter 

mini , dicens Irneam terminari ,fiue claudi ytrinq, p>unBis | 

'bfon quod omnis linea terminos habeat j quomodo enim linea 

itffiniteterminos affignare ptterimus i qua etiam ratione in 

linea circulari extremum aliquod deprehendemus ? Sed qutd 

linea quxiibet habens extrema , in fuis extremitatibuspunBa 

recipiat. Vtfuperior linea M B, extrema habet punSia 

B. ldemj'f in omnibus lineis terminatis , ac finitis intelligen- 

dum efi , it4 yt earum extremitates fola ejfefunfia cogitemus. 

II II. 

RECTA lincacft, quae ex asquo fua 

intcriacct punda. 
M 2 Triplex 1 



>mE'OCLlT>. GE0M.'3^ 
Triplex omnino efi Une a apttd M utilem Aticos^reB a, 

circularis , quam curuam dicunt, cSr mixta ,ftue compofi- 

ta ex ytraqi.Ex his defcribit hoc loco Euclides lineam reBam, 

quam dicit cjfe eam . qua aqualiter inter fuapunBa extendi^ 

tur, hoc eli , jw qua nullum ^unButn intermedium ah extre^ 

misfurfumyxut dsorfrm.y leelhuc , atqi illuc de/leBendo fub- 

fuit at f in qua dente y nihil flexwfum referitur . Hanc nobis 

ad viuum exprimit filum aliquod tenue fumma -ri extentum ; 

In e» enim omnes paries medix cum extremis xqualem obti¬ 

nent fitum y neque -pila eft alia fublimior , aut humilior , fed 

omnes xquabiliter inter extremos fines pofita progrediuntur. 

Troclus hanc definitione exponens ait,tunc demit linea aliqua 

ex xquo fua imeriacere p:m- 

Bxyquando aquale occupat Jfia 

cium ei , quod inter fua fitum 

efipunBa extrema , Vt linea 

.A C B, dicetur reBayquontam 

tdtum occupat prxcife fi)adii, 

^ quanta efi difiantia punBi dt, 

apunBe B: Linexyero .A D B, 

.A EBy ^ E B, non dicentur reBa, cum maiora obtineant fia 

da .quam fit difiantia extremorum punBorum .A, ^ B. Sic 

etiam vides omnia punBa tinex .A C B, inter qitx efipunBum 

C, xqualiter inter extrema A■& Bfiacercy iuxta Euclidis de- 

finitionem; quod non cernitur in alijs Irneis, quoniam punBa ; 

D, Ey E, fubfultant ab extremis Ay(^ B. Viato reBam lineam 

perfulchre fic definit . Linea reBaeft , cuius media obum- '\ 

brant extrema. Vt in linea AC B, fi punBum C,am quoduis 

aliud mediumy vim haberet occultandi, A,extremum vir 

tutem illuminandi , impedimento vtique ejjet C, punSum in- 

terieBumyne B,extremum alterum ab A .illuminaretur : Kjtr 

fus oculus in A, exiBens extremo , non videret aliud extremu 

Byob interieBumpunBum C. quod quidem non contingit in 

lineis non rectis , vt perfiicuum efi inlineis A DB,A E B, 

AEB. Archimedes inquit y hneam rectam ejfe minimam ea¬ 

rum y qux terminos habent eofdem j qualis efi A CBy compd 

rata cum A DB, AEB, AEB. Si enim ACB, nonefjet, 

minima earuniy qux eofdem terminos A, dE B, pojfident, non 

ex xquo interiaceret fua puncta, fedexpotius linea, qux mi. 

nor di 



B S f. 
mr diceretur , quxm ^ CE. Cayiip^nm defcribem rectam ii 

neam, yocat eam bremffimam ex yno puncto in aliud extenfio- 

nstn . Lineas non rectas , qa-t omnes obliqua dicipojjunt, non 

depnithoc loco Eitclties , 'fed circularem exponet definitione 

decin^aquima ,'mi!lam prorfus omhtdns, quod ea in hifce ele¬ 

mentis Geometricis milium habeat yfum . Sunt autem plnrL 

ma gener'a linearum mifiaruni : quadam enim funt ynifor- 

mes, quadam difirmes . P^niformium rufis dia funt in pla¬ 

no j alia in folido. In plano funt Hyperbole , Tar abole , Elii- 

pfis, de quibus egit copiofijjime u4poUomus in conicis elemen¬ 

tis , linea Conchcidsos, de qua TSPjcomedes, linea Helica , de 

qua .Archimedes in libro de lineis Jpir.tlibus tractationem in- 

ftituit, & alL-e huiufmodi. In folido, feufuperficie curuafunt 

alterius generis Unca helica, quam ea ab .Archimede defcri^ 

pta qualis efl illa,qua circa cylindrum aliquem conuoluitur-, 

nec non ea, qua circa conum exijUt, yel etiam qua circa(pha- 

ram, cuiufmodi funt /pira illa, quas fol defcribh ab ortu in oc 

cafum,yt in Jphara docuimUs . Dtfirmium autem infinitus efl 

numerus . quas non eis opus hic recenfere. Ex his confiat,duas 

tantumejfe^lineasfimplices , rectam , circularem , omnes 

autem alias j qua atnqi funt mi fias appoUari, quod ex illis 

componantur. t/nde ingerdofe condudn .Aridoteles in libris 

de ccelo iuxta triplicem lineam, tres tantum effe motus , duos 

quidem fimplico , rectum , 'iy- circularem , tertium yero mi 

fium 3 fue ex illis duobus compoftum. 

V. 
S V P E R FICIE S cft, qii3; longitu¬ 

dinem , latitudinemq; tantum habet. 
7* o s T lineam , q‘^£ efl prima quantitatis continua jpe- 

cies, ynicamqi habet dimenfionem , definit fuperficiem . qua 

fecundam magnitudinis Jpeciem conflituit, addit f, prima di- 

menfiom fecundum longitudinem, alte 

ram fecundum latiiudinem.T^m in fu 

perfide reperitw non folmn longitu¬ 

do ^ yt in linea, yerum etiam latitudo, 

fine tamen omni profunditate . Vt 

quantitat AE C D, inter lineas A E 

A 5 
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B C, C Dj D C9mprehe'afa\conJtds^- 

rataji fecundum longitudinem ^ B ^ 

yel D Ct fecunda latitudinem 

yel B C , omnis expers profunditatis, 

^ appellatur fuperficies. Hanc nebis re^ 

fert latitudo extrema cuiufoj corporisj 

fi ab ea omnisfoliditas intellectu auferatur . T^on incongrue 

etjam , yt ait Troclus , imaginem quafi exprejfam /uperficiei 

nobis exhibent ymbrte corporum. Ha enim, cum interiorem ter 

rafpartem penetrare non peffint, longa tantum erunt, cpr la- 

tJi. Mathematici yero,yt nobts eam ob oculos ponant.monent^ 

yt mtelligamus lineam aliquam in tranfuerfum moucri: Ve 

fiigium enim relictum ex ifto motu erit quidem longum.propier 

longitudinem linea, latum quoq},propter motum,qui in tranf- 

uerfum efi factus 5 nulla vero ratione profundum ejje poterit, 

eum linea ipfum defer ibens omni care at profunditate j quare 

fuperfictes dicetur. Vt fi linea MB, fluat yerfus DC,efficietu7* 

fuperficies M B C D. Mlij defcribentes fuperficiem dicunt, 

eam ejfe corporis terminum : AVip yero , magnitudinem duo' 

bus confi amem inter uall is . Tot esi enim fuperficies diuidi, 

& fecari duobus modis, yno quidem fecundum longitudinem, 

altero yero fecundum latitudinem . 

V I. 

SVPERFICIEI aatem extrema , 
funt linCcT. 

H iiffimilis efl hac definitio fitp riori, qua termini 

Itnex fuere explicati. Vult enim extremitates fupetfidei efje 

lineas quemadmodum linea fines extitere puncta. Vt fuperio‘ 

rtsfuperficiei ABC D, extrema fiunt linece AB, BC,C D, 

D A i Eodemq^modo in quacunqi altera fuperficie,. qua extre 

ma habet y lineas cogitare oportet in extremitatibus ; 2dj>H au 

tem in fuperficte infinitayyel etiam Jphxrica.qua corpus ffhte-^- 

f.curn cireundat 4 'Potefi etiam fuperficies aliqua claudiyci;- \ 

terminari ynica tantum linea , qualis cH circularis fuperfi- ' 

5^ yt dicemus in definitione circuli. j 
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VII. 

P L A N A Riperficies efl>qu3E cx sequo 
fiias intcriacct Hneas. 

Haec t}»oqi def.nmo fimilitudinem quadam dercriptionis 

linea recta gerit. Superficiei enim,qua ex aquo lineas fuas in¬ 

teri acet , ita -vt media panet ab extremii furfum , deorfumue 

fubfultando , non recedant, appellabitur plana, qualis efi fu- 

ferficies perpoliti alicuius marmoris, in qua partes omnes in 

rectum funt collocata , ita yt nihil habeat incifum angulis, 

nihil anfractibus ^ nihil eminens, nihil lacunofum : In hac 

enim partes intermedia cum extremis aqualem adepta funt fi- 

tum , nec ylia eHalia fublimtordoumiliorue, fed omnes aqua- 

biliterprotenduntur. .Alij fuperficiem planam definiunt,di¬ 

centes eam ejfe , cuius partes media obumbrant extrema ; f el 

ejfe minimam , fiue hreuiffimam omnium , qua eadem habent 

extrema'. Vel cuius omnibus partibus recta linea accommoda¬ 

ri potefi ,yt placet Heroni antiquo Qeometra . Vtfuperficies 

.ABC D,tunc demum plana dici debet, A_B 

quando linea recta .A E, circa punctum 

.A\ immobile circunducta, it a yt nunc, 

eadem fit, qua .A B, nunc eadem, qua 

.A F, nunc eade, qua .A G, ^ nunc ea¬ 

dem,quse .A H, nihil In fuperficie ojfen - 

dit deprejfum, aut fublatum ^ fed omnia H 

punctafuperficiei a linea recta tanguntur , & quodammodo 

raduntur.Quod fi minima fuperficiei panicula alijs humilior 

a linea recta non tangeretur , yel ipfa linea recta libere non 

pojfet circunduci , propter aliquem tumorem,, feu eminentiam 

in fuperficie occurrentem, iamnon pojfet nuncupari plana.. 

Itaq; yt fit plana, requiritur yt omnibus modis poffit recta li¬ 

ma commenfurari , hoc eH , yt ei applicari pofiit recta linea 

fecundum AB, (py- .A F, eJr dcniq-, fecundum omnes partes . 

Hac autem fuperficies fola erit ea, quam imaginari,in\elli. 

gere pojfumus defer ibi ex motu linea rtctse in tranfuerfum.qur 

fuper duas alias lineas rectas conficitur. Vt fi linea recta 

A B ,per duas rectas AL D,BC, Jeratur , efficietur fuper- 

.A 4 fides 
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ficies ferfecte flana,m\ta omnes definitione! j TSfjm enim difr 

ficile erit huic fuferficiei traditas defcriptiones accommodare . 

Solent Mathematici fuperficiem planam frerjuenter appellari 

planum, ha^t quando loquuntur de plano,‘intelli^enda ftn- 

perfitfuperficies plana. Catcraomnesfuperficies ,''quibus‘non 

omni ex parte accommodaripotefi linea recta, qualis eftfuper- 

ficies inrertor alicuiusfornicix^rel exterior 

al. cuius globi , columnxue rotunda, -rei 

etiam coni appellantur cttrua^& non 

plane. Quamuis enim fuperficiei columne 

rotunite, feu cylindri, fecundum longitud.nem adaptari pofr 

fit linea recta f tamen fecundum latitudinem minime potefi: 

Idemqj dicendum eftde alps. Superficies .tutem curua duplex 

e fi, conuexa yidelicet , "vt exterior fuperficies jph&re, yeicy 

lindri i concaux , yt interior fornicis ^ fi ue arcus alkutus. 

QMoniamyeroomniumharum contemplatio pertinet ad Ste- 

reometriam , idcirco Euclides hoc primo libro folum planam 

nobis explicauit, de qua efi dijputaturus prioribus fex libris. 

VIII. 

P L A N V S vero angulns > eft duarum 
linearum in plano fe mutuo tangentium, 
non in diredum iacentium , alterius ad al¬ 
teram inclinatio. 

Declarat, quid nam fit angulus planus, dicens^ 

J^andocunqi dua linee in plana aliqua fuperficie inutcem 

concurrunt, & non in directum confiituuntur , efficieturfx 

huiufmodi concurfu, feu inclinatione ynius ad alttram,angu 

Ihs^ qui dicitur planus, propter ea quod in plana conflit uatur 

A A , I^l^^ficie.Eerbigrata,quiadue 

imee.ABjA C,concurrunt in M. 

t^ non iacent in directum , ideo 

- . effitiunt angulum A, planum 

C E - C li C in eadem exifientem fuperficie, irt 

qua due illa linex confiituuntur , Dicentur autem due linee 



in directum tacere, quando altera earum -verfut concur¬ 

sum protenCa non coincidit cum altera ,fed -vel eam fecat, -veL 

certe fiatimfop functum concurfus ah ea recedit.- Qmd dixe¬ 

rim frofter angulum contactus, qui fit, quando duo circuli fe 

contingunt, -vel etiam, quando linea recta circulum tangu. 

"Protracta enim recta linea foji functum cpnt actus,quanquam 

non fecet circulum, tamen Hatim fo(i tUud ab eo fe iungittir. 

Eodem facto circularis illa linea fecundum frofriam diffofi- 

tionem, ac formam extenfa recedit a recta tangente ,quamuis 

eam non fecet. Vnde leere e fi angulus-confl it tttus m illoconta- 

tr. qua de re f Lura fribemus in frofofitione } 6. teriij lib.con 

1 lacobum Peletarium , qui contendit j eum non efe angua- 

lum.Idttodfi-dua linea fe mutuo tangant iacentes indirectum, 

ita -vt alterutra froduct a congruat toti alteri, non fet > Ilus an 

gulus.exillo concurfu,cum nulla fit inclinat io, fed amha -vnam 

integram lineam conflit uent. Vt quia recta A Ei,froduCtacon 

uenit cum recta B C, non efficietur ^ : -1 ^ 

angulus in B. Sic etiam , nonfiet +->>^ 

anvnlui in B,ex lineis.curuis .A B, B 

B C,quia alterutra fecundum fiuam * C 

inflexionem , .& obliquum ductum 

extenfa,cum altera coincidit. Quare in directum dicentur ta¬ 

cere. Itaqi yt linea recta efficiant angulum, necefie tfl^yt fofi 

concurfum froducta fe mutuo fecent: Curuee autem linea , yel 

quarum altera curua , altera yero recta exif.it,angulum coo- 

flituere yerefoffunt, etiarnfi non fe mutuo interfecent i fufficit 

enim, quod fe fe contingant, ita ytfiatim fofi contactum alte¬ 

ra ab altera fef aretur, quemadmodum ^ ante eundem fimota 

cernuntur. Confiflit autem anguli cuiufiuis quantitas in fola 

inclinatione , non in longitudine linearum j linea etenim lon¬ 

gius excurrentes non augent fiuam inchnationemfigitur neqi 

anguli magmitudinem . Sunt dr alia duo genera angulorum, 

quorum frius foltdos comfrehendit, de quibus 'Eticiides difierit 

in Stereomeiria,qui<^3 in ctrforibus extflunt i Pofierius yero 

jfhitr ales,qui in fiuperficie Jfhara confi nuuntur ex circulorum 

maximorum circunferentijs, ^ de quibus cofiofie agitur in 

Jfh&ricis elementis Menelai. Horum autem ommum exflica- 

tio in altum locum a mbis rescitur,cum hic dtfolts flams an¬ 

gulis fit futurus fermo. 

^ ^ ^ CVM 
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fx^ ^ ~ 

C V M autem, qux angulum continent 
Imes, reda fuerint, redilineus ille anou- 
lus appellatur. 

bus reBts , qm quidem reBiltneus dicitur , de quo Colum 

hic Agit huchdes i aut ex duabus curuis, quem curuilineum 

yocare kcet} aut ex yna curua, altera reBa qui non ine, 

nei anguli tribus ya- 

tiari modis , ^ mix¬ 

ti duobus, pro yaria 

. inclinatione^feu habi 
tudine linearum curuarumyrtpote fecundum conuexum , 

co»c^«», ceu in propofitis angulis plane,<^5- aperte pcrjiicitur.- 

KeBilmeus yero yariari non pote fi ratione inclinationis,habr 

tudtmme linearum,nifi maiorem,yel minerem inclinationem 

yartam yelimus dicere habitudinem, quod efi abfurdum^ cum 

hoc modo augeatur tantum angulus reB i lineus, aut diminua¬ 

tur ,quod& ali)s commune eft, non autem ita y orietur yt 

aliud confiituat genus . * 

,C VM ,vero reda linea fuper re<ftam 
confiftens lineam eos , qui funt deinceps, 

, angulos squales inter fe fecerit, redtus eft 
vtcrq; aequalium angulorum: Et qusinii- 
ftitrrcdbalineajpcrpedicularis vocatur eins> 
cuirnfiftit. 

^ \ ^ f^^^ttcntifltmut referitur in Geometria angulr 

rem, & hneaperpendicularis, nec no» anguli 0biufi,& actl^ 

ti ,fro~. 
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ji, 'j}roptcrta docet hoc loco Ettclidet, quis nam dngulm reEli- 

' lineus afudOeometritr appelletur re ffiis , iy' qua nam linea 

perpendicularis : Infequentibus autem duabus definitionibus 

explicabit angulum vbtufumyc^acutum T^pn enim alitis da¬ 

ri potefl angulus reBilineus, prater rectum, obtufum^ci;- acu¬ 

tum . Igitur fi refia linea A B , re£is C D , infiftens efficiat 

duos angulos prope punSium B, ( qui quidem ideo dicuntur a 

Mathematicis ejfe deinceps,quod eos eade linea CD,protraSlay 

prope idem punElum B, efficiat) inter fe aquales , quod tum 

demum fiet, quando reBa A B, non, mazis in C, quam in D , 

inclinabit,fed xquahiliter reBa C D, tnjifiet,vocabitur yterqi 

angulus B,reBus, & reBa A B, perpcndicu ^ 

laris reBx C Djcui infifiit. Eadem rdtione tta \ 

minabitur reBa C B, perpendicularis reBjt | 

A B : quamuis enim C B, tantum faciat cum 1 
A B , vnum angulum , tamen fi A B , ex- ^^ r'p 

tenderetur in reBum ^ continuum yerfut 

punBum E, efficeretur alter angulus aquulis priori. 

yero arte linea duci deleat efficiens cum altera, duos angtdoi 

aquales, docebit Euclides propofitibne i t, <1^ i %. huius pri¬ 

mi libri. Jtaqi yf in Geometria concludamus angulum ali- 

quem ejfe reBum , aut lineam, qua ipfum efficit^ ad aliam ef- 

feperpendicularem ^requiritur, <irfiiffitit, vt probemus an¬ 

gulum qui eB ci deinceps, aqualem illi efie. 'P.iri ratibneifi 

dicatur aliquis angulus reBus , aut linea , qii.i ipftm cOnfii- 

tuit, perpendicularis ai aliam , coUigete licebit, angulum 

illi deinceps aqualem quoque ejfe . Scando enim anguli, qui 

funt deinceps , fuerint inter fe aquales , nuncupatur yierqui 

illorum reBus, linea ipfos efficiens , perpendicularis, iit- 

tta hanc lO. definitionem i quando autem noH fuerint aqua 

les, non dicitur quifquam illorum reBus, yt conflabit ix fe- 

quentihus duabus definitionibus , gg" proptiredneqi linedios 

conBituens perpendicularis appellatur. Hac dixerim,yt isi- 

deas,qmd nam liceat ex hac definitione cblligere in rebui 

Geometricis, gg- quem nam yfum habeant apftd Geo¬ 

metras deferiptiones ^eocabUloruih . 2'{o» enim 

' tnagno labore, hac qux diximus , ad 

aliai definitiones pdterunf 

iransferri * 
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O B T V S V S angulus eft , qui rc»5to 
maior cft. 

;^v A N D o B,reSi£ C D, itijijlens 

non fecerit angulos ad funSium B, aquales, ^ 

ob eam caufam neutrum reBum , fed ynmn qui- 

C —B—D maiorem , alterum -vero minorent, di¬ 

citur maior angulus o''tufis , qualis eft angulus 

B,adf»nBum C^yergens^qui continetur reBislineis iAB^BC. 

XII. 

ACVTVS verojqui minor eft redo. 

V T in praecedentifgura^minor angulm B , ad punBum 

D, yergens, qui continetur reBis lineis ^ B, B D, yocatur 

acutus. Itaqi angulus reBus , yt ex diBis colligitur, nullam 

patitur rarietatem, yt ynus altero maior,minor ite detur,cum 

lineaperpendicularis eum efficiens non debeat magitiny- 

namparteminclinare,quam in altera: Ohtufusyero,'^Acu¬ 

tus augeri poffunt, & minui infinitis modis, cum ab illxin- 

flexibilitate linea perpendicularis infinitis etiam modis reBa 

lineapofiit recedere,ytperjfiicuum efi.Quoniayero ad quem- 

uis angulum planum confiituendum concurrunt dus, linea, 

aliquando in yno punBo plures exiflum anguli^ folent Ma¬ 

thematici, yt tollatur conftfio, angulum quemlibet exprime 

re tribus literis, quarum media ofiendit punBum , in quo li 

nere conficiunt angulum , extrema yero fignificant initia li¬ 

nearum, qua angulum continent. Exempli gratia in fu~ 

periore figura angulum obtufumintelligunt per an 

gulum M B C, acutum yero ^ per angulum 

,4 BD quod diligenter efi notandum^ 

yt facile dignofcamus angulos, 

quorum mentio fit in demon 

JFirationibus. 

TEK.MI-' 
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T E R MIN V S eft, quod alicuius ex-' 
tremiim eft. 

Tres funt termini iuxtAhanc definitionem. TunEinm 

enim terminus eft , feu extremum linea : Linex fuperficiei : 

'fuperficies corporis . Corpus autem terminare amphus nihil 

poteft quod non reperiatur alia quantitas plures habens di- 

meitfionesy quam tres . Omne fiquidem terminatum fuperat 

terminum Tuum yna dimenfione j vt perjfticuum eft ex xddu- 
flis exemplis. 

XIIII. 

F1G V R A cR 5 qu^ fub aliquo , vel 
aliquibus terminis comprehenditur. 

N tmnis quantitas terminos pofiidens Figura dici fo 
teft, ne hneam finitam Figuram appellare cogamur ; Sed ea 

folum magnitudines j qua latitudinem habent, nempe fuper^ 

fteies terminata 3 qua profunditatem adepta quoque funt, 

■vt ftilida finita, Figura nomine appellabuntur . Superficies 

quoqi infinita yvel etiam corpus y cum nullis terminis com¬ 

prehendatur ^ Figura yocari nulla ratione poteft. Figura yni. 

co comprehenfa termino funt, Circulus.Ellipfisy fiharayjfha- 

roides alia huiuf nodi : 'Pluribus yero terminis inclufafi. 

gura funt y Triangulum , Quadratum y Cubus 

Superficies terminata nuncupantur figura plana : folida^u- 

tem circunferipta, figurafolida, fiue corporea . Torro quia 

formas , feu typos yariarum figurarum injfictes quam pluri¬ 

mas in fequentibus . planarum quidem in prioribus i o. librisy 

folidarum yere in pofterioribus quinqiypr opter ea nulla, hoc lo¬ 

co figura depingenda ejfe yidetur. 

XV. 

CIRCVLVSjcft figura plana fub 
yna 
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vna linea comprehenfajquse periphcria ap¬ 
pellatur, ad quam ab vno pundo eorum^ 
quas intra figuram funt pofita, cadentes om 
nes redse lincse inter fe funt mquales. 

Definit hic circulunt, figuram inter planasperfe-- 

0ijiimam , docens figuram iliam planam , euA -rnica lineet 

circunfcribitur , ad o^uam Uneam omnes reSla linea duBs ab 

yno funEio , quod intrafiguram exifiit, fint aequales , -vocari 

firculum . Vt fi ju^erficies j feu Jpacium concludatur vnica 

linea AB habueritq', hanc condiiionem , 

•vt ah aliquo junBo inttts fufcefto , vtpote a 

D, omnes reBa linere cadentes ad terminum 

A B Ci quales fsnt D A, D B, D C, inter fe 

fint aquales j appellabitur talis figura pia- 

na circulusy ahas non . ratione in 

circulo punclum illud medium reperiri debeat^ docebit Eucli 

des propofitiene l. tertu lib. Adiungit queqi Euclides,lineant 

extremam circuli, qualis e fi AB C, appellari Veripheriam, 

feu, rt Latini exponuntyCircunferentiarnfPotefl circulus etia' 

hac ratione de fer ibi. Circulus efi figura plana ^ quadefcribi- 

tur a lineareEtafinitacirca alterumpunSiuin extremu quie-- 

fcens circunduBa, cum in eundem rurfus locum refiitutafuer 

rit, -vnde moueri aeperat. quidem dejeriptio perfimilis 

eft ei, qua ab Euclide fphara deferibitur lib. xi. Vt fi mtelli 

gatur reBa A D, circa punBum D, quiefeens moueri . donec 

ad eundem redeat locum, a quo dimoueri capit, deferibet ip~. 

fa reBa totum ffiacium circulare j punBum -vero alterum ex- 

trerr.um A, delineabit peripheriam ABC: Erit quoq} pun- 

Bum quiefeens D,illudia quo omnes linea cadentes inperiphe 

riam funt inter fe aquales ,propterea quod reBa AD , cir- 

cunduBa , omnes lineas, qua ex D , pofiunt educi ad peri--! 

pheriam , aque metiatur . Igitur Ellipfis , quamuis fi¬ 

gura fit plana -vna hnea circunferipta,tamen qma 

in ea non datur punBum^a quo ad ipfam li- 

peam terminantem omnes reBa linea 

— finf aquales , circulus tfi^. 

ci nequit. 

HOC 

# 
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, XVI. 

; HOC vero pundum , centrum circuli 
appellatur. 

. Z) b e E T,punE?tm illttd intra circulum, aquoomnes li¬ 

nea reBa ad circimferentiam du&a, fknt aquales , appellari 

centrum circuli^ quale efi pracedentis figura pun&um D. Vn 

deperfipicuum efl, polum alicuius circuli in jpharaj a quo om¬ 

nes reEia ad peripheriam circuli cadentes fiunt aquales^ yt ait 

Theodefius in fiharicit elementis,non dici debere centrum cir 

culi , cum punciurn illud , quod polus dicitur ^ exifiat in fiu- 

perficie fphara , non autem in fiuperficie circuli; qua tamen efi 

necejfiarig requifita conditio^yt punStum aliquod centrum yo- 

cetur. Caterum,yt punBum aliquod circuli dicatur centrumy 

fiatis efi , yt ah eo tres duntaxat linea cadentes in peripheriam 

fint aquales inter fie , yt demonfirat Euclides propofitione 9. 

fiib. 3> Hac enim ratione fiet, yt omnes alia ab eodem punBo 

fmijja inter fie fint aquales. 

XVII. 

DIAMETER autem circuli 5 cft re- 
cla qua:dam linea per centrum duifla, & ex 
vtraqj parte in circuli peripheriam termina 
ta 3 qua: circulum bifariam fecat. 

S I in circulo ducatur reBa linea ^ B , pff centrum C j 
ita yt extrema eius ^^ terminentur in peripheria, ap¬ 

pellabitur ea circuli diameter. Tfion igitur 

oisin circulo reBa linea duBa diameter 

dicetur , fed ea fidummodo ^ qua per cen¬ 

trum yfiqi ad peripheriam ytrinq-, extendi, 

tur. Vnde plures afiignari poterunt in cir¬ 

culo diametri , ynum yero centrum dunta- 

xat.!^od autem Euclides addit y circulum 

bifiariam 
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bifariam fecari a diametro , ferjpicwim exeo ejfe fotefl , qmd 

diameter fer medium cir(>ulum‘,ytpote fer centrum , ducitur^ 

Hinc ewmft,rt frofter direEium diametri fer centrum tran 

Jitum ,'ytrinej-, acjuales circumferentia abfcmdantur . (^ok 

D tamen 7'haletem Milefium hac ratione 

monftrajfe tefiatur Troclus. Concipiamus 4^ 
nimo, portionem ^ DB, accommodari ejrt 
coaptari fortiom reliqua ^ E B. itart dia- 

^ ^ meter ^ B, communis Jit rtriq^ portioni i 

Si igitur circunferentia ^ D B.congruat penitus circunferen 

lia ^ E B,manifefium eji^ duas illas portiones a diametro fa- 

Has,eJJe inter fe aquales , quandoquidem neutra alteram ex~ 

cedit: Si yero circunferentia A D B.non amni exparte cade¬ 

re dicatur fuper circunferentium A E B y fed yel extra eam, 
yel intra^ yel partim extra , fartim intra ; tunc duEla reEia 

acentro C-, fetans circunferentiam A D B, mD, <Eg‘circun¬ 

fer entiam A E B. in E, erunt dua reEla C D , C E ^ duEia ex 

centro ad circunferentiam eiufdem circuli aquales , per circu 

li definitionem , cum tamen yna ft pars alterius^ quod efiab- 

furdum. 2{pn ergo cadet yna circunferentia extra aliani.^ yel 

intra^yel partim extra, partim intra, fed amba inter fe apta¬ 

buntur , ideoqi aquales erunt , quod demonfirandum propo¬ 

nebatur , 

XVtII. 

SEMICIRCVLVS vcroeftfigu- 
f a) qux continetur fub diametro, & fub ea 
linea, quae de circuli periphcria aufertur. 

£ X E M P L t gratia, in fuperiori circulo figura A D B, 

contenta fub diametro A B, ^ peripheria A D B, dicitur fe- 

rnicircutus , quia,yt in pracedenti defimtione oftendimus , 
fft dimidiata pars circuli. Eadem ratione erit figura A E 

Jemicirculus. Idem autem punElum C, diametrum fecans bi¬ 

fariam , centrum efi in circulo , in femicirculo. 
Habent nonnulla exemplaria hoc in loco definitionem 

egmenti circuli i Verum,quia ea repetitur in lib. rbi pro 

prius 
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'■•^riv^s eji locm ^ ^ ^Praclus iila non inuenit^.manttiquis:exeht~ 

^la.r 'ibus , miitiimwhh iUam fuhticere.y eiuj^^ expilcatituem 

in i. librum,Ante cjuem nuUxfit mentio fegmentorum circu¬ 

li , differre . . 

, . ' I XV A IVAV "- 

R E C TIL i N E AE figura:ilinr>qu2E 
fub fcdtis linds continentur. ' ^ 

.T 'o s r definitionem circuli, traditurus iamEuclidesde-^ 

fcriptiones -variarum figurarum, explicat prius ^ (quatiam 

gura Scantur-refiiline^ -.-De his enimpotijfimumfermo.futuit 

rus efi in hifce-lihris . Omnes igitur figurs piante y quie^rndi- 

qu^ reSlis claudunttir Lineis,reUiline£tmhcupmtu.r-,. Ex quo 

perjpicuum.efi, figuras, planas curuis lineis comprehenfas,di¬ 

ci curuiiineas :Eas vero:.y qu£ partim. cmuis.^vpartirnreBis 

circunfcribuntur, appellari mixtas .Vana autem nunc gene¬ 

ra figurarum reQilinearumab Euclide defcfibentitr 

xx.'; ■ 

T RIL A T E R AE quidem, qua* fub 
tribus. 

.^FFiRMAi^s Euclides , eas reBilineas figuras dici 

trilateras, qua tribus reflis lineis, circunfcribuntur ^.. aperte 

nobis innuit, quo nam modo Triangulum definiri debeat,Cum 

enim in reBilinets figuris.tot fint anguli , quot latera, feu re- 

cice linex, ex quibus confiant, dicetur triangulum , figura 

tribus reBislineis contenta , tuius omnes fpebies idin‘ikm'ad- 

ducentur, 

XXL 

Q^ADRIL ATER AE vcro^quie 
fub quatuor. 

i £ A D B M 
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£ A D E M raxione erit ^adrangulum, figura quatmt.: 

veEiit lineis contenta , enim rarix foedes mox fiibfeimitemun, 

XXII. 

MVLTIl ATER AE autem , qux 
fub pluribus 5 quam quatuor, redis lineis 
comprehenduntur. 

o N 1 A M fiecies reBilineantm figurarum funt in¬ 

numerabiles,f re fter infinitum numerorum progreJfxm.?{am 

tres reB^eiinea claudentes figuram efficiunt primam /pecte , 

fub «[ua osnnia triangula contimntur s quatuor confiituunt 

fecundam yqux omnia quadrangula compleBiturquinque 

tertiamcotnponuntfpecivtK j fex quartam, atqj ita deinceps 

infiniteyideo Euclides , ne infinitatem hanc figurarum coga¬ 

tur perfeeftti , -vocat omnes alias figuras reSidineas , qux plu • 

ribus j quam quatuor,reBis lineis circunfer ibunt ur . gener a- 

li ivocabulo.Multilaterasi contentus denominatione trilatera¬ 

rum figurarum , quadrilaterarum, forte eam ob caufam , 

quodprxeipue in prioribus his libris de Triangulis , atque 

Quadrangulis fermo habeatur , e5J“ quod facile ad fimilitudi- 

nem harum duarumfpecierum caterx omnes a quolibet defi¬ 

niri pojfint. Quis enim ex diclis non colligat, figuram quin¬ 

que lineis reSlis contentam appellari quinquilateram , fex 

lineis comprehenfam fexilateram, atqt reliquas eodem modo f 

Sic etiam dici poterunt huiufmodifigurx quinquangulx, fe^ 

xangulx, ftptanguU , <i^c. 

XXIII. 

TRILATERARVM autem figu¬ 
rarum 5 Aeqiiilateru eft triangulum, quod 
tria latera habet ecqualia. 

£>ESCE ndit iam ddfingulas fpecies triangulorum^ 
Quiayero triangula diuidipojfuntytl habita ratione late- 
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am, yei augnlorum, decUr^t frius flectes frioris diuifionis^ 

qUrttret f;^ni dirntaxat i quod tria Utera tribus tantum mo~ 

dis fe fe pojjint habere . ^ut enim omnia aqualia funt 5 aut 

duo tantum , tertio exifiente yel maiore, yel minore j aut om 

nia in&qualia. !Quando igitur omnia tria latera 

inter fe ^qualia funt,dicitur triangulum ^Equi / \ 

laterum . 'Eorro p aequalitate omnium trium La / \ 

terum trianguli aquilateriinfertur , omnes tres ^ ^ 

eius angulos aquales quoqi ejfe , ceu ad quinta ^ro^ojttiwem 

huius libri demonJirabimt*{. 

XXIIII. 

ISOSCELES autemeftjquodduo 
tantum sequalia habet latera. 

£ X hac rurfum aequalitate duo, 

. .im laterum trianguli ifofcelis eff 

eitur, duos angulos fuper reliquum 

latus etiam ejfe aquales , yt demon- 

firabit Euclides frofos, <. huius li¬ 

bri, ^ffo/itimus autem duo triangula 1 fofcelia,quorum ftius 

habet tertium latus vtrouis aqualium maius j fojlerius autem 

idem minus obtinet • 

XXV. 

SCALENVM vero cft 5 quod tria 
inafqualia habet latera. 

Hic deniqi ex inaqualitate omnium later it 

trianguli Scaleni colligitur omnium angulorum 

inaqualitas ,yt oflendetjsr frofos. huius. 1. 

'lib. 'Porro ex his conflat,eodam modo potuiffe di- 

uidi triangulum in tres f>ecies, fi aequalitatis an 

guloru ratio haberetur.C um enim aut omnes tres 

anguli fint inter fe aquales i aut duo tantum ^ tertio maiore, 

B z yel mi 
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■vel minore exiftentei aut omnes tres inaequaleserit omne trU | 

guUim -vel xquiangulum, habens tres Omnes angulos xqualssi 

yel duorum tantum angulorum xqualium -votomnium angui 

lorum in&qualiumi quorum frimum. quidem ^Equilater^ 

'fecu-ndum vero Ifofceli,tertium deniq-. Scaleno re frondet triM, 

•gulo. Cxternm quanam arte confiruenda (int triangula huius 

partitionis fjsf er quauis datareBa linea finita, trademus 

propos.i.huius lib. 

XXVI. 

AD hxc ctkm vtrilaterarum figura- 
rum>Re(5i:angulum quidem triaogiilum fd:, 
quod redtum angulum habet . 

N C fXponit triangulorum fpecies iwctapofleriorem 
diuifionem , habita ratione varietatis angulorum .J^ia vero 

tria, tantummodo funt angulorum reBilineorum genera diuer 

fas ( Omnis enim angulus reBilineus vel e ftreBus.vel obtu- 

fus, vel acutus , vtfufra diximus, ) fit^ftres quoqi foedes 

triangulorum fub hac conftderatione referiantur. 7^am aut 

vnus angulus trianguli eft reBus, & ob eam rem reliqui acu¬ 

ti , vt ex 17. propos, 1. Ub. conflabit 5 aut obtufus, & okean- 

dem caufam reliqui acuti i aut deniqi nuUus reBus,.nuilufqi 

obtufus, fed omnes acuti. Scando igitur triangulum aliquod 

habit angulum vnumreBum, vocatur ab Euclide , ^ alqs 

Geometris EjBangulum. Totefl au¬ 

tem triaifgulumr huiiifmodi ejfe, vel 

Ifofceles j velfcalenum, vt hxfigu- 

rx indicant i .AEfuilaterum autem 

nulla ratione ,Vropter aqualitatem enim laterum ejfent per¬ 

ca,qux propos.^.dicemus,omnes etiam anguliaqualeifideof, ,< 

cum vnus concedatur reBus , omnes tres reBi ^ quod pugnas 

cumpropos. ij.& ^2, huius libri. 

XXVII. 

AMBLYGONIVM autem,quod 
obtufum 



II T B K3. r. -feg 
obtufum angulum habet . 

TRIANGVI.VM ambly- 

: gonium . jiue obtufangulum efie 

ejitoq', ^otejl yel ifofceles , yej fca- 

lenum ,yt in his figurh cernitur, 

non autem £tjuil'aterum, alias eadem' mtkne ejjent omnes tres} 

; anguli per ea, qu£ progos. ^.oftendemuf,aquales Jdeocj cunt\ 

ynus ponatur ohtufus , omnes tres obiujl, qmd multo magiA 

pugnat cumpropos. 17. 31. huius libri, ' 

XXVIII. 

OX YGONIVMvcrOjquodtrcslia- 
bet acutos angulos. . - 

-Omne triangulum Oxygonium,/tue acutangulum, po- 

tefi effe yelaquilaterum, yei Ifofceles ,yelfcalenum,yt cer 

= tnere licet in triangulis,qua in fpeciebus prioris diuifionis fpe-> 

Banda exhibuimus , ne eadem hic frufra repetantur. Ex di- 

.Bis igitur palam fit i triangulum quodcunqi £quiLatcrum,ej]e' 

■ nece/farin Oxygonium : ^t omne triangulum tam ifofceles, 

l quam Scalenum , ejfe yel reBangulum , yel amblygonitim , . 

. yel Oxygonium-, Ft ynicafit fpecies trianguli aquUateri tres . 

. yero tam Ifofeiis , quam Scaleni : atq-, in ynlucrfum feptem- 

triangulorum genera, aquilaterum, quod perpetuo Qxygo-’ 

niumejfe diximus, Ifofceles reBarigulum, Ifoceles amblygo-\ 

niurn Ifofceles oxygohhtm, fcalenum reBangulum,fcalenum 

, amblygonium, fcalenum oxygonium . Q u£ etiam hifce li- ^ 

. cebit nominibus immutatu appellare, \eBangulum ifijfeles, \ 

; ReBangulum ScaledUm, uimblygonitem If/celes^ Amblygo- 

: niurn Scalenum . Oxygonium xquilaterum, Oxygonium ifo- 

1 fceles,& Oxygonium Scalenum.Quare perfpicuum e(l,quam- 

j nam connexionem , fiue affinitatem habeant iriter fe triqngu- 

I la vtriufqi partitionis, In omni porro triangulo , cuius duo. 

; quacunq-, latera expre/fe nominantur , folet reliquum latus 

i tertium a Mathematicis appellari Bafis , fiue illud in fitu 

i infimumoccupet locum, fiuefup-remum iirc, Hoc te breuiter 

jj ^3 monere 
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pjonere -volui, ne f mares di^d latere myfler]j in bufe tria^^ 

li,intelligerefc:i qmdlibet latMs,omni dtfcrimine f emoto 

nomine^o^e nuncupari ^ 

XXIX. 

QVADRILATERARVM aut^ 
figurarum. Quadratum quidem efi, quod 
& xquilatcrtim, & redangulum eft. 

T o sr 'figurarum trilaterarum fpecies, exponit iam fi-n-' 

gulatim quadrilateras figuras .recenfendo quinqi tantummo¬ 

do earum genera, quorum quatuor priora regularia fttnt,pr).' 

fiei-ius autem, quintum irregulare. Pfimafigura quadriA i 

latera dicitur Quadratum^ cuius quidem omnia 

quatuor latera inter fe aqualia exipunt, omne fi'^ 

anguli reEii.Itaqi qua Irangulum tquilaterum, 

non reBanguLum j -vel contra, reBangulum, 

& non aquilaterum, nequaquam J^4adramm 

appellabitur. Docebit autem Euclides propot. 46. huius hb. 

quonam modo confirttendum fit quadratum fuper reBa linea 
propofitafinita, 

XXX. 

ALTERA vero parte longior figiiraj 
eft 5 quee re(5langula quidem, at ^quilatcrai; 
noneft. ;[ 

'K,—^^ B c V N D A figura quadrilaterd ap' 
I I fellatur dlteraparte longior, in qua quiAfi\ 

I I dem anguli fiunt reBi, at Utera non fiunt ^ 

OL ic fie xqualia, quamtiis bina oppofita inteM 

. . fi« ^qttalia exi fiant. Vt inaltera parte lonX. 
gtwtA B C Dilater a uf B,D C,inter fic,&^D,B Cf tnter fd ' 

quoqi eequaltafiunt,cu ABC D,propter anguloru reBitudine^ 

paralUlogrammU fiti-vt in hoc libs ad propofi 3 4. efiendemus i 

_ 
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XXXI. 

R H O M B V S autcm^quce isquihtcra, 
fcd recflangula non eft. 

H A 1 c figura tertia inter quadriUte- ^ 
ros, qux I^hoMbttx dicitur, nppofitaspror- / ' j " 

fus habet conditioner,& diuerjai a conditio- j / 
nibus figura alteraparte longioris. Habet nl-^—'q 

enim omnia latera aqualia , angulos vero 

non reHts,iir in£quales,quamuis bini oppofiti inter fi aquales 

txifiant. Ft in Rjoombo ^ B C anguli & Cy interfe , 
& By ^ D, quoq-y inter fi aquales fiunt, cum BC D, pro¬ 

pter aqualitatem lateru, parallelogrammu fitt,ceu ad eandem 

propof. 34. huius libxi demonfirabitur, 

XXXII. 

RHOMBOIDES verO)qui^adtier- 
fa & latcra5& angulos habens inter fe c^qua 
le^5 neque sequiiatcra eft, neq; recftangula^ 

E s r hac figura y qua Bfiiomboi- ^ „ 

des vocatur, quadrato omni ex parte / / 
oppofita.T^amneqi eius latera omnia / / 

aqualia fiunt, neq} vllits angulus re- —'C 

Slus yfied tamen latera bina oppofita, qualia fiunt ^ B, D C , 

^ ^ D, B C, in Bjiomboide A BC D, aqualia inter feyitem 

anguli bini oppofiti, quales fiunt Jl ,€,&• ByD, inter fi exifiunt 

aquales. Hx igitur quatuar figurx quadrilatera dicipofifunt 

regularet 5 extera vero omnes,quxcunq} fiunt,irregulares. 

XXXIII. • 

P R AE TER has autem, rellqucc qua- 
drilaterse figurae, trapezia appellentur. 

B 4 ^ E t 1- 



B V CLIT).:(? E Om.3 
1 I Q^v A s Omneffigiirasq!iaJrilateraSjqii£a.pr\? 

diBis quatuor differunt, ita've'nfq-, Utera omnia aqualia] 

neqi omnes angulos aquales feu reBej, neqj Utera bina oO J 

po^dineqi qngdUs binos ofpojttos habeam imefff fe 'aquales^ 

-generali vocabulo Tra^e%ia nominattquje quidi 

cum infinitis modis variari queant, reSte ir/- ’" 

lares nuncupabuntur. Tofium enim duo at 

,'effereBi, vel vnus tantum, vel etiam nullus ffed 

vel vnus obtufus, & aiy acuti, vel duo obnifi,^ 

alij-acuti, (^c.Eademqi fieripotefi quafi diuifiopenes Utera j 

Iffam vel aliqua aqualia inter fie fiunt , vel nullum alteri esi 

xqualejdi^ci Determinatas porro trapeziorum fipecies nennuU 

,Us afferemus poft definitionem linearum parallelarum ^ fieii 

aquidifiantium, ^ parallelogrammi, 

i 

XXXIIIL 

P A R A L L E L AE refice linece funt, 
qiice cum in eodem fint plano, & ex vtraq; 
parte in infinitum producantur,in .neutram 
iibi mutuo incidunt. 

F r du£ i velplures reBtelineAdicanturparallela ,Jlue~ 

aquidiftantes, noh fatis efi, vtin quamcunq^ partem, etiam, 

fipatio infinito, produBa nunquam ad ynum punBum coeant^ 

fied neceffe quoqi e fi, vt in vna plana fuperficie exifiant. Mul-. 

txfiqiudem lineis reB& non exiftentes in eadem fuperficie pU-\ 

na produBa adfipattum infinitum^ nunquam in vnuni conue'^', 

niuntj & tamen non funt par atleU dicendce^quales fiunt j exem¬ 

pli gratia,due reBx linea in tranfiiierfium pojitisin medio aere,. 

& non fie tangentes j Ha etenim nunquam coirepcfiunuDicun 

tiir auternduafeBa linea in eadem exifiere plana 'fiuperficiefif 

quandofiiperficies aliqua pUna vni erarum accommodata, itid 

vt omnia punBa illius tangat,^ alteri iquoq-, accommodari 

tefifiecundum omnia eiuspunBa, qftamuis re ipfiain dn^buA 

fikperficiebus diuerjts reperiantnri Ftpfopofitisduabus reBir. 

lineis A £3 CD, fi fiiperficies aliqua pianareBdiA JB,, appiiA 

■' ceturj 
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ij cetur, omniaeiitt tangenspunSia ^itaytcirca .illam circurt 

] duclatangat quoqi omnia ^ _: 

’ pHnSfa alterius re^iC CDi ^ _ - — ■ 
, dicentur 'huiufmodi reB& 

\ du£ linea:, in eademfuperficieplana etiftere,alias non'. Si igi- 

4 tur hx du£ reSia lines, esdem non coeant ^ etiamji infinite pro- 

j; ducantur tani ad partes .A, C, quam ad B, D, appellabuntur 

parallela ,fiue squidifiantes. Cster?rm planius, perfeBiusq-, 

‘ intelli.ges in xi. lib. quo modo dus recls lines, yel etiam plures 

in eodem dicantur fuperficte exifiere. : Satis fit.hoc loco breui- 

' ter admonuife , reBe ab Euclide ytramqi conditionem ejfepo- 

. fitarn in definitione linearum parallelarum . Debent enirn in 

. eodem exifiere plano ^ produBs in ytramuts partem nun- 

: quam in ynurn conuenire , quanquam hac produBio continue^ 

tur ad fpatium infinitum . jQuodfi dus reBs linesper imnien- 

. fium aliquodfpatiumextenfs non cernantur coire ^ confiet ta¬ 

men, eastande exynqparte longiusprotraBas ihynupun&U 

■ .couenturas, quamuis ex altera femp magis ac magis inter, fe di- 

; Jient, ac distungantur, nequaquam appellanda erunt pardl- 

* leis . jQuotiefcunq$ ergo dus lines reBs dicuntur a quopiam 

' ejj e par alie Is fis necejfe efi concedat, illas in ynd, eademqyfu- 

' perfide iacere,^ nunquam pojfe coire. Sirhiliter,fi quis con- 

I eludere yelit, duas reBas lineas ejfe parallelas , hic demon- 

firet prius oportet, eas in eodem exifiere plano, & in neutram 

partem productas coniungipojje. fijua in re non pauci yiden- 

turhallucinari, quiex eo duntaxat conatur ofiendere, aliqua4 

■ . reBas lineas, ejfe. parallelas , quod in neutram partem coeantl 

.' .etiamji infiniteproducantur ^nullafactaprorfus mentione al 

. terius conditionis ,qux eafdem lineas in eodem requirit ex/- 

■ fiere plano. 
Hic finem imponit Euclides definitionibut primi librt i 

\ Quoniam yerohoc eodeminUbro mentio fietfigurx, qux 

^ ‘Parallelogrammum ,nec non earuiii eux complementa 

r., parallelograrnmi dicuntur , necejfarium ejfe dux:- 

'i mus,duabus definitionibus odiunBis explicare, 

' quid fit Parallelogrammum , i^quxfint 

t parallelograrnmi complementa , yt, 

] falilius demenfirationes per- 

! cipiantur 4 



^EVCLtm.GeoM.?^ 
’ XX5^ ■ 

PARALLELOGR AMMVM cft figura 
quadrilarera , cuius bina oppofita latera 
funt parallela, fcii iequidiftantia. 

^ T figuTA quAdrilAtera jf S- 

\ \ ^ latas ^ B,xquidi- 

BN---l"^teriDCj&latas ^ D,late- 

n B C,nuncafatur VaralleUgrammum. Sunt autem quataor 

foUm farallelogrammai Quradratam, figura altera parte Ion 

gicr j {{hombtis , Bfiomboides, quorum priora duo reEian- 

gula , quod omnes angulos habeant rectos, pofieriora vero duo 

non reBartgula -vocantur , quod nullus in eis angulus ex i fi at 

reEtus . Cxterum, qmtmr has figuras fjfe parallelogramma, 

oflendemus adpropofi. sq.huius lib.ltaqj pofiumus quadrilate 

r as figuras , ( yt & antiqui Geometra) diuidere in Varalle- 

logrammum, Trapeofium. Varallelogrammum rurfm in 

feEiangulumaquilaterum,qualeefi Quadratum^ in nec 

rcEt angulum, nec aquilatertan, quale e fi Ighomboides 5 in re- 

Bangulum ^fed mn aquilaterum, qualis efi figura altera 

parte longior }. ^ in aquilaterum^fed non reEtangulum, cu- 

tufmodt efi Bfioombus. rrape%io-fum qmqi aliud quidem habet 

duo latera oppofitaparallela.alia yero minime 3 aliud autem 

nullaoppofitalaterahabetparallela, Tratcrea illud priut 

yel habet duo illa latera,qux no funt parallelafinter fe aqua¬ 

lia , diciturq-, Trape%ium Ifofceles ; yelinaqualia, Trape- 

-ttjumqs Scalenum appellatur . Itaqi ex his omnibus feptent 

genera figurarum quadrilate-r arum confiitui pofiunt 3 

dratum , figura altera parte longior, Khombus ,I{homboides, 

7rapeo(tum Ifofceles yTrape%ium Scalenum, Erape^jum 

illud irregulare , in quo nulla laterafunt paralie U , 

xxxvr. 
C VM vero in parallelogrammo dia¬ 

meter duda fuerit, dua:q; lineie lateribus 
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parallclce fecantcs diametrum iri vno co- 
demq; pundlo, ita vC parailelogtlrrimum 
ab hifce parallelis iri quatuof diftribuatur 
parallelogramma; appellantur duo illa, per 
quc^e diameter non tranfic , complemen¬ 
ta ; duo vero reliqua, per qitx diametet In- 
ceditjcirca diametrum confidere dicuntur. 

C D,in quo diameter ^ Ci & li-^ -A y— 

nea E F , fecans diametrum in d, « / A 

cJr farailela exiftent lateribus J)Z_;—^ 

^ Dy B Ci Itent linea H I,fecaits ^ 

diametrum in eodem fun&o G, farallela^-y lateribus ^ Ey 

D C, exifiens . cum ita^nt ^ perfpicuum ejl, farallelo- 

gramnmm totum diuifum effe in quattuor parallelogramma y 

quorum quide duo E B I G, G F D Hy per qua diameter ^ Cy 

mn tranjit . -vocantur a Geometris complementa, /lue Jup- 

plementa reliquorum duorUm AEG H,G I C Fy qua dicun¬ 

tur circa diametrum confifiere , quippe cum psr ea diameter 

tranfeat, yt yidere eji in prafenti figura y 

PETITIONES» SIVE POSTVLATA. 

tv 

POST V L E T V ft, vt a quotii^ pUn- 
(5co in quoduis piindaunjresfla-m lineam du 
cere concedatur i 

V tt i ti V M hocpisfluiatum piariitiii admodum efi y ^ re* 

Eie confideretur ed^qUitpatilo ante de linea fcnpfimut. TS^am 

cum linea jit fluxus quidampunEli imaginarius^atqi adeo li- 

nea retia jihxttf direfle omnino itiner* progrediens t fi*yt fi 

pdncimft 



EVCLID.GEOM.^ 
funSium quodpiam ad aliud dire flo tnoueri intellexerimtity 

duElafane fit a punfio ad punfium refla linea : Id quodpri- 

13 mahacpetitioneexpoflulat Euclides,que- 

\ c- admodum hic yides a punflo duflam 

lineam ad punfium B 5 ab eo- 

demq-j aliam ad punctum C‘i Item aliam 

ad punctum T>^ ^ fic innumera alite ab eodem puncto educi 

pojjunt ad alia atq^ alia puncta. 

II.. 

E.T redam lineam terminatam in con¬ 
tinuum reda producere. 

.^,v OD fi punctum illud ferri adhuc cogitauerimus mo^ 

tu directo , ^ q^i omnis inclinationis fit expers^producta erit 

ipfa recta linea terminata, & nunquam erit finis huius pror 

ductionis, cum punctum illud intelligere pofiimtis- moueri ad 

infinitam difiantiam . Sic 

A'--S_linea recta ji B, producta 

efi primo in continuum ad 

punctum C, Deinde adpunctum D, (jrc, 

III. 

'ITEM quouis centro, & interuallo cir 
culum deferibere. 

r A M Tcro, fi terminatam rectam 

lineam cuiufcunq-, quantitatis men. 

te conceperimus applicatam cfie fe¬ 

cundum alterum extremu ad quod- 

uis punctumfipfamq: circa hoc puri 

ctumfixim circumduci ^ -donec ad 

eum reuertatur locum , a quo dimo^ 

ueri coeoit-, defiriptus eirit circulus '^ 

ejfectumqi quod'tertia petitio iubet. 

Exemplum habes in his quinqi lineis 

-A C,A D,^ EfAF i qua finguU circa centrum -Ai 
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iCtrcumMut&Jinpdos circulos deferifferunt iuxta quantita. '\ 

tem^fetUjnieHtdllum-ipfarum, 

T R *E T E R h^c tria pcflulata quibus Euclides coten- 

tus fitit, funt multa alia aque fxcilia , e quibus duntaxat in 

medium profe^^re decreui illud',quod frequentius repetendum 

erit in p7ogrejftt mius Geometria, feliqua enim prudens le¬ 

ctor ex fenei facile inteliiget. 

IIII. 

ITEM, qiiacunq; magnitudine data , 
laimi ppiTc aliam magnitudinem vel maio¬ 
rem, vel minorem, . 

Omnis enim quantitas continua per additionem auge. 

riypefM.uifoilem.yero diminuipptejjl infinite ; Vnde nunqua 

dabitur quantiias_continua adeo magna y quin ea maior dari 

pofiit‘.neque taniparua, quin minor ea pofiit exhiberi . Hoc 

idemjn numeris vertym eji y quod ad additionem pertinet ^ 

igamcpuHibet nurnerus per continuam addrtienem vnitatis au ■■ 

'gert potefi infinite : qmmuis in eius dimmutione ad ynitatetH 

.indiuiduam deueniatur. 

COMMyNES NOTIONES, 
fine Axiomata,qu2E & Pronunciata di 

ci folent, vel Dignitates. 

I. 

C^V AE eidem tequalia, & inter fe funt 
cequalia. 

J- I E R I nulla ratione potefi ,yt dux quantitates inaqua 

les aquales fint alteri quantitati.Si enim minor illarum ’pro~ 

pofita quantitati Aqualis extiterit , excedet eandem necejfario 

maior illarum •, Et fi maior aqualis fuerit propofita quantitd- 

j • ti.fu. 
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tiifuper^bitHr minor ah eadem, ^udre recte colligitur,qttan- 

titates j qua eideut quantitati tquales fmrint^ inter^ aqua^ 

lesqmqitjfe, 

IK 
E T fi asqiialibus sequalla adic<^ fint, to 

tafunt aequalia* 

S t enim quantitates ctnflata, ftue com^ejita, inaquales 

forentf froculduhio maiori flus effet adiectum^ quam minori^ 

cum antea aqualts extiterint. Quare ex additione aqualium 

quantitatum ad quantitates aquales, confcsemur quantitas 

tes quoqi aquales . 

HI¬ 

ET fi ab iequalibus «qualia ablata fint, 
qu« relinquuntur > funt «qualia. 

M fi reliqua quantitates forent inaquaUs t tt minore 

pluf fuijfet detraetum > ^«4«» a maiore, 

IUI. 

E T fi in«qualibus «qualia adie(51a fint, 
tota funt in«qualia. 

Qjv I N fi aqualihtts inaquatiaadiectafintf tota erunt 

inaqualia; quoniam maior quantitas addita yni aqualium j 

maiorem confiituit quantitatem,quam rninor alteri aqualium 

adiectatquemadmodum fi in&qualibus aqualia ad^ciantur, 

comfofita quantitas ex maiore, maior efi , quam cam^ofitaex 

minore, 
V. 

E T fi ab in«qualibus «qualia ablata 
fint 3 reliqua funt in«qualia. 

Sic 
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j' S I C etiam ySi abji<j[ualihm in^qualia ablata fint, reli-, 

qua erunt inaquaiia: quia maior quantitas ablata relmquet 

minoret» quantitatem , quam mimr j quemadmodum refi- 

duum ma'<sris maiut ejl rejidm minoris, /> aqualia auferan¬ 

tur ab inaqualihus. Caterum Euclides.non docet , quidnam 

gignatur ex additione quantitatum inaqualium ad quantita¬ 

tes inaqualesy yel quid relinquatur.pofi fubtractionem insqua 

iium quantitatum ah inaqualibus quantitatibus i propt.erea 

quod nihil certo colligi inde poteji . Tojfunt enim compofiu 

quantitates yyel refidua^efe ^ inaquales^^ aquales. St enim 

ad 7. & $. addantur 4. 3. efficientur 11. <^ %, qua funt 

inequalia , Sic etiam fiexy.S^ y detrahantur z.&.i. relin¬ 

quentur 5. 4- que funt inaquaha . vero , fi ad 7. & 5. 

addantur 4. (jr 4. conficientur i r. cr 11. qua aqualia fiunt, 

Item fi detrahantur j. l, ev 7. <5r J. remanebunt 4^ ^ 4, ; 

qua aqualia quoqi exi fiunt. 

Porro in his omnibua pronunciatis,primo excepto^no- 

mine aqualium quantitatum fnteliigenda efi etiam yna ea¬ 

dem multis communis , Si enim aqualibus idem commune adf 

datur ytotafient aqualia : Et fi ab aqualibus idem commune 

detrahatur y refidua aqualia erum : Et-fi inaqualibus idem 

commune adijeiaturi yel eidem communi addantur inaqualia, 

tota fient inaqualia : fi ab inaqualibus idem commune de¬ 

trahatur } yel ah eodem cornwuni inaqualia auferantur y refi- 

'dua exifient inaqualia. 

VI. 

E T quie eiufdem duplicia funt, inter fc 
funt :eqijalia. 

^iMrxTTER, qtta eiufdem funt triplicia, yel qua- 

druphciayyel quincuplicia inter fe funt aqualia.Si enim 

inaqualia forenty^ maius eorum ejfct duplex, yel triplex 

alicuius quantitatis y deficeret rtiqi minus a duplici , yel 

triplici,Quod fi cotra,minus efjet duplex,yel triplex (frc. 

quantitatis cuiufpiam , excederet fane maius duplex ipfutn , 

yel triplex y t^ c. Hoc amem & ex fecundo axiomate compro- 
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'bari fBtefij ad hunc modum. Si enim du£ quantitates £quales 

fuerint alicui tert ia y tir vtriqi tertia illa addatur .erunt com- 

z.prtn. fofitadu^litesiliiuf tertia i fed ^ inter fe'aquales , ob idem 

additamentum . Quod fi rurfum comfojifU eadem tertia adifs:. 

'ciatur, erunt conflata triplices eiufdem fertta j Cum igitur 

z.pron, acjualesinter fe , propter idem additamentum , exifiant-i eat' 

demji fit ratio in e&teris midtipiicihttSyperfpicuumeritaixio». 

mapropofitum , ’ ;'i' 

^vir.' ' 

E T qiice eiufdem furtt dimidia ? inter fe, 
ecqualia funt. • - 

Pari ratione^quit eiufdem fiunt partes tertia,yelquaxr. 

ta-.yel quinta'y^Ctinterfe aqualia fiunt. 

Jn hkdmbm pronUnciatis fer eandem quantitatem, int 

tejligi.debent quantitates etiam aequales. 2^m qu<e aquahuftt 

■duplicia funi,yel trip licia,&c.inter fe aqualia quoque fiunt}. 

Item, qua aqualium fiunt, dimidia, yel tertia ^ yel quarta, 

■i^c, inter fieaqualianecefjarioexifiurit., - 

VIII. ■ 

E T quee libi mutuo congruunt, ea in- i 
ter fe funt aequalia. ' 

Hoc efi, dua quantitates , quarum yna fiuperpopta ’ 

alteri, neutra alteram excedit ,■ fed amba inter fe congruunt, 1 
aquales erunt. Vt dua linea reEia dicentur ejfie aquales,quan- j 

do yna alteri fuperpofitq, ea qu£ fuperponitur,alteri tota con- f 

gruit, Ita yt eam nec excedat. nec ab eaexcedatur. Sic etiam ■ 

: duo anguli reSiilinei aqu.tles erunt, quando yno alteri fiuper- 

fofito , k quifiiiperfonitur , alterum nec excedit, nec ab eo ex- ■ 

redttur , fied linea illius cum lineis hjtim prorfus coincidunt:. 

J t q emm erunt inclinationes linearum aquales , quamuis li- 

tieq, interdum inter fe imquales exiflant, . j 

E c o N- 
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£coNTRARib, inter fe funt aqualia. , (ibi 

mutuo congruent, fi alterum alterifiuferfonatur. Intelligen- 

dum eji autetn,quantitates fibi mutuo congruentes, efife aqua¬ 

les fecundum id duntaxat,in quo fibi congruunt iCongruit au^ 

tem longitudo longitudini tantum, fu^erficies fuferficiei. fo- 

Udum folido , linearum inclinatio inclinationi linearum ^c. 

IX. 

E T totum fua parte maius cft. 

C V VI parsatotoablatarelinquatadhucaliquid^ne.to- 

tum i^fum auferatur i ferf^icuum efi 3 omne totum fua effe 

parte maius % 

X. 

ITEM, omnes anguli redti funt inter 

fc asqualcs. 

Hoc axioma aperti/Jimum effe cuilibet poteFf ex IO. 

definitione 3 qua angulus rebius defcribitur •, fropterea quod 

inclinatio linearum angulum reSlumconflituentium augeri, 

minuiue nequeat, fed prorfus fit immutabilis : Efficitur enim 

rebius angulus a linea perpendiculari , qua quidem alteri li¬ 

nea rebia ita fuperfiat, -vt faciat rtrobtque angulos aquales , 

neque magis in -vnam partem , quam in alteram inclinet ’.‘.Ex 

quo fit; omnes angulos rebios aquales inter fe effe , cum fem- 

per fit eadem inclinatio , quamuis linea fint inaquales iriter- 

du.Conatur tame Vrocius ex 1 o. definitione id demofirare hac 

ratione . Sint duo anguli rebii .A B C 3 

D EE , quos dico effe inter fe aquales .Si 

enim fieri poteft ,fint inaquales ifitij-, -A- 

B C, maior -. Si igitur mente concipiamtts 

punbium E , applicari punbio B, & rebla 

D £, rebfa.A B, cadet rebta E. b, inter rebias A B, B C, qua¬ 

lis efi B Gypropterea quod angulus DEE, mintr ponatur an¬ 

gulo ABC. Traducatur C B, in rebium ^continuum rfque i 
^ , C ad Ei 

, petit.' 
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1. pmV. 
IO. def. 
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ad HiCu igitur angulus ,A B C fit reBus,erit angulus ^BH, 

tUt deinceps ctc^ualis^^ reBus quoqi, quare maior etiam an - 

gulo ,4 B G.TroduBaautem G B,in reBum,^‘ continati rfqi 

ad I, cum angulus 4 B G,ponatur reBusfiet angulus 4BI^ 

ylli deinceps ^aqualis'. S^apropter angulus 4BH,maior quoqi 

erit angulo 4 B I,pars toto,quod efi abfurdum, 2ipn ergo ina- 

quales funt duo anguh reBt propofiti , fed tsquales. i^uod efi 

propofitum ; eadem ji efi ratio in cateris . 

s c T E autem hoc loco monet "Pappus, axioma ifiud ko 

fiffe conuerti j non enim ontnis angulus reBo angulo aqualis, 

reBus efi, cum & curuilineus reBo aqualis ejfe queat ^yt in 

lib. dtcethus qui tamen non dicitur reBus, cum non fit reBili 

neus\. Solus igitur angulus reBilineus aqualis angulo reBo , 

reBus nuncupabitur : Et omnes anguli reBi inter fe atquales 

erunt , fintyUa exceptione. 

X I. 

ET fi in duas rete lineas altera recfla 
incidens,internos ad ealHemq; partes angu 
los duobus rete minores faciat > dux illx 
re6tx lineae in infinitum prodiKfrcc fibi mu¬ 
tuo incident ad eas partes, vbi funt anguli 
duobus rete minores. 

y t fi ih duas lineas reBas 4B, 

_ C Dfincidens aliareBa EF, faciat duos 

angulos internos,ex eade parte BEF, 

D F E,minores duobus reBis,yult Eucli-^ 

des, illas tande couenmras ejfe ad aliquod punBu ynii, yerfus 

eam partemin qua duo anguli minores exijiut duobus reBis , 

ytappefitum exemplum eommonfirat]. l\atio huias perfiicua 

eli,quonia quado duo anguliintfrm,&ex eade parte aquales 

funt duobus reBis,dux recta linea in neutram pane coire pof- 

junt, fedxqualifemperfi>atioprote7tduntur,ytpropof.ii.hu- 

ius lib. demoftrabitur: ^arefi duo anguli mterni,^ ex ea¬ 

de parte efficiuntur minores duobus rectis,necejje efi ex ea par 
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'uiktantm lineurwm j^atium coxrctarij ex ulter a yero rftAgit 

ac magis dilataris ideoqs eas conuenturas tandem efie"ati^uZ’- 

do in yriti funUum.Verum quia hoc axioma a numeri'frmci- 

pioru omnino reijcitur fecundi* Gemihu GeOmetra^'Proclum f 

^ alios,dicUi debet potius Theorema^quam frincipit*, ct* m 

facile quiuis ei afcnfum prabeat, propterea quiireperiantur 

^ alia iinea,quarti f>atiu licet femper magis,ad niagis cban- 

guffetur, nunquam tamen in yfium pUnctumcaeurtt ,'efia'>nfi 

inpnite pro iucanturl, yt confiat ex elementis conicis ^poll».^ 

nlj: Idcirco illudpofi x2.pr6pof. & ante 29. huius libri ,ybf 

primum eius yfus incipit apparere. Geometrice demonflrahi- 

mus exfententia.Trocli,yt fine yUa dubitatione ad theorema 

tum,atqs problematum demon^rationespojfitt affumi. 

XII. 

D V AE reflse lineae fpatium non com¬ 
prehendunt 

2^V L L AM prorfus habet difficultatem hodprincipittmi 

Si enim dux recta linea ex y na parte coeam ad 

efficiendum anguli*, necefiario ex altera partj 

femper magis ac magis difiungetur fi produca- - 

tur,yt in exemplo propofitoperJpicuU efi. d^a ■ 
re yt fuperficies, fpatiumue quodpiam rectdineu ex omni par¬ 

te concludatur, duabus rectis lineis tertia quadam adiungen 

da efi .Ita enim conficietur (pJxium triangulare,feu figurari* 

rectilineari* prima. Troe Ius tamen demonfirat hoc principii*, 

hoc modo.Sifieripot yt dua 

linea recta claudat fuperfi- p 

cie, coprehenddt dua recta Aj 

^ B D Cyfuperficiem 

.ABC D, itayt dualUa re¬ 

cta coeant in duobus punctis -A, & C. Facto dcinae centro C, 

deferibatur circulus interuallo C .A y & producantur^ recta 

A B C,A D C,in rectu,&cotinuu yfq, ad circunferetia,nem¬ 

pe adpueta E, ^ F. Itaqs quia recta A C F,A C F,trrifeunP 

per centri* C,eriit femicirculi A E,A EF,irnerfi aquales, cr^ 

idcirco circunferentid quoqs A E^cheunferttia A EF, aqua-' 

5. pet. 

X. pet. 

17. def. 



S.fet. 

IT.def- 
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iis erit, pars toti, quod fieri non poteli.T>(pn ergo reEix dua li¬ 

nea fpacium comprehendunt. ^od efi propofitum. 

H V I C duodenario numero .Axiomatum ah Euclide po- 

fitorum adiungemus nos nonnulla alia ex alijs Geometris de¬ 

cerpta, non minm necefiaria ad futuras demonfirationes Vro- 

blematum atqi Theorematum cum Buclidis, tum caterorum ^ 

Mathematicorum, quam ea, qua nohit tradidit Euclides, 

XIII. 

D V AE lineae rc<5l3e non habent vnum j J 
& idem fegmentum commune. 

o N efi difficile iflud .Axioma, fi perfeSfe intelligatur 

natura reEia linea . Cum enim linea recta direflo femper iti- 

nere,nuUam in partem defleBendo,producatur fieri nulla ra¬ 

tione poteji, ft dux linea reEia habeant ynam partem, quam- 

um minim.am, communem, prater ynicum punEium , in quo 

fi mutuo intetfecant. Quod tamen breuiter Troclus ita de 

B C 

monfirat. Habeant,fi fieri potefi,dua reEia .AB, 

-A C, partem communem A D. Ex centro autem 

D, interuaUo D A, deferibatur circulus fe- 

cans duas rectaspropofitas in punctis B , <2^ C j 

Erunt igitur dua circunferentix AB, ABC, 

inter fi actuales, ( Sunt enim circunferentia fe- 

micirculorum aqualium , cum A D B. A D C, 

ponantur ejfe diametri ) pars lir- totum , quod efi ab fur dum . 

Tdon ergo dua rectx habent ynum eJr idem fegmentum commu 

ne. Quod tH propofitum. 

T* o s s r N T tamen dux linex recta commune habere 

figmentum, quando ynam ^ eandem rectam lineam confit- 

tuunt.yt infubfiquentifigura,rectx A G,E B, commune ha- 

htntfegmentum B Gj quiaamba ynam rectam confiituunt li¬ 

neam A E. At yero quando dua recta funt diuerfx,qua¬ 

les fuere A B,A C,in fuperiori exemplo,no pojjunt 

pofitdere fegmentum aliquod commune, 

yt recte a 'Proclo fuit demon- 

ftratum . 

J 1 
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Xllll. 

SI aequalibus insequalia adijciaiiturjerit 
totorum excefTus , adiun(51:orum excelTui 
aequalis. 

H o c , & feqttent preHunctatum defnm^fit Vrocltu ex 

Tappo. ^EqualWuthxqi quanti- A_^_B G ^ 

tatibut ^ B, C D , addantur inaqtta 

lis B EyD Vyfiiq-, B E, maior quam -- 

D V. Et ex B Eyduferatur B G,aqna r , 

lis ipfi D f^yt jit G E, excejjusy quo quantitas addita B E^fu-' 

perat quantitatem additam D*F , Qjioniam igitur aqualibus ’ 

^ ByC D, additafunt aqualia B G^ D F, erunt tcta A G, ! z. pron. 

C f, aqualia . Quare conflat, totam quantitatemZiE j. Jupe- 

rare tetam C F, eodem excejju G E, quo magnitudo D T^adiun 

cta a magnitudineadiucta B E,/uperatut.QuodeJipropoJitu. ] 

XV. 

SI inaequalibus aequalia adiungantur 
erit totorum excefTusjexcefTui eorumjquae: 
a principio erant 5 aequalis. • 

Iu eadem figura y inaqualibus quantitdtihus B E, Dfj 

addantur aquales .A B,C D.Et ex maiore B E, auferatur B Gy 

aqualis ipji D F.ytG E, jit excejfus, quo quantitas B E, quan 

titatem D F, fuperat. Quoniam igitur aqualibus B G , D F,j 

addita funt aqualia A B, C Dy erunt tota A Gy CF, aqualia^ ; 2. pron. 

Quamobrem tota quantitas A E,fuperabit totam C Fj eodem: 

excejfu G E,quo maior quantitas propojita B Eymfntrem D F> 

fuperat. Quod efpropofitum, 

XVI. 

SI ab squalibus itiKqualia demantur, 
C j erit 
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i 3« fren. 
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erit rcfidiiomm excefTus, cxcefRii ablato-, 
rum sequalis.. 

^ B A^HAhbus A B,C D, auferantur inaaualia B E,D T. 

,Sitqi E G, exceffus , quo quantitas B E , fuperat quantitatem 

■D F. ita yt B Gj aqualis fit ipfi D F, ^jiia igitur ab aquaii- 

E G ablata fiunt aqualia B G, 

® Z) E, remanebunt A G , C F^ aqualia. 

(j, . , Terjpicuum ergo efl, refiduum A E.Cu^ 

fer ari a reflduo C F, eodem excefiu E G, 'quo magnitudo abLa~ 

! Etoblatd magnitudine D F,fiuferat. J^od efifrofofitit. 

XVII. 

SI ab incequalibiis aequalia demantur, 
erit refiduorum cxcellus , excefriii toto¬ 
rum iEqualis. 

: t . "E <7 ^ ® inaqualihus A By CD, aufe- 

rantuY aqualia A £, C F. Sitqi B G,ex- 

’ ^ ^ cefiuf j quo tota quantitas A B, fiuferat l 

totam quantitatem C Dy itavt A G,a ) 

qualis fit iffi C D. Quoniam igitur ah aqualibus A G^ C D,. t 

ablata fiunt aqualia A E,CFy remanebunt £ G,F D,aqualia. • 

Quare refiduum E B, fiuferabit refiduum F D, eodem excefiu 

B Gj quo tota quantitas A B, fiuf erat totam quantitatem C D, 

Quodefifrofofitum, 

I ti his quoqj quatuorfroxime fofitis fronunciat{s,nomine 

quantitatum aqualium intelligendd efi yna etiam fiola quan¬ 

titas multis communis. Si enim eidem communi inaqualiaadij 

dantur , erit totorum excefius , adiunctorum excefiui aqualis. 

Et fi inaqualibusidem commune adiungatury erit t otorum ex- ^ 

aeffusy excefiui eorum, qua a principio erant,aqualis. Et fi ab 

fodem communi inaqualia demantur, erit refiduoru excefius , 

excefiui ablatorum aqualis. Et fi ab inaqualibus idem commu- \ 

ne dematur,erit refiduorum excefius ^excefiui totorum aqualis. 

Ifiam in numeris ,fiad 6.addas.^.^ ^.fiunt i i.tpr ^.quorum 

excefius • 
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exceffUs efl t. tdem qui ipforum 5. Hjtrfns, Ji ad 5.^5” 

^ addas 6. fiunt 11.^9. quorn excefius % fidem efi, qui ipforu 

; S.& i. Itemfiex %. demas ipr ^‘relinquuntur <!ir 6^quo- 

rum excejfius ^.idem efi^qui ipforum }. z. Deniqi fi ex i o. 

Crj. demas ^.relinquuntur y.dr-f. quorum exceffus ^. idem 

e fi , qui ipforum lO. d^- 7. 

XVIII. 

OMNE totum xquale cfl omnibus 
fuis partibus (imiil fumptis . 

o N I A M omnes partesfimulfutKptx con^ituUttotu, 

euius fiunt partes , manifiefita e fi y er it as huius axiomatis , 

XIX. 

SI totum totius ell: dupliim5& ablatum 
ablati; erit &: reliquum reliqui duplum, 

V T. quia totus numerus 2 o. duplus e fi totius numeri 1 o j. 

Et ablatus ex tUo 6.ablati ex hoc 3. ppterea reliquus illius 14, 

duplus etid efi.reliqui huius y.ln yniuerfium aut hoc demofita, 

bitur propof.^.lib.i^.nimirii.Si magnitudo magnitudinis aque 

multiplex fit^atqi ablata ablata^yt decupla,yelcetupla, fi^c, 

tlS- reliqua reliqua aque multiplex erit,atqi tota totius. 

e o t I. I o I pateft ex dictis cuTrocloyi^ Geminohoc du 

fcrime inter pofiulata,^ .Axiomata,quod cuytraqi fintper 

fe mta,p^ indemonfirabiliifilLa natura fiapiut Trohlematu, 

propterea quod aliquid fieri expoficant ■, hacyero. Theoremata 

imitatur ,cu nihil fieri petat,Jed fiolu fienientid aliqua notiffi- ■ 

md proponat.Differt aut Vofiulatu a fblemate , qtf cofirtictio 

pofiulati non indige.at ylla demofiratione,problematis aut con 

firucttone cocedat nemo fine demon(iratione,eo qd difficile ali 

quid nobis exhibeat cofiruendU. Ide dificrime inter .Axioma,& 

Theorema reperitur j lllud.n. demoafirari no debet, hoc yero 

concedendi* nuUaefi ratione,nifidemoftretur. Ifiam nemo hu. 

iuspropcfitionts demonfiration€,yel etia probatione requiret 
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mEVCLmy. GEOMm 
Qu&tidem Actualia. , inter fe quoqi &qn.ilia.J'nnt . Huius 

autem fiatim demonfiratienem defiderabit quis . Omms trian¬ 

guli tres anguli interni aquales funt duobus rectis^. Idem tu- 

dicium habeto de reliquis axiomatis ^ atq; Theorematis, nec 

nondef ofiulatis ffroblematisq}. 

CON s T AT quoqi^Tofiulatorum alia propria ejje.Geo¬ 

metria, qualia funt illa tria f qua Euclides nobis propofuit i 

quadam yero communia & Geometria , C7' Arithmetica , cu-^ 

iufmodi eji hoCy S^uantitatem pojfe infinite augeriTam enim' 

numerus f quam magnitudo,per additionem augeri potefi, ita 

yt nunquam huius incrementi finis reperiatur. Idem dices de 

Axiomatis , fiue pronunciatis . TS(jtm octauum,decimum,yn- 

decimum,duodecimum,!it' tertiumdecimit, foli Geometria con'^ 

ueniunty l^eliquayero omnia adhibentur ad demon ftr at io- 

nes Geometricas, & ad Arithmeticas. Quemadmodum enim' 

magnitudines aquales ablatx a magnitudinibus aqualibus 

relinquuT magnitudines aquales , fiue ha magnitudines linea, 

fintjiue fuperficiesffiue corporajlta quoq-, numeri squales de-l 

tracti e numeris aqualibus relinquunt numeros aquales, 

Haec dicta a nobisfint de triplici hoc genere principio-^ 

rum , nunc ad demonfirationes accedamus, ex quibus plenius^ 

perfectiufqjprincipiorum omnium natura percipietur . Sunt 

enim plurima principia Mathematicorum eiufmodi, yt plane 

non inteUigantur , nifi prius eorum yfus appareat in demon- 

firationibus ; id quod fatis te experientia docebit, 

T E Qjr A u porro ad propofitiones Euclidis interpre 

tandas yeniamus,paucis explicandum efi,quemnam ordinem^ 

ac modum in ipfis demonfirationibus fimus fecuti . Trimum 

cuilibet propofitioni duos numeros affiximus^ quorum alter in 

margine depictus fignificat ordinem-, quem Campanus ex tra¬ 

ditione Arabum efi fecutus in Euclidis propofitionibus, alter 

ytro inipfapropofitionum ferie defcriptus refert difpofitionem 

propofitiqnum ex traditione Theonis.,(^ quam adhuc obferua- 

ri cernimus in codicibus gracis, Id yero eo confilio a nobis efi 

factum : quoniam cum a quibufdam Geometris propofitiones 

Euclidis iuxta ordinem Campani, ab aiqs yero iuxta Theonis 

feriem citentur, maximeji interdum duo hi interpretes inter 

fi difirepent, quoad ordinem propofitionum, id quod maxime 

in C.J.gy i o. libris perjfiicitur j necejfarium ejfe duxir»us,yt. 

ytriufqi 



IfB E iC/g. j. 
,ytrinjqy interfreth numerus apponeretur. Ita enim fiet ,ytfi 

aliquando numerus propofitionum a Geometra quopiam cita^- 

tus non rejpondet alteri interpreti , alteri faltem conueniat. 

Deinde ne curfus demonflrationum interrumperetur , citaui- 

mus principia^ prrpofitiones Euclidis in margine^qm qui¬ 

dem citationes intelligenda fiunt modo infrafcripto. 

1. de fi. “Prima definitio. ^ fic de 

aljjs -numeris 'y rt 4. defi. 

13. defi. erf. 

I. feu Prima petitio. 

I. pron. Primum pronunciatum ,fieu 

axiomay ci^ it a de reliquis 

numeris, yt prius. 

l. primi. Prima propofitio primi Ithri, 

ZJ. Vndec, f igefimaterti-a propofitio yn 

decimi libri. 

6. tertijd. Sexta tertijdecimi libri, 

9. fiextid. P(j)nafiexti;iecimi libri. <irc. 

13 ■ duod. Decimatertia dibri duode¬ 

cimi. , 

7. qtiind. Septima libri quindecimi, 

j. quanid. S^intalibri quartidecimi, 

£x his ali* citationes a quolibet fiacile poterutttintelligi, 

Eadem enim in omnibus efi ratio » 

V KO 

, 
1 



__E VCLI'=T).GBOM-'^^ 

PRO 
I. PROPOSITIO. I. HVPER data rcifta linea termiMta 

mangulum AEqiiilaterufla coti- 

N omni problemate duo potifliimum funt con- 

iideranda,conftruftioillius,quocfproponitur,Sc 
dcmonftratio, qua oftenditur ,conftrua:ionem 

—T~~~“ Vt quoniam primum hoc 
proolcma iubetconftitucre triangulum «quilatcrumifupeF 
data refta linea tcrminataquacunqj, ita vt linea reda pi o- 
pohta fit ynum latus trianguli, (Tunc enim figura dicitur 
conltitui fu per rcdla }inea,quando ipla hnea efficitur vnum 
ngura: latus) idcirco primum oportetconftruere ex princi 
pijs conccfiis triangulum aliquod, deinde demonftrarc, ip- 
lum ea rationeconlhuctum,eflc «equilaterum, hoccft,ha¬ 
bere omnia tria latera nner fea^qaalia . Quod idem in aliis 

problematis pei fpici poteft. H»c.etianvdu^rcperiuntur fe¬ 
re m omni Theoremate. Saipenumero eu m vt demonftrc- 
tHt id, quod proponitur.confirucndum eft,acefficiendum 
prius aliquidjccu manifefiumeritin Icqtientibus.Pauca ve- 

mon^ theoremata, quae nullam requirant dc- 

^ ^ ptopofita reda linea terminata A B, fuper 
^ conftituerciubcmur triangulum 

aequilaterum. Centro A,&intcruallo re 
l lifae A Bjdcfcribatur circulus C B D: Ite 

cen roB, &intcrua!lociufdereftaeB A, 
alius circulusdeferibatur C A D, fkans 

I priorem inpunftisC,&.I>. Ex quorum 
. vtrouis,nempe ex C, ducantur dua; rcfta; lineae C A , CB, 
. 4ef. ' ad punfta A,& Bj Eritqs fuper reftam A B,ccnftitututria- 

^ gulum ABC,hoceft, figurareftilineacontenta tribus re- 
j^lislmcis. Dico,hoc triangulum ita conftrudum nccefla- 

rio efie 



mLTn e^. /. ^ 
^ioetTeojquilatcrum. Qjipniam rcftae A B, AC, ducun¬ 
tur cx centro A,ad circunterentiann circuli CB D,crit re¬ 
da A C, redar A B, aequalis : Rurfus quia redae B C, B A, 
ducuntur cx centro B,ad circunf^icntiam circuli C AD,crit 
reda S C, redr B A, squalis.Tam igitur A C,quam B C, 
dequalis ell reds A B. C^arc & A C, B C.inter Ic squales 
erunt,atq^ idcirco triangulum A B C.crit squilaterum.^Su- 
per data ergo reda linea terminata , &c. Q^odiacien 
dum erat. 

$ C H 0 L I 0 T^. 

V y ante rideas f pinret demSflratioues inrnapr«pofi$io~ 

ne contineri, placuit'f rima hanc fropojithne‘refoluere in 

prima fua principiaJmtio faEto ab^ltimo fyllogifmo demofira 

tino. Si qjfis igitur probare reih,triangula A 3 C. conflrublu 

methodo pradiifa,efie ae^uilaterum ^ rtetur hoc fj/Uogifmo de- 

monflraate. 

Omne triangulum habens tria latera aqualia ^ efi aqui~ 25» 'def.. 

laterum. 

■ IWiangidum .ABC, tria habet aquali.i latera, 

^ Triangulum igitur .A B C, efi aquilattrum, 

Minorem confirmabit hoc alio fyUo'j;ifmo\ 

(^a: eidem aqualia funt, inter fequoqi funt aqualia, l, 

Duo latera A C, B C, aqualia funt eidem lateri A B, 

Igitur & duo latera A C, B C, inter fe aqualia funt. Ac 

propterea omnia tria latera A B , B C, AC, aqualia exi- 

jiunt. 

Minorem yerb huius fyllogifmi hac ratione colliget. 

Linia reciee a centro dufis ad circunferentiam eircmli, in., i j, def, 

ter fi funt aquales , 

Linea A B, A C, funt duBa a centro A, ad circitnferen- 

tiam C B D, 

Sunt igitur linea AB,AC, aquales inter fe , 

■ Eademqi ratione erunt linea A B, B C, aquales^ cum du 

cantur a centro B, ad circunferentiam C A D, J^amobrtm 

minor pracedentis fyllogifmi tota confirmataerit, 

Tlpn aliter refoluipoterunt omnes alia propojithnesndn fi 

Ium Euclidis, yerum etiam catemrum Mathematicorum, 

i . Xfgligunt 1 



'EVCLID.GEOM. 

i.pet. 

10. def. 

If. 

I f, def. 

t.pron. 

X. pron, 

t. pren. 

^.pron, 

^.pro». 

If. def. 

Tiegligunt tamen Mathematici refolutionem ifiam in fuis' 

demm(iratiombuSi eo quod, breuius^ac facilius fine ea demon 

^rent id ,,quod proponitur, yt perfiicuum effe pote fi ex fupe- 

riori demonfiratione . 

S I c^y I s autem fiper data, refia defideret confiituere 

triangulum quoqi.Jfofceles ^ fcalenum , id cum‘Proclo in 

hunc modum efficiet. Sit refla 

Ime a M Bj circa quam ex cen¬ 

tris M, & B, defcribantur duo 

circuli^ ytiprius. Deinde pro¬ 

ducatur MBjin ytramq-y par¬ 

tem adcircunferentias yfqi ad 

punEiaC f dr D. Mtqi centro 

M, interuaUoyero .A Df de- 

fcribatur circulus E D F. Item 

centro B, interualloyero B C, circulus E CF, fecanspriorem 

inpunBis £, ^ F. Ex quorum ytrolibet, nempe ex E, ducan¬ 

tur adpunSla &• B, dua reEiae EM ,E B. Faflumq^ erit fu 

per refla M B, triangulum M B E} quod dito effe lfofcelet,ni 

mirum duo latera ji E,B E, efje ^ aqualia mter fe,, ma¬ 

iora latete M B. Cum enim refla A E, A D, ducantur ecen--. 

tro A , ad circunferentiam E D F ^ erit A E , aqualis refla 

A D. Item cum refla B E,B C- ducantur e centro B , ad cir-r 

cunfereniiam E C F, erit B E, aqualis refla B C: Sunt autem 

refla A D,B C aquales inter fe,{ yfraqs enim A C, & B D, 

aqualis efi refla A cum A B, A C, ex eodem centro A^ad 

circunferentiam ducantur j Item B A,B D, ex eodem centro 

By ad circunferentiam quoqi egrediantur: Qu-are A C, B D^^ 

aquales inter fi erunt. A ddito igitur coi refla A B, erit tota 

A D,toti B C,aqualis.) Igitur A E B E aquales quoqi inter 

fi erut. Quod yero ytr.aqi A E B E, maior fit qua A B, per- 

ffiicuu efi, cii A D,aqualis ojiefa ipfiA E,maior fit,qua AB; 

Ite B C,aqualis demofirata ipfi B E,maior quoqi fit,qua A B.. 

Confiitutu igitur efi fuper refla A B, Ifofieles A B E, habens 

dito latera A E,B E aqualia inter fi,ir tnaior a latere AB qd 

faciendum erat. Atq\ hac efi demonfiratto Procli, aliorumqp 

interpretum Euclidis. 

ii R E V I V s' tameyidetur mihi pojfi demonftrari, trian 

,gulii A B E,effi ifofieles, hac ‘ratione, l^onid A E,aqualis efi 

refla 



imL msKys^. I 
re£?« ^ OjCJT' tefia jt D, efi iufla reSt^ ^ B froptere^ qttod 

B ^iB D Aquales inter fe funt', erit A E^dHf la. reSU ^B, 

Bjtrfus quid B B^dqualis eji reSix B C, & BC,dupla efi iffius 

A Byfrb^ttreaquod A B, .A C aquales funt inter fe , erit c^r 

B E, dufU ipfi A B. Cum igitur -vtrdqi A E^ B E , dupla fit 

if. def. 

ly. def 

eiufde A B,erunt A E^B E,inter fe aquales ^maiorefq-, propte 

rea reSla A B. Tfpfceles ergo efi triangulum A B E. 

6'. prOH. 

1 ^ M veroyfi ex.pUflo Aj ducittur lineareda A Gy ad cir 

cunferentid E G Vyquano fit eade qua A E, “vel A D,fecans 

1. pet. 

circunferentia E HD, inpuHo H,<ir ex Gy ad B fiueatur alia t. pH. 

reSiaG B i confiitutU erit triangulu A H G, fuper reda A B, 2 0. def 

quod dico ejfe fcdlenu . ^lOtiiam A G, maior efi tquam AH: pron% 

Sunt autem A H A E, ex centro A, duda , inter fexquales J 

erit & A G, maior quam A E, hoc efty quam B E ,qux ofienfa 

eft aqualis ipfi A E i igitur & maior erit A G, quam B G, tu 

IJ. def 

B Gyfit aqualis ipfi B E.Eft autem ^ B Gy makr.quam A B, t 5. def 

propterea quod iota B Cy aqualis ipfi B G. maior fit qua A B, 

f ars .Omnia ergo tria later a tridguli A B G,inaqualid fiunt, 

tdeoqi fcalenum efi ex definitione j quod erat jaciendum . 

V A X I S. 

roNABiMVR in'fingulis fere problematibus Ettcli 

dis traderepraxin quada facile^ breue , qua effici tojfit id, 

quod Euclides pluribus -verbisyatqj lineis cbtendit conjiruerei 

Idqi in ijs prafertim obfieruabimus,qua frequentiore rfum ha 

bent apud Mathematicos,:^ in quibus praxis compendium ait 

quod fecum videtur afferre . 

9. pron* 

Ita q_V t triangulu aquilateru ita facile 

confiruetur fup data reda A B.Ex centris A, # 

interuallovero data reda AB, defc ri ba-ntur ^ / \ 

duo arcus circuloru fe interfecantes inpundo C, 

fiue hoc infra linea cotingat fue fupra.Toji hac ducdtur du* 

reda A C, B C,expundo C,adpunda A, & Bj j'’aduqy erit, 

quodproponitur.Cuius rei eadeefl demonfiratio ck fupertorijt 

modo circuli e fient integri, acperfedi . 7* rarfi rent enim ne^ 

(ejfario per punda A, ^ B. 

Isosceles ita conficietur , Ex centris A, & B, 

.interuallovero maiore quam A B, fi datam redam 'effe veli¬ 

mus minui Latus j vel minore ^Ji eandem 'in latus maius eliga¬ 

mus, 



EFCLmOEOM,^ 

A A 
»pum j maius fcilii 
IfCALBNVMC 

t* reEti 

ioreyq 

y j ' Item e> 

/ I re.s^m 

—Ir f 

l. f et. 

t.fnmt. 

mus , 'dejcribamur duo arcus 

fecantes fein C. VoBeaducan 

tHrreStxy B Ciconjlru 

Bumcji erit Ifofceles.-quontam 

,/f C-, B Cf aquales erunt fro- 

J>ter aquale interuaUum af- 

fumpum J maius fcilicet, aut minus, quam reSia ,A B. 
^CaLBnvM deniqi hoc modo fabricabitur fuper da¬ 

ta reBa y. B. Ex centro B. interuallo vero ma- 

quam B y, deferibatur arcus aliquis .• 

ex centro y, interuallo vero adhuc maio- 

quam pius ajfumpum , deferibatur alter 

arcus priorem fecans in C. Deinde ducantur re 

Eis y C,B Cf confiitutumqi erit Scalenum , vt 

confiat ex insqualitate interuaUorum, qua ajfumpta fuerunt 

in confiruEiione. 

CaetervM quo faEto triangulum confiitui debeat 

habens tria latera aqualia tribus datis lineis quibufcunqi y 

fingulafingulisylattus explicabimus fropofzz.huius libri» 

PROBL. 2. PROPOS. 2. 

A D datum pundiim, dat^B re6liB lifieas 
aequalem re(5lam lineam ponere. 

S I T punfluda 
tum A, & data 
refta Imca B C } 
cui aliam rectam 
aequalem ponere 
oportet ad puti¬ 
dum A.Fadoal 
terutro extremo 
linea: BC, nem¬ 

pe C> ceutro,dercribatur circulus B E, interuallo reda: B C. 
Etex A, ad centrum C, reda ducatur A C > ( nifi pundum 
A, intra ^edam B G, fuerit: Tunc enim pro imea ducta fu¬ 
metur A C,vtfccuda figura indicat.) Super recta vero AC, 
cdftruatur triangulumaequilaterum ACD, furfum, aut 

deorium 



deorfum vcrfus, Vt libuerit? cuius duo latera mod o condi-1 

lura D A,D C,vcrfus rectam A C, exrcndantui j D C,qui-| 

dem oppoiira puncto dato A, vfqueadcircunfcrentia in £?; 

D A.vcfooppofitac-cntro quantumJibctin F. Deinde e | 

centro D, intcruallo vero recta: D E,per C.ccntru traleun- | 

tis,altcr circulusdcfcribatur E G,fecas recta D F,in G. Dico j 

rectam A G, qua: pofita clt ad punctu datu A» tEqualcclIcj 

data: rectas B C. Qjjpniam D E,D G,ducta: funtex ccntio i 
D,adcircunfcrcntia E G,ipra:intcrfea:qualescruni:Ablatis| 

ioiturD A, D C, a:quaiibus lateribus trianguli arquilateri | 

A C D,remanebit A G,tequalis lefta: C E.Sed eide C £, :e' j 

qualiscft rcAa B C. ( cum amb* lefta: CB,C E,cadarecen I 

tro C,ad circtin ferentia B E.)Igitur reftae A G,&B C, qua-| 

doquide vtraq; a:qualis elf oftefarciiaE C E,inter fcasqua-; 

Icscruat. Ad datum igitur pundu, dcc.quod eratfacicndu.: 

o D , fi pundii datu fuerit in extremo data: linea:, I 

qualceft C, facile abfolactur problema . Si enim centro C, i 

& intcruallo C B,defcnbarur circulus,ad caiuscircunfi ren - j 

tia reda ducatur vtcumqj C E, ent ha:c pofira ad pundu da 

tu Qtequalis data: reda: B C,cum vtraqj & B C, C £, cx 

eodem centro egrediatur ad circunfercruiam B E. 

i. fet. 

3. fet. 

13. def, 

5.p-oH. 
ij. def 

i.^ron. 

3. pet. 

I. pet. 

l J. dejl 

I 

S C H 0 L I 0 TSi. 

H V I V S problem-vlsyar'^ ejp pnjfunt cafus , yt dit VrO- 

clm..Aiit.n.ddtu punEiU in ipfa. data rt&a eji pofttii^aut extra 

ipsa;Si in ipfa,erit yel alter» extremorH eius,yel inter ytruq-^ 

: tacebit extremu.Si yero extra ipfam, erit yel e direElo data li- 

ne&^ita yt fdu^a in reB» .& cotinuu p ipfumpuBu trafeat j 

yel no e direBo, ita yt ab ipfo ad data linea extremoru tjuodttis 

reBa linea ditBacu data reBaangulu efficiat j !Quo modo 

yelfttpra data linea erit coftitum,yel infra, vt manifeftu eji. 

In omnibus aut ijlis cafibusfemper eade eJi ccJiruBio, de- 

mojiratio.Quodfi in confiruBienefiat triagulu .ACD,fi*p re- 

Ba CBfof^^^^^s^odem modo ofiendemus^reBam A G, recta 

B C, aqualem ejfe. 

PROBL. 3. PROPOS. 3. 3. 

D V A B V S datis reflis lineis inaqua- 
libus^ 



VCLm,(j80Mt 

15. def. 

it j^rotti 

libus 5 de maiore asqualem minori redam 
lineam detrahere. 

Sint dux rcdx inxqualcs A> mitior > & B C, maior, 
oportcatq» ex maiore B C, detrahere linca 
xqualem minori A. Ad alterutrum extre- 
moru linex maioris B C,nem pe ad pundfi 
B,ponatur ahqua linca,qux fit B D,xqua- 
lis minori A. Deinde centro B, interuallo 
autem B D,circulus defiribatur fecans BC, 

in E. Dico B E,detraham efie xqualc ipfi A. Qjionia B E, 
xqualis ell re£lx B D, & eide B D, xqualis eft reda A, per 
confirudionem j erunt A,& B E,intcr fexquales. Duabus 
igitur datis redis &c. quod erat faciendum . 

Qj: o D fi dux tedx datx coiungatur in vno extremo* 
quales funtB D,&B C,c6iundxin extremo vtriufqj Bjdc- 
feribeduserit circui® cX B,ad intcruallu minoris B D.Hic.n* 
auferet B £,xqualc ipfi B D,vt coftat cx definitione circuli. 

S C H 0 L I 0 Tl. 

r A R 1 o S etiampofe cafus ejje in hoc problemate^ nem» 

ignoratyCim dux linex inxquales datx yel inter fc difient, ita 

yt neutra altera cotingatyvel no ,fed yel coniungatur ad ynu 

exiremu^yel fe mutuo fecent, yel certe altera altera fuo extre 

mo tangat duntaxat * &c, de qua re lege Vroclum hoc in loco* 

THEOREMA i. PROPOS. 4. 

SI duo triaguia duo latera duobus late 
ribus isqualia habear,vtruq; vtriq;; habeat 
vero & angulu angulo aequale fub aequalib^. 
redis lineS cdtentu : Etbafimbafi aequale 
habebur; critq; triangulu triangulo aequale;, 
ac reliqui anguli reliquis angulis lEqiiales 
erunt, vtejrq; vtriq;, fub quibus aequalia la 
tera fubtenduntur * 

S"!N r 



^mLIBEKZ3‘ IS I N T duo triangula ABC,DEF, 
& unias utrumque latus A B, A C, 
aequale fit alterius utnquc lateri D E, 
D F, hoc efi, A B, ipfi D £, & AC, 
ipfi D*F janguiusque A, contentusla 
tenbu« AB, AC, aequalis angulo D, contento lateribus 
D £, D F. Dico bafim B C, aequalem quoque efle bafi EFj 
& triangulum A B C, triangulo D E F j & utrunque an¬ 
gulum B, &C, utrique angulo E, & F, id efi, angulos B, 
& E, qui opponuntur lateribus tequalibus A C, D F, inter 
ic i & angulos C, & F, qui opponuntur aequalibus lateribus : 
A B, D E, inter fe quoque cC^xquales. Qjioniam angu¬ 
lus A, aequalis ponitur angulo D, fit, ut fi alter aiteri intelli 
gatur fuperponi,neuter alterum excedat, fcd linea A B, con 
gruat lineae D E, & linea A C, linea: D F. Cum igitur A B, 
& D E, ponantur efle aequales, neutra etiam alteram exce¬ 
det, fed punftum B, cadet in punctum Ej Eademque ratio¬ 
ne pundum C,in punftum F, propter sequalitatcm linea¬ 
rum A C, & D F, ex hypothcfi. Itaque cum punftum B, 
congruat punito E, & punitum C, punito F, ncceffario & 
bahsB C,congruet bafi E F', (utmox demonftrabitur) ac 
propterca illa huic aequalis erit , cum neutra alteram ex¬ 
cedat 5 & triangulum ABC, triangulo D E F, & angu¬ 
lus B, angulo E,& angulus C,angulo F,aequalis ob eandem 
caufiam exi fiet. 

Q^o D aute bafis B C, cogruat bafi^EF,fi punftu B,pun- 
ito E & punitu C,puilo F,c6gruitjfacilc dcmhltrabitur.Si 
no cogruere dicaibafis B C,bafi EF, cadet uel fupra,ut effi¬ 
ciat reilam E G F, uel infra, utcofiituatrcila E H F. Vtrii 
uis horum concedatur, claudentdua: lineas rcit* E F,EGr, 
uel E F,E H F,rupcrficicm,(ncgarccnim nemo poccutjtam 
E G F, quam £ H F, reitamefle, cum utraque ponatur ea¬ 
dem rfle,qu»rcitaBC ) Qjiodcft abfurdum. Duas enim 
redae fiipcrficie claudere non poflunt. Non ergo bafis BC, 
cadit fupra,uel infra balem E F, fcd illi congruet Qjaarc ip- 

fx inter fe aequales funt,&c. Q uocirca , fi duo^an- 
gula duo latera duobus lateribus aiqua- 

iia habeant, Scc. quod demon» 
lirandum erat. 

8. frtn. 

8. fr«n. 

S.fron. 

I i.prtn. 
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CLID.GSOM,^. 

S C H 0 L I 0 ‘2^. 
C T E Euclides duas condhionet pofuit in antecedenti- 

huius theorematisyquarum frima efi^m dm latera unius trian, 

guli aqudlidfint duvbus lateribus alterius triaguli y utrumqi 

utrique | Secunda,ut angulus etiam unius contentus illis la 

teribusuqualis fit angulo alterms contento lateribus^ qux iftis 

fiunt aqualia j- Deficiente enim alterutra harum conditionum^ 

neque bafies, neque reliqui anguli foterunt unquam ejfie aqua¬ 

les,triagula uero admodum raro aqualia exifient,ut frobe hoc 

loco aVroclo demonftratur. Sint enim triangulorum ^ B C, 

DIE F, anguli A, c^-D,aquales, nempe refli , & latera iA B, 

A -C^tequaiidlateribus D E, D E, non-quidem utrunque utri- 

e fied illafimulfumfta 

'ce fimul fiumptis,fitqut 

ambo 

quadrata humsnumert z<), qua maior quidem efi quam <),mi¬ 

nor autem 5 quam 6. Item area trianguli A B C, erit 6. area 

uero trianguli DE f, <?. Anguli denique fiuper bdfim B C, in- 

aquales erunt angulis fiuper bafitmE E.Qux quidem omnia ita 

ejfie, hic oBenderemus, nifi ad eorum demonfirationem require 

rentur multa, qua nondum fiunt confirmata Vides igitur om ||| 
tiia inaqualia ejfie,propter ea quod non utrimque latus utrique | 
lateri aquale exiBat in diSlis triangulis A B C, D EV, ,, 

i^V K S V s triangulorum A B C,D EF,latera AB, AC, 

aqualia fint lateribus DE, " 

A. D F,utrimq-, utriqueyfitqi 

S/\s ttnumquodq', anguliue- 

T , \ ro A,& D, contenti diBis 

lateribus inaquales , fitqUe 

^ F A, maior, qua. D. Quibus 

concejfis, eritbafts BC,maior bafie EF. ut propofi.z^. huius libri 

fiedetur.^uod fi bafim B C, ponamus ejfie 8. bafiim aute E F, 

erit area trianguh ABC, H. area uero trianguli D EF, 

radix quadrata huius numeri 84. qux maior quidem eB quam 

quam 10. id quod notijfimum eB Giometris.V t 

ifinur 



.,^har duorum trUrtguioVum & bdfis, & mguU^ nef mn tria, 

Igulai^fx £qjid.lia mter fefiutr,.mcejje e^, ut utrurnque Utur^ 

^'unutS'^quJefit utriqi laten altemi, & angidiqmque diBis: 

ioicribus contentixquxlef epcifi^^iti. ut optime dixit Euclides ^ 

THEOlt 2-PROPOS. 5. 

.. IS O,S CE i.iyM tnangiiIoFum,q^^^ 

ad bafim fiint,anguli inter fe funt xqiiales%* 

linere, qui fiib 

bkli funt,anguli inter fe ?gquales erunt. 

' Sit triangulum Ifdfccles^A B C-in . x' • 
qtio duo latera AB A€;inter fe fintiequa 
fia: Dico angulos A B G, A C Bj fupcrba 
fim B C, asqualfes inter fe elTe: Item fi la- 
Fefa aequalia A B, A C, producantur qua 
tum libuerit, ufquc ad punftaD, & E, 
^angulos quoque D B C E C B, infra ba- 
Ifim eandem B C, elle aequales . Ex linea 
ienim A E, produda infinite abfeindatur A F. aequalis ipfl 
A D; Seducantur rcftaeB F, C D. Confiderentur demde 
duo tnangula A B F, A C D. Q^iaergo duo latera A B 
A F, trianguli A B F , aequalia funt duobus lateribus A C, 
A D, trianguli A C D, utrumque utriqucj nempe A B ipfi 
A C, ex hypothefi, & A F. ipfi A D-ex eonftrudionej an- 

'gulusquc A, contentus lateribus A B , A F aequalis eif an¬ 
gulo A, contento lateribus AC, AD, immo angulus A- 
.communis cft utrique triangulo: Erit bafis B F aequalis bafi 
G D 5 & angulus F, angulo D j & angulus A B F> angulo 
A C D } cum & priores duo, & poftenores, opponantur 
aqualibus lateribus in didis triangulis ut patet Kurfusco 
fldcrenturduotriangula B D C, C F B. C; uoniam ucro re 
dae A D, A F, aequales funt per conftrudionem, fit ut, fi 
auferantur ex ipfisaequales AB A C, & reliqua B D, St 
G F , (int aquales. Qjiare duo latera B D, D C, trianguli 
B D C, aqualia funt duobus lateribus C F , F B , trianguli 
C F B, utrumque utrique, uidelicet B D, ipfi C F, Sc. D C, 
ipli f B, ut probatum cft : Sunt autem Sc anguli D^Sc F;i.6- 

i D a tenti 
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tenti ditClis lateribus aequalibus aequales, ut oftcnllim etiam 
fuit. Igitur erit angulus DBG, angulo F C B, *qualis 5 & 
angulus B C D angulo C B F. Tam enim priores duo qua 
policriorcsjsqualibus opponuntur lateribus cxiftuntqj l'u- 

pra communem bafim BC, utriulquc 
trianguli B D G , C FB. Q_nod fi ex totis 
angulis JEquahbus A B F, A G D, ( quos 
aequales effe iam dcmoftrauimus in prio 
nbus triangulis) detrahatur anguliaequa- 
lcs GB F B G I) (quos itidem in pofic- 

^ rioribus triangulis modo probauimus elTe 
" tequales) remantbutanguii A B G,AGB, 

fupra bafim B G, aequales: Ollcnfum cft auteminpoftc- 
rioribus triangulis, & angulos D B C, FGB, qui quidem 
funt infra eandem bafim B G, cfle squales Jgitur & anguli 
fupra bafim inter fc &infra eandem'inter fc quoque iunt 
aequales, Ac propterca Ifoftelium triangulorum qui ad ba 
fim iunt anguli, &c. (^od erat demonllrandum. 

S C H 0 L 1 0 K- 

Haec fropofitto ttera etiam e fi in triangulis aquilateris^ 

cum in quolibet reperiantur duo latera inter fe aqualia , licet 

eam Euclides folis Ifufcelibus triangulis uideatur accommo- 

daffe. Lxifientibus enim duobus lateribus ^ trianguli 

B C, aqualibus f fi ue reliquum latus B C, ipfis quoque fit 

aqualejUt contingit in triangulo aquilatero, fine inaquale, ut 

in Ifiofcele accidit/necejjdrio confitquitur^^ angulos jup a ba¬ 

fim inter angulos infra eandem inter fb quoque ejfe aqua 

les ut confiat ex demonfiratione pradiBa. Solet autem theo- i 
rema hoc tyronibtis fiubdifficile^ ^ obfcuriu[culum uideri,pro^ 

pter multitudinem linearum , angulorum, quibus nondum 

funt ajfueti. Veruntamen, fi diligenter theorematis praceden 

tts uis ac demonftratio ponderetur, non multo labore hoc , quod 

pra manibus habemus, a quolibet percipietur ,fi modo memor 

fit, illos angulos triangulorum proh ari aquales ejje , in ante¬ 

cedenti theoremate, qui aqualibus lateribus opponutur, S^uod 

qutdem quoniam Campanus non appofiuit,caufa fuit^ ut confu' 

fa ejfe uideatur , dr fubobfcura eius demonfiratio. 

COKO- 



mSLI B E R3. I. 

.A, 

COROLI-ARIVM. 

E X hac propofitionc quinta liquet, omne triangulum equila 
tcrum elTc sTquungulum quoque: Hoc elt, tres angui oscumslibcc 
trianguli «quilateri efTe interfc a;qualcs. Sit emm 
triangulum aiquilatcrum ABC. Quoniam igitur 
duo latera A B,AC, funtsqualiajCrunt duo angu¬ 
li B, & C, zquales. Item quiaduolatera A B,B C, 
funt «qualia,erunt & anguli C, & A, aquales.Qua _ 

re omnes tres A, B, & C, zquales erunt. Quod 
oftendendum erat. 

THEOR.^.PROPOS.^. 

SI trianguli duo anguli «quales inter fe 
fuerint: & fub «qualibus angulis fubtcnfa 
latera «qualia inter fe erunt. 

IN triangulo A B C,fint duo anguli ABC, A. 
A CB,fuperlatus B C. aequales. Dico duo la¬ 
tera illis oppolita A B,A C.cflTe quoque aequa¬ 
lia. Si enim non credantur aequata, exiftenti- 
bus nihilominus angulis dialis aequalibus, erit 
alterum maius altero, fit igitur A B, maius quam A C, fi 
fieri poteft; Et ex A B, abfeindatur in D, refta B D, aequa¬ 
lis reftae A C, (quae minor dicitur efle quam AB,)ducaturq} 
refta C D. Confiderentur iam duo triangula A C B, DBC 
In quibus cum duo latera A C C B, rrianguli A C B.aequa 
lia fint duobus lateribus D B* B C, triaguli DBC, utrumqj 
utrique, nempe AC, ipfi D B,(abfcidimusen m ex A B, ipfi 
A C, concefiu aduerfarij, aequalem D B, ) & C B, ipfi B C, 
cum fit unum &idcm j Sint autem & anguli A C B,D B C, 
contenti didis lateribus aequales, perhypothefin : Erunt tria 
gula A C B , D B C, aequalia, totum, & pars,quod fieri no 
poteft. Non igitur erunt latera A B, A C, inaequalia, fi an¬ 

guli B, & C, fuper latus B C,aequales funt,nc to¬ 
tum parti aequale efle concedamus; 

ftd aequalia exiftenc. Qjiarc fi 
triangulijduo anguli, 6cc. 

quod dcmonftran- 
dumerat. 

D i 

l.ptmi 

4. ftinii 
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S C H O L I O H, 

C 0 N V 5 R T I T ?30C theorema primxm partempnceden- 

tif. TSiam ibt demonjiratum eB ,fi duo latera trianguli inter \ 

fe aqualia fuerint ^angulos,qui ad bafim fimt^effe quoque aqua 

les : Hie uero fi anguli ad bafim fint aquales , latera quoque ■ 
angulis illis oppofita ejfe aqualia ,..Ts(on autem mirum alitui , 

debet uideri, (i Mathematici aliquando conuertuht propofitio- 

nesy ita ut nunc ex antecedente quopiam concejfo colligant pef 

demonBrationem confequens aliquod^ nunc uero rurfus ex con 

fequente hoc concefio inferant per aliam demonflratidnem an¬ 

tecedens illudam ab Euclide in hifce duabus proximis propofi-^ 

tionibus fxBum efie conjf icimus : TS(j'n debet, inquam^ Uide 

ri mirum quoniam non femper in rebus Mathematicis recipro' 

cantur antecedens & confequens 3 Cuius ego rei unum dunta- 

xat nunc exemptum tale in medium proferam. Demonftrat Etl- 

clides propof iC.huius lih. Si trianguli cuiusuis unum latus 

producatur, angulum externum maiorem effe duobus internis 

fibi oppofitis i- In qua quidempropofitione nullo modo antece. 

densj (^confequens reciprocantur.TSjm enim fequitur, fi figit 

Tee cuiusui< reBilinea uno latereprod.ufio., angulus exierntfs 

^'maior fit fingulis internis oppofitis, figuram- illam effe triangu 

Ium, cu poffit etiam effe quadrilatera figura,ut ad propos. 16. 

huius lib.oftendemus., Eodemque modo multee aliee.prepofitiones 

conuerti nequeunt. cguam ob rem necefje eB, ut prius demon, 
firet Geometra, propofitionem aliquam conuerti,hoc eB, ante¬ 

cedens cpnfequens illius reciprocari^ antequam ex confeque 

te conceffo colligat antecedens. ISjpn conuertit autem Euclides 

omnes propofitiones, qua conuertipoffunt, fed eas duntaxat^ 

quarum conuerfione maxime indiget: T{os tamen dabimus ope 

ram . ut fere omnes illas conuertamus, qua aliquam uidebun- 

sur afferre Htflitfltem. . i 

C O R O L L A R I V M. - 

C S * Qjr I T V R ex hac propofitionc, omne tnangii. Alum SEqi|iangulutn,id cft, cums omnes anguli funt sequa ^ 
les, effe ^quIiatcrum , Quod quidem conucrfum eltco- 

, rollanj quint* propolitionis,ut liquec . Sint enim tnan- 
^ guli A B C, tres anguli aquales. Dico ipfum effe *qiitla 
:cium . cum eiiirn duo anguh ii, & C, lint aquales , ei unt Lticia 

AB 



(^LI B K3. T- 
'Tb, ac, «qualia . Rurfus cum duo anguli A, & B, Smt 
erunt quoque latera A C, B C, «qualia, & idcirco omma tna late 
ra A Bi B C, A C, «qualia.^ Quod olteniendum erat. 

EX PROCLO. 

-Ltei^BiT nobis etiam conuertere-fecundam partem quimx 

propolicionis, hoc modo : o • i 1. i • 
Si trianguli cuiuslibet productis duobus lateri 

bus, anguli infra bafim fiant aequales, & duo la 

tcraillaaequaliairiter fccru«r. 
Triaguli enim ABC, produiSi* lateribus AB, AC, 
ad D, & E, fiant anguli D B C, E C B, infra bafim 
B C, «quales . Dico latera AB, AC, cfle quoque 
interfc«qualia. Ex G E, quantumlibet produda 
abfeindatur C F, «qualis ipfi B D, & ducantur rc- 
ft« B F, F D, DC. Confiderentur deinde triangu¬ 
la DBC,FCB. In quibus cum latera D B, B C, 
«quaiia fint lateribus F C, C B,utrumque utrique, 
nempeD B, ipfi F C, per conftruftjonero, 8f B C, ipli C B, quod 
fit unum & idem : fint aurem & anguli D B C, F C E, didis lateri¬ 
bus contenti «quales, per hypothefim : erunt 'k bafes C D, B F, 
«quales, & anguli B C D, C B F, ftiper has bafcsj cum opponan- 
tur «qualibus lateribus B D, CF, «quales. Ablatis igitur hifce an 
gulis «qualibus B C D, C B F, ex angulis F C B, D B C, per hypo 
thefin «qualibus,remanebunt anguli F C D, D B F, «quales. Con- 
fiderentiir rurfus triangula D B F, F C D. In quibus quoniam late 
ra D B, B F, «qualia (uht lateribus F C, CD, utrumque utrique, 
nempe D 8, ipli F C, perconttrudionem, & B F, ipfi C D, ut mo 
dooficnfum eft s Suntautem & anguli contenti didis lateribus, 
D B F, F C D, «qualesf, ut «tiam fuit nuper demonltraLum ; Erit 
angulus B D F, fuper bafim D F, trianguli D B F, «qualis angulo 
C F D, fuper eandem bafim F D, trianguli F C D. Hi enim «qua- 
fibiis lateribus opponuntur. Cum igitur in triangulo A D F, d,uo 
anguli AD F, A FD, fmt ^quales, ut nunc ollendimus, erunt late 
ra A D, A F, «qualia. A quibus fi redf B D, C F, aquales, per c6 
Itfudionem, demantur , remanebunt A B, AC, latera trianguli 

ABC, «qualia. Quod cra: oltcndendum. 

4, fnmt 

frmt 

^rotf. 

THEOR.4. PROPOS.7. 

S V P E R eadem reda linea,duabus eif- 
dem redtis lineis alk dux reto Ymex erqua 
Ics, utraque utrique, non conftituentur, ad 

D 4 aliud 



^EVCLJPD.GEOM,^ 
aliud atque aliud pundum, ad eafdem par-1 
teS) eofdemq; terminos cum duabus initio ; 
dudis re(5ds lineis habentes» 

S V P E R re£la AB, conftituantur ad pundum quod- !. 
uis C, dua: redlae line* A C, B C, Dico fuper eandem rer ' 
ftam A B, uerfus partem eandem C, no polTe ad aliud pun- i 
ftum, ut ad D, conftitm duas alias reftas lineas , quae firit 
aequales lineis A C, B C, utraque utrique, nempe A C, ipfi 
A D, quf eundem habent finem A 5 & B C, ipfi B D, quae 'j 

eundem etia terminum polfidet B. Sint enim, 
C fi fieri poteft,re£tae A C, A DJnter fc, & re- J 

ftasB C,B D, inter fectia aequa es. A ut igitur 
/ punftum D,crit in alterutra redarum AC, 

^ / Hg BC,itautredaAD,inipfamrcaamA C,uci j 
B D in ipfam BC,cadat5 aut intra triangulum 

A B Cj aut extra. Sit primo punduDjin altera redatu AC, j 
B C, nempe in A C, ut A D, fit pars ipfius A C. Qjipnia j 
igitur reda: A C, A D, eundem terminum A, habentes di- 1 
cuntur aequales 5 Erit pars A D, toti A C, aequalis . Qj^od [ 
fieri non poteft. Sit fecundo pundum D, intra triangulum i 
A B C, Sc duda reda C D, producantur redae B C, B D, 

E ufque ad E, 6c F. Quoniam igitur in triangulo 1 
A C D, ponuntur latera A C, A D, aequalia, | 
erunt anguli A C D, A D C, fijperbafim C D, 
aequales Eft autem angulus A C D, minor an 9. fron^ 
gulo D C Ejnempe pars totO'.Igitur5c angulus 1 
A D C, minor erit eode angulo D C E : Qjta- j 

re angulus C D F, pars ipfius A D C, multo mi { 
nor erit eodem angulo D C E. Rurfus, quia intriangulo 
B G D, latera B C, B D, ponuntur aequalia, erunt anguli 
C D F, D C E, fub bafi C D, aequales. Oftenfum autem 
fiiit, quod idem angulus C D F, multo fit minor angulo 
D C E. Ide ergo angulus CDF,& minor eft angulo DCE, 
5ceidem cqualis, quod eft abfurdum. Sit poftremopun- 
dum D, extra triangulum A B C. A ut igitur in tali erit lo¬ 
co, ut una linea fuper alteram cadat,ut in priori figara,dum 
mcdoloco D, intelligas C, «Scloco C,ipfum Dj ex quo rur- 



fu? collidetur pars aequalis tOti, qu; d cft ab- 
furdum': Aut iu tali erit loco, ut pofteriorcs 
duae lineas ambiant priores duas, ceuinpo- 
fteriori fisura , fi modo Idco D, iterum m- 
tclliaas C> D,loco C j Quopofito, m idem 
abfurdaincidemus, nempe angulu D C F, 

& minorem cfTc angulo C D E , 6t eidem 
aqualem, ut pei fpicuum eft : Aut denique 
punftum D,ita erit extra triangula ABC, 
ut altera lincaru pofteriorum, nempe AD, 
fecet alteram priorum, ut ipfam B C. Du 
aa ioitar rcAa C D, cu in tnaguio A C D, - 
lat6a AC, A D, ponantur asqualia,erunt A 
anguli A',C D, A D C,fupra bafim C D,asqua 
les': Acproindecumangulus A D C, minor 
fit angulo B D C, pars toto, erit & angulus 
A C i), minor eodem angulo B D C. (^are 
multo minor erit angulus B C D , pars anguli ^ 
A C i >, ansulo eodem B D C. Rurfus,cum in • 
iriansuloB D C, latera B G, B D, ponantur asqualia,erunt 
^anguli B C D , B D C , fiipcr bafim' C D, aequales : Eft 
autem iam oftenfum, angulum B C D, multo efte mino¬ 
rem angulo B D C :' dem igitur angulus B C D,, & minor 
eft angulo B DC, & eidem aequalis, quod eft abfiirdum. 
Non ergo aequales funtmtcr fe A C, A D, & inter fe quo¬ 
que B C, B D. Qj^are fuper eadem reda linea, duabus eif- 
dem redis lineis &c. Q^oderat demoaftranduni. 

i C H 0 L 10 n. 

19 

9. fro». 

Fieri foteB^ut dux lineA A Dyt D-, Aquales Jint dua 

Ius A C,B C, utraque utrique^utA B C,&B D, ipfi 

A C, ut ultimx ^gura indicaf. Verum hoc medo non egrediun 

tur ab eodem punSio linex iUA,qu« funt aquales inter fe,ut con 

fiat. SoU enim A A D, eundem Imitem fojjldent A 5 Ite 

B C,B D, eundem B ; optimeji demonfiratum fuit ah Eutli 

de ,fierinonpoJfe,ut A C,A D^interfefint aquales, ita ut 

B C, B Di, quoque inter fe aquales exiftatit, KlSie igitur tt: 

propoftione Appof.ta funt hac uerha : eofdernqi terminos cim 

duahns 
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duabus Imtio duEiis reSiis lineis habentes. ^jtrjus pedunt ef 

fe dusi linea: fimul fiumptx ^ D, B D, aquales duabus lineis 

A C, BCffimulJumptis ut in eademfigurapetfiiicipotefl:Sed 

hoc non oftendit Euclides fieri nonfofie. Dixit enimntnpofie 

utramque utrique ejje aqualem, &c. 

Eadem ratione pojjunt ex A, & B, infra A B,bafim trian¬ 

guli A B Cy hoc e fi' ad contrarias partes,du 

C ci dute linea re [ia A Dy'QDy conuenientes 

X aliquod punElum , ita ut A D, exiens e 

punBo A, aqualis Jit tpfi A Cs 

egrediens ex Bj aquatis ipfi B C, yt perjjtt- 

® cuum eft in appofita figura. T^n igitur fini 

Caufa adiecit Euclides : ad eafiiem partes. Deniqi effiepoterunt 

du£ linea A C, A Dy aquales inter fe y eundem terminum A, 
poffidentes ; Sed hoc pofito, fieri nulla ratione poterit y ut relfi 

C Q qua duaSC, B D, terminum haf?entes eundem B, 

^y\ inter fe quoque fi nt aquales y yt in hac figura appa- 

W ret, ^ ab Euclide e fidemonfiratii. Appofite igitur 

diBit eft in propofitione; duabus eifdem reBis lineis 

A, B alia dua reBa linea aquales, ytraque ytrique,<^c, 

P uare yt plane fcopus Euclidi in hac propofitione\ propofitus 

imelligatur, diligenter fingula yerba propofi^ionis funtpon¬ 

deranda. 

THEOR. 5. PROPOS 8. 

SI duo triangula duo latera habuerint 
duobus lateribus, vtriimque vtriqiie, asqua 
lia, habuerint vero & baiira bafi ecqualem : 
Angulum quoque fub aequalibus redis li¬ 
neis contentum angulo ecqualem habebut. 

Sint duo latera A B, A C, trianguli ABC, duobus 
lateribus D E, T") F, t iauguli D E F , aequalia, urrumque 
vtr;que.nrm] e A B, ipfi 5 E, & A C,ipfi D F j fit autem 

; & btilis B C, bafi E F, aequalis ..Dieo angulum A, aequalem 
I cllc angulo D,quorum uidcl.cet vtciquc didis lateribus c6- 



E I. io 

^nctur. Nairi H mente.intclligatur bafis D C, fuperponi ba- 
Ifi E Fi neutra excedet alteram , (cd punftum B, congruet 

punftb E, Sc pundum C, punfto F, cum hi bafes ponan¬ 
tur teqiiaks inter fe. Deinde ii triangulum ABC, cog tetur 

cadere iliper 
p P Ti Q triangulum» 

cadet 
A, 

pfum 
punfiiumD, 

aut alio . Si punftum A,in ipfum punftum D, cadat, con¬ 
gruent fibi mutuo triangulorum latera,cu ponantur sequa- 
ha 5 Ac propterea angulus A, aequalis erit angulo D, cum 
nciit^r ^Iteru e.xcedat. Q^od fi pundlfi A, alio dicatur cade¬ 
re,ut ad G, quomodocunqj id c6tingat,hoc «:ft,^iue in latus 
E D, fiue intra triangulum E D F, fiue extra , vt in figuris 
apparet; ent perpetuo £ G, (quae eadem efi:,qu3j B A)3Equa 
lis ipfi E D ; & F G, (qu® eadem eft, qu^ C A ) aequalis 
ipfi F D, propterca quod latera vnius(triapguli aequalia po¬ 
nantur lateribus alterius: Hoc autem fieri non po{Ie,iamdu 
dum demonftratum cft,cum tam rc&te E G,E D, terminu 
eundem E, quam redae F G, F D,eundem limitem F,polu 
deant, Non igitur pundum A, cadet alicr, quam in pundu 
D: ac propterca angulus A. angulo D, aequaliscrit. Qjta- 
rc fi duo triagula duo latera habucr nt duobus laieribus,&c- 
Qjmd erat demonfirandum. 

S C H 0 L I & Tt» 

Vr-vldes, hacpropoftii^o con>AertUpariem propo- 

Jithnis quarta . Sicut enim ihi ex aqualkate angulorum, equi 

lateribus aqualibus continentur , ct)lteBafuit ba(ium aqu^i- 

toi 5 ha hic ex aqualhate baf.um contUdh Euclides aqualita- 

tem angulorum , qui lateribus -aqualibus compr^tyenduntur- 

'Poffumus eodem modo exprima^ tertia parte conclufionis 

auarxa propofitionis inferre totum antecedens eiufdtm > ita 

theorema proponatur in hanc formam^ 

S I duo triangula bafes habuerint «quales, 
angulbj I 

A- 1> D Ti (l triangulur 

KJXhA-m 

. pron. 

S, frm. 

^.prmu 
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angulos fupcr bafes conftitutos ?qualcs, utrun- 
que utrique : Habebunt qucquc reliqua latera 
aequalia,utfunque utrique,qu« uidelicet squali 
bus lateribus f^btendutur, angulosqj reliquos 
hifcelateribus inclufos squales. 

5* I T enim bafis B C xquali: bafi EF,&angulus B, angu 

lo £, angulus^-, C, angulo DF Ei. Dico latus quoque A ^,la. 

teri D E^ ^ 

latus A e ja 

teri DFySiquA 

leej?e, angte 

lumq-j A, an¬ 

gulo D. IS^a 

^ bafis bafi fuperponatur, congruent fihi mutuo extrema ea¬ 

rum, nec non linea angulorum aqualium, ^uare omnia fi- 

bi congruent, proptereaji omnia inter fefe aqualia erunt .'Ve¬ 

rum hoc idem theorema a nobis propofitum,quod quidem magis 

proprie conuertereuideturquartam propofitionem,quam illud. 

Euclidis, aliter demonfirabit Euclides in prima parte propofi- 

tionis 263 ut eo loco monebimus. 

COROLLARIVM. 

Porro cx antecedente huius oftaust propofitioais non fofum. 
eolhgi poteft, angulos lateribus «qualibus contentos «quales elTe, 
ueru!» etiam reliquos angulos,qui ad bafes coltituuntur, utrumqi 
utrique, uc angulum B, angulo E, & angulum, C, angulo F j imnio 
totu triangulum toti triangulo,ut conttat ex eadem raperpolitionc 
unius trianguli fupcr alterum j Nam fibi mutuo congruent & difii 
anguli. & tota triangola.ut perfpicuu eft.Quod cria ex quarta pro- 
pos. colligi poterit, poftquam demonllratum fuerit,angulos «qua¬ 
libus comprehcnfqs lateribus «quales efie.Indc enim f«i,cu latera 
quoque fint«quah>,& reliquos angulos,& tota triangula «fle «qua 
lia,utin propos.4.denionftraturo eft, 

E X P R O C L O. 

t t. o u 1 s familiares conatur hoc ide theorema oftederc de 
moltratione affirmaciuaihac ratione. Pofito.n.code antcccdetc,fup- 
poni intelhgatur bafis BCjbafi E F:ita ut triangulum ABC,cadat m 
ciucr(a.v partes,& non fuper triangulum DfcF, quale efttriaogulfi 
AE^, Aut Igitur duo latera, nepcD F, F A, conltieuunc una Imea 

reftam 
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rtaam , quod quidem continget, fi duo anguli C, ^ 
& F, reSi cxticeriatjauc non. Si coftituant unam li 
neam«aam , ucluti D A, ita propofitum cocludc 
cur Quoniana in criahgulb A H D, duo latera AEj 
DE, ponuntur aequalia (eft enim nunc A E, reSa __ 
eadem qu? AB, quae per hypothefin redae DE, CE 
aqualis eft; erunt anguli A, & D, fuper bafin aD, 
pquales , quod erat oltendendum. Si uero neque 
D F, F A, neque D E, E A, lineam redam confi¬ 
ciant , ducatur ex D, ad A, linea reda D A, qu* 
ucl cadet intra triangula, iiel extra . Cadat primo intra, quod qui¬ 
dem accidet), quando ai?guli ad E, & F, funt 
acuti. Quoniam igitur in triangulo A E D, a 
duo latera A E,'. D E, aequalia ponuntur,erunt / \ 
duo anguli E A D , E D A, aequales ad bafian / 
D A. Eadem ratione, cum duo latera A E> ^ C 
D F, aequalia fint perhypothefin , erunt duo 
anguli F A D , F D A, fuper bafin D A, sequa 
les. Si igitur hi equales illis cqualibus adda¬ 
tur, fient toti anguli E A F, E D F, ^quales. Quod erat ofteuden 
dum . Cadat fecundo reda D A, extra edan. 
gula, qapd demum fiet, quando anguli ad F, 
fuerint obtufi. Quoniam igitur in triangulo 
A E D , duo latera A E, D fi, ponuntur seqi-a 
lia, erunt anguli E A D, B D A, aquales fu, _ 
per bafin D A . Eadem ratione, cum duo Ia- & 
tcra A F, D F, in triangulo A P D, fint per 
hypotfaefin aqualia , erunt anguli F A d , 
F D A, fuper bafin DA, aquales. His er¬ 
go a prioribus ablatis , remanebunt anguli E A E, E D F,aqua¬ 
les j Quod demonftrandum proponebatur. 

PROBL. 4. PROPOS. 9. 

DATVM angulum re(5tilineum bifa¬ 
riam fecarc. 

Sit diuidendus reftilincus angulus 

B A C, bifariam, hoc cd, in duos angulos 

asqualcs.Tn rcfta A B,fumatur quodeunq} 

pundu D,& reda? A D,(ecetur ex A C,rc 

£^a A E, aequalis, ducaturejue reda D E. 

Deinde fuper DE, conlbtuatur trian¬ 

gulum aequilaterum D F E , ^ ducatur 

reda A F, diuidens anguluni B A C, 

in angulos B A F, C A F. Dico hos 

augnois 

1. fron. 

pron. 

5. frim 

t. frimi 
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msErcLi<si>.a80M^ 
angulos inter fe effe aequales. Cum enim latera D A, A F, 
trianguli D A F, «equaha llntlateribus E A, A F, tnanguh' 
E A F, utrumque utrique, quod DA, ipfi E A, per con-. 
ftruftionem,fit aequale,dc A F, comipune j Sit aiite & bafife ! 
D F, bafrE F, aequalis, proprerea quod triangulum D F eV 
conftruftum fitaequilaterum Erit angulus D A F, angu-^ 
lo E A F, aequalis,idcoquc angulus B A C, diuifus-bdarianjj 
quod erat faciendum.. “ 

o n (t loco.trian^uliitquilateri conftrukmus trtan:.i 

gulum Ififceles, nihilo mmus idem demonftrahmHS. Id qu6d\ 

etiam in proximis tnhtfs propofitionibus , qute feqHuntur , fie- 

ri potcB. 

T K, A, X I S. 

S C H 0 L I 0 1^. 

Dic TO citius angulus quilibet reBilineus,^t B A Cjbifa 

fecabitur^hoc modo,Ex centro A, circino 

aliquo abfeindantur reEi& aquales AD, 
A E, cuiuf cunque magnitudinis, Et circi 

no non uariaio (pojfes tamen ipfum-uariare^ 

fi-velles ) ex centris Dt & E , deferibantut 

duo arcus fecantes fefe ih F. J{eBa igitur du 

Ba A Fffecabit angulum B A*C, bifariam', 

C Si enim ducerentur reBa D F, E F,eJfe-nt. 

hte aquales, nempefemidiametricirculorum 

«qualium . I^nde yt prius demonfirabitur,angulum D A F, 

«qualem ejfe angulo E A F. Ifpn defcripfimus autem diBas li 

neas, ut nudapraxis haberetur : Id quod in alijs quoque pra-r 

xibus, quoad eius fieri poterit,obferuabmus ne linearum mul 

titudo tenebras nobis offundat,pariatqiconfufipnem. 

S C H 0 L I 0 Tf. 

Hiifc aperte colligitur,angulureBilineu quemuis diuidi 

pojje etiamin 4. angulos «quales,in 8. in 16. in 31. in 6q.. & 

ita deinceps,femper procedendo per augmentum duplex. 'Fiam 

poBquam angulus quilibet reBilineus in duos «quales angu¬ 

los fuerit diuifus, fi horum uterque iterum bifariam fecetur,\ 

, habebi- | 



hehimus 4. angulos aquales 5 Quod ft fmguli rurfut dlm- 

'dantur hifiiriam , obtinebimut 8. angulos aquales^ fic de- 

^i;ncpf>s. "^ipn docuit autem Euclides ufquam^ neque ab ullo ha- 

^,^€nusfuit demonffratum, quanam ratione angulus reBilineus 

iniquotuis partes aquales pojjit diuidi. Si quis tamen id de- 

fideret,uti eum necejfe em circino,yt qUafi attentando , & fe- 

fius repetendo praxin ipfam ad finem defideratumperueniat } 

nac nimirum ratione. Sss angulus reSlilineus B A C, diuiden 

dus in ?. angulos aquales. Ex K, centro defcribatur arcus cir 

culiBC, ad quodcunque i-dterualluniifecans retias AB , AC, 

in B ^ C.Deinde hic arcus officio cir A, 

(ini( eius crura modo dilatando magis ^ 

modo redrmgendo, donec debitam ha-/ \ \ 

beant difiantiam ; quoniam huius rei . 

'demonfiratio adhuc defideralur ) diui x 

datur in tot partes xquales in quot angulus propofitus efi diui- 

dendus, -vt iuxtdexempluin fro.pofitum in quinque,in punSiis 

fcilicet D,E, f G. Si namque'ad htcpunBaex A reBa: du~ 

tantur tinea fiiuifus erit angulus B A C,'z« qiiinqup aquales 

angulos. Cuenim circino furripta fint aqitalia mterualla B D 

D E, &c. fi ducantur reBa B D, £> E^&c. erunt ha omnes in 

%erfeaquales.Quare erunt duo latera B A, A D > trianguli 

BAD- aqualia duobus lateribus B A., A D inUguii E A D, 

utrumque ytrique, cu omnia ex centro egrediantur ad c;r' an- 

ferentia ufque •, Bafis aute BD bafi quoque DEjvt diBufuit^ 

aqualis efi: Angulus igitur B A D .angulo E AD aqualis e\ i- 

fiet •, Eademjj ratione,demon;!rabitur,angulu'di E A 'D.dngu 

loBA E,aqualem effe,&fic de cateris. Breuius autem coUige 

tur,omnes angulos ad A,'ffeini er fe' aquales, ex zj.pHpos.ter' 

tij lib. propterea quod circunferentia B D > D E, i^c. accepta 

fint omnes aquales inter fefe. TSfemo uero miretur , quod pra- 

xes exhibeamus interdum .quarum demonfirationes ex fequen 

tibuspropofitionibus dependent. Hoc enim eo confilh facimus, 

■vt fingulapropnjs in locis traBentur, diuifio nimirum angu 

lireBilinei cuiusuis in cusotlibetpartes xquales eo in loco , in 

quo Euclides docet diuijtonem eiufdem anguli in du.as partes 

aquales-, Et diuifio linea reBa in quotuit partes aquales , ubi 

eande diuidit Euclides bifaria, & it‘i de finq^tdis . 'fieqj enim 

adpraxes huiufmodi requiruntur femper fequentes demur-llfa- 

r y. def 

8. primt 
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Io. 

I. frimi 

tionts^fed fothm^ut frobetur reBe ejjeper iffas effeSfum, <j[uoi 

imperabatur, ^uamobremis , qui non contentus nuda, praxi 

demonfiratione requirit,poterit regredi ad praxin quamlibet^ 

poftquam demon^rationes ad eam necejfarias diligenter per¬ 

ceperit . IS^am femperpropofitiones illas , qua ad hanc rem de¬ 

bent adhiberi,citabimus in demonfirationibus noprarumpra- 

xiumquemadmodum et in proxima praxi citakimuspropoji- 

tionem 2,7. teriq Libri. 

PROBL. 5.PROPOS.10. 

DATAM redam lineam finitam bi¬ 
fariam fecare. 

S I T re£Va finita A B, diudendabifariam,ideft, in duas 
partes sequaJes.Defiribaturfupcr AB, tnangulum «qui- 
laterum A B C, cuius angulus C, per redam C D, d uida- 

tur bifariam in D Dico redam A B , bifariam 
cflcdiuilammD. Qjroniamduo Jatera AC, 
C D, trianguli A C D, aequalia funt duobus la 
teribus B C, C D, trianguli B C D, utrumque 
utrique, nempe A C,ipfiBC,cum fintambo 
Jatera trianguli jequilateri, & C D, eft commu 

ne j Eft autem & angulus A C D, angulo B C D, a-qualis, 
per conftrudioncm : Erit bafis A D , bafi B D, sequalis. 
Datam ergo rediam A B, bifariam Iccuimus in D, quod fa¬ 
cere oportebat. 

Td ’K X I S. 
E X centro h ^ad qmduis interuallu,quod tamen dimidii* 

' Itnea A B, excedat, deferibatur duo ar¬ 

cus,unus fuperne,alter inferne^ Et ex ce- 

tro B,ad ide interuallu omnino alij duo 

jg arcus delineentur,q priores fecet in C 

D. KeBaigitur duBa C D .fecabitreBa 

A B i» E,bifaria. Si.n.ex A,& B,ad C, 

&D. ducant quatmrreBee, et ut ha oes 

inter fe aquales,cu ex cetris ad circiiferen 

tiasaqualiu circuloru cadar, 2^/ arcus circulorudefcriptisut 

eode inttruaUo. ^onia igit latera KC, CD, aqualia funt la-. 

teribus 

A D 
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teribus B C,C D;^tnm(]',ytriqi , & bajts A-DybafiR Deerit 

anguturA C D, xuguloQCD, squalis. F^rfusquia Utera' 

A C,C A-, tqiixU.t funt lateribus B C, C E.ytrumqi ytriqi , &; 

angulus A C E, angulo B C E,vi oftenfumfuit i erit bafis A £, 

bt^ B £, squalis , 

8,j?r 

s^.frimi. 

S C H 0 LI O "Ei, 

T*ersPicVVM efi, eodem modo diuidifojfe eandem 

linea reBa A ^.partes aquales, & in %.in. i 6.in 3 z.e^c. 

ficuti inpropojitione prscedenti diximus de diuifione anguli 

reBilinei. Qua yero ratione quauis reBa linea frofojita di- 

uidenda (it in quotcunque partes squales , yberrime trade 

mus ad propof. i c.Ub.6. ybi yarias,et no iniucundas praxes in 

medium adducemus, ibi enim videtur ejfe proprius huic rei lo 

cus, cum huiufm odi praxes fere omnes linearum proportiones 

expofcant. Tdsqi indigebimus vnquam diuifione linea in 

quotlibet partes ii quales , ad eum locum vfqi * 

PROBL. 6, PROPOS. n. n- 

DATA rcdaUnea,apnn^lomeada- 

tOjfeda lineam ad angulos redtos excitare. 

Recta linea data fit A B, & in ea p 

piinftu C, a quo iubcmur erigere fuper 

A B,lineam ad.angulosrcflos, {eu per» 

pcndicuiarem.A pundo C,runiatui rc- 

Aa c Djcuitequalis auferatur C E. De- -t- 

tndc fiipcr DE, conftituatur tnaiigulum ffquratcrum • 

D £ F, atc]5 ex F, ad C, ducatur reUa F C, quam dico c{Ic . 

pcipendicularem ad A B. Qjioniam latera DC, C F, 

tnani>uli D C F, aequalia funt lateribus E C; C F, triaiiguii 

E C F, vtrumqj ytriqj, nempe D C, ipfi E C, perconfird j 

d)onem,& C F,communc 5 Ed vtio & bafis D F.bafi £ F, j 

aquali', obtriangulumajquilaterum ; Eruntanguliad C, g 

contentidiftis larenbus,aequales. Q^arcdicetur vttrqj re: i; 

ftus, atqs adeo F C, recta, ad A B, peirpcndiculaiis. Data’ I 

L. ' 

primi. 

1.primi. 

i.primit 

i Oi de J. 

Ii 
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Igitur icfia linea a puftoin ea dato &c. quod faciendu [erat! 

T X I S, 

£ X funBo e, ahfcindantur ytrtn^i /j- 

ne^tequales e D, CE.Etex D,^E, de-\ 

- feribantuY duo arcus fecantes fefe in F. 

—*B namqi duEiaF C, erit ferpendicu- 

cularis : Demonftratio eadem eft, qua 

Euclidis^fi modo ducantur reSi£DF,E F^qua aquales erunt^ 

propter aquales circulos ex D, & E.defcriptos, qui fe interfe 

eant in pun&o F. QuodflpunBitm datum in linea reEia fue¬ 

rit extremum,producenda erit linea in reSlum & continuum, 

ad partes punBi dati, yt ex illo erigatur fecundum praxim da 

tam linea perpendicularis. Vtji linea data fuerit A C, o» pun 

Budatu C,extremui protrahenda erit A C,in E, ^fumenda 

acptales C D^C F-, <^c. Siyero ad aliquam lineam conftituen- 

da fit linea perpendicularis , non quidem inpunBo ajfignato^ 

fedytcumqi, id efficietur hac methodo. Ex duobus punBis 

A,& B,quibufcunqi lineapropofita defieri- 

hantur tam fuperne, qu.-(m inferne duo arcus 

fe fe interfecantes in C, cir* D.TSPjtm reEla du- 

Ba C Dycrif perpendicularis ad A E.hoceB, 

faciet duos angulos ad E, reBos,feu aquales. 

.Quod non aliter probabis , quamfuprapra- 

, qua lineam in duas «quales diuifimuspartes,demonfira 

uimus . 2^am per 4. propof. erunt anguli ad E, aquales, quip 

Jpe qui fuper aquales bafes A £, B E^confiBunt, opponunturqi 

aqualibus lateribus AC,E C. 

EXPROCLO. 

S i punfium in linta datum , fuerit extremum , 8d linea com¬ 
mode produci neguiuerit, poterimus ex pundo dato educere li¬ 

neam perpendicularem , Irnea non produda, 
hac ratione. Sit refta A B,& punSum A. Ex C, 
pundo quolibet intra lineam educatur perpen 

dicularis C D, vt docuit Euclides; St abfeinda- 
tur C E,squalis ipfi A C: Deinde diuidatur an- 

i 
'4' 

-B gulus bifariam,diiSa rcfla'C Fj Et ex H, ri 
sus , vc docuit Euclides , educatur E G,perp< 



IdicuUris ad C D, fecans reSa C F, in G. Dufta igitur refla G /l, 
perpendicularis erit ad A B. Quoniam cum latera A C, C G.trian 
guli A C G,®(nmliafmtlateribus E C,C G.tnaguli E C G.vtrum- 
que verique, & anguli hifce lateribus contenti aequales «quoque , 
per conltruflionem : Erunt anguli A, & E, oppofiti communi la¬ 
teri' C G, sequalcsj Sed E, eil reflus per conttruflionem i igitur & 
A, reflus erit,ideoqi A G, 'ad A B, perpendicularis. 

j^primi. 

IO. def. 

S C H0LI'0 TSi. 

Brevi v s lineam ferpendicttlaremerlgemm expm- 

£lo dato j fine extreninm illud fit, fiue non, hoc modo. S it data 

linea A B, punElumqi in ea A. Ex centro 

C,extralinea aJfumpto,ybi libuerit, (du‘ 

modo recta A B, producta cum ipfo non co 11 “v 

ueniat) Pnteruallo yero accepto yfijj ad Pi, A l;;—— 

deferibatur arcus circuli fecas AB, in D, 

Et ex D,per C, recta ducatur fecans arcum in E. I{ecta igitur 

ducta E A, erit perpendicularis ad AB, Tfam angulus A, 

efi rectus , cftm fit in femtcirculo D A E, yt oHendemus pro- 

pofithne 3 i- Ub. 3. 

PROBL. 7. PROPOS. 12. 12. . 

S V P E R datam reiSlam lineam infini¬ 
tam, a dato piin(5i:o 5 quod in ca non eR, 
perpendicularem redam deducere. 

s I T rc(3:a A B j inter/ninatae _ 

quantitatis,& extra PUnAum / C 1 

■C, a quo oporteat lineam perpendi- ( ] 

■cularem deducere ad redam A B. —-B 

-Cetro C.inccruallo vero quolibet cir "7^ ' 

xulusdefcribatur fecans A B, inD, &E. (quoniam in 

teruallumalTumptum tantum efle debet, vc tranfccndat 

redain ABjaliascam non fecaret.) Diuila autem reda DE, 

bifariam in F,ducatur recta C F, quam dico perpendiculare 

cfTcad A B. Si enim ducantur C D , C £ , eruntduo latera 

F, F C, trianguli U F Coaequalia duobus lateribus E F, 

l E 2 F C, 

i I, primi. *' 

}_ 
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f C,trianguli,E F C, vtrumqj vtriqj, per conftruaionemT 

eft autem & bafis C D, bafi C E, asquahs, cum h* fint cx 

centro C, ad circunfcrcntiam : Qjiarecritangulus D F C, 

angulo E F C, a-qualis, & proptcrea vterqj reftus. Du^td 

eft igifur C F, perpendicularis , quod facicndumciat. 

s C n 0 L I 0 

P ro B E appofiiitEitclUej hac particulam iindaitam. 
Si enim linea eff et finita , nonfojfet jemper a puncto dato ex’ 

: tra ipfiam perpendicularis ad eam deduci.Ft fi linea finita efi Qfiet B punctum C.nonpoJJttex C, 
defcrtbi circulus fiecans B El'in duo- 

biapunctis ^ quare neqs ex 'C^perpen- 

^ —-B aris duci ad B£ Hac igitur de 

caufia yult Euclides,rectam datam ef 

fe infinitam , hoc efi , ^^here magnitudinem determina- 

tam, ist [altem ad ipfiam f[°4^etam per pendicularis pojfitde- 

'' duci, Ita enim fiet hic, fi ^ producatur , donec circulus ex 

C, deficriptusfiecet totam ® -A,productam in D, 

T 1^ ^ X I S. 

Centro C,^ interuallo quouis eodem, 

deficribantur duo arcus fiecames rectam da¬ 

tam in A, eir B. Deinde ex A,^ B, eodeq^ 

xnteruaUo,nel alio fi placuerit, al'ij duo ar^ 

CUI deficribantur fiecames f e in D. l^fiam dum¬ 

eta recta C D, fecans A B, m E,ertt perpen 

dicularis ad A B. Demonfiratio huius ope¬ 

rationis non differt a demcnfiratioue tradita in praxi propofi- 

nonis : o.T^am angeli ad E,erm recti,nempe inter fie aquales. 

^ /DEM efficiemus hoc molo.Ex quouis pii- 

cto A , in linea data afi- interuallo yfiq^ ad C, 

affumpto,arcus circuli deficribafur: Dande 

ex quolibet alio puncto B, interualloq^ yfiqi 

adsdem C^alius arcus definiatur priorem 

Jecans in C, ^ D iE riuj duct a^ reL ta C D, 

fiecans A B, in E, perpcndiculiris ad A B* 

Dem^n 
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I f)efncTtnr^io'eademeft quA frior. 
17y'ow eB 'autem necejje , yt inter- 
mlltim B?'C , 4<jnde fit interud- 
loAC, in hac fgura af foret: 
Tacilier tamen erit., & breuior ofe- 
ratio fi idem fiemfer interudlum ac 
dfiatur, 

THEOR. 6, PROPdS. 

CVM rc^^a linea fiiper rc(5i:am confi- 
flens linea angulos facit; Aut duos rctflosj 
aut dnobiis rciftis aequales efficiet. 
R 5 c T A A B.rofilVn.-! fuper reftam CD, 
faciatduosangulos A B C, A B D. Si igitur 
A B.furrit papcndtcuiaris ad G D, crut didi 
ahfTult duprtdi.Si vero A B, non fuci it per¬ 
pendicularis , faciet vnum quidern angulum 
obtiifum j alterum vero acutum . Dico igitur ipfos duobus 
efle iediscqualcs. Educatur enim B E,cx B, perpendicula- 
risad C D, vtfint duo anguli E B C, E B D, redt. Q_upnia- 
vero duo anguli DB A, A B E, aequales funt angulo redo d 
EB D; apprTfitocommuniarguio redo E B C.crunt tribus ' 
dngulis D B A,ABE,EBC.aequalesduo redi EBD, EBC : 
Rurfiisquia duo anguli A B E,E B C.aequalcsfuntangulo > 8 
A B Cjappofito communi angulo A B D, erunt tubus ari- 

•gulis D B A,ABE,EB C,aequalesduQanguli ABC,ABD: 2' 
I fed illis tribus oftenfum fuit efle etiam aequales duos redos 
j E B D, E B C; quae autem eidem aequalia , inter fe funt ae-1 i ■ 
jiqualia; Duo igitur anguli ABC,A'B D,aequalcs funt duo-! . 
' bus redis E B D, E B C. Cum ergo reda linea fuper redam ' 
‘coullftcnslincam,&c* Q^odoftendereoportebat. 

; SCUOLlOlSi, 

!V I r>'ET v R hac frofofitio fendBeex(otntnuniquadam 
animi notione, .^o enim angulus ABC, fuferat rectum an- 

E 3 gtilum 

IS* 

O. def, 

frimi, 

fron. 

. fren. 
fron. 

fron. 

fron. 
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gulntnEB C y eo re Uc^utis angulus ^ B D,fi*feratur, ab an^u, 

lo reEio EB D . ISjtmficut ibi excejjus e[i angulus ^ B E, ha, 

hic defeBus eft idem angulus ^ B E. ^ocirca angeli,^BC, ■ 

A B D ^duobus reBis acjualesejje conuincumur.Jtquidem tan 

tum^vnus eorum [ufrareBum acquirit j quantum alter 4^- 

ferdit, . 

THEOR. 7. PROPOS. 14. 

SI ad aliquam redam lineam , atqjad 
eius pundum, dux redx linex non ad eaf- 
dem partes dudx eos , qui funt deinceps, 
angulos duobus redis xquales fecerint 5 in 
diredti m erunt inter fe ipfx redx linex. 

A D punftum Cjinc^ rcftae A B, in diucrfas partes cdu 
dxiint duae redtx C D, C E, fadentescum A C, duosan- 

^A gulos A C D, A C E,vclrcdos,vc)du6- 
\ -p busrcdisacquales.DicoipfasCD, C E, 

pi— fcefle conftitutasindircftum,ita vt 
fit vna linea reda. Si enim no eft 

reda D C E; produda D C, ad partes C, 
indiredum, & continuum cadet aut fupra CE, vt fit reda 
D C F, aut infra C E, vt fit reda D C G. Si cadit fupra, cii 
A C, confiftat fuper redam DC F, fient duo anguli 

jj. frimi. A C D, A C F,duobus redis aequalcsj Ponuntur autem Se. 

duo angulo A CD, A C E,aequales duobus rediSiSc omneS' 
redi funt inter Ic aequales:Qjuare duo anguli AC D,ACF,. 
duobus angulis A C D, A C E, erunt aequales. Ablato igi- 

i-fren. tur communi angulo A C D, remanebunt anguli A C F, 
ACE, inter ft aequales, pars & totum , quod efi abfurdu 
Non igitur reda D C, produda cadet fupra C E; Sed neqj 
infra ca.det; Eadem enim ratione probarentur anguh 

A C E, A C G, aequales.Igitur D C, produda eadem 
efficietur, quae C E j proptercaqj, fi ad aliquam re¬ 

dam lineam, atqj ad eius pundum , &c. 
Qjuod deraonftraqdum erat. 

S C H O- 



B B B3. T. ,6 
S C H o L 1 0 n.- 

Es r hsc propojitio procedentis conuerfj. In eo enim pro¬ 

batum fii.it ,fiDCEfit te Eia, angulos ^ C Ll,^ C E, duo¬ 

bus effe reSiis aquales ; In hac -vero demonfiratum e fi. fi dicii 

angulifint duobus reciis equales , reEias D C^EC, ejfeyndm 

lineam rcEiam. 
E X P R O C L O. 

R BCTE Euclidesaddfdit in propoffcione htc : Sfnon ad 
eafdem partes, Quoniam vt ait Porphynus , Seri poteft , vt adi 
punftum aliquod lineat datse ad cardcm partes duae linee ducan¬ 
tur , facientes cura data duos angulos t^uobus redis aequales,.qur 
tamen non con/Htuant vnam lineam,eo quod non ad dmerfas fint 
dudae partes, Sit enim pundum C , in linea A. B, damm . Diica 

■* tur C D , perpendicularis ad A B, diuidaturq; re- 
Sus angulus A CD, bifariam per redam CE. 
Deinde ex D, quolibet nundlo redx C D, ducatur 
D F, perpcndicula''is ad C D, fecansC fi', | imprimi, 
in E. Producta autem fi D, ad partes D, fumatur 
D F, «qualis redat D E,‘S.: ducaiiir recta F C. 

B Nr Qiioniam igitur latera E D, D C, trianguli liDC, 
atqiialia fant lateribus F D, D C, trianguli F I> C, 
vtrumqi vcriq;, 8f anguli D , ip.fis coacen,ti «qua¬ 

les , nempe redi; erit bafis fi C, bali C F, «qualis, & angulus 
E C D, angulo PCD. Sed angulus E C D, dimidium eft rcAi; 
( filt enijn rectus A C D.diuifus bifariam.) Igituc & F C D, di¬ 
midium erit recti. Quare C F, cum A C, facit angulum A C F, 
conltantcm ex recto, & dimidio recti; Facit autem C E,cum ca 
dem AC, anoulum ACE, dimidium etiam recti : Duo igitur 
anguli A C Fj^A C E, quos ad eafdem partes faciunt reet* C F, 
C E, cum A Bi sequales funt dRobus rectis : fit tanac^n C F, CE, 
non fiint vna linea recta , proptcrca quod non funt duct* ad di- 
It^rfas partes jfed ad eafdem * 

I .prtmi, 
^ primi. 

3 .primi. 

^.primt. 

THEOR. 8. PROPOS, 15. 

SI dux reto lincse fe mutuo fccuerint, 
angulos ad vertice requales inter fc efficiet. 

Sb c E N r fcduacrea:scAB,CD,lnpunaoE,vtcuq}. 
Dico antrulos , quos faciunt ad verticem E, inter fc efle 
aquales , angulum videlicet A B D> angulo BEC, 

E 4 .,&2n- 
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ii5 .fnmi 

■ 

lo.fron. 

3. fron. 

3;. fron. 

LiS. fron. 

& angulum A E C, angulo B E D. Q^o :iam refl:a D E, 

conliltitfuperrettam A B,cruntduoaaguii A E D, DEB, 
aequales duobus rc^tis. Rurfus quia reda B E,faper rt 

C P, confiftir, erut cad^rn ratione duo 
anguli C E B, B E D, diioba-^vcftis«- 

^ quales. Cum igituc omnes vefti aiiirali 
^ inter fe fint aequales j erunt duo anguli 

A E D, P E B, duobus angulis D E B. B E C, aequales. 
Pemptoigitur comuni angulo P £ B, remanebit angulus 
A E I), angulo B EC.$qual;s. Eadem rarionccorfiimabi 
rur,angulos A E C, B E r),inrer Te aequales cllc. Nam duo 
ariguii A E C, C £ B, ( qui duobus funt reftis aequales per 
prrecedentem) aequales erunt duobus angulis D B,BEC, 
(qui per eandem praecedentem duobus rc£li^ lunt tcquales.) 
Ablato igitur angulo communi B E C, remanebunt angu- 
li A E C,B E D aquales inter fe , Si igitur due reiEelineae 
fcmutuo iecucrint, 5cc. Qjaed oftendere oportebat. 

COROLLARIVM. I. 

Evei t dS s colEgit ex dcijionftrationehuiu» theorrrratis , 
(ex fe-rttentia Procli , quoniam aiia txetspUria hoc cor.illswimn 
non habent), duas hnea-s redai fe nuitao feGiuucs elticrre^id pun 
Sum leftioni» qnatunr angulos quacuor reiijs angulis iqoales. 
Nam in demon.ltrationc oRenfugi fuit, tajn duos sin(^ulo.s A fc D, 
D E B quam duos A H CjC E B,duobus elTc reefii3sqiules,per 13. 
propeif. Omnes igitur quatuor anguh ad R,eonliitm;i atquipollent 
bis duobus rc6tis angulis. Quare quatuor rcCtis aequales exiftunc. 

COROLLARIVM. II. 

E A D * M ratione coliieemus , omnes angulo,s circa vnum& 
idem puntfum conttituto.s,quoccunque fuerint,, quatuor duntaxat 
icdis anguhs atquales clfc. ai cnun «* E,aliae lmc« quqtlibet edu¬ 
cantur) Qiuidcntur folummodo illi quatuor ad E^conlUtuti in plu- 
rimas partes,qu* omnes limul fumpt* totis fms adaequantur. Cum 
ergo illi quatuor anguli aquales fint quatuor reiSis, ex i. corolla 
no, erunt quoque omnes aiij fimul iumptt quatuor tantum redtis 
aequales. Ex quoperfpicuum efl , omne fpatium punftum ali¬ 
quod in plano circunftans , aquiualere quatuor redis angulis,' 
vt multi audores afferunt, qma omnes anguli , qui circa illud 
pundum conlfitU! pofTuni, quatuorfuntredis angulis aequales. 
Simili modo conitar, quodibet hneas redas fe inuiccm fecantes, 
facere ad pundum fcdioms angulos aquales quatuor redis . 

■ ' ■ • fcX PRO- 
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prow. 
I 3. 

EX P H O C L d. 

S T ad aliquam rediam lineam , ad eiufo; fi- 
gnum, duae redae line» non ad eafdem partes 
rumptof,ai!ffulos ad verticem «quales fecerint; 
ipik tcdiE iineae m dircdum fibi inuiccm crut. 

Hx piiniSo C, A B, ia diuerfas parte» e. 
gred/anturduc rc&* C D, C b, facientes angulo» 
A C.E, 8 CC)i inter Te ^quaUs •• Vel .cctam duos 
A CP, ,R C E. Dico duas C D, C fi, efficere vi i 
lineam rti^an) . Quoniaro cum, angulus ACE, 
squali' fif angi lo B C 15, addjto communi angu- 
iotB C B, eniVit duo anguli A C E, JE C B, dnc ous 

angulis D C B, B C fi, a-quajes : Sed anguli A C fi, _a C B, funt 
satales dn. bus reftis ; Igitur Sv duo D C E, B C fi, diiobuS cruftt 
reft.« squales. Qnamobrero C D, CE, Crunt finca yna re^a. I4. fn, 
Fcc - uVm vt vides conocirum elt propoluiotis iici-ima; 

EX. P E L E T A i Q * 

S I quarnor redice Iin?« ab vno pnndo exe 
untes binos angulos cppofitos inter fe «quales, 
jfecerint , erunt qualibet duae Uneapaduerfae in 
reiaum fibi, &continuum foniundl? . 

B X punfio A, <iuafuor linee ed.iuSie A P,A.C, 
' Pi.faciant duo? sngalos oppofitos BA p, 

, inter fe squales ; Item duos BA C, 
JJ A E, Jisterfc squale* . Dicot*m B A, AD, 
facere vna Uncam reSam, quam C A.i A E. Quo¬ 

niam squales funt aBgiOi B A E, C A D, fi iequak* ill^ ^ddantur 
atijuli B A C, D A E, erunt duo anguli 8 A E, B A C, squales 
duobus angulis C A D, D A B . Tam ergo illi, quam hi,, dimi¬ 
dium lunrquatuor angulorum circa punctum A, canliltenriuro: 
At hi qiiacuor aquales funtquatuor reftis per J. coroH. prscCden 
tis piopof. Igirarduo anguli B A E, B A C, squales funt duobus 
reflis; atque adeo C A, A B, vnam efficient lineam rc^am . bq 
dem pafto.ollendctur , duas B A, A D, v^iam rcfiaiti efficere li 

neam.Nam eadem ratione erunt duo anguli B A 

■B~ AX ^ ad, ab 
-CAD, j 

^ D A E, is 

i. ^rvTh 

4, j^nniUi 
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i6. 

I c,^rt)nt. 

i.pimi. 

primi, 

primi. 

\ ^.primL 

[es d'iobus angfilis D A C, C A B ; Quare vt prius , concludetur ; 
propoficum . Pclctarius autem dcmonftrac hoc idem rauone du ; 
cente ad id , quod ficii nequit, «Nos Umen demoBitrationem no-' 
Itram olteBfiuam eius demonlirationi iurc optimo pripofnimus. 

THEOR. 9. PROPOS. 16. 

CVIVSCVN Oy E trianguli vno 
latere produdo j externus angulus vtroli- 
bet interno, & oppofito, maior eR; 

T R I A N G V L I ABC, latus B’A,produc4tur ad D; 
Dico angulum externum D A C , maiorem efie interno, 
& oppofito A CB, itcmt|j mai rem interno, & cppofito 
ABC. Dtuidatur enim A C,bifariam in E} & ex B,pcr E, 

extendatur tefta B E F , ita vt E F, 
abfeifia fitsequalis ledce E B ; du¬ 
catu! qj rcfta F A . Quoniam igi¬ 
tur latera C E,E B.triangu^i CEB, 
ajqualia fiint lateribus A E, E F>, 
trianguli A E F, vtrumqj vtriqj 

per conftru£tioncm j Suntautem&anouliad E, didisla-' 
teribuscomprchcnfijinicr fiesquales , cum fintcirca verti¬ 
cem E, Sc oppofiri; Erit bafis C B, aequalis bafi A F, & an¬ 
gulus £ C B, angulo E A F; Eft autem angulus D A Q 
externus maior angulo E A F,tctum videlicet parte . Igitur 
& externus angulus D A C, maior erit interno , Sc oppoli- 
to angulo A C B. Q^pd fi latus C A, producatur ad G j 5c 
A R, diuidatur bifanam in H j extcndaturqj reda C Hi, 
vt H I,aequali^fit reda: H C, & ducatur reda 1 A ; demon 
firabitur eadem prorfus rationc,anguium externum GAB, 
maiorem efie interno angulo,, & oppofito A B C; Eft au¬ 
tem angulus D A C, angulo G A B,aequa!is, cu lineae B D,,. 
C G, femutuo fecent in A. Igitur angulus D A C, mn- 

jof cru interno & oppofito angulo ABC. Eft autem 
idem angulus D A C, maior quoqr oftcnftis angu¬ 

lo interno , & oppofito A C B. Cuiufcunque 
cigo trianguli vno latere produdo, &c. 

Quod dcmonftrandum erat. 
SCHO- 
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6 N ^Ixk EHcUdeiangnhm fxternum D ^ Cf makre J ffe angulo B A mternv.qm fibi cjl deinceps i fedfohm ma- 

%gnittidin« fnperare -rirnmlibst ^ C h,^ B C, internorum,fi- 

%bi4iot>poJttorHm^ ciioniatn externus angulus 'Acpunlis poteB 

I ep Angulo interno/ibi deinceps , quando fcilicet externus re- 

\ eius ef/i Tuitc enim neccprio is, qtti /ibi efi deinceps, reBus 

^ quoqi erit : Vote/i & efe minor, quando nituirum tft acutus J 

; Hoc enim pofito,angulus illi de;nceps*brufus erit: Soiuns er~ 

j go , quando obtufus erit externus, fuperabit interntmjibide. 

: tnceps i Hii eHhn netejjario acuttis exiftet. Qjes. amnia facile 

colliguntur ex propof. i j . ”'{am angulus externus , 0“ inter¬ 

nus illi deinceps , aquales funt duobus reBh . ■ ^ 

Id -vero , quod in fcholio propof, Cptius libri nos demon- 

■ /haturos recepimus,nimirum hanc propofnon po_ffeco»uerthcu 

> & yno latere figura quadrilatcrafroduBo^extern^angul^ quo 

• iibet interno,& opprfito po fst efc maiir J hac rone abfioluem^. 

r Sir^gtiraquadrildterajfBCl), 

^ cuius angulus B.4D,obtufius,& ui BC, 

rcBus ccnBituatur, hac tamen lege ,yt ' ^ 

IrtBaAByDCypfoduBtadpanesB., T JW «* 

■ ^ C, inpunBo £, nec non & reBa 

D Jl ,CB, ad partes ^> & B , in pjtnBo F, coeant-. Di¬ 

co,/i A D,producatur ad Q,angulum externum CD G, maio-- 

Yem epe tribus internis B A D>«^ B C,B C D,fibi cppofitis,Cu 

enim A O E,triangulum/it,erit angulus externus EDGi ma 

ior interno oppo/tto D A E.Bisrfius tum D A S,ob'tufus maior 

fit reBo A B C,maior quoq} multo erit E D Gfipfio ABC, 'Po- 

firemo,quia gjr in triangulo C D Fi angulus externus CDCE, 16,pYiiHii | 

maior eji internbi<ir oppf>Jtto F C Di manijejlum efiiin quadri 

iatero A B C D,externum angulum CDGifnaioremeJJe inter- 

nis,&oppo/his BAD,ABCiBCD . ob rempropcfiitiohac 

16. conuerti nequit i Iquippe cum eius antecedens , confie- 

^ quens non reciprocemur»yt demonfiratum eJi k 

£ X P 11 O C L O. 

S I T V cx hac ptopoficiooCjab fiodem puncto ad vrtani 
H eandem/^j linea recta non pofle duci plures lineas rectas,qua dua 
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inter fe aquales. Si enim fieri poceft, ducantur ex A, ad lineam 

B C, tres Imea reft* aquales AB, AC, AD. 
Quoniam igitur lacera A B, A C, (unt aqual-a , 

5. frimt. j erunt anguli A C B, 8f A B C, aqualesTuper ba 
fim B C ; Rurfus quia latera A 8, A D, funt sequ» 

y. frtmi, ’ B B'c~' ’ erunt anguli A D B, & A B C, fuper tiafinn 
^ B D, aiqiiales. <itiaic cum vteiqi angulus A C D, 

I, fron. & A D B , srqualis fic angulo ABC, erit angulus A D B. »qualii 
angulo A C D, externus interno oppofico , qiiod eft abfutdun», 
cum per hanc propo!, externus interno maior fit . Non ergo 
plurcs line* recc* , quam du* , inter fe aquales , ex A, ild B C, 
poilunt duci. Quod eft propolituui. 

17. THEOR. 10. PROPOS. 17. 

■ C VIV S C V N Q_V E trianguli duo 
anguli duobus rectis funt minores , omni- 
fanam.fumpti. 

t:\A, Sit triangulum A B C 5 Dico duos an- 
gulf.s A B C ,& A C ii,minores cUcduobus 
rtftis j Item duos Ci) B A, & C A E; Itemq} 

1> B C duos !i A C, & B C A . Producantur enim 
duo quaruislatera , nempe C B,C A, ad D, 

i 4. fvmi. & E. Qjioniam igitur angulus A B D, externus maior eft 
i interno & oppofiio angulo A C B, fi addatur c rnmunis 

... pr*». ’ angulus A B C, erunt duo anguli A B D, A B C, maiores 
15. frimi. duobusangulis A P C, A C B j fcd A B D, A B C,aequales 

^ funtdqobus rcftisjlgitur A B C,A C B,minores funt duo 
ibusiedis. Eadctn ratione erunt anguli C B A, .5cC AB, 
j minores duobus reftis; Item duo B A B C A.Cuiufi' 
! cuJitjj ig:tur trianguii,&c Qjjod erat dcmonltiandum . ' 

E X P R O C L O. 

HINC perfpicuum eft, ab eodem puncto ad eandem rectam ^ 
lineam non poife ded;>ci plure» lineas perpendiculares , qua vna 

A Si enim fien pntcft. ducantur cx A, ad rectam B C, ^ 
du* peipeiid’culaies A B, A C. Erunt igitur in trian i 
gulo A B C, duo auguli interni B, A < , duobus re 
ctis aquales , cun. iint duo rteti, quod «It abfurdii. , 

ly.pimi, Sunt enim qu liKet duo anguli in tnagulo quocunq; i 
oitenli mihores duobus rectis. Non ergo plui es per : 

pendicu- ■ 
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'pendicularcs,(jaam vnajCx A,ad B Cjdeduci poffunt.Quod eftpio 
pofitum. 

COROLLARIVM. 

CONSTAT ctiatn CK his ^ In omm triangulo , cuius v- 
nus angulus fuerit rectus , vel obcufus , reliquos efTe acutos , ceu 
.monuimus derin. ji6, huius lib. Cum enim per hanc propof, duo 
quilibet anguli fine duobus rectis minores , necefle e(l , fi vnus 
luerit rectus , vel obtufus , qucmcunq; rehquoium efie acutum, 
ne duos angulos in trian^ilo rectos,aut duobus rectis maiores ef 
.fefaiteamur . 

THEOR. II. PROPOS. i8., 

OMNIS trianguli maitis latus maio¬ 
rem angulum fubtendit. 

I N triangulo A B C,fit fatus A C,maius A 
latere A B.Dico angulum A B C,fubrenfum 
a maiori Jarcre A C, maiorem efle angu o 
A CB,quia minori latete A Bjlubtcnditur. 
Na ex AC,aufcratur A D,a:quaiis ipfi A B, 
& ducatur rcila B D . Qj^niam igitur^ duo 

i8. 

3. frmt. 

latera A B, A D,jcqualia lunt per confti u<ajone,erunr an¬ 
guli A B D,A D B.aequalcs: tft autem angulus ADBjma- primi 

lorangulo ACBj Igitur & angulus A B jb,maior erit an- 
gulo A CB. Qjumobrem cum angulus totus A B C,ma- j 9' 
ior adhuc fit angulo A'B Dj Erit angulus A EC,multo ma 
ior angulo A C E Eadem rationc,fi latus A C,maius pona 
tur latere BC, ollendcs angulum ABC, maiotrem cfie an¬ 
gulo B A Cj fi nimirum ex C A, abfeindatur linea sequalis 
ipfi CB, Scc. Q^arc omnis trianguli maius latus maiotcm 
angulum fubtendit i Q_uod demonfirandum erat * 

COROLLARIVM. 

EX hnc Tcqnitur, omnes tres angulos trianguli Sca¬ 
leni eiic instquales, vc monuimus dctin.15. huius lib. Sit 
enim triangulum Scalenum A B C,cuius maximum qui- 
de latus AC, minimu autem B C j & medium locum ha¬ 
bens A B . Dico eiuidem omnes angulos inaiquales cfic. 
Cum enim lacus A C,ponatur mams latere A B,ent,per 
hinc propof. angulus B, angulo C, maior. Eadem ratioi 

B C 



tS.primi. 

erit «figulus C, angulo A, quandoquidem & latus A B,latere 8 C,., 
maius ponitur. Sunt igitur omnes tres anguli inxquales,maximus 
quidem B, mmiprius ucro & C,mediu locu inter vcrufiqj tenes.' * 

A- 

THEOR. I 2. PROPOS. 19. 

OMNIS trianguli maior angulus ma¬ 
iori lateri fubtenditur. 

1 N trianoulo A B C,angulus B,maior fie 
angufo C. Dico latus A C, fubtendens ma¬ 
iorem angulii H, maiuscfle latere A B, quod 
angulum minorem C,fubtcndit. Si enim la- 

^ tus A C.maius non eft latere A B;erit vel ae¬ 
quale illi, vel minus. Si dicatur A C, aequale cfTc ipfi A Bj 
erit angulus B, asqualis angulo C 5 Eli autem & maior per 
hypothcfin, qtiod eft ablurduni-Sr vero A C,minus efle di¬ 
catur latcrcA Bs eritangulusB, fubtciifusa minori latere 
A C,minor angulo C,fubtcnfo a maiore latere A B j Poni¬ 
tur autem maior, quod magis eft abfurdu. Cu igitur A G, 
latus neqj aequale fit latcn A B, neq; minus co , ent maius. 
Eade ratione probabitur,lacus A C, maius efte latere B C, 
(i angulus B, maior effe concedatur angulo A. Omnis ergo 
trianguli maior angulus maiori laten (ubtenditur » Qjipd 
dcmonftrandum proponebatur. 

EX PROCLO. 

P O S S V'M V S hoc ide-theorema oftedere aflirmatiua demon 
flrationc,*(ine adminiculo praecedentis, li tamen prius demonllre- 
nirhocfubfequens theorema. 

S J trianguli angulus bifariam fedus fuerit, 
fecansq, angulum reifla linea ad bafm dudlairi 
partes inxquales ipfam dmidac j Latera illum 
angulum continentia insqualia erunt, ma¬ 
ius quidem illud , quod cum maiori bafis feg 
mento^oincidit,minus vero,quod cu minori. 
Triangvli ab c,angulus BAG, diuidatur bifaria per re 

ct.i A D,quj le«t bafin B-C,in partes incquales,maiufq; fegnien 
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fit D C Dico latus A C,maius «fle latere A B. Producatur enim 

A D,ad GjVtfit D E seqiialis ipfi A D; Deinde 
ex maiori fegm^to D C,auferatur recta D F,af- 
quaiis minori fegmeto D B,8f p F,ex E, exten¬ 
datur recta E F G. Quoniam igitur latera A>D, 
D Bjtriagiili A D B,*quaiia sur lateribus E D, 
D Fjtriaguli E D F, vciuq; vtriq;, per coitru- 
ctione} luntaut & anguli A D B, E D F, dictis 
lateribus cotenti aequalesj Erunt bafes A B, & 
E F, aquales, & angulo B A D,angulus F E D, 
aequalis : Elt vero & angulus C A D » angulo 
BAD,*qualis,p hypothefin j Igitur anguli GAD, GEA, trianguli 
A G E,aequales crut.ideoq; latera A G, B G, «qualia erut. Hlt aut 
recta AC,maior qua A G; quare& AC,maior erit,qua EGjEtqa 
E G, maior c(t,quam E F , erir & A C, multo maior, quam E t-. 
Cum igitur dcmonftratum fit rectam B F^squalem efleVcci® AB, 
erit A C, latus maius latere A B, quod erat oitendendum . 

Hoc oitenfo theorctrate, ita propofitio ij>. dcmonilrabitur . 
In triangulo A B C,angulus ABC, maior fit angulo C. Dico latu 
A C,maius efle latere A B. Diuifa enim recta B C, f fuper quam 
conllituti fiint dicti anguli inemiales,) bifariam in li^ex A,pi 
extendatur recta A D E, vt fit D E, f qualis ipfi 
A Djducaturqi recta B E. Quoniam igitur late- 
ra A D, D C, trianguli A D C, atqualia funt la¬ 
teribus E D,D B, trianguli E D B, vtrfiqj vtriq;, 
perconllructionem ; (unt aute& anguli aD C, 
£DB,dictis comprehenfi lateribus aqualcsiErut 
bafes A C, & B E, aquales, angulufqj A C D,an 
gulo E B D, aqualis : Et quia angulus ACD,po- 
nitur efle «ninor angulo A E C, erirSt angulus 
EBD, minor eodem‘angulo A B C 5 Ideoq; angulus A B E, pc^ 
rectam B D, diuideturm partes inaquales. Si iginir bifariam fc 
cetur per rectam B F, cadet B F, fupra BD, eo quod angulus 
A B D, maior (it angulo E B D. Qi^iia vero E F, maior elt, quan, 
E D, & E D, pofiia cli «qualis ipfi A erit E F,maior,qua A Dj 
sedaJhuc A D, maior elt, qua A’F ; Multo igitur ir.aior erit B F, 
quam A F. Itaq; quia recta B F,diuidens angulum A B fi,bifaria, 
lecacbalin A E, inxqualiccrin F, eilq; maius reginentom EF^mi- 
nus aiit A F,erit per theorema a Proclo proxiaic dcir oitratu,latus 
B E,maius latere A B. Oliefum eft aut BS,«quale efle lateri A C; 
Igitur & A C, latus latere A B, matus crit.Qd erat dcmonftrandu. 

S C H 0 L I o 21, 

Haec fropoftic i 9 coy.erfa ejipnpojtmms iS.ytper- 

fpicuueji. Camp.xnus aittun duarH ifl.^riipropofitionu ordine 

prorfus innertit, it.i -vt en, qux apud niit ejt 18. apud ipjaut Jt; 

19. contra . Quarum rt-ramque ojiendit ducendo ad id, 

quo,. 

3. prtnu 

f).primi, 

primi, 

i.pron. 

t.primi. 

].pnmt. 

yprimi. 

j^.primi. 

9. pron. 

9. pron. 



J. primi. 

I 5. primi. 

' 4. primi. 

6. primi. 

1, pron. 

- ^EVCLIW.mUM^ 
quod fieri nequit, cum tamen Euclides propofitionern i S. di- 

reSie , ofienfiue confirmauerit , vt ex diEiisliquido cc;i',iai. 

7’ o r E R I M V s quoque Theorema a 'Proclo denmi- 

firatum conuertere ^hbc rtiodo , 

Sl triangiili du6 larera in2equ?.liafuerinr,It- 
nea reda bif^naro diuidens angulum ipiis con 
rcntum, fecabir babn in partes inaequsies, ma- 
iulq; (egmcnium erit piope m4ius latus. 

D V O latera .AB,~A Cytrdguli.ABC, 

fint intequaliaiA Cjtnaius, A JB mini* 

EjBa autem A D, di tudes an^ulu BA (T, 
hifarid,ficet bafin B Cfin D.Utco fegmen- 

tum D C maius efie fegmeto D B. Si enim 

no efi maiusj erit -vel aquale yel rnitnis. Si 

dicat ejje jequale j producatur A D, ad £, 
■vt D E, aqualis fitipfi D Jfj ducaeurq^ reSid E C. Quoniam 

1 igitur latera .A D, D B, aqualia fiunt lateribus ED, !> C, 

j -vtrumqs rtriqs 5 .A D,videlicet ipfi ED.per confiruBioncm, 

i «V D B ipfi D E^per bypotefin aduerfiarij i'Sunt autem an- 

} 2uli ad jD . dicHs lateribus contenti aquales : Erit bafis.A B, 

' bafi E Cf^qualisj & angulo B .A Z), angulus C E D. Pofitus 

j atite efi angulo B A D .angulus C A D-^aqualisi Igitur 

anguli C E D,C A D r^quales erutiti Ideoq-, latm A C lateri 

E ecquale. Cu i<e^itur oficnfium fit^lateri E C^aquale ejfie quoq^ 

•latus A B,erunt latera A C A B,<equaliai quod efi ahfiurdu. 

i quia A C,maius ponebatur,qua A B 2^pn igitur erit fiegmen- 

j tum D C, fegmento D B,aquale. Quod fi D C,dicatur efie mi¬ 

nus,:^ D Bymaius',erity per theorema Procli latus A B, ma¬ 

ius latere A CiPonebatur autem minus^quod multo magis efi 

abfiurdum . Tsfpn igitur minus erit D C , q_uam D B. Quare 

errt necefiario maius. 

E o D t u modo demonfiraripoterit hoc theorema. 

S I trianguli angulum reda linea bifariam 
diuidenSjbafm bifariam quoqj fecet^erunt duo 

latera 

131 

1 
i !1 
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ilatera anulum continentia inter fe aequalia: 
Quod ii'iatera aqualia fuerint, bafin etiam bi¬ 
fariam fecabit linea reda, qu$ anguium bifa 

[riam diliiidit. 

Primo refla JL fecans angulum hifar^m, 

diuidat quoque biffin B C , in D , bif ariam j 
pico latera U B, , ^ Cy inter fe aqualia ejje. 

Hoc autem demonjirabis eadem ratione , qua 

in pracedenti theoremate oflenfum fuit, lae¬ 

tus .A C, aquale ejfe lateri ji B, fi D C, feg- 

mentum fegmtnto D B aquale 'ponatur^dum¬ 

modo figuram eodem modo conHruas . Cum 

enim latera^ Dy D B, aqualiafint lateri¬ 

bus E D,D anguli ad £>, diflis lateribus contenti aqua 

les-y erunt bafes A B, E C, 'aquales, & angulus CED, angulo 

B A Dy hoc efi, angulo C A D yAt^udis: Quare A C, aquale 

erit ipfi E C, hoc efi, ipfi A B. 

5 E c V N D o fint latera AB, A C, aqualia, ^ refia 

A D, fecans bafin B C, in D, diuidat angulum B A C , bifa¬ 

riam i DicofegmentumD C, aquale eJfe fegmento D B. Cum 

enim latera A D, AB, aqualia fint lateribus AD, A C, 

vtrumque ■vtrique,(^ anguli quoque ad A,contenti diflis la¬ 

teribus aquales per hypothefinj eritt bafes B D, D C, aquales, 

THEOR.i3.PROPOS.2O. 

OMNIS trianguli duo latera reliquo 
funt maiora, quomodocunque afliimpta. 

Sif triangulum A B c.Dicoqusli- 
bctdusduo latera, nempe A B, A C, fi- 5 

nml maiora cfle reliquo latere B C. 1 ro- 
ducatur vnumexiliis, ut CA, ufquc ad 
U, fitque rcAa AD, aequalis alteri lateri ^ 
A B, & ducatur refta D B.Quonianr igi¬ 
tur duo latera A B, A D, atquaiia tnter fc funt, per hypo- 

F thcfin/; 

l^.prmi. 

primi 

6. primi 

4. primi 

^.prttnt 
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5. frimi 
p. fron. 

ip.frimi 

2. pro». 

p. frttni 

i6.fnmi 

tp, frimi 

16. frimi 

21. 

*hcnn, erunt anguli A B D, A D B,*quales inter fc; Eftau^ 
tena angulo A B B, maior angui lis C B D j Igitur & angu- 

Ius e B p, maior erit angiilo A D B. In 
triangulo ergo C B D, latus C p, oppo. I fitum maiori angulo C B D, maius erit 

® minori angulo DB, 
" ^ opponitur. Cum igitur duo latera A B, 

A C, fimul asqualia" Cnt ipfi C D, (fi enim 
aequalibus A B, A D, commune addatur A C, fient tota 
aequalia j nimirum linea compofita ex A B, A C, & linea c6 

pofitaex A I>, AC, ) erunt quoque latera A B, A C,fimul 
maiora latere B C. Eodem modo demonftrabitur, quscli'- 
bet alia duo latera maiora efle reliquo . Q.uarc omnis trian¬ 
guli duo latera reliquo funt maiora &c. Qj^od dcmonftrat 
dum erat. 

EXPROCLO. 

A 1 n B » hoc theorema, a familiaribus Heronis', & Porphy- 
rij dcmonftracur,nullo latere produflo, hac ratione. Sitprobait- 

^ dum duo latera AB, AC. tiianguli A B C, ma 
P''* latere B C- Diuidatur angulus B A C» 

/ X *Bi.< lateribus contentus bifariam per rcftaia 
:D C A Quoniam igitur trianguli C D A , latiM 

C D, protrafium cft ad B,erit angulus externiis 
B D A, maior interno & oppofito C A D ; igitur & maior angulb 
B A D. (iuarcin triangulo A B Delatus A B, maiori angulo ADB, 
oppofiium maius erit latere B D, quod minori angulo B A D,o|>- 
ponitur. Eadem ratione oHendetur,latus A C, maius elTe > quam 
C D, quia angulus C D A, maior clt angulo E A D, hoc eft, angu 
lo C A D, &c. Quamobrem duo latera A B, A C, maiora erunt 
tere B C,^ Eademque cft ratio quorumcunque duorum iaterum ,6 
angulus ipfis comprehenfus bifariam lececur. 1 

THEOR.l4.PROPOS.2l. 

SI fiipertrianguli unolatcrcjab extre¬ 
mitatibus dute rebite linecB inrerius conftitif 
tx fuerint; hte confritutse reliquis trianguS 
duobus lateribus minores quidem erunt 
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maiorem ucro angulum continebunt. 

I N triangulo ABC, fuper extremitates B, 5t C, lateris 
B C, intra cnangulu coftitutatur du^ reftac 1 nex B D,C D, 
in pundo D, concurrentes : Dico B D, C D , flmul mino- 
reseflcduobuslateribusB A, C A,rimul 5 At ucro angulu 
B D C, maiorem angulo B A C. Producatur enim altera 
linearum interiorum, nempe B D,ad pun 
ilum E, lateris C A. Qjjoniam igitur in 
triangulo B A E, duo latera B A, A E,ma . 
iora ^nt latere B E. fi addatur commune 
E C, erunt B A, A C, maiord, ejuam B E , E C. R urfus 
quia in triangulo C E D, duo latera C E, E D,maiora fiunt 
latere C Dj fi commune apponatur D B,erunt C E,K B,ma 
rora ,quamC D, DB. Oftenfium ueroiamfiuit B A, C A, 
maioraefle,quamB E, EC5 Multo igitur maiora erUnt 
B A, C A, qua B D, C D. quod primo proponebatur. Prae¬ 
terea, quoniam angulus B D C, maior cft angulo DEC, 
externus internoj & angulus DEC, angulo B A C, maior 
quoque cft eandem ob caufiam j Erit angulus B D C, multo 
maior angulo B A C j quod (ccundo proponebatur. Si igi 
tur fiuper trianguli uno latere, ab extremitatibus, Scc. Qjiod 
erat oftendendum. 

S C U 0 L I 0 

A M reBe Euclides dixerit, duAs illas lineas intra 

triangulum confiitutas y duci debere ab extremitatibus unius 

lateris, aperte intelligi ftteft ex eo , qmd ^nox ex ‘Proclo de- 

monjirabimus j in triangulis uidelicet reSiangulis , uel etiam 

amblygm'^Syintratriangulum confiitui pojje duas lineas ju 

per unum latus circa angulum reBuniy -rei obtufuniy tjuarum 

equidem una a'i extremitate diSti lateris , altera yero a queuis 

punBo prope, aliud extremum lateris eiufdem educitur, ita yt 

hx conffttuta maiores fint reliquis duobus trianguli lateribus. 

Item in triangulis fcalenis eodem modo fuper maximum 

latus duas reBas intra triangulum conftitui 

po£'cy qua minorem comprehendant 

angulumy f^c, 

f z EX 
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VrCLI^T). G€OM.§^ 
IX P R O C L 6. ^ ■' ■' 

S j T triangulum habena «empli gratia angulum A BC, obtu- 
funr. Dico ab extremo C, & a quouii pundo, nem pe a D, prope 
aliud extremum B, lateris BC, duci poffe duas lineas intra tri 

giilum ad aliquod punflumjqu*_ 
iores fint duobus lateribus B A, AC. 
Ducatur enim reda D A; Etquonia 
in triangulo A B D, duo anguH 
A B D, A DB, minores funt duobus 

p\ \_„ p rtdis i Ponitur autem A B D, ma 
D , ^ lor redo,nempe obtufus; erit ADB, 

minor redo,ideoque minor angulo A B D, Quare latus A D, ma¬ 
ius erit latere A B. Ex D A, abfeindatur reda D E, aqualis' red* 
AB jJBtreliqua linea A E, bifariam diuidatur in F, Si igitur ab ex 
tremo C, ad F, reda ducatur C F, erunt due linef redae conltitu- 
tc C F, D F, intra triangulum maiores duobus lateribus B A, A C. 
Quoniam in triangulo A F C, duo latera A F, F C, maiora, funt 
latere A C j Eli autem reda A F , ipfi F B, fquaiis , per conllru- 
dionem ; erunt F, F E, maiores quoque latere C A. Si igitur 
cqualta addantur E D, & A B,fient redf C F, F D, maiores lateri, 
bus C A, AB. Q^dd clt propofitum . Quod fi ad F, ex B, extre¬ 
mo reda duceretur, elTencdusc redpcontticutj C F, B F, minores 
duobus lateribus C A, A B, ut Euclides demonllrauit. 

R V R s V s fit triangulum fcalenum ABC, cuius latus maximu 
BC, minimum A B. Ex B C, auferatur B D, aqualis red* A B, 8f 

ducatur A D, rcda,ad cuius pundum quodlibcc, 
ut ad E, ab extremo C, reda ducatur C B. Con*- 

/ llitutf igitur erunt intra triangulum duc linef 
B D C c E, D E, quf minorem angulum compreliendut 

eojjque efficiunt duo latera A B, A C. Cum enim 
duo latera B A, B D, ^qualia fint, erunt duo anguli B A D,B D A, 
equales : Sed B D A, angulus maior elt angulo C E Dj Maior igi¬ 
tur eiit & angulus B A D, angulo C E D. Quare multo maior erit 
totus angulus B A C, angulo C E D j Quod elt propofiaim- Rcde 
igitur Euclides monuit, duas lineas intra triangulum condituras 
educi debere ab extremis pundis unius |^latcris, ut minores quide 
fint duobus reliquis trianguli lateribus, maiorem ucro compledan 
tur^ angulum . Alias enim propoficio ueia Ron_ effet, ut iam elt 
demonttratum. 

PROBL.8.PROPOS.22. ' 

E X tribus redis lineis, qu:E funt tribus 
datis redis lineis aequales? triangulum con-^ 

ftitucre 
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ftitiiere. Oportet’ autem daas reliqua efTe: 
maiores omnifariam .fumptas^ quoniam 
uniufcuiufqUe trianguli duo' lateta omnifat, 
riam fumpta reliquo funt maiora. ; 

Tres line* redae data: fint A, !T,15c Aquarum qua;-, 
libet dua: reliqua fint maiores, (Alias ex ipfisnon^o^t con 

ftituitrianguIumjUt conftatex propos. zo','in qaaemcnfQm 

fuit, duo quauis latera triartg^li reliquo eflcmatoTa. '> opor 

teatque conftrueretriaugulUTn habens tna latera tPibusda- 

th lineis aequalia. Tx afium- 

pta reda quauis D E,infini- 

ta: magnitudinis ablcmdatur 

reda D F, asquaLsre^a* 
Et ex reliqua F E, reda FO, 
aequalis red* B'; & ex reli¬ 
qua G E, reda G H. squalis redse C Deinde centro F,in- 
terualio uero F D,'eiTcuiusdc(cr!batur DI K ; Item centrO 
G, interualio autem G H, alius circulus dclctfbatur HI K, 
qui neceiririo priorem Iccabit in pundis I, 5c (cupa cqim 
dua; F D, G H, maiores ponantur reda f G j fi exT E.,/u- 
matur reda F L , aequalis ipfi F D 3 & ex G D, reda G M, 
aequalis ipfi G H, cadet pundum M, inter iL,& D. Si namqj 
M, caderet in L, pundum,eflent G L, F L ,hoccft , G H; 
& F D, aquales rcd? F G ; Si vero *M , caderet inter G, & 
L, eficntc*dem duae minores reda F G 5 quorum utrumqj 
eft contra hypothefin. ) ex quorum quolibet, niniirum ex 
K, ducatur ad punda F, G, redae K F, K G,fadumqueerit 
triangulum FG K, cuius latera dico aequalia cfle datis fedis 
A, B, 3c C. Cum enim reda F 'K, aequalis fit redae FD,& 
reda A, per conftrudioncm eidem F D,aequaliS5 erit latus 
F K, red* A, squale : Rurfus quia G K , aequalis eft ipfi 
G H, & reda C,ddem G Hj erit quoq; latus G R, red® C, 
xquale: Pofitum autem fuit per conftiudioncm, reliquum 
latus FG, rcliqu® rcd® B,«quale. Omnia igitur tnalate- 
ra F K, F G, G K, tribus datis redis A, B, Coaequalia funt. 
Coftiruimusergo ex tribus redis lineis, qus funt tribus.da 
tis icdis Uncis «quales, triangulum: Quod faciendum erat. 

‘ F } PRA- 

r f. def. 

l.^ron. 
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P X l s. 

S ▼ M. A T V R re6{a D Ej atjmtlis ctiicunejue reEi^trttnt 

icUArunty nem^e ipji B, quam nunc ydumus ejfe bafin : Dein- 

D,ad interuallurehx ar 

’ 1 defcribatUY: Item ex E,adin- 

j}/^ e*-1 teruallum reSia C, alter arcus fe^ 

, / cans priorem in F. Si igitur ducan^ 

tur refia D Fy E Fy faBum erit triangulum habens tria latera 

aqualia tribus datis lineis. Erit enim latus O Fy aquale re fla 

.Aypropter interuallum ipjius A ^ajjumptum: latus E fi, 
ipfi Cy fropter ajjumftum interuallum Cj D E, yero latus^ac 

ceptum efi refla By aquale^ ab initio, 

S C H 0 L l 0 It- 

H A C arte cuicunque triangulo propojito alterum prorfus 

aquale ^ quoad latera , angulosq^ , ^ quoad aream tfflusy 

confiituemus. Sit namque triangulum quodcunque ^ BC y 

A cui aquale omni ex parte eft conflruen- 

/N. pv dum. Intelligo eius latera, tanquam. 

pl—lineas reflas datas A B, E C, C A, 
quarum qualibet dua maiores funt re¬ 

liqua , Deinde fumo re fiam D E, aqualem uni lateri,nenipe 

B O gjr ex D interuallo lateris ./4B,arcum defcribo,item aliu 

ex Eyinteruallo reliqui lateris C .4 , qui priore fecet in Fy&c. 

^5- PROBL.9.PROPOS.23, 

AD datamrcdatn lineaai,dammc^;in 
capun(5lum5 dato angulo re(5iiIineo iequa- 
lem angulum re^lilincum conftituere. 

Data rc£ia fit A P,datumquein ea punftum C,&da 
tusanguius D E F. Opoitcrigitur ad rcftam A B, in pun- 

j £fo C,anguiumconftituciea:qualcmangulo E. Sumantur 
I in rcdiis E i), E F, dUo punda utcunque G, Fi, quse reda 

i frimi. j Q H,connedantur; Deinde conftituatur trianguium Clii, 
hdi‘>cns 

i0.prtmt 



^Li B s44 
Rabens tria latera sequalia tribus reftis E G, G H, H itii 
uf e I, a:q|ualc fic ipfi E,G ; 3c 
e K, ipfi E* H; 6f I K , ipfi G H. 
(Qjjpd facile fief,fiCI, fuma¬ 
tur aequalis ipfi EGiScCL.ipfi 
EH^ & I M , ipfi G H i Deinde 
ex centris e, Se I, interuailis uc- 
ro e L', & l M/errculi deknban 
tur fecantes ic Ic in K, Scc.) Dico 
anguium C, arqualem efle angulo E. Quoniam duo latera 
e I, e K,aequalia funt duobus lateribus E G, E H.virumqi 
Vtrique, & bafis I K, bafi G H, per conftruftioncm j erit an 
culus e, angulo E, aequalis . Effecimus igitur angulum ad 
e, aequalem angulo E, &c. Q^od facere oportebat. 

8.py»m;. 

V X I S . 

o N differt huius problematis fraxis ah illa , quam in 

fr&cedente problemate tradidimus ; frofterea quod triangidu 

eonflituere oporteat aquale alteri triangulo , ■ ut angulus dato 

angulo aqualis exhibeatur, ut perfpicuu 

efl. Facilius tamen hac arte problema ef 

fides. Sit linea data ^ B, pnuBuma} 

in ea C, & angulus datus E. Centro igi¬ 

tur E; eir imeruallo quouis arcus deferi- 

batur G H ; Eodenu/} interuallo ex cen 

tro C.ariUs deferibatur I K, fumaturqi 

officio circini arcus I K, arcui G H, aqualis, ^eSla enim du- 

Ba C Kj faciet angulum ad C, aqualem angulo E. T(attt fi du 

cerentur refla I KyG H, ejfent ipfa aquales ypropterea quod 

circino non variato vtramqne diftantiam I K , G H ^ accepi¬ 

mus. Cum ergo ^ duo latera l Cy CK , aqualia fint duobus 

G Ey E-Hy ob aqualia interualla, quibus arcus funt deferipti j 
■trunt anguli IC KyG EHy aquales. ' S.primi, 

THEOR.i5.PROPOS.24. 

SI duo triangula duo latera duobus la- 
.tenbus aequalia habuerint, vtrumqj vtriq;, 

F 4 angu 

24- 



5. 

l.frimi 

/{.frimi 
j.ftrimi 

fron. 

ip. frimi 

jp. fren. 

^BV^CLJT). 

angulum vero angulo maiorem iub aequa 
libusreifllsjincis contentum: Et:|alinba-’ 
fi maioremliabebimt. V 

P v-o laiera A B, A C, trianguli ASC, 5tqualiafinf‘ k 
diebuslatcrjbus D E,, D F ,' urruraquc vtriquc ; nepc A Bj 

D E j &A C, ij5Ti D F j Angulue ucroaA ,’jmaiorJfi'an? 
gulo E D F. Dico bafiri B G, maiorem elTe balb.'E F. Addi- 
' f> ^ neam enim D E, adciufquc pun- 
; A ^ ftu D,conftituatur angulus EDGv, 

/\ yV ajqualis angulo Aj (cadcitqucrcda 
/ \ / \v D G,extra triangulum D E Fjcur^ 

■gZ-^GEZ«=^Canguius E D F, m.in©i?*ponatur ap 
^ gulo A) ponaturquc D G, aequalis 

ipfi D F, hoc eft, ipfi A C. D uda deinde reda E G, cadet 
ea aut fupra redarri E Fjautiiiipfaai, autihft^ ipfim.vCa- 
datprimofupTa EFjducaturquertda F G-Q^ia crgo!a*t 
tcra A B, A C, aequalia funt'ateribui D E, D G utrumqj 
utrique, & angu’us A, aequalis angulo E D G, per conftru- 
idionemj Erit bafis B C,bafi EG,aEqualis. Rurfus quia duo 
latera D F, DG, intct ie funt aequalia; erunt anguli D F G;. 
D G F, aequales: Eftautem angulus D G F, maior angulo 
E G F: Igitur & angulus D FG,eodem angulo E G F,ma- 
ior erit. Q_uarc multo maior erit totus angulus E F G,eoA 
dem angulo E G F. In triangulo igitur E F G, maius erit la 
tus E G, latere E F. Eft autem oftcnlum E G , aequale cile J 

^ n Maior igitur erit quoque 
B C, quam E F. Q^od cft propo-i 
fitum. , 

, .. Cadat fecundo E Gin ip^ 
fam E F. Et quia rutius, ut prius ^ 

FU I 

EG, maior quam E F: erit & B C, maior, quam E F,quod 
jtftpropoiitum. 
I Cadat tertio E G,infra E F; producariturque red* 
D F, D G, ufquead H, & I, «5c ducatur recta F G. Erit au¬ 
tem rurfus, ut priiis, baiis E G, bafi ^ G, aqualis Deinde 
quia duo latera D F, O G,aEquaiia funt inter .fc^p*^'* conltru- 

. . . ? etionem^ 



■^LI B e mj). I. ^ 
^;onciTi , ePUt anguUG FH, F 
Ics : Eft autem angulus F G 
maior-anguio F G E ; Igitur 
angulus <3 F H .eodem angulo 

F G E.maiorent.Quare muito 

maiorenttotus angulus E F G, 
icodem angulo F G £• In ttian- 

guloergo E F G,maius erit la¬ 
tus E G”,ia'tci:e E F. ,Eft autem oftcrifiim E G, aequale elic 
ipfi ^ C. Maior igiturerit quoque B G, bafis)bafi E F. Si 
igitur duo triangula duo latera duobus lateribus, 5cc.Q^od 
erat oftendendum. 

S. e H Q L I 0 

,.S i quis (orte roget^ cur in if. fTDfojttione EnflidtJtx to, 

quod du&.Utera yniuj tri.snguli *quaiiafint dmh^us Uterihus 

alterius tri anguli,■vtr.umque ytrique, anguli ^contenti di- 

Bis lateribus .squales^, cf^nclufirit non foittm a:qu'<f litatemha~ 

f um,yerum etiam triangui.rum ci^reliquoruin angulorum •, 

hic autem exeo , quod duo latera vnins trianguli aqualia jint 

duobus lateribus alterius trianguliyytrunque ytriqutyongult 

yero lauribus illis comfrehenfi inaqttaHt ■> colUga^^tantum 

tnaqualitatembafim)7,non autem triangulorumj&reliquorU 

angulorum : Huic rejpondendum eft , neceffario fd icb Euclide 

feriiiffmo Geometra ejfe faSium . ex antecedente huius 

[theorematis femper conftquitur bafium inaqualitaSy na yt ha-, 

'^s illius trianguli y cuius angulus contentus lateribus afjitm- 

I ptiseji maior yfuperetbajin^terius trianguli, cuius angulus 

[minor exiflit, ut demonHratumefi i ^K^pn autein rtecl-jje eji y 

'triangulum illud maius hoc ejfe, Vt enim clariffimeex "Pro.- 

clo demonjirabimus adpropos. 37 huius frimi libriyTriangulu 

maiorem habens angulum aliquando aquale eji triangulo, mi- 

norem habenti angulum,aliquando uero minus eodem , ali~ 

[quando maius. igitur potuit inuniuerjum inferri, ex- 

'eo , quod angulus unius trianguli maior eji angtdo alterius, 

'-triangulum etiam maius ejje , cum modo aquale ft, modo mi- 

■nus tnodo snaius . Idem dici potejl de angulis reliquis, 

\liam i» f ritu a figura huius theorematis angulus Ji B C 
«or 

Af 

5. primi 

9. pron. 



9. frtn. 

;i 6,pnmi. 

9. fr»n. 

6- frimt 

2 5- 

I 
I 

7E VCLID.GEOM.^ 

A 

bZ^^ce- 

«9r eft femfer angulo D\EI! j eum 

angulus D E G, [qui aqualis eft , 
fer.q.fropos. angulo 

nor jit eodem angulo D E I,purt to- 

^Qto. In fecunda autem figura, exiftit 

^ quidem angulus ^ B C, angulo. 

D E F, xqualis , ferq, f^opos. ^t uero angulus ^ C B, mu 

^ ^ nor eft angulo cum angulus 

D F E, maior (it angulo DGF ^ex- 

ternus interno ^ &op^ofttoi <fg' an~ 

P./ / \ aqualis fit angulo ACK 

^ ^ denique figura angulus 

^ ^ B C , maior quidem eft angulo 

D ET profterea quod angulus D E G, (aqualis exiftentper 
4. propos, angulo 1 ’ c, ) maior (it eodem angulo D E F, to¬ 

tum parte : Sed angulus ^ C By 

minor efi angulo D F E , Tfam 

fi relia E F, producatur fiecans 

reflam D G, in K, fiet anoulus 

D F E , maior angulo D K E, 
externus interno j Eft autem eJr* 
angulus D K EjW^or adhuc an 

gulo D G E, externus quoque interno, oppofito . Multo igi- 

tur maior er it angulus D F E, angulo D G E, qui per 4. pro- 

pos. aqualis eft angulo M C B.^are neque certi quicquam coi 

ligi potifit de inaquahtate reliquorum angulorum, cum modo 

unuf afierofit maior,modo minor,^ modo xqualis. 

THEOR. i5. PROPOS. 25. 

SI duo triangula duo latera duobus la¬ 
teribus sequalia habuerint, vtrunque vtri- 
que,bahn vero bah maiorem: Et angulum 
iubarquaiibus redtis lineis contentum an¬ 
gulo maiorem habebunt. 

D V o latera AB, AC, trianguli ABC, azqualia fint 
duobus 



E R^A,. 1. ® 4« 
^ - ■ ■ ** ' ~ ' ' 
jjuobuiiatcfibus DE, OF, trhnguli DEF, utrumque 
ptrique, hoccft, A B, ipfi D E, Se A C, ipfi D F } Bafisau- 
ttm B C,maior fiebafe E F. Dico anguUun A, maiorem 
cflTc angulo D Si enim non cft an¬ 
gulus A maior angulo D, crir vel 
aequalis, vel mjnor. Si dicatur effe 
aequalis, cum etiam duo latera cir¬ 
ca A, atqualia lintduobuslateribus „ 
circa D, utrumque vtr.que, per hy 
potbclini erit & bafis B C, arqualis bafi E F 5 quo<! cft abtur 4.prmi, 

dum 3 Ponitur enim bafis B C , bafi: E F , maior : Si ucro 
angulus A, dicatur efle minor angulo D jent, propter aequa 
liratem laterum circa'i ftos angulos, bafis EF, maiorbafi 
B C 3 quod magis cft abrurdum,cum E F, ponatur eflemj- 
norquamBC.Q^arccumanguIusAncqucpoftitaiqua- 
iis efte angulo D, neque minor, erit maior. Siigiturduo 
triagula duo latera duobus lateribus aequalia habuerint &c* 
Qjiod erat oftendcndiim. 

S C H 0 L l 0 TSi. 

Th E o R E M A hoc conHcrfitm efi fnecedeMtSr Tn et enim 

ex mxiori angulo demonfiraium eji haftn iUi reJpondenteTnf'-ffe 

maiorem: In hoc autem ex maiori bafi- ojienfium fuit anguli* 

illi recondentem/naiorem efe . Differunt autem flurmum 

hac duo theoremata^ ntmpe 24. ^ i^.ab illis, qua explicata 

fiunt in fropos. i 8, &. 19- m 19 demonfiratum efi, in 

uno eodem ji triangulo maiori angulo mahtt latus rejfiondere'. 

yit in 24. idem oftenfumfuit in duobus diuerfiis triangulis, 

quorum du& latera unius aqualia funt duobus lateribus alte¬ 

rius ^c. Ideniqi diferimen reperies inter f rogos. i2.& t<i. 

AfENELAVS .Alexandrinus, ut ait Vroclus, demon- 

(irat hoc ide theorema ofienfiue, hac 

ratione. Tofitis eifidem triangulis, 

exbafie mai()re B C, ahficindatur re 

flaBG , aqualis bafi minori E F. 

Fiat quoque angulus G B H aequa¬ 

lis angulo DE ¥,& fit BH^aqua- 

Ih ipfi B .A, atque adeo ipfi DE, 
I duca- 

3 .primi 

primi 

l.primi. 



frimt 

9. fron. 

iZ.frimi 

4 fron. 

15. def. 
z, fro». 

I9.fr in 

gcc/^F 

ducaturqi reSia. fer G, ex H^fecarti^ C,m I.^oni a igitur 

duo latera B.A, B H, aqualia funt , er^tnt anguli B\A 

B H acjuales ■. ^urfus. quia lai\ 

ter a B G, B aqualia funt lateri¬ 

bus E F; E D, y>trumque -vtrique'^ 

& angulus G B il,aqualis angulo 

D E ^,feY confiruStionem^erit ha-. 

Jis H G, bajiX) F, atque adeoipfi 

n AC, aqualis^ angulusque G HB,] 
angulo E D P . Et quoniam reBa H /, maior‘eft quam H G, 
qua ejl aqualis ip/i AC, erit quoque maior H /, quam A C j 
Sed A C, maior eft adhuc, quam A I j Multo ergo maior ertt 

H I, quam A 1. ^are angulus I A H, maior erit angulo\ 

I H A. kdditis ignur dmbm angulis B A H,‘ B H A , qur^ 

ofienft funt aquales, fiet totus arigtslus B A C, toto angulo 

B H G, maiorSed angulus B H G , demohftratus fuit aqua 

lis angulo D. Maior igitur etiam erit angulus JB A C, 
lo D, quod eft propofitum. 

H * R o N autem idem ex eodem 'Proclo hoc modo demon- 

ftrat - Pofitis eifiem triangulis, producahtr bafis minir E F, 

ad G, ut Jit E G, aqualis bafi maiori B C. Deinde centro D, ■ 
interuallo autem D E'y dejcribatur circulus, producatur qu^ 

#E D, ad H, in circuhferentiam\ 

Sfinoniam igitur D H, eft aqualis 

ipfi D F, erit quoque D H, aquoA 

lis ipfi M C, Mdditiis igitur aqu* 

hbw DE, M B, fient B, 

Jimul aquales toti H E: Sed A C, 

A B sfimul maiores funt quam‘- 

B C, atque adeo quam E G ; Ifi \ 

tur e5^ H Ey maior erit, quam E G. ^are circulus deferiptut] 

ex centro E, & interuallo E GftnterfecabitreBam E H atqui 

adeo ciieunferentiamprioris circuli in I, ypunBis j act 

K, auterq dwamurreBx O K, E K ■ Et quoniam duo lateraS 

A B, A C, aqualia fitnt duobus lateribus D E, D K, utrumq, 

vixique, ■( eft enim tJ K jequale.ipji D F, per definitionem cir 

'uli; D f, autehi pofitum eft aquale lateri A C.) bafis BCu 

■aji E K. a qualis i ( cum E K aqualis fit ipfi E Gyper defini». 

iienem cinuU \ E Gy-yero reBa per conflruBionem faBa fit: 

._ _ _ aquatu 
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ijqua/fi baJtB C.') Erit ungulus B A CiUnguhE D dqua,- \ 

lis : Sed angulus E D K^maior eft angulo ED F. Quare & an 

gulus A3 angulo E D F,maior exifiet. Quod eji fro^ofitum. 

'THEOR.17. PROPOS. 26. 

SI duo triangula duos angulos duobus 
angulis cequales habuerint, vtrumque vtri- 
que, vnumq; latus vni lateri lequale , iiue 
quod cequalibusadiacet angulis, feu quod 
uni oequalium angulorum fubtenditur: 
reliqua latera reliquis lateribus aqualia, 
utrumque utrique, & reliquum angulum 
reliquo angulo aequalem habebunt. 

Sint duo anguli B , & C, trianguli A B G, arquaJes 
duobus ansulis E, & E F D. trianguli D E F.utcrquc vtri- 
quc, hoc eft B, ipfi E, & C, ipfi H F D 5 Sitquc primo latus 
B C, quod angulis B Sc C.adiacct, lateri E F quod angu¬ 
lis E ,& E F D , adiacet, aequale . Dico . reliqua quoque 
latera A B, A C, reliquis lateribus D E, D F, aequalia efle, 
vtrumque vtrique , hoc eft A B, ipfi DE & A C, ipfi D F, 
ea himuum , quae aequalibus angulis fubtchduntur j rcli- 
quumque angulum A, reliquo an- ^ 
gulaD. Si enim latus A B non crt X GA 
aequale lateri D E,fit D E,maius; a / \ \ 

quo abfiindatur reda linea E G , -Ip 

aequalis rcftae lineae A B , duca- 
turque refta G F. Qjioniam igitur latera A B, 3 C,aequa¬ 
lia funt lateribus G E, EF. utrumque utrique, & anguli B, 
& E,2EquaIes perhypothefin j Eritangulusj C, aequalis an¬ 
gulo E F G . Ponitur autem angulus C, Aqualis angulo 
E FDi Q^arc & angulus E F G , eidem angulo E F D, 
qualis erit, pars totij Q uod eft ablurdum. Non eft igitur 

latu!, A B, inaequale lateri D E, fed aequale. Q^amobrem, 
cum 

9. p7on. 

26. 

4 primi 
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j, j^rmi 

4. frrtmi 

i6.fTimi 

cu Fatcra A B,B C aequalia (int lateribus D E,E F,utrumqj 
utrique, & anguli contenti B, & E, aequales 5 erunt & bafe»; 
AC, DP,& anguli reliqui A, &D, aequales. Q^odeft 
propoUtum. ^ 

Sin t fecundo latera A B, D E, fubrendentia iqualesi 
angulos C, & B F D, inter fe aequalia. Dico rurfus reliqua 
latera B C, C A , reliquis lateribus E F, F D, efle £equalia)| 
utrumque vtrique, hoceft, B C, ipfi E F, & C A, ipfi F D j 
reliquumque angulum A, reliquo angulo D. Si enim latus 
B C, non cft aequale laten E F, fit E F, maius j ex quo ru-| 

A D matur reda E G, aequalis ipfi B cj 
ducaturquereda DG. Qiipniara 
igitur latera AB, B C, aequalia 
funt lateribus D E, E G, utrumqj 
utrique, & anguli contenti B, & E,j 

jequalcs, perhypothefin j Erit angulus C, angulo E G D,; 
aequalis: Ponitur autem angulus C, angulo E F D, aequa¬ 
lis j Ig tur & angulus E G D, angulo eidem EF D, aequalis 
erit, externus interno, deoppofito ,‘quod eft abfurdum. 
Eft enim maior • Non ergo eft latus B C, lateri EF,inaequa 
Ic. Quocirca, ut prius,col]igetur inftitutum ex 4. propos.' 
huius libri. Si duo igitur triangula duos angulos duobus an 
gulis aequales habuerint, &c, Q^pddcmonftrandum erat. 

A D matu 

/\ /A 
bZ_AceZ1|f f'“l 

SCHOLIO 71. 

Prior huius theorematis pars cmsterfa tjl ^.propofi^ 

tionis, quoad eam partem^in qua ex aqttalitate laaerum,^ an^ 

gulorum ipfis contentorum, colieBa fuit aquaiitas hajium , cJri 
angulorum fuper hafe r. 7^am in priori parte huius theorema. 

tis exaqualitate bafium B C, E I-.& 

anguloYtm fuper has bafes, demon,- 

firatu efi, reliqua latera ynius tria»] 

,Q pz_Ir- guli reliquis lateribus alterius ,eqM 

lia ejfe, reliquumque angulum reli¬ 

quo angulo c5re. ^uod quidem alia nos ratione tam 

demonfirauimus ad propofitionem ^oBa- 

uam huius lib. quemadmodum 

eo loco monuimus 

THEOK- 

AA 



^ THE O R. 18. PROPO S. 27. 27. 

SI in duas rcifias lineas recfla incidens 
linea alternatim angulos xquales intcrfe fe 
ccrit: parallcltE erut inter fe illx reto linece. 

1 N duas rcU:as AB, C D, incidens rcfta E F, faciat an¬ 
gulos alternatim A G H, D H G, inter Ic lequaks. pico li* 
neas A B, C D, cfle parallelas. Si enim non funt parallelsc, 
toibunt tandem, fi producantur infinite. Conueqiant er¬ 
go ad partes B, & D, in punfto I. Qjtoniam igitur trian¬ 
gulum eft G IH, ( cum A B, reda 
continuata fit , item reda C|D , A \g B 
uf«|ue ad pundumi,) & angulus \ i 
A G H, pofitus eft arqualisangulo “H\ P 
DHG jerit externus angulus AGH, \F 
atqualisinterno, &oppofito D HGj ! 
quod eft abfurdum ; quoniam externus interno maior eft 
Quod fi A B, C D, coire dicantur ad partes A, & C, in rt>n 
do K, erit rurfus eadem ratione angulus externus D H G, 
aequalis interno, & oppofito A G H . quod eft abfurdum . | 
Nonig tur coibunt lincje A B, C D j C^uarc parallelae erut. j 
Eodem modo, fi ponantur anguli altcrm B G H , C H G, 
aequales,demonftrabitur,lineas A B, C D ,c{Fc parallelos. 
Si igitur in duas redas lineas reda incidens &c. C^uod erat 
ioftendendum, 

S C H 0 L I 0 K, 

'T^E cesse linet, qu4 dicuntur ^xtalUU,in eo¬ 

dem exifiant plano , ut ex definitione conflatQuare non fa¬ 

tis eft duos angulos alternos aquales inter fe effe^ ut dua linea 

probentur ejfe parallela, nijiponatur , eas in uno y eodemque 

exiftere plano . Fieri enim pote fi y ut linea C__E 
reEia incides in duas reflas no in eode pii j ~ 
no exiflentes,faciat alternos angulos aqua _^1___ 
les. Sit enim CD,perpendicularis ad^By A. D 1* 
reciam,quainfiibiefioplanoexifiiti& 
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THEOR.I9.PROPOS.28. 

^EVCLmOEOM} 
ex C,in alioflano,, ad C D, ducatur alia ferfendicularis C £, 
itAut funflum inuUigatur iri fublimi. Quo fofito perjpi- 

Q £ cuumefi^reBamCD, incidentem in re ' 

Ba* C E, ^ B facere duot angulos-E C Di 

^ D C ^alternos aquales , cum fntveBi ^ 

^ J5 d^tarnen C E fA Bynon funt ^aralhla^ 

quod non in eodem exifiant flano . TSlon 

appofuit autem Euclides in propcfitione hanc conditionem ^in 

eodem plano exifientes s ft cut neque in fubfequentikus quo¬ 

niam cum in prioribus fex libris agatur de planis duntaxat^ui' 

fupra d^imus^omnia inteUigenda funt neceffario in eodem pla^ 

noexiBere. In yndecimo vero libro ^7' alqs , qui ipfum fe-, 

quuntur, monebit femper, lineas aliquas in eodem^ effe planOj 

vel in diuerfis planis } quia in illis libris dijferitur de folidisA 

in quibus diuerfaplana confiderari pojfunt. Quod idem di- f 
cendum eji depunBis extra lineas^ ^ JuperficiesI 

SI in duas re<ftas lineas reda incidens Ii 
nea externum angulum interno 5 & oppofi- 
t05&ad eafdem partes, isqualem fecerit; 
Aut internos, & ad eafdem partes duobus 
redis aequales: Parallelae erut inter fe ipfe 
redse lineor. 

primi 
pron, 

primi 

N duas re£tas A B, C’D, rcftaincidens E F, faciat pri¬ 
mo cYternum angulum EGA, aqualem angulo interno, 
& opppfito ad caldcm partes G H C. Dico redas A B,C D, 

^ clfc parallelas. Quonia angulo E G A, 
A c/ B ponitur angulus G H C, 6c eide 

^ angulo EGA , tequaiis eft angulus 
—p H G B 5 erunt anguli alterni G H C, 

HG B, aquales: C^arelineae AB CD, 
parailcla; erunt. Idem oilcndctui 

guIuscxtcrnusEGB,aequalisponatur interno GHD. 
S 

B CD, 
:r,rian- f 
D. . ]F 
c VN- j 



^LI B E K3. 4» 
i s F. c V N n O faciar rcfta E F, angulos internos cx.ea- 

M-m parte, nempe A G H, C H G,duobus redis «quales. 

Dico ruvfus,redas A B, C DxiTe parallelas. Quoniam an- 

guli A G H, C H G, duobus redis «quales ponuntui jSunt 

autem & anguli A G E, A G H, duobus redis «quales j 

Eruntduoanguii A G H, C H G, duobus angulis A G E, 

A G H, «quales. Ablato igitur communi angulo AGH,re- 

manebit angulus A G E, externus angulo C H G,interno, 

& oppofico ad cafdcm partes,«quaiis . Qjiarc vt iam often 

fum cft, erunt red« A C D, parallele, idem oftendetur, 

fiduoanguii BGH, DH G,duobus redis ponantur «qua 

les. Si iguur in duas rectas lineas recta incidens linea exter¬ 

num angulum &c. Q^od erat demon lirandum. 

13 

S C H 0 L I 0 2t- 

Iamdvdvm ^nnimciatum-vndecimim a frineSf to¬ 

rum numero reiedmus . Cwn igitur fequent j>ropcfitio^ 19- 

innitatur, ita vt ahfqi eo demonfhari nonfo(fit,neceJj'e efi, y>t 

illud ex haBentss deinonBratis theorematibus,qua ex eo nulla 

ratione dependent, cum Troclo confirmemusiVt antea pollici¬ 

ti fumus, Hoc autem facile praftabimus, Jiprius duo explice¬ 

mus , quorum primum hocjtt. 

S I ab vno putido duse redx lines angu- 
lura facientes infinite producantur , ipfarum 
diftantia omnem finitam magnitudinem ex¬ 

cedet. 

Hx E A N T apunBo-A,du&re- ^ 

C, facientes angulum A, 

^joniani igitur punBa D,& E,plns 

inter fe diflant, quam F, (T Gj Item q 

'\pHnBa B, C, plus qua. D, & E,& 

\ita deinceps, fi producantur -vitra reBa linea ^ B, A 

Jpicuum efi, extrema earum punBa, infinito fisatto in^er je dt- ^ 

flare, fi infinite ipfa producantur . Si enim non infinito Jfam j 

difiarent, augeri pojfet eorum difiamia i igitu7^&linea ipf<a j 



tex^ i 5. 

TJ CEIE.OcOM 
ultYA produci , qmd efl abfurdum cum ponantur infinite i. 

efe prodHSix.i^arefi di&£ Linex C. producantur 

finite , ipfarum difiantia excedet omnem fimtam diftantiam\^ 

Hocpronunciato -rfusefi ^rtfiotelex lib. i. de ccelo,vbi de.\ 

monftrauit, mundum non efie infinitum. Secundum,qmd de¬ 
bet explicari, ita fe habet. ^ ^ 

Si duarum parallelarum redarum linearu 
alteram fecet cjuasdara reda linea 3 reliquam 
quoqj produdam Tecabjc. 

g Siar dua paralleh .A B,CD 

& reSia EF,fecet ipsa A B,m G.Dic 

—ly reBam EF fi producatur . fiBurap 

• efe qmqi ipfam C D. ^oniam du^. 

reBaG B,G F,mpunBo G.angulum faciunt, fi producantur^ 

infinite, excedunt omnem finitam dijiamianiigitur ^ dijian 

tiam.,qua parallela .A B a parallelae D, diftat , cum h.tc d^ 

(lantiafit finita,alias enim non efent linea parallela. !^,cSe 

quanao difiantia G B,(t G F, maior iam fuerit ea,qua inter pu. 

raUelat efi,neceffe efi reBam G F , produBam fecutjje reBam 

C D. Tfam quandiu G F, commebiturtntcr duasparallelas\i 

minori difiantia aG^ 3 remonebitur , quam C D, ab eadeqi 

G B,yt confiat. His igitur ita expofitis, facile demonfirabL 

tur hoc theorema 3 quodefi apud Euclidem 3yndecimum pro- 
nunciatum, ^ ^ 

Si in duas redas lineas altera reda inddens 
internos , ad eafdemqj partes, angulos duobus 
rcd?s minores faciat j Dusill«E reda; lines in¬ 
finite produds fibi mutuo incident ad eas- 
partes, vbi funt anguli duobus redis minore», 

_„ ^ N reBas .A B j C D, incidens 

""^TK ^ f 5 faciat internos angulos 

.L ad partes B , & D , yt B G H ' 

D HG, duobus reBis minores. 
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re^M iCD •, 'coire ad ertfdem f artes h^&D. Quo. 

„.am duo anguli BGH,DH G,minores fonuntur ej]e duobus 

reBis 5 Sunt autem duo anguli DHG,DHF, duobus reBts 15 , frmt. 

£quaUss Erunt duo anguli D HG.D H F,maiores dmbusan- 

oulis D HG,BG H. ablato ergo communi angulo DHG re¬ 

manebit angulus D H F,maior angulo B G H.Si igitur ad re- fron. 
BamFG,&aifunBumG,conftituaturangulu{YiGR,£qua z^. frimt, 

lis angulo DHF,cadet G K.fupraG B.fecabitjifroduBare- 

(iam A B. Quoniam igitur in duas reBas / K,C D,reBa m 

cidens E F,facit angulum externum D H F'&(iualem interno , 

oppofitoKG Hi Erunt refla I K^C D,par alleU: Secat au- zi.frmi. 

,tem refla A B,iffam IK. in G} Trodufla igiturfecabit quo¬ 

que wfam C D,yt demonftratum efl. Quare A B,cum C D^con 

ueniet ad partes B,&D,nimirum inpunflo L. quod efi propo ■ 

^ Qjf A M V I s autem optime a Vrodo demonflrammjtt 

nndecmum hoc pronunciatum, yt iure inter theoremata pojjit 

referri i tamen ne ordinem Euclidis in quoquam immutemus, 

ytemur eo in omnibus propofitionibus , quarum demonjiram¬ 

nes ex ipfo pendent, tanquam pronunciato.prxferim cumfa- 

die ei afenfuf praberi queat, inteliefla prius re fle propojitio- 

ne z%. Si enim linea refla propcfitaparalleU funt,ita yt nii- 

quam coeant ,fed femper aquali inter fe diftantia progredian 

tur,etiamfi infinite producantur,quando refla m eas incidens 
facit duos angulos internos, adeafdempartes duobus reflis a- 

quales,yt demonfiratim-fuit 3 quis non videt, fi eadem refla zi.primi. 

incidens in duas reflas faciat angulos internos.ad eafdetnpar 

tes duobus reflis minor es,ait eram alteri appropinquare,ad eas 

partes, adquat funt interni anguli duosus reflis minores, j 

quandoquidem xquali diftantia procederent, fi ijdem anguli 

paulo maiores effent, Iduobus videlicet re fi Es aquales , ~pt hxc 

propofitio 2.Z.demonflrauit i '■ 

THEOR. 20. PROPOS. 29. 

IN parallelas re(5las lineas refla incides 
linea; Etalternatiin angulos inter fe arqua- 

G Z les 

29. 
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tl.fron. 

I firmi 

l.fron, 

iS.fritni 

les efficit; & externum interno, & oppofi- 
fito 5 & ad eafdem partes jsqualem ; & in¬ 
ternos ,& ad eafdem partes , duobus re- 
dtis sequalcs facit. 

I N parallelas A B,C D,recta incidat E F. Dico primu 
angulos alternos A GH, DHG,inter fc cffe sequales-Si enim 

nonfuntaequalcs,ritalter,ncmpe A G H^maior.Qjioniaro 
E\ _ igituranguius A G H, maiorcll: an* 

A-^-- B DHG, fi addatur communis 
\ ^ angulusBGH, cruntduoA GH, 

^ HY ^ EGH,maiorcsduobusDHG,BGH: 
'F Atduo A G H, B G HjSqualcsfunt 

duobus rectis 5 Igitur duo DHG, 
B G H, minores funt duobus rectis. Qjrarc cum fint inter¬ 
ni, & ad eafdem partes B, & D,coibuntlincffi A B; C D,ad 
eas partes, quod eftabfurdum, cum ponantur effe paral-, 
lelaj. Noneft igitur angulus A G H, maior angulo DHG :• 
Sed neqs minor j Eadem enim ratione oftcndcrctur rectas 
coire ad partes A, & C: Igitur $qua'cs erunt anguli aitcrnil 
A G H,D H G. EadcqjcH: ratio de angulis alternis B G H. 
C H G. , 

Dico fecundo, angulum externum A G E,fqualcm 
efle interno,&ad eafdem partes oppofito CHG. Quoniam 
angulo B G H , asqualiselt alternus C H G, vt oftenfum 
ert; & eidem B G H, tequalis eft angulus A G E i Erunt ara 
guliA G E, CH G, inter fequoqj aequales. Eodem modo 
dcmonftrabitur , angulumBGE, squalem clTc angulo 
DHG. ^ 

Dido tertio , angulos internos ad eafdem partes, 
A G H, C H G, squales dfeduobus rectis.Q^onia often¬ 
fum fuit, angulum externum AGE, squalem elTc angu¬ 
lo C H G,intcrno5fi addatur communis A G H,erunrduo 
A G E, A G H, duobus C H G, A G H, squales: fcd duo 
A G E, A G H, squales funt duobus rectis j Igitur & duo 
anoqli C H G, a G H, squales duobus rectis a unt . Eo- 
deni modo anguli B G H, D H G, duobus erunt rectis s- 
qualcs . In parallclascrgorcciasiineasrecta incidens linea, 

& alter- 
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!& aitcrnatim angulos &c. Q^od erat dcmonftrandum. 

S e H 0 L I 0 7^. 

Convertit autem hoc frafens theorema duo pra. 

ce dentia theoremata , ytperj^icitum eji . 

THEOR. 21. PROPOS. 30. 

Q\^ AE eidem redtx lln^x paraileloe, 
& inter fe iunt parallcia:. 

Si m t recfc A B. C D, eidem rcctx E F,parallcl?j Di¬ 

co & ipfas ^ B, C D. fiTe inter fc parallelas . Quoniam 

omnes Imec in eodem ponuntur ellc plano,( Nam pro- 

pof. 9. vndeciiiii libri agetur de lineis in diucrlis planis ) du¬ 

lcatur recta G H, fecans A B, in 1 j C O, in K j & E F, m L. 

■Qmaioitiir A B, pon tur parallela jpfi E F, eiit angulus 

A 1 L, alterno FLI, atqualis. Rur- . t 

fus cima C D, ponitur etiam parallela 

ipfi E F, erit angulus D K I, eidem 

anoulo F L I, nempe internus exter¬ 

no, vel externus interno , aequalis. 

Q^are anguli A 1 L, D K I, aequales 

inter fe quoqj erunt. Cum igitur fint 

alterni,erunt rect® A B,C D,paralle¬ 

le inter fe. igitur eidem rect^ li- * ^ 

nes parallelae , & inter fefunt parallela: . Q^od dcmon¬ 

ftrandum erat. 

S C H 0 L I 0 

, J^v ovt ft quis dicat, duasreSias ^ I, B I,parallelas 

fe reiix C D, ^ tamen ipfas non effeparallelas 5 Occurrendi* 

\ejl, duas ^ I, B I, non effe duas (meas ^fed partes tantum y 

niuslinej- . Concipiendum enim efl animo , quaslibetparal/e~ 

las infinite efje produSlas^Cojiat aut ^ I, produEia coinddere 

cum B l. d^uamobrem , qua eidem rcPlx linea parallela, & 

L. ^3 

30. 

A- 

£ L/ , 

Q K/ . ] 

h/ t/G , 

r- I</ : 

E V' —i 

ig.primi. 

zg.priw. 

pron. 

ij.primt. 
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pg.frimi. 

i.fron. 

ig.frimi. 

31- 

inter fefumparalleldiVel certe eandem lineam cen> 

ftitimnt, quando inter fe coeunt, (^o i ita demonftrabitur.Sim 

du(treB<e A B ,A C^-coeuntes in A, faralleU iffi D E. Dico il. 

-n A r. ^^^^f^^^^»''^i<’pconfiitutat. E.\punc‘io 
' ' ~^ • enim A, ducatur reSia .A fetans O E, 

D,—lE »» -vtcunqs. J^oniam ignUr A Ji,DE, 

funt para[leU,erut anguli alterni 

.A F E,aqualesiAdd'to ergo communi angelo C J4 F,erunt duo 

anguli ad .A,aquales duobus angulis C .A F,AFE.Sed hi duo 

aqualet Junt duobus retiis cufint interni inter duas paralie- 

lasilgii ^ duo anguli a i A,duobus er ut reElis aquales ^ac p- 

pterca in reSluerut cofituta ipfc At E, .A C. eji prcpnfitu, 

PROBL. IO. PROPOS. 31. 

A D A T O piin(5i:o, dati^ rc3:x iiiiece pa 
rallelam redam lineam ducere. 

'23.primi. 

! 2j.primi. 

EX punftoAjdiicenda fit linea parallela linriBC. Du 
caturexA, ad B C, linea A D, vtcuiu]} faciens angulum 
qucmcunqj A D Bj Cui ad A,a;q^aii^conftltuatUl E A D. 

JA. ^ Dii-o igiriu redii R A , extenfamad F, 
^ ^ qaantunilibct, parallelam die ipfi B C. 

^ \_^ Cum enimanguliaiterni AU!i,DAE,; 
I) squales fint,pcrconf>rud-.one j Emnc 

reds B C, E F.paralleis. A dvito,igitur pundo,datsrtdac 
imes, &c. Q^od erat faciendum. 

S C H 0 L J 0 K- 

Z) E B I T autem punBum datum in tali ejfe loco ftum 

extra lineam datam, yt hacproduEia cum illo non conucniat. 

^jiod quidem aperte colligitur ex ipft lonjiruBione proble¬ 

matis. ex p-uncio dato ducenda esi linea faciens angu¬ 

lum aliquem cum linea data, qui fieri non po fiet, fi punctum 

in dire Cium iaceret cum ipft linea data . C)ucmadmodum au¬ 

tem ab "vno^eodemqi punBo ad eandem veciam nonplures per¬ 

pendiculares. quam yna 3 ducuntur,yt ofendimus propofi 7.' 

j ex 'Proclo ; ita etiam per idem punciumfiata reCiaplures pa- 

j raUeU,qu.i viia,duci nequeunt.Si.n.dua ducerent, coHeniVen 
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%fx !n punSfo eodem . quod eji abfurdum, cumfintfaraUeU. 

* E -k ' hoc porro frohlemate, ^ illo . quod profof. conti¬ 

netur , facili negotio conflituemus parallelogrammum , cuius 

■vnus angulorum aqualis fit dato angulo reclilineo . lateraq^ 

angislu illu coprehendenti t datis duabus re&is lineis aqualia. 
Sin t enim data reSiaA\B,oporteau,i cor,fiitttere pa- 

rallelogrammitm habens angulum aqualem dato angulo reSfi- 

iineo C. lateraq-y circa illum angulum rectis B, aqualia. 

Sumpta recta D E,qua recta .A.ftt aqttalis, ^ ^ 

fiat angulus E DV, angulo C, & recta D F, V 

recta E,aqualis. Deinde per E,ag.ttur reBa \ 

EGyipfiD F,parallela, & per F,recta F G, \-X 

ipfi D E, parallela ficatis E G, in G . Ai-- «• 

niam ergo latera D F, f. G,<^ D E,F Gy « 

1 parallela fnnt, ex conllrudiony, parallelo-^ 

Igrarnmuerit DEG F.Qjiodcu ex coBructione,habeat angu- 

i lu D,angulo dato C,aquale,& latera U E,D1-, circa dictu an 

IguluD,datis rectis aqualia-, factu erit^ qf p-roponitur . 

■p II.A X I S. 

Sn ducenda parallela ipfi B c. per punctum .A. Duca 

tur recta AD y-rtcunqjadB C ex D. 

A ad idelinteruallu qmdlibtt defiri “ 

hitur duo arcut ad diuerfas panes^yn^ 

ad partes B alter ad partes CtDeinde of _ 

fido circini arcui EF , abfeindatur ex^ 13 E X) C 

arcu altero arcus G FI, aqualis. Si igit 

j ex A, p H, recta ducat, erit hac parallela ipfi B C. Tg a anguli 

EDfyHAG funt aqualis,let conflat expraxipropof. 13 . 

1 Al]0 modo ducet per ide punctu A ^ dat» linea parallela 

j linea datec BC hac artc.Ex ceiro A,ad qnoduii interuallu de- 

! fi ribai arcut fecasB Ctn puctoDi& eode interualloex D fu- 

I matur punctu F.,in e.tde recta B C : Deinde eode interuallo ex 

A,c;-Eydefiribant duo arcus duo ar ^ 

cusfec.des fi (e in F.TSlJt ducta recta l\ 

A:',erit par.-.ileU rect BC.Quonia ^ ^ _ 

propter ide tnteru.illum afiumptt* re /E ^ 

cta A F aqualis efi recta D Eiir recta A D, recta E F , fi du¬ 

cerentur ha linea j erit Af, oppofita DE, parallela . 

, G 4 ytpo 

ij.pnmi 
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32. 

4 

i^.frimi. 

i, fron. 

ytfojiea demonflrabintus frofof, Jt pannum ^ yf^ 

cinitm fuerit recia B T, commodius ha.clege far^.Uela opiata 

ducetur. Ex furncttur functum Dy 

in B C,ad qtioduis interuallum'. Et ex 

quouis fmEio eiufdem reEix B C, nem 

fe E, quod tamen aliquantulum dijlet 

aftmSio D. ( Qu» enim maior fuerit diflantia inter E^ 

eo refiius parallela ducetur ) Eodem interuallo arcus defcru 

batur ad fanes A : Deinde ex .Jy intcrualio D F- alter arcu^ 

defcriftus fecet.friorem arcum m P. Bjcla igitur duSta .A Fi 

erit ftralleU reSix BjC, ytprius j quia reEla .A J', aqualis 

reB& D Ey eb idem interuallum j e?' reHa .A D, raBs. E P,f^ 

ha reBee duBee ejfenty ^c,. 

THEOR. 22* PROPOS. 32. 

C VIVS c VNQ\^E trianguli vno 
latere proclu(n:o : Externus angulus o!u 
bus internis 5 &oppolicis cft^crqualis. E 
trianguli tres interni anguli duobus fiint 
dis cequales. 1 

p R o D V c A T V R m triartgulo A R C,latus R C.adi 
I D. Dico primo, angulum externum A C D, arqualemcf 
I fc duobus internis ,& oppofiris fimui A , & B. Ducatur c-i 
nim ex C,linea C E,parallela recte AB. l 

Qj^oniam igitur recta A C, incidit m /n. 
parallelas A B, C £, erunt anguli alter- / 

ni A, & A C E, squales . Rurfus, quia B 
recra B D , in eafdem parallelas incidit, 
erit angulus externus D C E, squalis interno Bj Add:ti! 
igitur'squalibus A C E, & A , Ect totus A C D , (qui ex 
duobus D C E , A C E , componitur ) duobus A, 6c &! 
squalis. Q.uod cft propofium. 

Dico fecundo, tres angulos internos ciufHem trian’ 
guli A, B, & A C B, duobuscflc rcctis squales. Cu eniin 

extcr<r 
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m^nus angulus A C D, ut oftenfum fuit, asqualis fit duo 

bus internis A, &Bjfi addatur communis A C B, erunt | 

duo anguli AC D, A C B,a;quaks tribus A, B. & ACB: | {>ron. ^ 

Sed duo A C D, A C B, equales funt duobus rcctis j Igitur 13 • frmt, 

& tres interni A, B, A C B , duobus funt rectis aequales. 

Q_ua:ecuiufcunqiie trianguli uno latere producto, &c. 

Q^od erat dcraonftrandum. 

S C H 0 L I 0 li, 

Cv M demsnJJmtum fit ^ropos. r5. angulum,externum 

cuiusuis trianguli maiorem efie utrolibet inter ra-yfir oppofito; 

Hic autem , eundem externum elfdem internis efie aqualem j 

perfipicuum efi , alterutrum internorum y & oppofitorumfupe 

rari ab extern o, reliquo interno angulo . Vt in triangulo pro 

pefitoantiulus fuperatur ab angulo iA C Vi , angulo 

/.f antrulus B, fuperatur ab eodem ar.ztth ^ C D, angulo 

hus efie reBis minores iHic vero omnes tres duobus reBts aqua 

les effe ; nunifefum efi , duos a duobus reBis deficere, relique 

amulo trianguli» Vt in eodem triangidoydmanguli B, 

a duobus reBis deficiunt j angulo A C B, 
N E porro triangulum habere tres angulos duobus re^ 

Bis £qiiales, primi omnium, Tt refert hudemttf, Vythagorei 

demonfirarunt hac ratio/ie.Sit trianguiim A B C, ^per pun. 

ctim A,ducatr.r recta S C paraUdati E. Siuoniam igitur primi, 

anguli alterni JD A B, cr A B C, aquales ■ ^ A E 

funt y fi addantur aquales LAC jfr A C B, 

( funt enim gjr hi af-erni ) erunt duo anguli 

D A B,E AC, duobus ABC, A CB aqua 

les. Addito ergo communi angulo B A C, 

z^.prmi* 

z, proit. 

B C y 
anguli D A B, S A.C, C A E, aquales tribus anpu 

Lis ABC, B A C, AC B. Sed anguli D A B, B A C C ^E, 

aquales funt duobus rectis, yt confiat ex prepof. i ^.Igitur eir 

in triangulo A BC,anguli ABC,B A CykC^, duobus funt 

rectis lequalcs. quodeji propofiium» Er hoc autem facile con 

eludemus , angulum externum A C fi latus B C, fit protra¬ 
ctum 



3* fron. 

I ctu, squale ejfe dmbus mternis^& oppofitis 

: Ki^/w anguU ^BC. B^C,yfC B,Aequales f„nt duobus re3 

13. frtmi, cus, vt oflenfumfuh ; Sum autam , & anguli ^CV,AC 

A_E rectis dc^uales Erunt anguli v/^B£|.J 

'\ . B .4 C ^CB,angulis ^ Cf.hC 

^ les. Dempto igitur communi angulo ^ C 

B tTF angulus ^ CF t duobus angulu\ 

^ B C„ B ^ C, aqualit. , J| 

F A c I L E ettam conuertipoterit frima pars propojim^\ 

nis Euclidis : Hoc eji, fi ab -vno anguLo trianguli linea »-ecr J | 

ducatur,"it angulus externus aqualis fit duo’ us internis , 

oppofitis,illam Lineam efie tn directum iffi lateri eonfiitutam .J 

Ex C,enim ducatur C f, reaa fitq', angulus ^ C F , xcualisM 

duobus angulis A B C,B A C : Dico,rectas BC,CF, trldire ■| 

ctum iacetc, c u.ri.angulus A C F, aqualis fit angulis A B r,,jl 

£ A Cifi addatur communis angulus A €B, erunt a-ngulim 

A C F ACU,aquales angulis A B C,BAC,h C B: ScdABCM 
IZ.prtmi, E ^ £ B,aquales fiunt duobus rectis . Igitur 

A C F,A C B i duobus erunt rectis ecquales . 3uare. B C,' C f J| 
i4.p>rtmi. ynam lineam rectam confiituunt. a 

QJOT ANGVLiS RECTIS 
^cjuiualeanc anguli omnes interni 

cuiufcunqj hgurxredilineac. 

D V o B y s modis ex hacpropof.ii.coUigemus.quotnam 

acetis angulis aquiualeant interni anguli figura cuindibet re 

cnlinea, quorum primus hic efi. 

j O M N E S anguli figura: rc(5Iilinea: cuiufuis 

I lunr «“quales bis tot retiis angulis, quota ipfa 
:cfl inter figuras redilincas. * ; 

j ^^ »citnnes anguli prima figura rectilinea aquales 

i fum hts yni recto,Uefi,dmbm rectis i Anguli yero fecunda 

; pgttra rectilinea aqualer funtb/s duobus rectis , nempe qua 

j tuor rutis j Anguli aute tertia figura rectiliuex ecquales fiunt U’ 

' bistri-^ 



J4 E ILy^- I- ® 
^kirihm rectU,fex -videlicet rettisi''Et fic de reliquis.Enm ait 

.tem locum qaalihet figura rectilineaobti-nBt inter figuras re- 

xtiLineas,quem indicat numerus laterum,feu angulorum,dem 

'pv hinarini quoniam dus linea recta fuperfiviem non conclu 

■dtintyunde neq, figuram confiitnnnt, fied cum minimum tres 

reM line*, ad figura conHitiuionem requiruntur 5 ^tqi ita 

iriangulum^quia habet tria latera,mide*nqi angulos^eritpri 

ma iuier rcctilineasfigurM^lgam binario dempto ex tribus.re 

iinqutturT>numi Spicent figura hahns 10. latera feu angulos^ 

imer figurat rectilinexs decimaoctaua, cum binarius fiibtra- 

ctiif a fo.relinquat i ^Jdemiitdicium de alijs figuris efi ha¬ 

bendum. Itaqi figura coniema zo. lateribus , cum fit decima 

tttauafioabebit 20. angulossequiualentes 5 6. rectis angulis, 

'nempebis i i.anguiis rectis ,vt dictu efi . Ira quoq-, omnes to, 

anguli figura i O. lateribus cofitenta,aq'duaMmnt 16. angu~ 

iis rectis, cum talis.fignrafir octaua inter rectiUneOf figuras. 

Hoc autem hac ratione demonfirabitur, Omnis figura rettUi- 

nea in tot truingsda diuiditur,quctaipfa eB inter figuras,feu 

tjuetipfi habet angulos lateraue,binario dempto. Igam a quo- 

fiis angulo ipfitis ad omnesanguios oppofitos duci p offunt-linea 

rect.e, dT filum ad duos propinquos angulos nonpofjum ducit 

Quare in tot triangula difi-ribuctur. quot ipfa habet angulos , 

demptis dmbus illis angulis. S:c -vides , triangulum nonpoif- 

duojecari i quin- ' 

qnangulutn i-n tria j fexangulum in quatuor, 'Cutn igitur 

'anguii hoYU triangidoru confliiuat ces angulos reetilinea figu 

raproiofit*,^ ccs anguli cuiuslibet triaguliaquales fint dm 

bus rectis j perffiicnu efi omnes.angulos figura cuiufmsrecti^ 

linea aquales efie bis tot rectis fin quot tridgula diuiditur^ hoc 

eF{,qmta ipfa eB inter rectiltneas figurati Quod quidem tna- 

niJefiepe>^(piciturmpropofitis figuris. 

Secundus modus,quo ftitttr -valor an^ptlorum cuiuslibet fi¬ 

gura reetilinea , hic efi. 

Omnes anguli figurse rcdtilincjE cuiufuis, 
icqualcs fune bis £01, redis angulis , dem- 



l 3. frimi. 

^EVCLI‘^.GEO'm 
ptis quatuor, quot ipfa continet latera y feu 
angulos. 

Hoc efi ^ anguli cmttslihet trianguli x^uales funt his 

trious rectis, deni ptis quatuor, n^nope duobus rectis : Ita. etid 

anguli figura continentis 20. laterxquiualebunt his 2Cuan- 

gulis rectis, minus quatm r, nimirum 3 6. rectis an gulis y c^rcv 

Tiemonfiratio ame huius rei 

talis eft ,Si ab aliquopun^ , 

'*•' intra figura ajjumpto ad om 

nes angulos rectis lines ducantur , efficientur tot triangula^ 

quot latera, angulostte, figura ipfa continet: Qum igitur c 

guli cuiufcunq, trianguli aquales.fint duobus rectis, erunt 

nes anguli illorum triangulorftm aquales bis tot rectis , quot 

'latera figuram ambiunt: ^t anguli circa punctum intra fi^i 

guram afiumptum non pertinent ad angulos figura rectiline* 

propofitie, -vt confiat. .Quarefi hi auferantur, erunt reliqui 

anguli corifiituentes angulos figula propofit£,his quoq; tot rdi 

ctii squales, demptis illis circa punctum afiumptum, quot lai 

ter a,-vel angulos continet figura: Sunt amem illi anguli cir- 

ca dietti punctu aquales ^.rectis, vt collegimus ex propof t Jj 

Quamohrem anguli cutufq, figura bis tot rectis funt aquale^ 

ablatis quatuor. quot ipfa figura continet angulos, feu later ar^ 

quod efi propefitum, 

E X hoc porro fecundo modo liquet, fi fingula latera figi 

ree cuiufuis rectilinea producantur verfus eandem partem, 0 

nes angulos externos squales efie quatuor rectis . "i{am quii 

bet externus,(pg' illi deinceps internus, aquantur efi duob^ 

ctis,atqi adeo omnes externi vna cum omnibus internis squa\ 

les erunt bis hi rectis, quot latera, angulosue figura con(^ 

fiet. Sunt autem ^ foli interni bis tot rectis squales , mim 

quatuor , rt demon firauimus : Si igitur interni auferantur 

remanebunt externi quatuor rectis squales, qui nimirum de 

funt internis angulis , yt interni, & externifimul bis tot rt^ l 

ctos Conficiant , quot latera figuram fropofitam'ambiunto 

Exemplum Intriangulo qu^ 

/^\ , / / ^ ^ ni fimul isquales funt fex re^ 

f j \ ctis i Cum igitur interni dtit- 

hus fint 



^LI B 6'^. I. - ,, 

]^sftm rectis £qudes , erunt foU externi squales qt 

. In quadriUtero , anguli externi, cb" interni jimul xqua^ 

^sfunt octo rectis : Cum igitur interni foli aquales ftnt qua- 

TOor rectf,, erunt [oli externi quatuor rectis aequales. In 

Uentagono , feu qmnquangulo , anguli interni , ^ erterni 

Yunt aquales lo. rectis } quoniam yero interni adaquantur 

¥<ex rectis, remanebunt externi aquales quatuor rectis . i^ua 

omnia in apgofitis figuris confisiciuntur j Eademji eft ratio in 

alqs omnibus figuris. 

EX CAMPANO. 

Si pentagoni fingula latera producantur 
in partem vtraraqj, ita vt quaelibet duo extra 
coeant j efficientur quinq^ anguli ex lateribus 
coeuntibus squales duobus redis, 

In pentagono A B C D E, latera in vtraqi . F 
partem produfta coeant m punQis F, G, H, I, K f' 
K. Dico quinq; angulos F, O, H, 1, K. aouales 
efle duobus redis, In triangulo enim BHK, 
cum latus H B, fit protradum ad F, erit exter- ^^rjt 
nus angulus F B K, duobus internis, & oppofi- 

H, K, atqualis : Eadem ratione in triangulo A I G , erit exter¬ 
nus angulus F A G, *qualis duobus inteinis, & oppoluis I , G. 
^arc duo anguli F B A, F A C, aquales funt quatuor angulis G, 
«, l, K. Addito Igitur communi angulo F, erunttres anguli A,B, 
F, trianguli A B F, aquales qu-ssq; angtilis F, G, H, I.K.Sed an¬ 
guli A, B, F, trianguli A B F, aquales funt duobus redis . Igitur 
ot quinqj anguli F, G, H, I, K, duobus funt rcdi» aquales. Qiiod 
elt propofitum . ^ 

COROLLARI V M. I . 

I- r ^ propof. ? j.colliginir, tres angulos cuiuslibet triangu¬ 
li fimulfumptos aquales elle tribus angulis cuiufqi alferius trian¬ 
guli limiil famptis : Qooniam tam illi tres,quam hi, aquales funt 

duobus anguli? red s . Vnde fi duoanguji vnius trianguli 
ruerint arqualt^ djobiis angulis akcrius trianguli,enc 

& rc](OllD.V llIfltA r/-li<-iiir\ Isti.'.IO /1« ut rclf<juus’ illiu.s reliquo huiu5 aqualis , ac- 3* 
quiangulaqi ciunt ipfi* triangula . 

COR- 



l.frimi. 

C O R o L L A R I V M. II. v 

Constat etiam in omni triangulo Ifofcclc, cuius angulusj 
lateribus aqualibus comprehenfus rcdus fuerit, quemlibet rdi 
quorum effe femiretturoj Nam reliqui duo fiuuii conficient vnui| 
redium . Quod fi angulus aquafbus lateribus contentus ^fua| 
obtufus, quemlibet alif.rum clTc femiredlo minorerr.iKtliqui eui# 
duo firnul minores cnintvno redto. Si deniqj didas angulus txci 
‘terit acutus , verumq; reliquorum ma’orem efle fennrcdo ^ tiud 
niam reliqui duo firnul maiores,etuncvno redo , | 

C O R O L L A R I V M. III. 

Pbripicyvm quoq; elt, fquemuis angulum trianguli 1® 
quilateri effe duas tertiis partes vnius redi j Vel tertiam par-eni 
duorum redorum . Duo enim anguli redi, quibus atquales funi 
tres anguli trianguli zquilateri, uiuifi in tres angulos , tqciunt 
duas tertias partes vnius redi. 

ii 
COROLLARIVM. IIII. jj 

L I qjr s T etiam , fi ab vno angulo trianguli |zquilatcri ptr 
pendicuiaris ad latus oppofitum ducatur, conftitui duo triangu^ 
fcdlena, quorum vnumqiiodqi habet vnum angulum rcdum>proi 
pe perpendicularem ; alium duas tertias partes vnius i edi, illum 
icilicet, qui elt df angulus trianguli zquilacen i reliquum dcni<'^‘ 
tertum partem vnius icdi. 

S C H 0 L I 0 TSi, 

Porro ex tertio corollario depromi fotefl tnethodui 

t^ua angulus rectm i» tres angulos aquales dit*tdatur . 

^ enim angulus.rectus A B C. Super recta?» A B)‘ 

^ conjiituatur triangulum aquilaterum A B D: 

A B 

Et quia per corollarium angulus A BD, fa¬ 

cit duas tertias partes anguli rectt ABCi ^ti( 

angulus C B pars tertiaeiufdem recti. Du 

itijo igitur angulo A R D , bifariam, per rectam B E y 

erit y ter que. angulus A BE y E BD, tertia 

quoque pars recti. jQuare rectus angu¬ 

lus A B Cy diuifus esi in tres 

angulos aquales, (^od 

efi propojitum. 

THE04 

ll 
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' THEOR. 23. PROPOS. 33. 33- 

' R E C T AE JinecE,qurE sequales, & pa¬ 
rallelas lineas ad partes eafdem coniungut; 

Et ipra^ xqiiales, & parallelae fiint. 

Stnt rcftsehncas a R.C D.a?- A_- "R 
<iuales,& parallclccj Ip/as autem con / / 
iungant ad cafclcm partes redae AC, C I> 
B D. Dico A C, B D, aequales quo¬ 
que efie, & parallelas. Ducatur enim reda A D.Qjioniam 
igitur A D, incidit in parallelas A B, C D, erunt anguli al¬ 
terni B A D,C D A,aequalcs 3 Qjrare cum duo latera B A, 
A D, trianguli B A D, xqualia fint duobus lateribus C D,; 
D A, trianguli C D A, vtrumq; vtriqj, & anguli quoq; di¬ 
dis lateribus incluli gquale.s erunt bales BD,A C,aequales, 
& angulus A D B, angulo D A C, aqualis. Cum igitur hi, 
anguli lint alterni inter redas A C, B D, erunt A C, B D, 
parallelae; Probatum autem iam luit, eafdem clleaequales. 
Redae ergo lineae, quae aequales, & parallelas iincas, «Scc.; 
Q^od erat demondrandum. 

t<).frimi. 

4 primi. 

2 primi. 

S C H 0 L I 0 X- 

Dt X 1 T Euclidet, lineas aequales, far aHedas ad eaf¬ 

dem partet debere comungi y let conmngentes fint ^ aquales 

^ faraUelx. fi ad f artes diuerfas coniungerentur,-vt ad 

•yfy Dj Item ad B C,neque coriiurgentes ejjent faralle- 

/<e ynquam, fed ferfetuo fe mutuo /ecarent , neqi ejfent 

'aquales , mfi raro admodum , yt ex fequenti frofofitione 

tonfiabit. 

TKEOR. 24.' PROPOS. 34. 34* 

PARALI.ELOGRAMMORVM 
fpatiorum axjiialia funt inter fe, quat cx 

aduerfo 



>9f. frimii 

16. fHmit 

a. ^'ron. 

4' 

- ^^'ErCLiny.GBOM^, I 
aduerro& latera, & anguli j atq; ilia birarial 
iecat idiamtecr. J 

Sit paralldogrammum ABC D,quale dc-finiuimuTT 
definitione 35. Dico latera oppofita A B, D C, inter fc 
aequalia, nec non latera oppofita A D, Ii C : hem ^ngu!q||H 
oppofitos B, & D, a:qu3lcs inter fc tlle.nec non angulos 
pofitos D A B,5c D G B : Deniqj ducta diametro a C, pa- 
rallciogrammum ipfmn bifariam fecaii . Cum enim A B, 

O C.fip.tparallcl^, erunt anguli altcriii 
f BAC,DCA,9riualcs.Rurs'q.a A D,BC, 

funfparalfie,crut£c anguli alterni BCA^ 
D A C , aequales. Itaqj cum duo anguli 

BAC BCA trianguli a b c, $qualcs fint duobus angu 
lis D C A D A C, trianguli A D C,vterqj ytriq, 3 & latus’ 
A C,dict;s angulis adiacens commune vtiiq3 tnangulo3 erifi 
recta A B,squalis oppolitae lecte D G, & recta B C, oppo-. 
iitsrcctf A D. quodeftpnmum . Entruifus eadem dc 
caufa angulus B, angulo D,equalis . Et quia fi ^qual busl 
anoulis B A C, u C A, addantur aequales anguli B C A,^ 
D A C, toti quoqj anguli B A D , B C D , fiunt equales 3' 
conitar fecundum, a»'gulos nimirum oppofitos eliesqua- 

vero duo jatera A B, B C, trianguli ABC 
qui.li iCiritduob-^siatctibu.. C D,D A,trianguli C D A/ 

j vi 1 amqj vc. jq5 3 diiguius B, angulo D , ^qualis, vt iam: 
I ofeiid.mus3erunt truinguia A B C,C D n,9qualia,ideoqj. 
^paialkiogram nu A 3 C_0, diuifum bifariam a diametro 
aC, qaodtcicin proponebatur . Paiallclogrammorum 
igitur fpaaoium ^nua la funtmter fe, queex adu^;!© &c. 

oiteudeudum ciat. 

s C u'o L10 ri. l 

^PfoslTE iiicit Ectciides,l(dumMiodo pArallclograr» 

mum a. dixnsetro diuidi bijkrix»!» non autem angulos . In 

Quadrato enim., ^ Bj)orr;bo duntaxat^ anguli etiam bifariam 

diuidMitur a diametroi kt in figura Altera farte longior ffr 

in Ejiombeide in f artes inaquales. omnia ferjpicua erutf^ 

jiprius oHendeumus t ^uatmr hafce figuras , (Juadratum ,T^' 

^iteral . 
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'KUeri fj.rc.e Ungirif^ l^jiombum , & t\homlotdem,e^epural- 

lelogramma ■ Wic ati-.em d£mmfirAhirnus tribus fequenttbus 

'theoremaiibus , tenorum jirimum eff. 

Omne quadriiarcrum habens lateraoppo 
fita acquaiiH,eit parallelogramrniun. 

i" t N T in quxdnlAtero ^ B C D , Utera oppofita ^ Bj 

D aqhalin; Item oppojita Utera ^ D, B C. Dico bi B C D, 

tffe ■ paralLelofirammum i hoc eft, lineas 

^ Bj D C , e/fe parallelas j Itemq-, lU 

neas A D , BC. DuBa enim diametrb \ 
A C, erunt duo Utera A C trian- C X) 

ABC) aqualia duobus lateribus C D, DA. trianguli 

C D A,utrumcue utrique , bajis A C, communis t, igitur 

erit animulus V), angulo D, xqualii, Bjtrfus quia Utera A B, 
B C.aqtialia funt lateribus C D, D A , yirumque vtrique , 
^anguli IJj D, oHenfl aqudesi erit angulus Q A C, angulo 

8. primi 

D C A, ulterno aqualis, cjr angulus B C A alterno angulo 4. primi 

D A C ilnare erunt A B & D Cj parallela } Item A D^ 
iit h C, quod efipropojitum. 

Hinc confl. t, i{honibum. iir Bjoomboide ejfeparallelo- 

zy.prhii 

gramnii.^ quoniam oppojita eorum Utera funt inter je aqualia, 

iit manij en um eft ex * orum defit, itionibus. 'Pari ratione qua¬ 

dratum,par alielogrammum erit, quod Utera oppofita habeat 

aqualia. Sunt enim omniaquntuor eius Utera inter fe aqua 

lia,f er eiuf definitionem. Conuinit autem hoc theorema pri- 

tnampartem propofitionis ulpatet. 

Secundum theorema tale eji. 

Omne quadrilatcrum habens angulos op- 
pofitos «quales, eft parallelogrammum. 

5' l N T in quadriUtero A B C D , anguli oppofiti A, ^ 

C, aquales-, Item oppofiti anguli B3& D. Di , ' 
co A B C Dj e/fe parallelogrammun:\ hoc efi, ,j .7 
lineas AB DC efie parallelas j Itemqi lineas !>'————^ 
A D , B C. lS[amJiaqualibus angulis A, & C ,addantur 

aquales anguli B, Pis erunt duo anguli A, & ^ 3 duobus Z, pron, . 

angulis D, zJr C. aquales, ai;' idcirco anguli Ay & B3 dimi¬ 

dium facient quatuor angulorum A, B, C.c?” D* igitur 

hi quatuor aquales fint quatuor reBis, ut ad propos-^i.demon 

H firauimus. 



'EVCLID.UEOM.^^ 

xS.jpn»; 

jlrammus^ erunt duo cJ?- B, dmbut retiis Aquales. ' 

.A D, B CtfaraUel& fmt. Eade ratione erunt AByD Cyfard 

leU. Erum.n.duo quoq\ anguli duobus angulis B,et ' 

C,aquales,Quod efi fropojitum. Ex hoc etia rnanifeflu^ 

f^t‘allelogrd?num, cum eius anguli ofifd 

fitiaquales fint,per definitionem. Similiter quadratum,^ al¬ 

tera farte longius. Sunt enim eorum anguli oppofiti iequa^, 

lesfcum fim reSii, ex eorum definitionibus. 

Hoc theorema conuertit fecundam partem propefitioni\ 

l^.ut confiat. Tertia autem pars non fotefi conuerti ,2{arii 

& trapezium aliquod bifariam fecartpotefi a diametro, & ta- 

eft parallelogrammum . Sit enim altera parte lon\ 

giusyuel Ejjomboides .ABC D, quodpa-r 

rallelogratnmum ejfe oflenfum eflfn quo 

p dubia diametro .A C , confiituatur fupesq 

.A C,triangulo .ABC, aquale trianguli 

A E C, inuerfo ordine, ita ut latus [C E,- 

J <equale lateri A B^ A E , ipfi C B, 

C fitttji trapezium A EC D.Quonia yero 

triagulu ABC,triaguloKDC,aquale efi, 

quod diameter A C,bifaria fecet parallelogramu D B: Erit et 

triangula A E C, triangulo A D C, aquale; Ac proinde tra-l 

peofium A EC D,bifariam diuide tur a diametro A C. li 

o T> fi quadrilaterum aliquod diuidatur bifariam dk 

utraque diametro yilludparallehgratnum erit, ut ofiendemit 

adpropos, j 9. Quod quidem in nullo trape%io fieri fotefi. i 

Tertium Theorema huiuf medi efi. i 

Omne quadrilaterum habens omnes angu 
los redos,eftparaIlelogrammum. 

Sint in quadrilatcro A B C D , omnes qttatuor 

^ B 3 Dteo ipfum efje parallelogrammum 

hoc efi, lineas AB, D C, eJfe parallelat 

Itemque A D, B C. Quoniam duo angnl 

A , ^ B, aqualet fum duobus rebiis , c»* 

'fint duo rebii 5 erunt A D, B C, paralleli^ 

Eodem mode erunt A B,D C,parallela j atque adeo A B C D, 

parallelo^rammutn. quod efipropofitum. ■> *’ 

Hinc rurfum confiat, Quadratu, & A Itera parte hn- 

^iut 
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pus.effeparallelogramma, cum eorum anguU omnes exiftant 

ttSiijUt l>cjuet'e\ eorum definitionibus. 
H i s in hunc modum demonfiratis, (luadratumjcthcet » 

jUeriLf arte longius, Hjiombum, & ^omooidem ejfie fardU 

lotrramLjctcUe oflendcmus angulos Quadran & Rjtombi, 

bifariam fecari a diametro-,.Angulos ue-roftgura Atera farte 

lonoioris,& Khomboidid, non bifa-fiam, utfauloante mo¬ 

nuimus. Sit enim Quadratum , uel Rjiombus .A BCD,in 

oiio diameter A C. Quonta igitur duo ^ ^ 

literaB A, AC,trianguli E AC y aqua j\ / \./ 
lia funt duobus lateribus D A,i A C, I \| L-^ 
trianguli D A C, uirumcjue utrique TJ C ^ ^ 

& bafisB C, bafi D C-, ( funt enim ha figura: atqutlatera) erut 

anguli B A C, D A Cy ai^uales j Quare angulus B A D, di- 

uiditur bifariam . Eodem modo demonffrabmus, reliquos an 

gulos bifariam fecari a diametro . 
.StT rwfus , Alterajarte longius, uelnJiomboidesiA^- 

C D,in quo diameter A A«=:—-jB ^■/-- 

maius latus'A Quoniam igi- } 

tur in triangulo ABC, latus la C 

A B, maius efi latere B C , erit 

angulus B C A , maior angulo B A C : Efi autem angulus 

B C A, aqualis angulo D A C, alterno-yquod B C, A D faral 

Ulafint. {Efi enim ABCD, ofienfum ejfe farallelogrammu.) 

Igitur & angulus D A C, maior erit angulo B A C. Atque 

fropterea angulus B A D, inaquaiiter diuiditur a diametro 

A C. Eadem efi ratio aliorum angulorum . Quamobrem af- 

fofite Euclides in te-rtia farte huius frofofitionis dixit, folum 

farallelogramma bifariam a diametro fecari y non autem ^ 

angulos. 
Eodem ferefaElo oBendemus, duas diametros in Qua 

drato,^' Altera f artelogiore aquales effe -y At uero in Rjioni 

boip- Ejiomboide imequales , ^ r"" 

quidem eam quie angulos acutos, mi Kr/j 
mrem uero eam, qujeohtufos angulos 

differtit. Sit.n. quadratu, uel altera jy D C 

parte logius ABC D,m quo diame- 
tri AC,BD,cfuas dico effe aquales.Cii n.duo latera A B, B C; 

tridguli ABC,a:qualia/int duobus later ib^ AB, A 
H z B AD, 

■, frimi 

j.^.frimt 

t^.frimi 
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^ET^CLm. GEOM.^ 
B A 1), utrimque utriqueangulus A E C, angulo BAD,'■ 
ifuia merqe refius ; Erit bafis A C, baft B D, aequalis: 

proinde diametri in quadrato^e^ figura altera pane longiore 
kquales fiunt. 

‘ S ir rurfius 1{hombus,-vel Ejoomboides, A B C D. /w qUo 

'diametri A C, B Difinq-, angulus BAD, maiori A B C,»«« g 

^ /\ ^ enim aquales fiunt,quid 

alias uterque ejfiet reSius, cum 

, <^^bo aquales fint duobus reBis j! 
C quod tfi abfiurdum, ^ contra de ■ j-’--- LVfiPfauc •. 

pnitiones T^ombi,^ Bjiomboidis. Dico diametrum B D 

maiorem e/fe diametro .A C. Itoniam duo latera AB. AD 
trianguli BAD, aqualia fiunt duobus lateribus A B, B 

trianguli ^ B C, ■vtrumqueytrique, & angulus BAD, ast- 

gulo ABC, maior txifiit i erit bafis B D , mator bafieA C. 

qmd efipropofitum. Ex quo manifeflum efi, cur inpropofitio-] 

he 9 Euclidjs ajfieruerit, eas tantum lineas qua coniuncfunt 

parallelas aquales ad eafidem partes, aquales efije., ut ibideni. 

annotanimus. Tiamin l^hombo, Ejsomboide reBa AC, 

B Dyinaquales fiunt,licet coniungant parallelas A B , D C* 
quia non ad eafidem partes ipfias coniungunt , ut 'perfihi" 
cuum efi. ‘‘ 

1 N omm tamen parallelcgrammo diametri fe mutuo bifia- 

riam diuidunt. Cum enim duo anguli Eoi E) , E O A triari- _ 

guli A E D, aquales fint alternis dngulis E C B,E B CArian-W 

guliBEC, ttterque ytrique j (gr latus A D aquale lateri B C, 

oppofito-, Erit, &AE reBa reBa CE, & reBa D E, reBa, 

B E, aqualis. Qjsare ytraque diameter bifiariam diuiditur 
inpunBo E. 

H V I V s autem, quod modo diximus, conuerfium etiam 

demotifirabimus, nimirum. 

Om n e quadrilaterum, in quo diametri fc 
mutuo bifaria diuidunt, parallelogrammu cft. 

I N quairilatero enim A B C D, diametri AC BT),fe 

mutuo bifarihm dmidant tn E. Diro A B C D; parallelogra- 

mum ejje. Cum enim Utera A E,E B trianguli A E B, kqu.a- 

liafinr lateribus Q E, E D, trianguli C E D j 4;. 
aqua- 

'iguli cd» 

tenti 



I. 
ifenti ad uerticem E , aquales quoque : 
■£rK«t & bafes A B C D aquales, & ^ 
'angulus A B E, angulo alterno CDE, 

59 

aqualis . iduare reSla A B, C D, f •*- 
ralleU funt. Eadem [ratione garalle- 
U ottendentur A D, C B. VarallelogrSmum ergo ejl ABCDf 

H v"c quoque referripoteji hoc theorema. I' 

Recta linea (ccans diametrum parallelof 
j^rammmi bifariam quoraodocunque , diuidij 
parallelogrammum bifariam quoque : &c red^ 
linea diuidens parallelogrammum bifaria quo; 
uis modo, fecat quoque diametrum bifariam. 

/ N farallelogrammo ABC D, diametrum A C , 
fecetreElaE.V,in punSlo G i Dicof aralldogrammuni diuidi 
bifariam. Quoniam angulus E A G , <equalis rfi. angulo al. 
urno V C G, & angulus E G .Aj, angulo F G C yEji autem & 
latus A G, lateri C G, aquale per hypothejtn 5 Erunt & late¬ 
ra E G, F G ,£qualia , Quare cum late- ^ 
ra K G . G E, aqualiafint lateribus CG, 
G f, cir anguh quoque contenti aquales J 
erunt triangula A G E, C G F, aqualia. D p 
Addita igitur communi quantitate B C ■ 
G E. ertt trianqulum A B C, trapeoQo B C F E, sequ.tle j Sed 
triangulum ABC, dimidium efl parallelogratnmi A B C D, 
Igitur trapezium B C F E, dimidium erit eiufdetn paral- 
legrammi, ideoque reSla E F.parallelogramum bifaria fecat, 

S hc E r iam E. F .parallelogrammum bifariam i Dico , 
^ diametrum A C, bifariam fecariin G . Si enim non bif.a 
riam diuiditur in G, diuidatur bifariam in alio punlfa, y.t in 
H, per quod ducatur reEla EH I', Eritque , vt iam demon,- 
firauim.ut jEl CB, trapezium dimidium parallelogrammi 
A B C D . atque adeo aquale traperrjo EF CB qnocVetiam 
dimiaium ponitur eiufdem parallelogrammi , pars tcti,q.uod 
efi abfurdum . Diuiditur igitur A C ^ bifariam;» G, cr. non 
in alio punEio. quod erat propofitum. , . 

Hinc facile colligitur ,(t in latere aliquo par alieIcgrei 
mi cuiufque punflum fignetur^ yel etiam intra .paralleiogrd’. ■ 

H 3 mum^ 

1 5 primt 
primi 

.j.pritHt 

zp. primt 
prini i 

z6. primi 

primi 

z. pron. 
gq.primi 

I o. prtmt 
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M>EVCLITi. GEOMl^: 

D F I 

mUfifel extra,qHod txme non fit in diametro,nifi ipfumfecet dia 

L lE ^ metrU hifaridiqua ratione ab illo pimEio U 

duci debeatparalleLogramu bifaria 

fecet Si enim diameter ducatur, ^apuiu, 

C fio dato per medium punfium diametri rt 

Eia ducatur,fafium erit, quod proponituri 

Vt fipunfium fit E,in latere A B, ducenda eji reBa E F, pet 

G.punciumfin quo diameter A C, bifariam diuiditur i &fi^ 

de alijs punfiis. 

Demonstrat quoque hic Teletarius problema non 

iniucundum, yidelicet. 

IN TE R duas lineas reddas infinitas anquliim 
facientes , lineam rcdfcam datje linese squalem 
collocare,qus cum] altera illatu faciat angulum 
cuiuis angulo dato squalem. Oportet autem 

1 hunc angulum datura cum illo, qui lineis datis 

continetur, minorem ede duobus reftis , 

p y AE refi.e irfnita kC-contineant angulu BAQ 
fito!, data recia finita quacunque D , ^ angu/urdatus E, hac 

lege , ut duo anguli E, B ^ C , mmorei fint duobus rcciis7 

Q_^ ^ Oportet igitur inter reflas AB,A(., colU 

^ -p / reflam recludent quidem > efia D , c» 
A-^—-alterutra uero illarum, nimivu cum A C, 
/f £»<-- facientem anguium aqualem angulo dato 

E., Ftat angulus C ai F.stqudis angulo E., 

: dr produfia F ad G, fit ai G, aqualis retia D per G, 

j ducatur G B, parallela ipfi A CJecans AB, in E: Deinde 

per B, ducatur B C, parallela ipfi A G/ecans A C,in C.Di¬ 

co reflam B C, collocatam inter refias A B , A C , aqualem 

ejfe refla D,angulumqi BCai, angulo E. Cumcnim]paralie^ ! 
Logr amnium fit, per confiruflionem, A C B G , erit refla BC, 1 
refla G A, aqualis i dtG A, aqualis e fi, per ccnfirufiionei ' 

refla D j Igitur ^ B C, re fla D , aqualis erit. Bjtrfius quia, 

attguluf B C A,angulo alterno C A F , aqualis efi 5 pfr eidem 

angulo C A F, aqualis efi, per confiruflionem , angulus Ei 

erunt anguli L, B C A, aquales, (^uod efi propofittm • 

Citerum 



l B E K3.r. gp 
Citeritm tx conflrHEiione manifefium ejfe cwlibet fotejl ^cwr 

duo anguli dati minores ejje debeant duobus reEiit. l^am alias 

non fieret trianguli* ji B C,fi anguli B A. C, cir B C K.a<^ua 

les ejfetit duobus reBis, yel maiores, ut confiat expropoj. 17. 

uel 32. 

E X P R O C L O. 

I N omni figura redilinea latera habens nu¬ 
mero paria, fi quidem fuerit JEquilaccra,&«qui 
angula j erunt duo quslibct latera oppofita,pa- 

1 rallela inter fefe. 

L A T * R A oppofita dicuntur illa duo , quf ex utraque parte 
htcra habent «qualia numero i ut in hexagono A B C D E 
ra oppcfjta erilnnt A h, b. D; quoniam tam ad partes A, & E,duo 
funt latera , quam ad partes P , & D.. In o^iogono ucro A B C O- 
E f G H, latera oppoiita etut ^ 
A B, F h, quia tam ad partes ' 
A, ii r, cria (unt lati ra,quam 
ad pvrws B,& 6. Kc lic m aiijs 
figuns cquilr.reris parium la- 
tcturii fcK utrsQUC parte op- 
poiltonim laterum , erunt lot 
Utera, quot funt rn dimidio 
niimcro laterum, minus uno . Vt in quadrangulo ent unum, in he 
xagono erunt duo , in o&ogonoirta, in decagono qiia unr , iti 
figura u. laterum quinque , Scc. Dico igitur duo quji.bct lacera 
oppofita clTc parallela j A B , nimirum ipfi E D., iii hexagono; Si 
A B, ipfi b E, in cdogono , Se fic de cftcris . Cotine^Untur en.m 
duo extrema oppofitorum laterum ad cafdcin parret Iruca rc&a , 
qualis eit in hexagono B D, & in ofiogono B E. Et quoniam , ut 
tnji.propos. deuionltTauimus , fex anguli hexagorn jqualesfunt 
odo rectis , erunt tres anguli B ’, C*, D , eiuldem hexagoni cqna 
Ics quatuor refiis , propteiea quod omnes anguli punui.ccr j.qua¬ 
les : Suntaotem angult B C D, C B D, G D B , trinngul! B C H, 
duobus reftis equales; Reliqui igitur anguli A B D, E Li B , duo 
b'is reftis atquales erunt; Quare parallelse erunt A B, & h D. 
K urfus qu’.i oSo anguh nttogoni aquales funt duodecim rf<3'‘, 
erunt quatuor CIUS anguli B, C, O, b,fex redis jqusks. sun-. ante 
quatuor anguli quadiiloiert R CD F, aquales quartior rcClis ; Igi 
tiir duo rc! qu! anguli AB B,FhB,duobus ciiit reftis srquales, 3’tj, 
adeo AB,f Eiparalkia: eruc.Eode modo demoiirabif,,'.!! oibus »i r 

H 4 f-juilii 

.trimi 

. ^rimi 

-Z.pi 
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I. pron. 

3. prori. 

g 4. primi 

?P' 
^.pumi 

figuris huiijfmodi angulos duos ad linea reda extrema oppoffiorii 
lacerum coniungentem exiftentes,duobus effe sedis aquales. Nam 

A,——JB A- ,P decagono aufert ea line^ 
/ r<r pentagonum , cujus argui 

jC aequales fune fex red;s j A 
quinque anguli dccagoni * 

Ijj quales funt odo redii: Abla: 
tis igicur._(ex,rel'.nquii:isr ^uo 
redr. in figura .Tqu latc 
ra , & aquiangula duode 

cim laterum , eadem linea abfcindct hexagonu , cuius anguli ftij 
odo redss zquaies j At fex anguli totaus figura? aquales funt dec 
redis ; demptis igitur odo, remanent duo redi,iAc, 

(iv A M VIS aurem omnis figura aquiangula panum larernn 
habeat la cera opp* fica parallela, utoltendimus j fan cn foJa qua 
drrlacera figura latera oppofisa habens parallela,ab hiicliJc,Si alijl 
Geometris paralfi-logrammum dici confiieuit.proptciezquc in4 
finitionibus, Parallelogrammum diximus elTc figuram quadriM 

THEOR.25.PROPOS. 35. 

P A R A L L E L O G R A M M A fiP 
per eadem bafj, & in eifdcm parallelis con- 
ftitara, inter, fe fiint ecqualia. 

Inter duas parallelas A B, C D, fupci bafi C D,dri' 
flant duo paralleiogiamma CD£A,CDBF5 (Dicun*| 
tur autem paralldogramma intifilem cllt-paraJleiis quan-i 
do duo lateia oppofita partes Tunr p2rallclarum,ur in extm! 
pio prrpofito cernitur.) Dico ipfa mtci Ic tfll- jcqualia, non 
quoad angulos & latera,fcd quoad arca, feii capncitatei^ 
Cadat enim primo punitum F, inter A , & E Qjioniara 

fi F E B , igitur in parallelogrammo C D E A, re¬ 
da A E irqualis ell ied$ C D oppoP 

^ tae i & eidem C D squalis cft F B, inpa 
^ ralldogrammo C D B F } Erunt A £i 

F B, inter fc aequales: Dempta igitur communi F E, remJ' 
nebit A F, ipli E B, a qualis: Eit autem & A C , ipfi E D| 
Kqnalisin paralldogrammo C D E A , & angu us B E Di 
angulo F A C,externus interno. Q^iare trianpuiu FAC» 
triangulo B E D, «quale cric; Adduo igitur communi tra* 

peiio 

:k 
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z, fron. 

4 j^rimi 

2. ppt}. 

4.. primi- 

3. ^ro»j 

i^prorif 

ifpe^C D EP, fiet tofum parailelOgriimum C D E A, tott 
pa alldograromo C D B F teqiiale Q^od eft propofirum. 

C A d'a t fecundo punaum F, in pundum E i Picp 
lUTfus, paralld-gramma C D E A,C D B E, ^ ^ 

®quaUcflc. Erunt enim lu pi^us, ica^ AE. ‘ \ 
E B, cc-.'jua'es, atque adto rnargula E A C, . V , 
B E- O, aqualia . Addito igitiu comuni t>ian C D 
gulo C D E, fient parqdclpgiamrna CPEA, 

C D B E, aequalia , 
Cadat terno pun£lu'n F vitra E , ita vf rcfta C F, 

fccctreaam D E, in G. Q^omim igitur , ut pnus, rca$ 

AE. FB.funtaqualerjficommu- A E F B 
nisaddatui £ F, erit tota A F,toti 
E B, aqualis,atqueado triangulu 
FAC, triangflo B £ D , aquale 
Ablato ergo tomun» tnagulo EGF, 
remanebit trapezium A E G C, trapezio F G D B aquale^ 
Ojiocirea addito communi triangulo C D G , fiet totum : 
^lleJogrammum C D E A toti p.-ralMogrammo C D- i 
B F, aquale. Parailclogramma igirui lupier eadem bali, & 
in eddem parallelis confiiruta, inter le funt aqqalia. Quod 
erat dcmonftrandum. 

S C H 0 L I 0 K;. 

CoNVERTEMVS facile hanc propoftioriem, hoc 

modo . . 
Parali, elogramma tequalia fu- 

per eandem batin , ad eartiemque partes coftitu 
la, erunt inter cafdem parallelis . 

Sint duo parallelogramma aequalia ^BCD.CVE-f, 

fuper eandem bafn C D, & ad eajdem panes. Pico reBam 

A B produBan-yin direha iacere ipfi Eff ^ _F 
Cr prcptereaipfa parallelogramma inter - 
taCdem ('JJeparallelas . ^lias enim A B, 
produBa nelcadetinfraBT» uelfupr^j D C 
Cadat urimo infra, qualis eji A W . Erit igitu'' farallelogram 

ftium C D G H,a:.qualeparallelogrammp A B C P f Vomitur j 5, gr?» f 
mm 
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amem eidem parallelogrammo ABC D,aquale parallelo^rd.] 

mum C D E F j Qjtare parallelograma C D E F, CDGH 
xqttaha erunt, totumpars, quod efi abfurdum . Tioner7^ 

cadet A^,infraEY. ^ ^ 

Cadat fecundo A B, produEia fupra E F. Cadet igitm 

A B F E , protraSfa infra A B ; ^tare , ut 

H j-erunt parallelogramma A B C D, 
I CDHG aqualia,totum etpays.qnodejl 

D C \‘^^f'*rduni . Idem abfurdii confequeretur, 

y» C F, D E,producerentur ufqi ad A\ 
protraEiam, Eademqi demon firatto conueniet omnibus cafbm^ 

qui occurrere pofunt. hoc eft,fiue puncfum E, fit ultra Bfim 

non, ut perjpicuum efi. lS[pn ergo cadet A \\,fupra E Fj fed 

infra,ut demonflratumefl-.ergo produSl.t,in directum iacet ip\ 

E F.ac proinde parallelogramma A B C D, C D E F ,;}i eif. 
dem fiunt parallelis. 

THEOR.26..;PRpPOS.36. 

parallelogramma fu- 
per xqualibus balibHs,& in eifdem parailai 
lis conditura,inter fe funt aqualia. j 

S r N_T duo parallelogramma A C E F. G H D Bjupe! 
squalesbafes C E, H D, mter cardem parallelas A B,C D, 
i)icoca elieaqualia. Conncftanturenim extrema reilai^ 

. A. T B C £. G B, adeafdem partes lineis re-; 
^ j c G,E B. Q^pniarn igitur tclH 

, C E ,aqualis ponitur reda H D,& 
C E H eidem H D ,aqualiscft G B. Erunt 

C E, G B, aquales inter (cj (lint autem cJcpai allcia', per hy^ 
pothefin : Qjuarc C G, E B.ipfas conmngentes paralie’* 
erunt,&aquales, ideoqj C E B G,paralltlf)grammum erit. 
Itaqj cum parallelogramma ACEF, GCE:B,fintintereartlc 

.paraJiclas,& fuper eandem bafin C E, erit parailclogramrnu 
ACEF, parallelogrammo G C E B,aquale. Rurfus quia pa 
ralleiogramma G C E B, G H DB, funt inter cafde paralle- 
las,& lupcr eandem bafin G B,eritquoq;parallcIogr5muni 

G-HDB, 



\J ri JJJ IW-I IV, . V^^aiV, 

Sc paraUelogramma AC£F , GHD3, inter leatqualia crur. 
Parallelocraninna igitur fuper xrqualibusbafibus^&c.QjUid 
ofteodendumerat. 

roN V E Ji s VM hiiiy.' !h<'orfn)atis duplex efi. ad huc modum. 

Parallelo GRAMMA ^qualia fup ba 
fc-s orquslcs, & ad ca5dem partes coniiituta , in- 
teteardem Tunt parallelas; Er parallelogramma 
xquaiia inter cardem parallelas^, (i non eandem 
habuerint bafin, fuper squales bafes funt con- 
ftituta . 

Sint primo duoparaUelopjanuva aquali^t A BCD, 
E F G H, fuper bafes aquales B C, F G , el?” ‘fdeafdem partes 

consciituta-, Dico edef e ttner eafdempa~ ■£ 
rallelat, hocefi, A D, protraBam cohe 

directum cum E cadetE\ 
icr^. Onrii>c(ito -A- tinfraE H, aut fupra. Qjiopefito /e-g 

qtHtur^totiimetparte)ncjfeaqualia,que- 

admodum in(onuerfapracedetjtisprocoftioniseji dictum^ 

figura facile commonfirat. Intelligenda funt autem bafes aqua 

' les data in eadem linea recta B G. 
Sint fecundo eadem pavallehgramma aqualia inter 

eafdem parallelas A H, J5 G. Dico hafs B C,F G, effe aqua¬ 

les. Si enim altera , nempe B C, dicatur maior, [abfeindatur 

B I, aqualis rectx F G , ducatur IA K D E 1-1 
parallela ipfi C D.- F.ritq-, paralltlogra- I "T '”7 'T 

mum ABI K, aquale parallelogrammo L_j / / 
E F G AB- ® IC F fi 
C D, piVrs toti. quod efl abfurdum. l^n ergo B C, maior e 

quam FG. F.adem ratione neque minor erit, Sduare bafes B C, 
F Gj aquales fuut, 

THEOR.27. PROPOS.37. 

T RIA N G V1. A fuper eade baficofti- 



m^EVCLIT^.GEOM: 

tuta, &m eifdem parallelis, inter fe funt 
orqualia. 

Inter parallelas A B, C D, & fuper bafin C D. fini 
conftitutaduotciar.oula A C D, B C D (Dicitur aure triai^ 
gulum inter duaseiieparallelas conftitutum, quando bafij 
eti pars unius, & angulus oppofitus alteram tangit.) Diq 

primi. ^ ca cllc ajqualla . Per D,ctiim ducatur DE, parallela rcft / 
A F. I> F A C, & D F parallela reftce B C. Eri^ 

ig.jyr para lleiogi ama A C DE , ACDJ 
a;qual!a j Sunt .enim fuper eandem ball 

"c P C D, & inter cafdem parallelas •. Sed h$ 
rum dimidia funt triangula A C D B C Dj quod A D B| ^ 
diametri bifariam fecent paralklogramma ACDE, BCD 
Igirur & triangula A C D, B C U, aiqualia erunt. I riang 
la Igitur fuper eadem bali,&c.Q^od erat demon ftrandi^ 

j ^.prtmi 

5 4. primi 

7. pron. 

Z}. primi 

S C H 0 L I 0 Ti; 

Conversa Imius propojitionis demon firahiturif^ 

Euclidepropos j 5. Torro ex hac uropofitione facile cum 

clc demonf rabimus, Triangula quoru duo latera unius 

liafint duobus lateribus alterius^ ytrume^ue ytrique , an¬ 

gulus unius Ulli lateribus contentus maior anguli) alterius^ 

quando ejfe cequalia ^ aliqu indo inaqualia i Id, qum 

propos, zn. polliciti futiius . Sint enim duo triangula A B 
D E F, later a A 
A C aqualia lati 

D E, D F, & angiM 

A. maior angulo EDFj 
fntqne primo hi duti^i 

gulidiiobus reEiisi 

Its: pico trianguli 

'qualia, Troduratur enim E D, «d H,. zit* F D , ad 1.0<li\ 

hgulus E D G, aqualis angulo A, & reSLiJd) C-,recr£ DF» 
Jeu A Ci ducantnrqrfr reEl.a E G > G F. Quoniam 

anguli A , cit-E D F, ponuntur aquales duobus re£iis^'& 

angulus E D G , aqualis efl angulo A ; erunt & angol-i 

£ D G, E D F, duobus reBis aqiiales : Sunt autem 
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4 pnnii 

pHi^ O G O D H-j duohus reElis aa^Hcdes ; Igitur Ah&Hti 

Ep G, E D F, Angulis E D G, G DH, (fcjuales erunv. (Jgpx 

uablato communi dnii^ulo E D G, remanebit angulo E ^F, 

t^ualis angulus G £? H .• F.fl autem eidem angulo E D F, 
'qualis angulus IA. D I 5 Igitur anguli G D H, H D l’ 
'quales erunt ^ atque adeo angulus G D H, dimidium erit to¬ 

tius anguli GDI. l{urfus quia latera D F D G, funt aqua 

lia in triangulo D F G5 erunt anguli D F G, D G F, aqua¬ 

les s qui cum a quales fint externo angulo GDI, erit uter libet 

eorum, nempe D G F, dimidium anguli GDI: Oftenfurn efi 

autem, angulum G D H,dimidium quoque tjjeeitpfdem angu- 

liG DI : (^uare anguli G D H , D G F, aquales erunt Et 

quia funt alt.rni inter EFI, FG', erunt E H, F G, parallela 

^amobrem triangula D E G, D E F, aqu.tlia erunt, cum 

habeant eandem bajin D E, fimque inter eafdem parallelas 

D E, F G. ^Aoniam uero triangulum D E G,&quale efi tri¬ 

angulo ABC, propterea quod latera D E, DG,s qualia funt 

lateribus A B, A C,& angulo A , angulus E D G ierit & 

triangulum ABC, triangulo D £ F, aquale, quod efi p> 0- 
pofttum, i , 1 J r 

\ . S I N T fecundo anguli A. (dr E D F , duohtss reB.is ma¬ 

iores i Dico triangulum ABC, quod maiorem habet an,; ulU., 

tnin^efie iriagulo DEF. 
iProducatur enim E D, 
ndH,(irVD,adl,fi- A. 

ptq-, angulus E D G , 
qualis, angulo A, & re- 

'Sia D G, reBa D¥,feu^ , ^ ^ 

A C, aqualis, ducanturquefeHa E G, G F , Quoniam igi- 

tur anguli A,&EDV, ponuntur maiores duobus reBis,erut 

& anguli E D G ■,£ D F, duobus retiis maiores -, Sunt aut e 

E D G, G D H. aquales duobus reflis j Igitur angu- 

f E D G, E D Y,maiores funt angulis E D G,G D HjP ua 

re ablato communi E D G, remanebit angulus E D F, ma- 

• angulo G D H . J^onia m u-ro angulus E D F, ansruU 

HD I, aqu.tlise(i, erit quoque H D \,maior qua G D Us at- 

pe adeo G D H minor quam dimidium anguli GDI. B^ur- 

\'*tqma latera D G, DF, aqualia fum, erunt anguli D F G, f primi 

GF,aqualesjqui cum/tnt aquales externo GDlj^r/1 uteruis >31. primi 

primi 

I y. primi 
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i 7. frimi 
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xy.frmi 
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]M^BFCLIW.G€OMm§ .. 
tornniy netnfe D G F, dimidium ’anguli G' D 1: Ofienfum. tfl 

anum^ angulum G -D Hj minarem ejje dimidio fiufde G D Ij 
^uare D G F,?w^;or ent, 
^uam GDH. Ahfcinda 

A. tur ex angulo D G F, am: 

DGA, aquaiisaj> 

gulo alterno GDH.’£^ 
ergo G K, farallela iff 

D E, fecahit^i G K,recta EF. Ducatur ex T)^adKjtthi G/!’, 
fecat rectam E F- recta D K. Erit igitur triangulum D E G, 
tequale triangulo D E K. (Quoniam autem triangulum DEG,' 
aquale eft triangulo A B C,propterea quod latei a D EjD G 
aqualia funt latertbus AB, AC, & angulo A,angulut EDGij 
erit ^ triangulum ABC, triangulo^Xdt E K, aquale . Cm 

igitur D F. K, minus fit triangulo D E F, erit quoque ABC,, 
triangulum triangulo DEF, minus: Sduodefl frofpfitum. 

S i u r tertio anquli A,g3' E D F, duobus rectii minori 

Dico triangulum A B C,quod maiorem habet angulum,-. 

eJJe triangulo DEF. Producatur E D, H cir- F D , ad'. 

1\ /H fiatq-, angulus EDG , aquiti 

D:/ A, & recta D'G, 

DF,fiu A C', ducanturq ' 
cta EG,G F-S^nniam igh 

anguli A .idr E D F .fonunm 

]p j[<C minores duohu r rei tis, erui 

quoque anguli EDG, EDF, 
duobus rectis minores. Sunt <?,vfew.'rw!r;</;EDG,GDH,(/4 
bus rectis aquales’. Igitur EDG, EDF. minores funt, qu4 
EDG, GDH } demptoqi communi EDG, remanebit FDY•, 

minor,quam GDYiiEfiuero FDF.aqualisipfi IUDI. Quot 

^ HDI, mimrerit quam GDH , atque adeo GDH, niaitt' 

e fi dimidio anguli GDI. Quoniam autem IDGF 

efi eiufde anguli G DI, ut iam fupra ofienfum f 'uit’,erii GDH, j 
maior, quam DGF : Fiat igitur angulus D G K , aqualis an¬ 

gulo G D Hjducta recta G K,^ fecabit rectam E F, protracti\ 

in K, & ducatur rectaTi K.- Erirqu-e,ut prius, G K ,paral-' 

leldipfi DE, triangulumq’, TiFG,triangulo DEK , ac^uakl\ 

Efi autem iterum D E G , * quale if;i ABC. Pgitur & 

ABC, aquale efi ipfi D £ K j Quocirca cum DEK, nia- 



iLmsK^. I. «4 

, iqttam\ D E F j j iIm Jtt ^uam D E F; erit A B C, 
\!^ioddemon(lrandum erat. 

[ Ex ferJpicimm eft, cur'Euclides inpropos.i^.folum 

collegeritinac^ualhatem bafiufn, non autem triangulorum, ut 

ibidem admonuimus, 

THEOR.^g.PROPOS. 38. 

TRIANGVLA fuperaqualibusba 
fibus confiituta, Sc in eifdcm parallelis j in¬ 
ter fe fiint ctqiialia* 

Inter parallelas A B . C D , 3c fuper aequales bafs; 
CE,F D , Hnt conftituta triangula ACE, B F D. Oi - j 
coipfaeflc aequalia. Ducatur.n.EG,pa- 4 ^ Ti H 
fallelaipfiAC,& DH ,ipfi RF j Eruntqj-^;—T-3'‘P‘ 

parallclogramma ACEG, B P D H\\ \ / \ / p 
qualia. Cum igitur horum dimidia finr^ \ P"‘ 

triangula AC E, BFDjcrunthacc inter C B i' ^ 
intr fe aequalia . Triangula eigo plucr aequalibus bafi- 
bus, &c. Q^oderat oftendendum. 

S C H 0 L I 0 

CotiYB R s A huiuscjlendeturab Euclide frof os. ^o. 

CoLi:iGiTVR autem ex hac fropojitioneyji a quouis 

angulo trianguli dati linea recta ducatur di- 

ttidens latuf oppofitum bifariam , triangulum 

efuoque bifariam fecari , Ducatur enim 

triangulo A B C , angulo A , recta A U, g 
diuidens bifariam latus B C , f» D ) Dico 

triangulum ABC, bifariam quoque fecari , Si enim per 

A, ducatur parallela ipfi B C, erunt duo triangula 

A B D,A D C , inter eafdem paralle¬ 

las , et fuper aquales bafs { 
' X^uare tequaha 

erunt . 

p: bx 

■ Cti- _ 

Ium 

” ' " / \\ 
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Oi frtmt 

3 i.frimi 

• i froti), 
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EX PELETARIO. 

A pundo qiiouis dato in uno latere triangd- 
Hpropofiti lineam redtara ducere, qu§ bifariara 
fecet triangulum datum. 

S I T triangulum A B C , & punaiim datum D, in lacerc B Ci' 
Oportetrgiturex D, rectam lineam ducefe, qua biUnaa^ duudat. 
triangulum . Quod li puniluin D, diuidat latus B C, bilanani, re-; 

A ^1* D A, diida a 1 A, diuidec triangulum bifa¬ 
riam, ut eltottcnfum : Si uero Sij non dmidal 
B C, bifariam, fecetur 8 C, bifariam in E.De^ 
indecx D, ad angulum oppoficum A , duca t 
- - rcdfa D A, & per per K, parallela E F, ipfi 

B D E G D A, fecans A C, in F. Si igititr ducarur redi 
D F, erit triangulum diuifum bifariam a linea D F. Nam duda re¬ 
da E A, eriint trianguld 5 F A, E F.D, aqualia, cum fint lupcr ean 
dem bafin E F, & inter cafdcm parallelas E F, a D Addito iffl 
tur communi C F £, erunt tota triangula A E C, C D B , aqualu 
f ft autem A F. C, dimidium totius A B»C , utiam fuit oltenium 
fgitur &C D F, dimidium cit ciufdem trianguli ABC. quod erat 
probandum. 

^ Qvod fi punftum D, fuerit in altera me. 
dietatc E C, eodem modo problcrtia conficie- 
mus ; Icd tunc triangulum abfcindecur aJ pat-^ | 

/ tes>E, trapezium ucroad partes C, ucngur* 
^pr*fens iatis indicat. Demonltratio autem ca^j; 

E ^dem eff, fi in ea mutetur litera B,in c, & C,!n 
B. Hoc tamen problema muFo nos uniucrfalius proponemus ad 
finem fcxti libri. 

THEOH.29. PROPOS. 39. 

T RIA N G V L A cequalia fiiper ea¬ 
dem bafi, &ad eafdem partes conftituraji 
& in eifdem funt parallelis. J 

s 1 ,N r duo triangula aequalia A B C, D B C, fuper can 

^ dtm bai n B C, Sc ad calde partes j 

coipfacircintcrcardcin parallelascoflif 

ilituia hoc cfts redam dudam A Dd 

parallelamtlTe jph B C. Si tnim non 

ducatur ex A ; paialleia ipfi BC, 

qu« 1 



LI B E K3*I. Jf.. 
.iqu2P vel cadcf fupra A D,vd infra.Cidat primo fupra,qua¬ 
lis tft A. B .roeatui cum B D, protrada, in E, & ducatur re¬ 
da E C-Q^ipniam igitur parallelae funt A E,B C,crit trian 
^Lilo A B Cjtii.iiiguium BBC, sequalc: Eli autem per hy- 
'pothefin triaguiurn quoqj O B C, jsquale eidem triangulo 
A B C 5 Igitur erunttriangu'a D B C^EB C aequalia, pars 
& totum, quodedabfurdum. Q^od fiparalldaducta per 
A,cadat infra A D.qua.iseft A F; duda reda F C, erut ea- 
deii! ratiocinationetnangula B F C, B D C, aequalia, pars 
&torum 5qucdeftabfurdum. Erit igitur AD, parallela 
ipfi B C. Qjiare triangula aequalia fuper cadem bafi, &c. 
Q^od ollcnUcndum erat. 

S C H 0 L I o fl. 

Ex his infert Campanus fequens hoc theorema. 

Linea reda fecans duo trianguli latera 
bifaiiara, erit reliquo lateri parallela, 

5 K' c E T Itnea D F, latera AB,uf C, trianguli jl B C- 

hifariam in D ,<ir E.Dico D Ej parallelam ef e lateri'& C. Cti 

enim triangula ^ D E,B D E^fint fu~ Js^ 

per aquales ha/es AD,DB^ linter 

eafdeniparallelasii^fiperEy duceretur 

parallela ipfi ^ B,) erit triangulum 

BD E, triangulo KD E, aquale : Ea- ^ C 
dem ratione erit triangulum C E D, eidem triangulo ^ D E.^ 

aequale j Igitur triangula D B E, C ED, aqualia erunt: Ha¬ 

bent amem eandem bafin D E, funt ad eafdem partes con 

fiituta; Quare inter eafdem erunt parallelas,(Q- idcirco DE, 

B C. parallela erunt-. Quod eft propofitum , 

■ I D autem, quod ad finem fecundi theorematis in Jl holio 

propof. 3 4. poUicitifumus , facile ex hac^ropof - demonBra- 

bimus. Videlicet. 

: Omne quadrilaterum quod ab ytraqj dia¬ 
metro bifaria diuiditurjparallclogramrauefti 

l M 

3 7* frimt. 

i. £ron, 

3 t.primi. 

i. pron. 

3 9. primi, 



39- ftmi. 

40. 

5 S.frimi. 

l.^rtn. 

VCLIT). GEOM.m} 
A M t^ua.drila.terum ^ B C D, dinidatur bifariam ab ] 

ytracii diametro C, B Z>. Dico ip/um ejfe paral/elogrammu. \ 
Cum enim triangula A D C,S D C, dimidia fint eiufdem qua 

^ drilateri A B C D, iffa inter fe aqualia 
erunt. Quare cum eandem habeant ba- 

\ finD C, ad eafdemqipartes Jint , ipA 
'jfV.. ■■.. rr^.C in eifdem parallelis erunt: .Atq^ idcird j 

AByD C, parallela funt. ISjn alh^ 
ojlendemusyparallelat efc A D, B C.Tarallelogrammum igt 
tur efl A. B CD» Quod ejipropojitim. 

THEOR. 30. PROPOS. 40. . 

TRIANGVLA ecqualiaecqua'] 
libus baribiis’5 & ad eafdcm partes conftiti| 
ta i & in eifdem fdnt parallelis. i 

A Sint duo triangula aqua-i 
—7\\ ^<3 A B QDEFjfupcr bafesaqua 

|\. ^ e F, (quaein eadem red)^ 
I \_/ ^ linea collocentur,) & ad cafdem| 
£ C E JF Partes conftitura . Dico ea clle in 

eifdem parallelis, hoc eft, redtaiS 
ex A, ad D, dudtam parallelam elTe reetse B F.Si enim non 
eft, cadet parallela ipfiB F, per A, dufta vel fupra A D.vel 
infra. Cadat primo fupra , coeatqj cum E D, produfta in 
G,& ducatur reda G F. Qjjoma igitur parallelas funt AG, 
B F,crit triangulum E F G, triangulo A B C,tequale j Po¬ 
nitur autem, & triangulum DEF, eidem triangulo ABC, 
asqualc : Igitur triangula DEF,GEF,aequaliacrunt,pars& 
totum j (^nod eft abfurdum . Qjuod fi parallela duda per 
A,cadat infra AD,qualisFft AHjduda reda HF, crut ea(jc 
argumetationetriagula BEF,DE i',£qualia,paisSc totujq^ 
cftabfurdu.Eftigit" AD, parallelaipfiBF. Qj^aretriagulJ 
teqi^aha fup sequahb® bafibuSj&c.C^ erat demon ftranc^ 

S C H 0 L I 0 21. 

£od£m modo demonf rari poterit hoc theorema. 

tV- 



^LI B E R3.I.^ es 
Triangvla aqualia inrer cafdera pa¬ 

rallelas!, (i non eandem habuerint balim, fupcr 
squales bafes erunt conftituta. 

5" 1 N T triangula acjitalia B C, J> 
D E V, inter p^trahelaf ^ D, [»- /\ 

fer bafes BC,EF^ q:ias dico ejje aquales. \^\ / \ 
Si enim non funt aquales, fit B C, maior. ^^^ 

Abjcijfa ergo refla C G,aqualiiffi ET, 

Cb“ ducla refla G A, erit triangulum ^ G C. triangulo J^EF, 

aquale.'Ponitur autem triangulum ABC, eidem triangu¬ 

lo DEF,aquale: Igitur triangula .A G C, hBC,aqualiaerut, 

fars cg' totum ; quod e(l abfiurdum . Ifipn ergo inaquales funt 

bafesBC,EE,fedaquales, ^uod efi frofofitum , 

3 S.fritni. 

i. fren. 

THEOR. 3T. PROPOS. 41. 41. 

SI parallelogrammum cum triangulo 
eandem bafin habuerit, in eibdemq; fuerit 
parallelis, duplum erit parallelogrammum 
ipfius trianguli. 

Inter paralldas AB,CD,3c fuper bafln C D,confti- 
tuantur parallelogrammum A C DE,& triangulum BCD. 
Dico parallelogrammum cfle duplum ttianguli BCD.Du- 
6Ia enim diametro A D, in parallelogrammo, erunt trian¬ 
gula A C D, BCD,aequaliaj Atparalle- A "E T> 3 f.frimi. 

logrammum ACDE,duplum elt trian- »—■ j\- i 

guli AC D j.Igitur & trianguli BCP,du 1 
pium erit ide parallclogrammu A C DE. 

i^.frimi. 

Q^amobrcm,li parallelogrammum cu G P 
trianoulo,&c. Q^od erat demonftradii. 

SCHOLlOli^. 

Hinc fequit Jl triangulU dufla habuerit bafiri,f«erit-qi 

I X in eij- 
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primi, 

6. prtn. 

38. primi. 

34. primi. 

l%.prmt. 

in eifdem parallelis cum parallelogrammo, triangulum piu 

/V ' "F! B r4i7e/o^> <t»;?wo aquale fore . T^am fi bajis 

~y]\ ^ ^ D, pro ducatur ad F^yt fit D F-.tequalisipi 

j /\/ \ fi C D, ducaturqi refla 7 erit triangu- 

—ij—^ Ium B C F , dupIum trianguli BD, quo^ 

triangula B C D,B D F..aqualiafint: Eji au¬ 

tem paraUelogrammum .A C DE, duplum eiufdem trian¬ 

guli B C D : [gitur aqualia erunt triangulum B C F,&paral 

lelogrammum .A C D E. 

Idem hoc theorema Euclidis demonfirari potefi eodetk ' 

modo , fiparallelogrammum, ^ triangulum aquales habu^ [ 
rint bajfes , non eandem .fuerintqj in eifdem parallelis, yt 

cernis in parallelogrammo A C D E,^ triangulo B F G,quoi 

^ rum bafes C D, F C, aquales funt . Du-^ 

--^ fla enim diametro A D, in parallelo- 

grammo, erunt triangula A C D,B F 

aqualia^ Cum igitur parallelogrammum 

^ A CT> E, duplum fit trianguli A C D; 
A 

C D F 
erit quoque idem trianguli B F G, ‘duplum . Eadem ratione fi 

bafis F G,duplicarett*r,&refla ad duceretur,fieret trian-i 

gulum par allelogrammo aquale, quoniam triangulum hoc ef-i 

fet duplum etiam trianguli B F G, &c. 

CONVERSVM huius theorematis duplex efl ,hocmodoi < 

S I trianguli parallelogrammum duplum 
fuerir,eandemq; habuerint bafin , vel aqua- 

Ics , & ad eafdem partes conftituta; Erunt ipfa 
in eifdem parallelis . Et fi parallelogrammum 
duplum fuerit trianguli,in cifdemq; parallelis 
erunt bafes squales, fi non fit eadem. 

s 1 T parallelcgrammu A B-13' 
C D, duplum trianguli E B C fiuef 

eandem habeant k^n . fiue aqua-] I: 
-les j Dico refldm duflam A E, pa ||i 
rallelam ejfe recta BCdlfiam aliata 11 

duflaparaUelatxA, cadet aut ' 



I. €7 
jufrtt ji Et aut infra . Vnde yt in 3 9. yel ^.o.propof. ojien- 

detur pars aqualis toti,yt & figura indicat . (^od efi ab~ 

furdum . 

S i T deinde parallelogrammunt ^ "j 35 -p 
A B C D -j duplum trianguli E F G, in -^r ' " 
.tifdemji parallelis: Dico bafes B C ^ 

F G t ejfe aquales. T{am fi altera,nem- 

pe B C.fit maior , abfcijfa a quali C H, 

Idr du&a H I, parallelaipfiSi B, demonfirabimus parallelo, 

gramma AB C D yl H C D, eJfe aqualia, totum S-pariem i 

( quiaytrumqueduplum esi trianguli E F G ; illud quidem 

per hypothefin , hoc yero per 41. propof.) Quod efl ahfurdum. 

Idem ojlendemus .,Ji bafis F G, maior dicatur . Si enim abfcin 

datur ip[i B C,aqualis F H.ducaturq-, reSia H E, erunt trian 

gula E E H t E T G, aqualia , pars ^ totum j ( nam ytruq\ 

dimidium eji paralie logrammi Ah C D i Illud quide per pro- 

pcf. hoc yero per hypothefin. ) S^od e fi ab fur dum . 

EX PROCLO. 

Si triangulum ,& trapezium fuper eadeni 
bali, in cifdem fuerint parallelis , maior au¬ 
tem linea parallela trapezij fit bafis trianguli; 
erit trapezium minus duplo trianguli : Si vero 
minor linea parallela trapezij bafis fit trianguli, 
erit trapezium maius duplo trianguli. 

I Jf T e R lineas paralljlas A E , B C, fint conftituta trapeziam 
ABCD, & tnan"ulunn E B CJuper bafim B C, * 3- 
eandtiti, quas m tanien maior quam altera li- —~ 
nea A D, parallela in trapez-o dato. Dico tra- 
pczium ABC D,‘minu4 efle duplo trianguli 
1 B C. Cum enim A D, minor ponatur quam B C 

B C, fumatur A F, aequalis ipfi B C,&ducatur refta C F, qus erit 
parallelaipn A B; Atqi adeo parallelogrammum critA.BC F, 3 5* 
quod duplum cft trianguli E B C.Quare capezium ABC D, cum 4 !. primi 
nt pars parallelogrammi, minus erit duplo eiurdeia trianguli ; 
a B C, quod cft propolitum . 

S» K T rurfus tripciimn , & trianguluno , vt prius , fed fciafis 

I l AD,| 
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j 4.frtmi. 
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ZrCLIT). GSOM.i^^ 
AF fi ii C, fit minor <jua reliqua linea parallela AD, 
"“Tj \y/ i” trapexio dato . Dico trapezium A8CD,n>a 

\ >^\/ ius efie duplo trianguli EBC. Cum enim AD, 
-maior fit,quam B C, abfeindatur D F, aquali» 

B G ipli BC, & ducatur rciSa B F,qua erit paralle¬ 
la ipfi C D,arq; adeo parallclogrammum erit BCDF, quod duplfi 
eft trianguli BBC. Quare torum trapezium AECD, quodfupera*! 
parallelogrammum BCDF, maius erit duplo eiuidem tnangulS 
E B C. quod efl propofitum. ' 

Idem concludetur, fi trapezium , & triangulum confiitura 
fuerint fuper aquales bafes, ita tamen vt nunc quidem balis trasi 
pezij fit maior latere oppofito parallelo , nunc vero minor. 

Trapezivm habens duo iatera oppo 
fitaparallela , duplum eft trianguli> quod bafin 
habet vnum latus trapezij coniungens duas pa^ 
rallelas, verticem vero in medio punifto lateris 
oppoiiti. 

Sit trapezium AECD!, cuius duo la¬ 
tera oppofira A B, D C, (int parallela , & 
fiipcr bafin B C , conltiruacui triangulum 
BBC, verticem E,habens in medio pun-' 
&o E, lateris ADrDico trapezium ABCD, 
duplum efie trianguli E B C. Producatui 
enim vnum latus trianguli ad verticem! 
nempe B fc , donec coeat cum C D, pro 

traSo in F. Et quia parallela: funt A B. C F, erunt anguli alternij 
B A E, F D E, equales : Suntauiem S: anguli A E B,' D E F,aqu! 
les, quippe qui ad verticem E ; & lanu A E, trianguli A B E, la¬ 
teri D E, trianguli D F E, aiqiialc , per hvpotefin : Igitur reli^ 
qua latera A B, B E, rehquis lateribus , D F, F E, aqualia erunt f 
vtrumque vtrique, & rthqui anguli A b E, D F E, aquales . atqf 
idcirco triangula A B E, D F E, SEqualia erunt. Q^are addito cbii^ 
muni triangulo C D E, erunt triangulo C E F, aqualia triangula 
AB E, C D E : Eft autem 8t triangulum B C E, eidem triangulo, 
C E F, atqualc,quod bafes B E,E Fjoftefa: fint atquales, & ipfa tria 
gula inter eafde fint parallelas,fi p C, duceretur parallela ipfi B F,, j 
Igitur triangulum C B E, arqualc erit triangulis A B E, C D E; 
propterea C B E,triangulum dimidiu eru trapezii A B C D> 
eft propoiitum. 

PROBL. II. PROPOS. 4:. 

DATO triangulo xquale parallelo 
oraffl-l 
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|rammum conftituere in dato angulo re¬ 
dii ineo . 

D A T V M triangulum fit A B C, ^ 
& datus angulus reftilinciis D.opor- 
tet igitur conftruere parallclogram- 
miim aequale triangulo A B Cjiabes jg- 
angulum aequalem angulo D. Diui- 

T G 

lo.prtmt. daturlatus vnum trianguli, nempe B C, bifariam in E, & i 
fiatangulusC E F.asqualis angulo D : Ducatur ite per A, 
reda A F,parallelaipfi B Cjqu^ fecet E F, in F.Rurfus per 
C,ducatur ipfi E F,parallela C G,occurrens reft^ A F,pio- 
duftasin G. Eritqi conftitutumparalleiogrammu CEFG, 
quod dico efle aequale triangulo ABC. Ducta enim reda 
E A } quoniam paralie!ogrammum C E F G, duplum cft 
trianguli AEG j 5c triangulum ABC, duplum ciufdem tri- 1 
anguTi AEC, quod triangula AEC, ABE,fupcra;qualesba 1 
ies BE,EC,& in cifdcm parallelis,fihtcqualia : Erunt paral 3 % prims. 

lelogrammum CEFG, & triangulum ABC,^aequalia inter 
fe. Cum igitur angulus CEF, ladus fit aequalis angulo D, 
cpnftarpropofitum. Quocirca dato triangulo, squaiepa- 
rallclogrammumconftituimusindato angulo rcdilinco i 
Qjiod erat faciendum. 

S C H 0 L.I 0 

5’ V B IV N OIT hoc loco Velctaritis fabfeqttensproblema. 

Dato parallclogrammo aequaletriangiilu 

conftituere, in dato angulo redilineo . 

Ait datuw pAral/elogrammum 

B CDjiT datus angulus G. Fiat y^ 

^angulus CBE, angulo G aqualis, fe. 1 \ 

fetqire&ABE,reBa produBd */--— 

hi E: Extendat quoqi^ C,ad E, fitqi ^ C1 

CF,aqualis reBx EC.Otcp tridgulu BEF, hahes angulu EBF, 

I 4 angulo 

6. fron. 



4t. frimi. 

3 S.primi. 

C.pron, 

43- 

14. primi 

5. pron. 

34.p;-;w;. 

3. pron. 

W^EZrCLm. G€OM.:^^ 
anpulo datoG itquaUm,4iquale ejJeparc.Uelog rammc 

DnEi.t enim reSta C F, erhparalielogrammnm „4 B C 

pium trianguli E C E •, Item triangulum EIlF^etufdem tri..n~ 

guli ECF, duplum-, quod acpualiaftnt triangula FE C, E 

^^are ifcjualia interfeeruntparaUelogrdmrnum ABC D, m 
triangulum B EF. w 

• THEOR. 52. PROPOS. 43.1 

IN omni parallelogrammo , comple¬ 
menta eorum, qua: circa diametrum fiintJJ 
parallelogrammorum , inter fe funt 
qualia. g 

4 1? In* parallelogramo ABCD,' 
fint circa diamftrum A C, pa^ 
rallelograma AEGH,C F G I, 
& complementa D F G 

^ E B I G, vr in defin. dixi^ 
nrus. Dico complementa haec inter (eeire aequalia . Cum 

, enim triangula \ 1] C,C D A, aequalia lint j Itemqj nian^ 
: gula A E G, G H A 5 n haec ab illis demantur , remanebunt 
trapezia C B E G, C D H G,3equalia : Sunt autem <3c tnan 
gula C G I, C G F, aqualia . Q^arc fi detrahantur ex na- 
pezi/s, remanebunt aequalia complementa DFG H,E illG.; 

I In omni igitur parallclogranitno,compkmenca,&c. Q^od 
oftendendumerat. 

S C H 0 L t 0 T^. 

Eodem mode hoc theorema di 

monfiratur a Vroclo , etiam fi dnopl 

rallelogramma circa diametru no 

iungantur inpunBo G, fed^eel yni 

ab altero fit [emotum, -vel ambo fe 

tuo interfecerit. Sit enimprmt y 

ab altero difians, ita rt complementa fintfigurx quinquttng 

Ia. yt in parallelogrammo wf E C D, circa diametrum .A C; 

ccnj![pAt\ 
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pmfifiant parallelogramma G , QH IK : Dico com- 

\^lpmema, D E F I H,BKI E G,efe aqualia. Cum enim 

\triangula ^ B C, C D A, aqualia inter fefint'. Item trian¬ 

gula A £ F, C H Ij aqualia triangulis ^ G FyC K Ij erunt 

■reliqua complementa D EF I H, B K I F Gy aqualia. ^uod 

eftpropojitum. 

Decent feiam mutuo f a- i C "R 
rallelogamma KEF G, CHIK, " /m-7^ 
ctrca diametrum, Ita rt commu- j 7^ 
nem partem habeant l LF M i J 

D;co adhuc coplementa DELH, D H ^ 
BGMKycjJe aqualia. C'itm enim 

aqualiafint triangula B C, C £> Aj Item triangula ./47G, 

A FEs erunt reliqua quadrit ater a £ C F G. £» C F E,aqua 

lia 3 Sunt autem rurfus aqualia triangula 1 F M, 1 F Li Igi¬ 

tur fi hac addatur diBis quadriUterts,ertu figur.e BCIMG, 

DCl L F,3<equales : Cum igitur nfg aqualia fint triangula 

ClKyCl Hycrunt reliqua complementa B G AI K, DELH, 

eti-am aqualia. Quod efl propo/itum. 

Conversvm qmqi huius theorematis cum TPeleta- 

rio demonjirahimus j hoc modo . 

Si parallelo^ramrauni diuifvim fuerit in 
quatuor parallelograma, ex illis duo ad- 
ueifaiinrequalia j confident reliqua duo circa, 
diarnecrum, 

D V c TI s duabus reElis E F, G If, , 
qua fint parallela reBis B C, C D, ^ 

feq-y fecent i?} J, diuidaturparallelo ^ 
grammum ^ B C Dfin quatuor pa 

ralleloqramma ^ quoru aduerfia duo 

B E I H,D FI G fint aqualia: D/- 

-El B 

lu 

'KJh 

'G 

reliqua duo A E I G,CF IH, circa diametrum confifiere, 

c esi , diametrum apunBo C,adpmiBum AyduBam tran 

fire p'r ptmBum I. St enim non tranfit,fecet diameter CK A, 
reBam G H, in K, fi fieri poteB, per K, ducatur L My pa- 

ralleLzipfi B C.Eritntigiturt:amplcmen:a BHKI3DGKAI, 

aqua- 

3 4. prtmt. 

}. pron. 

5 4 prtmt. 

5. pron. 

i^.frimi. 
z.pron. 

^/{..primi. 

3. pron. 

4j .primiJ 



fErCLmGEOM,^ 
9 aqualia:F.ft atitsm DG K M, maius qua DGlFi ^are &mi 

tus enc BU'K.r.,qua DGIF. Cum ergo D GIF,aquale ponatur 

ipjt BEIHy erit etiam BHKI., maius,quam BEIH,pars quam 

totHi Obunci efl abfUrdum.TSpon ergo diameter sACyreFiamQU, 

tn K, fecat, fedper punBum ly tranfit. S^od eji propofitum' 

44. 

^1.primi. 

1.primi. 

15. primi. 

43 primi. 

PROBL. 12. PROPOS. 44, 

A D datam redam lineam, dato trian¬ 
gulo ecquale parallelogrammum applicare, 
in dato angulo rcddlineo. 

Data reda linea fit A,datum triangulum B,5c datus j 
angulus rcftiltneus C. oportet igitur conftitueicparailclo-r 
grammum aquale triangulo B, angulum habens ^qualerii 
angulo C,& vnum latus squale reas A.Coftituatur tiian 

A D E guloB, squale pati 
'* rallelogiamil D E- 

, FG,habens angultp 
' H EFG,anguld C, s-ij 

"L qualem , produca^ 
turqj G F, ad H,vt 

F H,fit squalis rc£ts A5 & perH, ducaturH l,pa:a!lclaiplj 
FE,occurrens DE, producis in I. Extendatur deinde ex V 
per F,diameter 1 F,occurrcns re£le D G, produ£ls in K j & 
per K,ducatur KL,parallela ipfi GH,rccnns IH,protraftari^ 
jn L, producaturqi EF, ad M, Dico parallelogrammum 
LMFH,eficid,quod qusrirur; Habet enim latus FH,^qua' 
le dats redis A.ik angulum HFM,angulo dato C, squalel' 
cum angulus HFM, squalis fit angulo EFG, qui fadlus eft 
squalis angulo C : Deniqj parallelogrammum LMFHjS-^ 
qiiakeft triangulo B,cusquale fitcoplementoDEFG, q^ 
fadlu eft squale triangulo B. Ad data igitur redla lineam da 
to triangulo, &c. Qjtod erat faciendum . * 

S C H 0 L I 0 

o D / quis optety lineam ipfam .A ,ej]e -vnum latus f a 

rallelogrammiy non difficile erit transferre paraUetograwmS 

FAfZ.H, 
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f MI tJ,ad reffam ijx.t[ux infcholio fropoC. 5 r. huius 

lib.docuimus.Si enim in Ts[^,extremitate reEla jf^ fiat angulus 

'^cjualis angulo M F H, &jumatur retia q 

IgJ), aqualis reBx F M , compleaturqi . 

^arallelogrammum^ ceu in diSio fcholio '——«——A 

traditu fuit ^efieclum erit,quod quaritur. ^ ^ 

^ D V i r hic aliud problema Teletarius, hoc modo , 

A D datam redam lineam , dato parallelo- 
grammo conftituerea?quaIc triangulum,in da¬ 
to angulo rcdilinco. 

J^rT datarefla.ABida 

tu parallelogrdmu CDEF, 

datus angulus L. Tro- 

ducat CD, ad G,yt DG, =--r ^ 
aqualis fit ipfi CD , eJr* ^ ^ ^ ' 

iungatuY GF,rcfla: Eritq-, triangulum C E G,parallelogram 

mo GFiEF,&quale,-rt demonftrauim^fcholio propof.qi.Viat id 

fuper data reSia A B,paraUelogrammum ABHI^xquale tria 

gulo GEGyhoc efi, parallelogrammo CDEF, habens angulum 

A,angulo L,aqualem’, (^producatur A I,ad K,vtfit I K,*^- 
qualis ipfi Al,iungaturq’,reBa BK.D?co triangulum ABK, 

conflitutumfuper datam reSlam AB, habensji angulum A , 

aqualem dato angulo L , aquale ejfe dato parallelogrammo 

C D £ E, Cum cmm triangulum A B K, aquale fit parallelo¬ 

grammo ex fcholio propof. 4.1. qued aquale efi confiru- 

Bumparallelogrammo CD£i‘, confiat propofitum, 

PROBL. 13. PROPOS. 45. 

DATO redilineo aequale parallelogra- 
miim coRituerCjin dato angulo redilineo. 

D A T r M rcftilinfum fit A. B C, & datus angulus D: 
Oportet ifritu" collrucre parallclogrammu ^quale rcftilineo 
ABC, cjd*habeatangulu tequalcangulo D. RcfoIua£’rciii- 
Wu j tiiaguia A,B,3c C.Deindctnagulo A,9qualc paralie 

^s^..prtmt. 

4Z.prtmt, 



14. fritni. 

34. frimi. 

29. frimi. 

So. frimi. 
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'£F ffiper ipfam cmUrHcmusparallelogrammum El GH, 

trianriilo A. Et ejdem modo fuper G H, conflituemus 

duci G H l K, otqu-tle triangulo B, ofc, J^utbusperaSiis^con 

Hitiifimerii fuper datam retiam £ F, parallelogrammum 

EY L Mj aquale rectilineo dato^ in datu angulo F, qui aqua¬ 

lis eji angulo D, propofiio . 
2^ A K t ratio7ie , propo/itis qitotcunq; reSlilineis, confti- 

'tuemus ilhs parallelogrammum aquale, ji omnia refoluantur 

in triam^ula , quibus aqualia parallelogramma exhibeamur , 

pngulisfingula , per propof 41. ciT" 44. ceu facium e(l ab Eu¬ 

clide in hoc problemate, i^ain cu omnia hacparallelogramrna 

efficiant-vuumparallelogrammum , veiuti hic dernonjiratum 

fuit, conflit utum erit par ailelogrammum aquale reCiilineis 

fropofitis .Vtfiquis inteUigat duo reclilineapropofita A B, 
Q\ Atqi A P, refoluatur in triangula Bffingulifqj 

triangulis A, Bj Q, fingulaparalielijgramma E G^ G I, l L, 

iuxta artem hums problematis,aqualia conjhtuantur, ex prc- 

pU'- eJr 4-!-.er;> conjiru&u parallelogrammu totum EFLAd 

aquale duobus reBilineis A B.cir C.Etfic de pluribus. 

H V C referri p' terit problema ytilijimum ex 'Peletario . 

q$ nos tame alio medo, et breuiori demSjirabim^,in hiic modu. 

Datis duobus redlilineis inaequalibus, 
cxcelTuni maioris fupra ramus inquirere. 

5* I N T data 

reBUinsa A ^ 

&B, fitq-. A, 
maius. Opor- 

c 1 H T 

Ii 1 1 

i.primi» 

D G E 
indagare, qua magnitudine reBilineum A,fupetet 

feBilineum B. liat parallelogrammum C D £ F /« quocuq-, ^yprimi. 

angulo D, aquale maiori reBilineo A. Et fuper veBam C D j 
^^allelogrammum C D G Hfn eodem angulo D, aquale re- 

^tilineo minori B • dluoniam igitur paraUelogrammum 

j C D £ F, fuperat parallelogrammum Ql) G U, 

; parallelogrammo £ F H G 5 fuperabit quoq^ 

figura A, figura B, eodt parallelogrim 

me ElHG.^uod efipropofitum. 

TKO. 



I l.frlmi. 

lS.p:nti. 

J3. frimi. 

I4pnwj/. 

_ m^ErCLI^.GSOM.^m 
PROBL. 14. PROP^. 46. 

A D A T A rcfta linea quadratinn de- 
Icribcre. 
P) ^ Sir data reda AB,fujjqua oportfatqua □ dratudefcnbere.Ex A,& B,educantur AD, 

BC,perpcndiculares ad A B, fintqj ipli A B,' 
JEquales,& concftatur reda C D. Dico A B-! 
CD,cirequadratu. Cum.n. anguli A, 5cB,! 

B lint redi,ei unt A D,BC,paralIda;: Suntaiitj 
5c 3squaIes,quod vtraqj tequalis fit ipfi A B ^ Igitur & A B, 
DC parallela: fimt & ^quales : & ideo parallelogrammudi 
ABCDj in quo,cu AD,DC,CB,cequales fintipfi AB,o^ 
nes quatuor lineas quales exiltuti Sunt aut &oes quatuor 
anguli redi,cu C,& D,a:quales fintoppofitis redis A, &B. 
Quadratu Igitur efi ABCD,cx definuionej Ac^pindeada 
ta reda linea quadratu dclcnpfimus •, Qjipd facicndu erat. 

EX PROCLO. i 
LiNEARVM aequalium aqualia funtqua' 

drata-.iSi: quadratoiuxqaaliu aequales sutlincz.j 
Sint piimo rcftac AB,CD,*quaIcs;Dico 

earu quidrata ABEF,CDGH, a-ijualia quoA 
eire-Dudis enim diametris BF,DE1, eri t da 
latera 8 A, AF,trianguli BAF,duobus laceri»; 
DCjCH, trianguli DCH,iEqualia, vtrumqj* 
triqj, cu ex definitione quadrati reft* A fi 

CH.atquales fint reSis AB,CD : Sunt autem,& anguli A, & C, * 
quales,nempe re&i; Igitur triangula BAF, D C H, aequalia cruilf. 
Quae cum lint dimidia quadratorum, erunt & quadrata toca zquii- 
lia. Quod ell propofitum . 

^ Sint fecundo quadrata ABDE, B CFG, aequalil^ 
E Dico lineas quoqj ipforu A E, B C, equales elTe. 

Coiungantur.n. quadrata ad angulum B, vttcd* 
Q AB,BC,in dircdfi coltituantur. Et quoma anguli 

ABCi, ABD,fum redi,erue & redae GB, BD,ifl{!- 
rcducoftituta.Ducatur diametri ADjCGjiiuigli- | 

E" C turqj reft? AGjCD.Quonia igiturquadrataAB' > 
DE,BCFG,5qualiafunt,etut& triagula ABD,BCG,eoru dimidia, I 
aequalia. Addito ergo coi tnagulo BCD, fiet totu triangulu ACD, 
toti tnagulo GDC,«quale. Quare triangula ACD, GDC, cu e»"' 

F_EH G 

SE 3 
A. J5G D 
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'lem habeat balin CD,ad eafdcq^ fine partes,in eifdcfuntparalie- 19 
'liSjidcoqj paralkl® fune aG, CD. Et qin, vt in fcholio propof. ? 4. ,; ‘ 
oftedimus , diameter in quadrato fcca: angulos quadrati bifaria , 
erutanguli D AC,GCA,alterni femireiai,ideoq; aequales. Qiiaob- ! 
re & parallelae iunt AD.CGilgitur parallelograinu elt ADCG, ac i-j.primi. 
propterea rc&x AD, CG,*quales;Quonia ergo in triagulis ABD, , rrLmi 
BCG,latera ADjCGj^qualia sut,&anguli, q,b^ ea latera adiacec, ’ 
inter fe et a:qaales,cu tint femircfti.jivt i fchoiio ^pof. {4. oltefum j 
fuitierutreiiqua latera equalia,ne'pc AB,iplr BC,circ.Q^ c ,fpoficu. ‘^6.primi. 

S C H 0 L I 0 7SC. 

Possint htec omnia multo bratius probari per fuperpo 

Jitione.quadrati yniusfuper aliud. 'l>{a ji Linea fmnaqualei, 

fiyna altert fUperponatur^congruent ipfx inter/t jCw ergo ej- 

anguli Jint aquales,nempe rebi!, conueniet qmqi ip/i inter fe, 

ideoqi totu quadrat i* tot i quadrato congruet. jQuod Ji quadra¬ 

ta funt aqualia,cogruent ipfa inter fe, propter aqualitate an- 

gulorti; Igitur lineasaliat ynu quadratu alio maius ejjlt. 

THEOR. 33. PROPOS. 47. 

IN red;agulis triagulis,quadratu, quod 
a latere redlum anguium llibtcndente de- 
feribitur, crqualeeReis, quee a lateribus 
redum angulum continentibus. 
I n triangulo ABC, 
angulus B AC, fit re- 

usjdcfcribaturqj fii 
per AB,AC,BC,qua 
drataABFG,ACHL 
BC D E; Dico q uadr.T 
tu BCDE, dclcnptu 
fuper latus BC,quod 

angulo redo opponiC, aquale clTc duob® quadratis ABFG, 
ACHI.qu^ fii^ alia duo latera funt deferipra , fiudijcdno 
latera aequalia lint, fiue inasqualia. Ducatur enim rcfta 
A K. parallela ipfi B ‘E, vel ipfi C D, ficans B C . in L 
5c jungantur rcase AD, A £, C F, B H. Et quia dii 
anguli B A C , & B A G , funt redi, erunt rcUt G A 
AC,vna linea reda j eodeqj modo I A, AB, vnarcdalinev 

4.6. 

^6.primi, 

f .primi. 



t. fron. 

4. primi. 

41 .primi. 

6. pron. 

cap, i. 

ECLIW.GSOM.^ 

erunt. Rurfus quia anguli ABF,CBE,funt aequales, eufinti 

rc£ti,fi addatur communis angulus ABC, fiet totus anou- [ 

Ius CBFjtoti anguio AB E, ^quaiisj fimiliterq; totus angui” 

B e H, toti angulo A C D. C^oniam igitur latera A bJ 

B E,trianguii A B E,*qualia lunt lateribus FB,BC,tnangCT 

1, FBCjVttumqj vtnqs, vt confiat ex definitione quadrati 

Sunt autem Cie anguli AB£,FBC,contenti hifce lateribus: 

7H 

quaies,vtofi£ndimui 

Eiunttnagula A B f 

F B Cjaequalia.Efiau- 

te quadratum, Icu 

rallclogramu A B FG* 

duplu trianguli F BC, 

cum fintinter paralleli 

lasBF.CG, de fuper 

eandem bafin B F; Et parallelogrammum BEKL,dupium 

trianguli ABE,quod fint inter parallelas B E, AK,& lupcr 

cande bafin B E. Q^taretequalia erunt quadratu A B F G/ 

& parallelogrammum B£KLi Eadem ratione ofitndetur, 

.xqualia efle quadrarum A CHI, & parallelogrammum 

CDKL. Erunt enim rurfus triangula ACD, HC .’,aEqua-^ 

lia,ideoq5 eorum dupla,paral!clogrammu videlicet CDKL^ 

& quadratum ACHl. Qjiamobrem totum quadratum 

B CD E, quod componitur ex duobus parallelogrammis 

B E K L,C D K L, xqua:c cft duobus quadratis A B F G; 

A C H I. In redangul s ergo triangulis, quadratum &c. 

C^od demoilftrandum erat. 

S C H 0 L I 0 n. 

Inventio huius theorematis adTythAgtrramrefn-i 
tur, cjui, -vi feribit Vitruuius iib.g.hoftiaj Mufis immolamt, 

quod fe in tam pr cedar 0 inuento adiuuerint. Sunt qui putent^, 

cum immolaffe centum boues j (i tamen Troclo credendum ejim 

ynum tantummodo obtulit . Yortajje autem Tythagoras, v» 

nonnulli yolunt, ex numeris occafionem fumpfit, yt theoremM 

hoc inuejiigaret. Cum enim hos tres numeros 4. 5. diligen-^. 

ter ejjct contcmplatuf > yidijfetci quadratum nwneruMf 

maioris aaualem e(J'e quadratis numeris reliquorum , cont^j 



triangulum fc.zlentttn y cuius maximum latus diiti- 

■fum erat in farta aqnalet, minimum in j. eiufdem magni 

tudinis, reliquum in a. Quo fado^conjiderauit angulum 

fub hij duobus lateribus contentum,inuenitqi eumeffe re£ium', 

Idjue in quamflurimis alijs numeris, -vt in 6, 8, lo. zgin^. 

ii X.) 5. &c. obferuauit. Quare inquirendume^e iudicauitt, 

vum in, omni triangulo reflan^iulo quadratum laterfs,quod re 

fio atiguloof ponitur I reliquorum laterum quadratis aquale 

ejjet, quandoquidem omnia triangula , quorum latera habe- 

liant magnitudinem pcundum didos numeros , continebant 

unum angtilurn recium: ^tque ita tandem mirabile hoc theo¬ 

rema maxima animiuoluftate adinuenit ,firma4s ratione de- 

monfirauit. Quod tamen Euclides mirandum in modum am 

flificauitlib.6.frofos. 3 i. Vbi demonflrauit ,nonf Ium qua¬ 

dratum lateris, quod redo angulo opponitur, aquale ejje qua¬ 

dratis reliquor um duorum laterum i Verum cttam figura qua¬ 

libet redilineam fup er latus redo angulo oppojitiim confiru- 

dam (lue ea fit triangulu,fiue quadrangulum,fi ue quinquan 

gulum,i^^c. aqualem ejje duabus figuris , qua fuper reliqua la 

ter a defcribuniur, dummodo priori fintfimiles Jimiliterqi de- 

fcripta:,ut ibidem oflendemus. 

CAetekvm quoniam mentionem fecimus trium nume 

rorum,quorum maximi quadratum aquale efi quadratis reli- 

quorum,non absre fuerit,paucis explicare , quonampado hu- 

iufmodi numeri inueniantur. Habitis igitur his tribus nume¬ 

ris q. q. f duplicentur y habebuntur aly tres, 6. xo.fi 

udem triplicentur, exurgent alij tres iz. i & fi quadru 

f licentur,inuenientur hi tres iz. 16. zo. -4tque ita reperien 

tur quotcunque altj, fi primi illi tres fer quemcunque multi¬ 

plicentur numerum . Traduntur tamen a Troclo dua regu¬ 

la, quibus inueniunturpradidi numeri - nuUahabitaratione 

illorum trium Trima afcribitur Tythagorx, iir efi huinfmo- 

di, Sumatur pro minimo quicunque numerus impar , ut 

ex quo ita alios referies Ex quadrato numeri accepti, ut hic 

ex z f. reijce-vnitatem } ISf^am reliqui numeri Himidium, vide¬ 

licet t z. erit alter numerus,cui fi addatur vnit as,exurget ter¬ 

tius numerus i q. Huius igitur quadratum aquale eft quadra¬ 

tis aliorum. Quod fi numerus impar acceptus fuiffet l.ejferit 

reliqui duo in Ut nti fer hanc regulam 4.^?' y. Secunda regula 

' K tribuitur 



I. 

II. 

IIL 

_ 
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,fi . ..icdfiaur «iZ 
cunque far, nemfe 6j Exhuim dimidq quadrato, nimirumq. 

detrahe ynum,etdemqi ttdde ynum ,habebis j-, reliquos duos 

numeros. 8.& lo. frimus ,n.efi 6.nimiru numerus far mi 

ft .Hac regula ji acci fiat far i o.re ferient alij duo z^.et z6. 
Colli g v N t v r ex celeberrimo hoc Vythavora in- [r 

nento flurimafcitu non iniucunda tam theoremata,qudprohi i 

mata,e quibus ytfum efl ea duntaxat in medium proferre, qui 

ytthtatem magnam rebut Geometricis allitura creduntur,Hn 
ttum hinc /umentes. 

Si in quadrato quours diameter ducatur, 
quadratum a diametro defcriptum dupluerit 
prxdidi quadrati. 

In ^^^^rato ABC D,ducaturdiameter ac iDico qua¬ 
dratum A C, duplum ejfe quadrati A B C D . C«m enimk 

A_^ tnangulo A B C,angulus B reEius fit, erit qua- 

p;- I dratum lateris A C, aquale duobus quadratu U 

\ lineari 
if-A B, B C,aqualiafint, quod linea A B,B Cjint 

ierit quadratum Unca AC, duplum cu¬ 
iuslibet tUorum,yt quadrati linese A B, hoc cfi, quadrati AB- 
C D. i^jtod efl frofojttum. 

Qvadratvm diametri figurre altera 
parte longioris squale eft duobus quadratis la 
terum insqualium. 

JB In altera farte longiori a BCDtdii 

catur diameter A C i cf quiain triangfl§ 

A B C, angulus B, eft re Eius,erit quadrati 

l/terh AC, aquale dmh^ qjsadratis lattm 

*n^qua!iuAB BC. .Quodejl fropofd 

Si fuerint duo triangula redtangola, quorfi 
latera redliis angulis oppofita fint squaliajeruiit 
duo quadrara reliquorum duorum latcru vnius 
trianguli squalia duobus quadratis reliquoiu 
duorum laterum alterius. 

i^&iANGVLORVM ABC, BEF,anguli,.^ ,^D. 

_ fnt 
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\fntreffiy latera^', offofita B C, E F, 
Ittjttalia: Dico duo quadrata Laterum 

A B, A C yjimul fumfta aqualia effe 

duobus quadratis laterum D E, DF, 
fmul fumptis.^iam quadrata linearu B C,E F, aqualia inter 

fe funtyCum & iffa inter fefonantur aquales j Quadrato aute 

linea BC, aqualia funt quadrata linearum A B^ A C-,Et qua 

drato linea EF, aqualia funt quadrata linearum D £, D F : 
'Perjpicuum ergo efi^quod pronitur. 

Dvob V s quadratisin^qualibus propofi- 

tisjinuenirealia duo quadrata, qus 8c aqualia 

fintinter te, & fimul Tumpta a:qualia duobus 

inaequalibus propofitis timui fumptis. 
5" I N T Af&B latera duorum quadratoru inaqualiu; 

Fiat angulus reBus D C E,fitqi D C, reBa aqualis reBa B, 
& reBa C E, reBa A . DuBa deinde reBa ^ 

D E, coniungentepunBa D, E, fuperipfam -jg 
conftituantur duo anguli femireBi D £ F, 
EDYyCoeantqyteBaDlcyEEjin Y. Qm- 

nid igitur in triangulo F D E anguli FDE, D ^ 

F E i), aquales funt, erunt latera D F, 
E Y,aqualia,ideoqi et quadrata eorunde laterum aqualia.Di¬ 

co iam, eadem quadrata linearu D F, EF, aqualia ejfe quadra 

iis linearu A,cr B,hoc eB linearu CE, CD. T>{am cum in 

tridgulo DEF, anguh YDEyYED. faciant ynitreBuyerit rc 

liqtius angulus FyreBtts. Quamobre erunt quadrata linearum 

DF, EYyaqualia quadrato linea DE; fed eide quadrato linex 

TiEyaqualia funt quoque quadrata C D C E j igitur quadra¬ 

ta linearum DF, EF, aqualia funt quadratis linearum D Cj 
E C.Quod ejipropoftum. 

Proposit is duabus lineis inaequalibus, in 

uenireid, quo plus poteft maior,quam minor. 
Potenti a linea reBa dicitur eius quadratum.T.an 

tu enim quauis reBa linea poffe dicitur, quanti* eJi eius qua- 

dratum.Sint ergodua linea inaquales Ay&B, oporteatqi co- 

\gnofce'reyqHtdo maius fit quadratu maioris linea Ayqud mino 

r» B. Ex quauis linea reBa CD>fumai CE, aqualis reBa A, 

1 K z cJr-EF, 

47,^nwf» 

4 7. primi. 
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jz.primt 

primi 

I. pron. 
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V CLIE. GEOM^ 
et EI.aqualis veBa B. Deinde cetro interuallo ECjmi\ 

circulus deferihatur C G Dy ^ ex Fyducat F G fpendiculslfisl 

ad C D. Dico quadratum reffa .A, hoc efiy reBa C Ey fihi atjtui 

lisymaius ejfcyquam quadratum reBa Byhoc, 

efiy reBa E F,Jihi aqualis , quairato reBtl 

F G, DuBa emm reBa E Gy erit eius qturl 

dratum aquale quadratis reBarum E ■ 

p—F G . Quocirca quadratum reBa £ G, /j«i 

effyquadratum reBa E C, illi aquale, fupem 

bit quadratum reBae EF , quadrato re£i^ 

F G. ^od eB propofitum. 

Propositis quotcunquequadratis, 
ueaequalibus, fiue inaequalibus, inuenire qua 
dratum omnibus illis aquale. 

5’ T N T later a quinque quadratorum .A, BX,Dy E. opoi 

tet igitur inuenire quadratum aquale orartibus illis quinqu^ 

f i at angulus reBusF G H. fiU 

‘ reBa F Gyaqualis reBa ^^ « 

BaG H,recta B', Ducta deindt 

recta HF , fiat angulus recu 

I E H I yfitq-y H I y aqualis recW 

_ ^ 1 ^ Ducta rurfus recta IF , fiat 

F ABCBE angulus rectus f i Kyfitque JK, 

aqualis recta D : Ducta deniqid^ 

recta K F, fiat angulus rectus F K L,fitque KL, aqualis reA i 

ctxE. Si igitur ducatur recta!-L j Dteo quadratum rectd 

F L, aquale effe quinque quadratis propofitis . iQuadratum 

enim recta F H, aquale eji quadratis rettarum F GyGH, hoS ■ 

efiyquadratis rectarum .A y & B. Bjirfus quadratum rectg' 

F ly aquale efi quadratis rectarum F H , H I , ^idcirco qu4* . 

draitis rectarum .A, B,eJr C. Item quadratum recta F KyXqtt^ | 

le efi quadratis rectaru F 1, I K,ideoque quadratis rectaruM H 

A, B, C, eJt* D. Denique quadratum recta F L , aquale 4 : 

quadratis rectarum F KyKLyacproptereaquadratisrectsn' 

A,B, Cy D, Ej l^odefl propofitum. 

Propositis duobus quadraris qui 
bufeunque, alteri illorum adiungere figuram» 

qua 
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fqua* reliquo quadrato fit aqualis , ita ut tota fi¬ 
gura compofita fit etiam quadrata. 

5- I N T duo quadrata ABC D,E F G R,profoftumque 

jitquitdrato ABC J) yO-pponere jiguram^qux Jit xqualis '^qua 

irato E F G H, d!}‘c. Sumatur recta v f 

B ! , xqualis recta V G, lateri qua- ■ ■ ■ j ^ 

drati. EV G H . Ducta autem recta 

A I, producta rectaB A , adpar~ 

tes A , accipiatur B K, aqualis recta _ __ 

A\, perficiaturque quadratum BK,- 3 C IJijF Q" 

L M. Dico^fi^uram A D C M L IU, 

quadrato A B C D adiunEtam, aquale effe qtiadrato\ EFGH. 

Quoniam quadratum recta A I, hcc efl, quadratum B K ^ . . 

I M . aquale efi quadratis rectarum A B, B I, hoc e fi,qua ira 47* ft'imt 

tis ^ B C n, E fGH ; fi auferatur commune quadratum A B 

C D, remanebit figura A D C M L K, aqualis quadrato E F. 

G H. Quod efi propofi-tum. 

Cognitis duobus lateribus quibufcim VIII. 
que trianguli rcdiangulijin cognitionem reliqui 
lateris peruenire. 

S I T angulus A,rectus in triangulo ABC. fintque pri¬ 

mo cognita latera A B, A C, circa angulum redum^quorum 

B, ponatur 6 palmorum, eJr A C, 8. Quoniam igitur qua- 

dratarectarum A B , A C , nempe palmi A 

iO-dr p^.aqualia funt q-iadrato recta BCi 8 

fi illa coniungantur firnul, efficietur hoc 

palmorum loo. Latus ergo BC, continebit' ' 

O.palmoi. Tantum enim efi latus,feu ra 

dix quadrata loo. palmorum,vt perfpicuum efi apud Artth^ 

meticos. Sint fecundo cognita latera A B,B C,fitque A B, 

6. Palmorum,p^ B C, i o.Quoniam igitur quadrata rectaru 

A B, A C , aqualia funt quadrato recta B C s fi quadratum Xj.primi^ 

ta A B,quod continet palmos 3 6. detrahatur ex quadrato re 

B C, qu-jd efi palmorum 100, remanebit quadratum rectx 

A 0,64, palmorum.Latus ergo A C , continebit S.palmos. 

? anta enim efi radix quadrata,fiu latus 6 ^^.p almorum. Quod 

K ^ - efi 



p%^E'GCLIT>. GEOMm 

jo. primi 

primi 

tfl prcpojitum. Cateriimnon femper hac arte inuenientur mt-i 

meri rationales , qma non omnes numeri habent latus ^ 

cem-ve quadratamy-vt notum eji apud Arithmeticos j f^nde ls-\ 

tminuentum fepe numero exprimi nequit^nifi per radicem furi 

dam, quam vocant: Sed de his alias, 

Theore WATg verohoc^Tythagoreo multo vnium 

falius e fi illudf quod a Vappo demonfirattir in omni ^triangt 

^lOffiue illud reclangtdum jit^ flue non , de quibufcunqi fw I 

rallelogrammis fuper latera trianguli conjlrucfis , tam red^ 

gulis,quam non refiangulis, etiamjl nonjint inter aquiangu\ '\ 

la. jQuod nos in formam theorematis redigentes^ clarius hr' 

modopropofuimus^(iy‘ meo iudiciogeneralius. 

In omni triangulo, paralldograrnma qrfi- 
cuaque fuper duobus lateribus defcripta^aqua 
lia funi parallelogramo fuper reliquo latere con 
ftiturojcaius alterum latus aquale fit, &parallf 
Iu reita du<fi:a ab angulo, que duo illa latera c6- 
prehendunt,ad pundi:um,in quo conueniuntla 
lera paralielogrammorulateribus trianguli op- 
polita,fi ad partes anguli didii producantur. . 

S I T trianguhim quodcunque ABC , conftitudriturqi ^ 

per latera AB, 'f, C, parallelogramma quxeunque ABDE. 

AQYG equorum lattra DE, lateribus A B, A C, </• 

fumptis in triangulo opponuntur, prodt- 

fla ad partes anguli A, diSi is later iSk 

ABjAC,coprehcnf'\conueniant in 

oaturqi refla A H. Dico parallelogra^ki 

A D, A F,aqualia ejfeparallelogramoftl 

' latus B C^deferipto, cuius alterulattui' 

quale jit parallelti reEia A H. Troebr 

_ -\U^ Eia enim liA,fecet B C,in / jcJt' per B,C) 

35 I/ C * agantur Bl, CK.parallela ipji AH ; «»• 

gaturqi refla I K. Pjsonid igitur paralleiogrammajunt^l' 

H AjCKHA, erit vtraq^ BT,CK., ipji A H, aqualis ; 

adeo ^ inter fe aquales erunt BI CK, qua cu jint etia 

leUyqmd eidem Ali,parallela jint ; erunt quoque P C, I 

parallela, aquales, ^uareparallelogrdmum efi BCK^/»f 
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\Utus ^l.recu A H, £qftaU,& faral- 

ileltc Cui qtiide aqualia oftendida fant fArallelo^rZma A D, 
iji.PmaiCtjudiaftintfaraUelogrima AD,ABIVI ^uodea- • j.pr/m/ 

■ di h2^eMt bafin AB, in eifdemqi fint parallelis AB, HDs£)? 
iute ABIH, parallelogramo I actuale , qmd illud cum hoc 

etii eandi habeat bajin B I >»'» sifdemji fit parallelis BI , IH: 

Erit quoque A D, eidem l L, aquale. Tion aliter oflendemus, 

AF ipft K L,eJ]e aquale. C^areparallelogramma AD,AF, 

parallelogramo B K, aqualia fiunt, ^uod eft propofittum. 

P A P 1' V s coftrtiitfi- ^ 

gura aliler.T^lamfiumit re- 

in direBu pofitas, ha y>t pa 

rallelogramaA D ,AY,fint 

aquian7ula,habet,ia angti- 

' los A ED, A G F, angulo 

i les ceu hac eius figura tdi~ ^ ... .- ^ 
\eat.SednQsyniuerfialiHsre " ^ . G 

.ppofiuim^y yt manifiejiuefi. 

THEOR. 34. PROPOS. 48. 47* 

SI qaacir.mquodabunolaterri trian- 
:guli defcribitur, aequale fit eis, qux a rcliqs 
trianguli lateribus defcribuntur, quadratis ; 
;Angu!us comprehenfus fub reliquis duo¬ 
bus trianguli lateribus,redlus eft. 

D E T V R triangulum A B C,fitqj quadratu latetis AC, 

jcqualequadratis rdiquorfj latcruBA.BC'. 

Dicoangulu ABC.cfle reftu. Ducafnamq; D 

B D, perpendicularis ad B A, & aequalis rc- /\ 

iftre B C.connedaturqj reda A D. Qupnsa 

"igitur !n triagulo A3 D, angulus A B U, ic- \ 

duscft,cnt quadratum redae A D, aequale A ^ 1^7. pnm 
quadratis redaru B A,B D: Eft autc quadra¬ 

tu redap B D,quadrato redae BC, a:quale,ob lincaru aequali 
4 ratem: 
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; ta'c: Qjwre quadratu reft^ AD quadratis rcftaru BA.BC, 
aequa!?erit.' uergo quadratu rtei^ AC, cifdcVquadiatis le- 
ftard B A,BC,9qualepcn.a;’,erut quadrata redaru A D.ACj 
inter fe cuqualia,ac propterea & reft r ipf^ A i , AC.arqualesi 
Qtionia igitur latera Bx\, ^'D.triaguli B D , aequai;a fun{ 
jatcribus B A, B C,trianguli A B Cj & bafis AD,oftenl'ad 

2. primi ; tequalis bafi A C j erunt anguli AB D, A £ C, aequales : i 
' autem angulus A B D, cxconftradionertdus : Qji,are* , 
I angulus A B C, redus erit. Si igitur quadratum, quod|| 
vno laterum trianguli defcribitur, &c. Q_uod demonitran- 
dum erat. 

SCHOLIOli^. 

CoNV E R s V M efiautem theoremahoc pracedentis thet^^ 

rematk Tythagorici , ut per (ficuum eji. 

riNIS ELEMENTI PRIMI. 

ZfCLlDl\ 
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G I T Euclidet In fecundo hoc lihro 

de fotentj^s linearum rectarum, inqui¬ 

rendo, quantafint quadrata parciu 

cuitisun linex recta diuife, ^paralie 

logramma rectagulapuh partibus eiuf-' 

dem linea diuipe comprehenfa, tam in¬ 

ter fc, quam comparata cum quadrato 

totius 'linea , ilhod ut commode 

exequatur,explicat prius duabus defnitionihits dm adea,qute 

demonjirandafunt, recte intelligcnda maxime neceffaria. 

Priori definitione exponit,fub quibus rectis lineis co 

tineri dicaturpamlUlogrammum quodcunque rectangulum •, 

Et quid fit, parallelogrammum contineri f ub duabus lineis re- 

ctis. d^tod ut imelligatu; , 'explicandum primum'eji, Va- 

rallelogramnmni iiltid dici rect angulum, cuius omnes anfuli 

funt recti i Cuius quidem duo tantum funt' genera , :Quadra-\ 

tum, Altera parte longius . In his enim omn^s anguli funt 

recti , -vt perffictmm esi ex eorum cUfnitionibus . In omni 

porro par ali elogrammo, f ‘rnus Angulus duntaxat deturVe- 

,ctus, erunt «i;' reliqui tres necejjano recti. Sit enim in paral- 
ielogrammo 

OMNE parallelogrammum rccSI-angu- 
Ium contineri dicitur lub redis duabus li¬ 
neis 5 quae redum comprehendunt angulu. 
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lelogramfno ABCD^ angulus A yteSitu : Dico reliqms tres 

angulos B, C, D, reflo squocjue ejje. T{am cum parallela jint 

A erunt anguli A, & B, interni 

A. , --duabus reflis aquales i At angulus A, 

refius efi,ex hypothef Agitur et B,rectui^ 

erit. Quoniam yero quilibet fuo oppojit» 

eB aqualis , yt angulus A.,angulo C, 

erunt cjr anguli C^^D, recti 

J> C 

tngulus B, angulo D 

Dicit itaque Euclides, quodlibet parallelogrammum 
tAYYL V» ov > Crt\> A-‘tCtl - rectangulum^ Contineri fub duabus reBis lineis, qua unu eitts 

angulum rectum continent. Vt parailelogrammum rectan?ul\ j 

Ium A B C D, Contineridichur-fub duabus lineis rectis A'B,- 

A D i yelfub A D.DCi yel fub DC,CB, yeddenicjfub AB,\ 

BCj quoniam qualibet huiufttiodi dtia linea exprimunt totafli\ 

parallelogrammi magnitudinem , yna quidem ,yt A B ,Hel 

D C , eitis longitudinem j altera yero y ut A D ^ yel B C,1 
eius latitudinem . Vnde exprefjis duabus lineis y quot angtt^‘ 

Ium rectum Continent in parallelogrammo rectangulo, Ba^ 

tim tcta eius quantitas concipitur, inteUigiturque, longittd 

do nimirum , atque latitudo. Accedit etiam y quod ex motu 

imaginario-vnins linex in alteram huiufmodi parallelogravi- 

muiu conficitur . Si namque animo concipiatur recta A B , 

deorfum fecundum reSiam A ymoueri in tranfuerfum fit a yt 

ftmper angulum reBum cum A D, conflituat, donec punButn 

A .ad punBum D, ^ punBum ByadpunBum C, perueniaty 

defer iptum erit totum parailelogrammum ABC D. Idem 

fiety fi A D,ponatur moueri in tranfuerfum fecundum reBam 

ABy e5rc. d^amobrem ture optimo fuo talibus duabus li¬ 

neis reBis contineri dicitur parallelogramrsm reBangulum. 

I r h <^v 5 parailelogrammum reBangulum , quod fuh 

duabus reBis lineis contineri dicitur , erit iUud cuius duo U-, 

tera circa ynum angulum reBum Aqualia funt duabus illis 

reBis lineis yytrumque y^rique. Vt parailelogrammum re^ 

E---Bangulum fub rectis E, cr F, contenti, 

F erit identyquod parallelogramu ABCD\ 

quantam lattis A B^aquale eB reB«e E, latus A DyreBxf. 

PpRspTCvvMf/??* diBis, parallelogrammunn 

Bangulum c omentum fub duabus lineis aqualibus effe quadri 

tum i Cuxii enim qualibet imarum linearunt xqualium aqualif 
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ftUnex «ppoJitte,erut oiaquatuorparaltelogrami reclagulf la 

tera aqualia : Quare ex definitione quadraii quadratum erit. 

Ite m manifeflu eji ^fi dua reSta linea al^s duabus reBis li^ 

neis aquales fuerint^ utraque ytrique.,rectangulu par allelogra 

nium fub prioribus duabus comprehenfum, aquale ejje ei, quod 

fub duabuspofieriobus comprehenditur , parallelogr animo re 

Bangulo : quoniam ei;* anguli, vir lateravnius aqualia funt^ 

jijjr angulis, lateribus alterius. Quod tamen facile hac et i a 

ratione demonflrari potefi . Sint reBx ^ ^ 

AB BC, aquales rectis DEyEF rtraqi 

rtriq-fl Dico parallelogrammum reBangu ^ 

Ium ABC G,contentu fub AB, BC aqua- 

le ejfe paraUelogrammo reBagulo DE FH, 

contento fub DE,fF DuB is etenim diametris AC, DF,i 

teraK B,BQ,trianguli ABC,aqualia fint lateribus DE;EF, 

triaguli DBYiir anguli B.& B,aquales, nempe reBi^erunt 

triangula ABC,DE?,xqualiaiEadem ratione aqualia erunt 

triangula AGC, DHF: Quare tota parallelogramma A B- 

CG, D aqualia erunt. 

■ Habet amem coprehenfio hacparallelogrammireBan 

guli fub duabus rectis lineis angulum ree tu continentibus,ma- 

giiam affinitate cum multiplicatione vnius numeri in aheru. 

Sicut enim e\ multiplicatione ^.in 4 producitur numerus J2. 

qui informa parallelogrami 0—0—0—0 Ai—|——j—jD 

coflituitur ,ynde et contineri , l l»?! It 
j- r 1 , T i (>__6-=o—o 3 
difttur fub ^ ,(ir n: Ita quoq‘, ) l | i 

parallelogrdmu rectangulu 0—0—0—0 

A BCD, cbprehefum fub dux 

bus rectis AB ,BC qu-tru illa fit palmarii,hac aut e 4 cofiat 

It.palmis quadratis, q quide ex ductu linea AB,l palmorii m 

lineaBC, ■ .palmoru pducuntur ,yt figura indicat notumq-,efi 

./Irithmeticis,atq‘, Geometris. Demofiratur ante a Ioan.\egio 

mont.hb. t.de triagulispropos. 1 6. Hincfit,yt nonulli dicat, 

parallelogr a mu recta gulu gigni ex ductu duaru linearum cir¬ 

ca anoulum rectam ynius in alteram. Vt proxime antecedens 

parallelogrammum ex ductu linea A B ,*» linea BC^yel (quod 

idem eft') ex duciu linea B C ,in lineam ^ B . Idem enim pa- 

rallelogrammumfrocseatur. fiueminorlineain maiorem,fiue 

■ ■ quemadmodum etiam idem 
producitur 

u. 

maior in minorem ducatur j 5»* 

li\.primt 

4. priUti 
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froduciturnumsruSjQuemtnor numertisin mxioremfiutma-''{ 

ior in minorem ducatur . Tam enim ex multiplicatione 3 

4,quam ex 4. in 3 producitur hic numerut ii. 

Obiter, quoque monendus mihi lector uidetur , EucltU 

dem in hoc fecundo libro, in alqs , qui fequuntur, paraU. 

lelogrammum rectxngulum appellare /impliciter rectangu-, 

Ium 3 quod etiam cneteri Geometrx ohferuant, ita ut nomine 

rectanguliperpetuo intslligendum fit parallelpgrammum rei 

^ ^ ctangulum, Rjerfus, ne toties eadem li- 

tera repetantur ,/olent Geometra expri"^ 

mere parallelogrammum tam rectangu- 

--^ luin, quam non rectangulum duabtu dutl., 

taxat literis,qu£ per dtametrum opponun 

turi Vt fuperius parallelogrammum appellant A C, yel B D. 

II. 

IN omni parallclogrammo rpatio5unu- 
quodlibet eorum, qua: circa diametrum il¬ 
lius fiint, paralielogrammorum 3 cum dijo-^ 
bus complementis, Gnomon nocetur. 

I N Varallelograrhmo A B C D ^fiue rectangulum illud 

fit 3 /tue non, ducatur diameter A C , ex cuius puncto quo-\ 

libet Gj ducantur recta E F , HI , parallela lateribus pait 

raUelogrammi , ita yt paralleA ^ 

i H DA'.. ^ iD diuifum fit inquap 
^ 1 tuor parallelogr anima , quorum 

HC e\ E H, I F, dicuntur e/fe circa 

B'—'y^>'oduo B G,i 
G D , complementai, yt manife“\ 

/htm efi ex ylttma definitione primi lih. Itaque figura compo 

/ita exparallelogrammo ytrolibet drca diametrum, ut ex ! F>‘ 

ynacum duohmcomplementis B G. G D , qualis efi figum 

E B C D H G E, quam complectitur circunferentia K L ‘Mp 

dicitur Gnomon . Eadem ratione figura F D A B I G F, 

pofita ex parallelogrammo'EIA. 3 circa diametrum 3 i/g- 

hiu 
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\kii complementi B G , GD , Gnomon appellabitur, 

THEOR.i. PROPOS.i. 

SI fuerint duas redlas line^, feccturqiie 
ipfarum altera in qiiotcunque Tegmenta 
Redlanguliim comprehenfum fub illis dua¬ 
bus redis lineis, aequale efi: eis, quse fub in- 
reda,& quolibet Tegmentorum compre¬ 
henduntur, redtangulis. 

Sint duaerc<5je A,ScB C. quarum BC,fccetur quo- 
lodocunque in quotlibctfcgmcnta B D, D E, E C : Dico 

rcUanguIumfub A,3c B Qcotnprchenrum cequale tfTc om 
nibus rcdangulisfimulfumpcis, quae iublinea indiuifa A, 
& quolibet iegmento comprehenduntur , nempe rcdlan- 
gulo fub A, &: B D j Item fub A , & D E; item fub A , 5c 
E Cjcomprehenfo. 

RetlangulumenimB F, comprehen- q j x? 

datur fub A, 5c B C, hoc clt, reda G B , ^ 

aqualis fit reda: A ; Q_uod quidem fiet, 

fi erigantur ad B C, duae perpendicu- 

lares BGjCF, aequales redas Ajducaturqj ^ ^ 

reda f G. Deirideex D, & E, ducantur 

redas D H, EI, parallelas ipfi B G, uel C F. Itaque D H, 

E !,cum parallelae fint ipfi B G, inter fc quoque parallelae 3 fr/w/ 

crut:Rurfuscaedem,cum ex coftrudione parailelogramma | 

fintB H, B I,aEqualeserunt redceB G , ac proptcrca redae 3 4 primi 
A. Qjioniam igitur reda B G, asqualis eft redas A, erit re- 

danguJum B H, comprehenfum fubinfcda linea A,&feg. 

mento B D j Eadem ratione erit rcdangulum D I,compre- 

henfum lub A, & figmento D E 5 Irem rcdangulum E F 

fub A, & figmento fc C. Q^are cum rcSangula B H, D 1, 

E.F, aqualia fint tori rcdangulo B F 5 pcilpicuum clt rc- 

dangulum comprehenfum fub A , & B C, aquale efle ic- 

^tangulis omnibus, qua lub A, c£ figmentis B D, DE, EC, 

coir.prc- 



M^ET-^CLliD.GeOM:^ 
compr^heduntnr, Siergofiicrintdus re^lajlineae, (cecturq;! 

ipfarum akera, &c. Q^od erat oftendendum. I 

S e H 0 L I 0 n. 

o N { A M lih.g.pro^os.l^. decem priora theorewata 

fecundi Imtus libr},qu£ Euclides lineis accommodat,in numt~ 

rit etiam demonflrabiwus ,fi diusdantur^u! Unea-y non absre 

fuerit, breunernumeris applicare 'ea, qua pluribus uerbis dt 

lineii hic demonftrattturfprjefertim cum multiplicatio numeU 

vmus in alterum rejfondeat ductui -rnius linea in alteram,yt 

fupra diximus. Itaque propnfitis duobus numeris quibufeunq,^ 

yt 6. & IO. diuidatur poflerior in tt es partes }. z. D/* 

6o. numerum productum ex 6. in lo.aqualemejje tribusntrl 

meris j o. i S-cir ! x. qui ex muUiplicattone 6. in & S.&l 

2. gignuntur , id qmdperfpicuum \esi. j 

£)emonstrat hoc loco Federicus Comandinus dut 

alia theoremata, qua iam fequuntur. 

S I fuerintdiiaj linciejfecenturqueam* 
bse in quotcunque iegmenta: Redanguium c6 
prehenfum fub illis duabus redis linqis, aqua¬ 
le eft eis , qu£e fub fingulis Tegmentis unius, & 
quolibet legmentotura alterius concinentur, 
redangulis. 

^ I N T dua recta AB, IKC,rectumangulum A, contimi 

tetyquiefecenturinpartesAD,DE,I.Y, FBj AG,GH, HC. 

Dico rect angulum fub reetts AB, AQyCoprehenfum aquale ef 

fe rectangulis,qu<afub .AD, AG} AD,GH5 AD, HC : D E, 

AG-,DE,GH;DE HC.EF, AGjEF, 

C I^LM X GH}EF,HC;FB,AG;FB GH;EB,HC, 

HiprrjH' continentur.Cbpleatur rectangulu AI,dt~ 

Q Q canturq, DK,EL,FM.parallela;ipJiAC, 

yel 6I; Item HDf,GO, parallelaipfi Ai> 

^ f S f^l C1} qua jfecent priores in P, ](,, S, 

Ty V.Ouonid igitur rectant^ulum AS, co 

tinetur fub AD yAG ; & G T fub ATt, G Hj ^ HK,fitb 

A D , H Cj (quod reSia G S, H 'Py ipfi AD, fm aquales:) 
Item 

34. primi 



W^Li‘^e K^. n.mM 8o 
litem rectatjgula DT, S TL, continemur fttb D E, A G; i 

DE, GHi DE, HCj (quodDS,SV,l^K,ipJIs AG,GH,HC, 

^quales fint, iir ST, ipfi DE ) Et eadem ratione rectan . 

gulaEV^TE^, SIM,continenturfubl.ley AGjEF^GHjEF, 

HC) mn rectangula FO, VTi^ HJ, F 8 , A G ; F B, 

GH; F B, H CiperJ^icuum eji,rectangulum fub A B, A C, 

/equale ejje rectangulif fub fingults^artibus A D , D E, E F, 

FB, & quolibet fegmentorum A G, G H,H C, comprehenjis, 

^uod efipropojitum. 

Si fint du?rc£l§ line?, rcccnturquc amb® 
utcunque : Rcdlangulum comprehenfum fub 
illis duabus redis lineis, una cum redangulo 
fub una parte unius, & una parte alterius com 
prehenfo, squale eft cis,qus fub toris lineis, & 
didis partibus mutuo continentur, redangu- 
lisjunacum rcdangulo fub reliquis partibus 
comprehenfo. 

«s* I N T du£ rectje AB, AC, angulum continentes re¬ 

ctum A, qU£ fccentur ytcunque in D, E ; Dico rectangu- 

Itm comprehenfum fub A B, A C, ynacum rectangula com~ 

prehenfo Jub partibus AD, E C ^aquale ejje rect angulis co«- 

tentis fub ^ B, E C ^ C ^ ^ D', yna cum 

rectangula fub DB, ^E, comprehenfo. 

Compleatur rect angulum AF, a^aturque 

per D, recta D G, ipfi ^ C, yel B >, paral¬ 

lela ; nec non per E, recta EH, fecans 

D G , ini, parallela ipfi jf B,yelCF. 

^oniam igitur rectangulum ^F, aqua- 

P 

K 

A» B 

le efi rectangulis E F, D H, ^ I ^ fi addatur commune _E G, 

erunt rectangula ^ F,EG , nempe fub totis ^ B.,\A C ^ & 

partibus ^ D^EC ^ comprehenfa , aqualia rectangulis E F , 

>A Gy D Hyfub ^B,ECi^C,^DyDB,^Ey compre- 

henfis aqualia. jjuod efi propofitum. 

I N numeris etiam hac eademperfiicua funt. Tropofi- 

'tis enim duobus htfce numeris quorum prior in tres 

1 partes 
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fanes, z. 3. i^.fof^erioryeraindstas 5 i. diuidaturiferjpi. 

cuamefi, 80. numerum froduittim ex 10, in 8- squalem ejfe 

fei numeris 6.1 o. 9. 15.1?. qui f reducuntur ex jingulispar. 

tibuf z. <^.in quamlibet partium '3.?, effciuntqi fimul ad 

diti 80. yt volebat theorema l Federici. 

/^v R s V Sy fi ^dem numeri ficentur vteunquey frior 

quidem in ^. y.fofterior autemin 1.6. manifefium quoq-, ef, 

80. numerum froduBu ex 10 in ^.vna cum i8. mtmcr6 fro 

duflo ex j. in 6 aqualem ejje tribtts numeris 60. Z4. 14- qu 

producuntur ex i o. in 6, & £>■ 8./»-3 . & ex reliqua parte j? 

in reliquam partem 2. cum ytrob:que efficiantur 98. ut theO^ \ 

rema z. Federici optabat. 

THEOR.2.PROPOS. 2. 

S I reda linea feda fit utcunque, Re- 
dangula,quce fub tota, & quolibet legmenj 
roruin comprehenduntur, sequalia funt ei, 
quod a tota fit, quadrato. 

Recta linea A B, diuidatur utcunque in C , duas in 

partes i Dico duo rcftangula comprchenfa fub tota A B, 5i 

fegmentis AC, fumpta,aequaliacflequadiato 

P totius lineae AB, Deferibarui enim AD, 

quadratum linc;EAB,& ex C,ducatur 

CF parallela rci^ae A E, vel B p,quae; 

aequalis ent rcftae A E , hoc eft, redae A B 

Quoniam igitur reda A E, tequaliseft re- 

^ de A B jfx definitione quadrati , erit re-' 

dangulum A F, comprehenfum fub tota' 

BjSclegmento A Cjfimiliter critredangulum CD,coni, 

prehenlum fub A B, & fegmento C Bi Q_uarc cum redaii' 

gula A F, C D, squalia lint quadrato A D, pcrlpicuumell 

rtdangula comprehenla fub A B , & fegmentis A C , C B» 

aequalia efle quadrato lineae A B . Si igitur reda linea feda 

fit utcunque,6cc. Q__ijpd demontttandumjcrar. 

A 1 1 T E R. Sumatur reda D , tequalis redx A B, 

Q^onijm 



8i _ mSLiB E ^:n. ^ 
Q^uoniatnigitur A B, diUifaeft in ^ ^ 
C, eru reftagulum comprehenfum i t > ; 
|ub mfcaa D, <3c leda /\ B, nempe X) i-- 
quadratum red^e A B, aequale duobus reftangulis^qute com 
prehendunturfub D, infeda , hoccd, fub AB , & ,fingulis 
fegmentis A C , C B, quod cft pi opo/Itum . 

S C H o L l 0 21. 

A N Q^v AM T.uclides ficiindumhoe theorem a propo¬ 

nat de linea-recla. diuifi in duas tantum¬ 

modo partes yicuno^i, idem tamen eifiem 

medtjf demonfirabituT .fi linea diuidatuT 

in quotcunoj partes, vt ex his figuris ma. 

nifeftumefi . In numeris y ero ide7n perjpi 

citur hoc modo . TSjtmerus i o. dimfus fit 

in duas partes 7. 3 . Dico numet os 70. 

dr 3 o. ({ui producuntur ex multiplica- 

tione ic.inj.dp^'^‘&%ti,al(.sejje ico.qut 

drato tpfius numen t 0. yt manifejium 1"^ 

eB. Simili modo ^ fi numerus 1 o. diuidatur in plurespartes 5. 

\.erunt numeri 30.zo.40.dr ic. geniti ex 1 o.in 3.Z, 

4. d^ I. 'aquales i co.quadrato ipfius numeri i o. 

6” I M I L I moio demonjirat hoc loco Federicus Comman- 

dinus hoc theo rerna. 

S I .linea reda fccetur in quotcumq,' fegme 
ta; quadratum , quod, a tota fit, (^quale cft eis , 
quaeTub fingulis Tegmeniis , & quolibet fcg 
mento comprehenduntur , redaagulis . 

5' I T re sia .A B diuifa in partes __ 

quotcunq; .A C' ,CD,DB.Dico quadratu_ 

ex A B> defcriptuyn.,iequale efie reSlan- 

guVis . qwe fub fingulis partibus A C, - 

C D,D B,S' quolibet fegmentoru A C., .__ 

CD, X> B, comprehenduntur i hoc efi, C B " 
reSlangulis fub A C, A Cj A C, C Dj Ej—t ■. r—iF 

A CjD B:C Dt A Cj CD,C DiCD, 

1.. L DB: 

CDK 

.cde: 

I. fecundi. 

) 



VCLIT>. GEOM.m! 
D B; D B, ^ Cj D B, C Di D B,DB, 

comprehetifis . Sumftaenim reSiaET, 

qu(S, £qualii fit hpfi A B, diu jaqyin^nr 

tcs E fit C U, H F, partibus ^ f, C D, 
D BfVqualesj JL^itex ys, qua ad fro. 

““ C u pof. i. huius libri demonfirauimus,r( 

^1- t ^ iF B angulum fub AB, £ F, hoc efi, * 
draturn ipfius A B aquale reEiangil^ 

fuh^C,E Gi A Cfi Hi ^ C,HF :CD, E Gj C D, 'GH^ 
C D, H f ; D B, £ Gi D B, G H; D B,H F. Cum igiturM 

tes A C, G D, D B . partibus £ G, G H, H F, fint 

F.rit quoque quadratum ex A B,ixquale reEiangulisfub JQ 

ACiAC C Di^ C, D B ; C D,A C5 C D, C Dj C P,i 
D B .• D B, A CiDB, C Di D B,D B . ^od^eB projf^ 

fitum. 

In numeris idem efi manifeBum. Si enim numerus lO. 
diuidatur in z. J. 5. erit loo.quadratus totius aqualis hist» 

uem numeris 4.6.10. 5. i 5. i o. i ^.t^.qui ex fingulispse, 

tibus z.3.5. in quamlibet partium .procreantur,vt fq- 

/picuumeB, ■ 

THEOR. 3. PROPOS. 3. | 

SI re»5falineafediafitvtciinq;; 
guliim fub tota, & vno fegmentorum coin 
prehenEim arquale eft & illi, quod fub feg- 
mentis comprehenditur, rc(flangulo5& ilE 
quod a prscdidto fegmento dcfcribituf| 
quadrato. 

Li N E A recta A Pjdiuifa fit vfcunqj in puncto C;P*- 
co rectangulum cotnprthciilum fub tora A B, & vtro**}) 
fegmcnto,vt A C, ( fiue hoc fermentum majUs fit,fiuc W'* 
nus) arqualc cfTc rcctangulo fub fegmentis A C, C B/o®' 
prchcnfo, & quadrato prioris fcgmentiafTumpti AC Coo 
ilituatui cnim quadratu dicti figmenti A C,quod fit 



& ex B, educatur 5 F, parallela ipfl A E, donec coeat cum 

ED, protracta in F. Quoniam igitur A E, recta rcctf AC, 

iqualis cft ex quadrati definitione, erit rcctangulum A F, 

Comprchcnfum fub tota A & rcgmento A C. Rurfus, 
quia recta C D,eadem ratione t' -r^ m. 

sequaliselt rectae A C, erit re- 

' Ctangulam C F, comprchen- .|_[_ 

fum Cub fegmetis A C, CB. C 

Cum igitur rcctangulum AF, 

aequale fit quadrato A D, & rectangulo C F 5 liquido con¬ 

fiat , rcctangulum fub A B , tota, (Scfegmento A C, com- 

prehenfum, cfic tequalc rectangulo comprehenfo fub Teg¬ 

mentis A C, C B, & quadrato praedicti Tegmenti A C. Itaqj 

fi recta linea Tecta fit vteunqj , &c. (^od erat often- 

dendum . 

Aliter. Accipiatur recta D,aequalis figmento AC. 

Qjioniam recta A Bjdiuifa eftin C, ^ ^ 

erit rcctangulum comprchcTum fub ' 

D, &:A B, hoc cft, fub A B,& A C, 33 »■ 
:qualc rectangulo fub D, & C B, 

hoc efi, fub A C, C B,& rectangulo fub D,& A C,hoc cfi:, 
q uadiato figmenti A Cj quod cft propofitum. 

S C H 0 L I 0 X- 

V r hoc theoremti numeris accommodetur, jit numerus \ o. 

diuiflts in 7. ^ J. Dico numerum 70. frodu^um ex 10- in 7. 

aqualem e(de numero z r. equi ex 7. in 3. froducitur, yna cum 

quadrato prioHs partis 7. Id quod res ipfa indicat. Tari 

ratione erit numerus 30. procreatus ex r o.in 3. aqualis > 

mero z i. produco ex ). in "j.jimul cum 9. quadrato pradiSli 

numeri^. 

THEOR. PROPOS. 

S I recta linea feifta fit vteunq;; Qiiadra 
ftum , quod a tota deferibitur , aequale cft 
I L 2 & iilis. 
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& illis, quiE a legmcntis clcfcribLintur5qua- 
dratis ? & ei, quod bis fub Tegmentis com¬ 
prehenditur 5 redlangulo. 

Recta A B,diui(a fir vtcumqjin C Dico quadratum 

ro.ius rcfta? A B^^qualc cllc quadraris ftgmentoiuin A 6' 

C rc<aangulo comprchcnfo bis fub legmcntis A C,cf 
Dcfcnbatur luper A B,quadratum A D, dutaturq; diam^ 

ter B E. Demdeex C,agatur,C f, parall 

lela redas B D, Iccans diametrum in G, 

pundo,per quod rurlusducatui HI,pa¬ 

rallela reftg ABjEritqj quadratum A D, 

diuifum in quatuor paiaile ooramma.. 

QjJor iamigitui trianguli ABE, duo la¬ 

tera A B,A E,asquaiia funt 5 erunt duo ancuii ABE,A EB, 

aequales:Atquitrtsaiiguli ABE,AEH,BAE,triaguli Abj^ 

duobus redis funt^quaiesj & B AE, rcdiiseB : itiiqui crgo 

anguli ABE, A EB, femiredi erunt. Eadc ratione oftendes,', 

angulos DB£,DEB, Icmircdos tffe. Qjjcd etiam confla'^ 

ex ij-squae ad ;4 propof. lib.i. dcmonftrauimus. Nam,'| 

jbi oilefum cit,diameter B E,diuidit angulos redos ABD;^ 

A E D,bifariam. Qj^ia ei go anguli ttes trianguli EFG,^‘qua 

Icsfunt duobusrtdis jdt angulus E f G, rcduseft,cumfit 

^qualis redo D,cxternus inttrnojnecno FEG, fcmirectus 

erit & rcliqu^ EG f,lci)nrectus,ideoqj ^qualisangulo f: G. 

Qjiarc tequalia erunt latera EF,&: FG^quse cum fint aequa 

lia oppofitis larcnbus GH, HE, erit parallclogrammu F H,. 

quadratum , cum omnia tiuslatcra fint aequalia', & omn^ 

angu i recti.Eadem ratione quadratum erit C 1. Qjiamob- 

rem C 1,F H,quadrata lunt figmentorum A C, CB, quoH 

H G,rccta asqiialisfit recr^ AGj8c rcctagula AG,DG,corti- 

prehenfa erunt fui) fcgmdis AC,CB, piopterea quod CG, 

G Ij^qualcsfint rectas CBi 3c FG,a:quaiis lectas GH,hocjj|j 

rectas A C. Q^uccirca cum quadratum A D,5quak fit qua¬ 

dratis C I, F H, & rcctangulis A G,D Giconllat quadratu' 

A D,totiusline£e A B, aqualeefle quadratis fegmentorum 

AC Cii^^ reciagulo cpprehefofubcifdefegmetis ACjCB,' 
bis fumptOi Igitur fi recta iincafirctallt vrcuq5,c]uadiatuni, 
qtiod a tota dclcribjtur,Ccc. Qjmd dtdtionlirandum eiat- 

A,tJ- 



■^A L I T E R . Quoniam recta A B, diuifa eft ia C, er.'t 

quadratum totius AB,a£quale rectangulis.qug fub tpraAB, 

&reomentis AC, CB, comprehS- ^ Q ^ 

duntui-; Rectangulum autemfub ‘ ' 

A B,&. AC.comprchenfum, aequale eft rectangulo com pre 

hcnfofub AC,CB,.5c quadrato fegmenti AC ; Itemrectan 

gulum fub AB,CB,comprchcnfum,2equa!c eft rectangul o 

fub C B, A C,comprehen(o,& quadrato fegmeti CB. Igitur 

quadratum rectf A B, gquale eft quadratis (egmentorum 

AC, CB,6c rectangulis fub AC,CB, 5c fub CB, AC. quod 

eft propofitum . 

COROLLARIVM. 

Hinc raanifeftam eft, parallelogramma 
circa diametrum quadrati eife quadrata. 

o N s T A T hoc cx priori huius theorematis demoftrationc, 
in qua oltenfum eit, redangula G I, F H, quat Tunt circa diametru 
B.E, e.de quadrata . In o.nniqus ettim alijs quadratis eadem erit 
dcmonftratio . Eit tamen corollarium illud intelligendum de.illis 
parallefjgrammis circa diametrum quadrati, qua? communem ali¬ 
quem angulum habent cum toto quadrato , cuiufmodi funt diSa 
parallelpgramma C £, F H; Illud enim angulum habet A K D , 
communem cum quadrato, hoc vero angulum A E D. Idem nihi¬ 
lo minus verum elt dc quibufeunq; parallelogrammis circa <fia- 
metrum qtiadraci, etiam protraitam , quamuis non habeant cum 
quadrato angulum aliquem communem, dummodo eorum latera 
parallela fini: quadrati lateribus. Circa enim diametrum A C,qua¬ 
drati fi D ,confidat parallelogrammum 
F H, fitie intra quadratam , fiue extra , 
quod tame habeat latera lateribus qua¬ 
drati B D, parallela ; Dxo F H.cfie qua 
dratum . Cum enim parallelas fint A B, 
E F, erunt anguli B A C. F H G, xqua- 
lcs,internus & exrernus; atq; eadem ra 
tionc anguli B'CA,F G B,asquales erutr 
Sunt autem anguli B A C,B CA,femire 
fti vc odenfum lam fuit ; Igitur & an¬ 

guli F B G,F,Q H, femireSi erunt, proptereaqj latera E F, 
F G, illis oppnfita , asqualia , & angulus F, refius'. 

Quare cfi EF,F G,latera «qualia fint oppofi- 
tis lateribus GH, HEiCrit F H,quadra 

tum. Quod cdpropofitum. 

L 5 SCtiO^ 

z. fecundi. 

3, fecundi. 

3 2. primi 

6. primi. 

3 4. primi 
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S C H 0 L 1 0 21. 

J N numeris hx theorema hoc quartum exercehitur.Sitnu 

merus i o. diuifus ytcunqi inj.S" Vides igitur i oo, 

dratum totius numeri aequale ejje 49.1C7' 9. quadratis partium 

7.& 3 .-»»<* cum numero zt.qui ex 7.in procreatur yiit 

pto. ?{am 49. 9. 2f. 11, efficiunt lO®. 

iPERFACilE autem ex hoc theoremate denionfir> 

musi Si linea reBa fuerit dupla linea reBa^quadratum ex ii 

7V. y r> defcriptum, quadruplum ej]e quadrati ex hit, 

defcripti.Sit enim linea A B, dupla linea K* 

Dico quadratum reBa A B, ■quadruplum ej^ 

quadrati reBa K. l^amdiwfa bifarii 

A^, t? B in (Z,f faiconflruBio, vt in theoremate 

erunt quatuor p ar allelogramma ^ G^CI, 

I quadrata, atq-, inter fe aqualia, curn omnia eorum 

latera fnt squali a, yt facile demonjlrari potejhex propof, ’4| 

lih.i.omnescji anguli reBi. Quare cum quadratum A D, 

quale fit quatuor quadratis ^ G, C 1,1 F,F H, erit quadra¬ 

tum lines ^ B,quadruplum quadrati linea -A Q hoc efi,linei 

K, qus squalis efi ipfi j/ C. Eflyfraq-, dimid a lines A B. 

B R E V I V s. Ex hac propofitione, quadratum reBs ABj 

squale efl quadratis reBarum ^ C, C^, & reBangulo ftt^ 

reBis lineis A C, C B, b:s comprchenfo . Qum igitur qu-t^ 

drata reBarum squalium ^ C , C B . aqualia finti ir rei 

Bangulum fuh squalibus ^ C , C ?■,quadratum quoq',ft^ 

atqi squale quadrato reBs A C j Conftat quadratum rt~ 

Sia ^B , quadruplum efie quadrati reBee AC. cum squale fi 

quatuor quadratis squalibus quadrato reBs A C. 

EcontraR[o ofiendcmusi Si quadratum quadn 

pium fuerit quadrati, latus illius duplum cjfe Lateris huiu^ 

Sit enim quadratum reBs -A. B. quadruplum quadrati reSi 

K. D/co latus A B, duplum ejfe lateris K. Tfarn diuifa refis 

AB, bifariam in C, yt A B dupla fit ipfius A C; erit, yt «i» 

demonfiratumefi, quadratum reBa A B, quadruplum quU’' 

drati reBa A C ; Erat autem ^ quadruplum quadrati reSi 

Yi. Igitur aqualia fiunt quadrata reBarum K, & A C,dTilf 

reBs ac, squales . Efi autem A B, ex confiru'Bi'>^’i 

ipfius A C, dupla; Dupla icitur etiam erit ipfius K. Hac ti- 

men omnia aliter demonfiralimus ad propof. 10. lib. A. 

THEOl- 



II. ^ U 

THEOK. 5. PROPOS. 5. 

S I re(5ta linea fecetur in sequaliaA' non 
(Equalia: Re(5cagiilum fub inaequalibus feg- 
jmentis totius comprehenfum, vna cu qua¬ 
drato, quod ab intermedia fedlionum , 
'qualecftei, quod a dimidia defcribitur, 
quadrato. 

Dividatvr recta A bifariam in C,5c per inae¬ 
qualia in D, vt fectionum intermedia recta fit C D, qua di¬ 
midia C B,minus fegmentum D B, fuperat, vel qua mams 
fegmentum A D, dimidium A C. excedit : Dico rectangu- 
Ium fub Tegmentisinsquahbus AD, D B,comprehcnfum, 
vna cum quadrato rectae C D,quaE in- E <j_ 
terduas eft Tectiones, aequale efle qua 
drato dimidia: C B.Dcfcribatur enim ^ 
C F,quadratum Tuper dimidia C E^Jc 
ducra diametro B E,ducatur ex D, re¬ 
cta D G, parallela rectae B F, Ttcans diametrum B E, in H, 
puncto, per quod ducatur rect* BC, parallela I K j Item ex 
A,recta: C E, parallela A L, lecans l K, proJuctamin L. 
Erunt igitur per corollarium procedentis propoT D I, K G, 
quadrata.id-oq; D H,recta rectae D B,aequalis : Eft autem 
& K H,ipfi C D,oqualis . Q_uare rectangulum A H, com- 
prehendetur fub A D, D Bj & K G, erit quadrarum recto ' 
C D. Probandum itaqj eft rectangulum A H,yna cum qua 

;drato K G,oqua le cfte quadrato C F. Quoniam ergo com¬ 
plementa C H F H, oqualia Tunt j fi addatur commune 4 
quadratum D I, erit parallelogrammum D F, paiall.lo- i 
grammo C [, oquale ; Eft aurem <5c A K, eidem C l, ^6-prmi. 

!oquaIe , quod & bafes AC, CB, oqualcsfint : Igitur 
D F, A K. oqualia inter fc erunt ; quibus fi commune 
apponatur C H, erit gnomon M N O, rectangulo A H, o- 
qualis. Quocirca cum gnomon MN O, .& quadiatum 
K G, oqualia fint quadrato CF, erit & rectangulum 

L 4 AH, 



4- fecundi. 

5. fecundi. 

T .fecundi. 

6. 

' ^EV-CLm.OEOM.^ 
A H, yna cum quadrato A G, gqualceidem quadrato CF. 
Si recta ergo linea fecetur in atqualia, & non cquaiia, &c. 
Qj^od oftendendum erat. 

S C YL 0 L 1 0 TSi, '.r^ 

Ci> Aliter hoc theorema ex ^ 

Aj . " i-l-H B cifcoMaurolyco demonlirabimus,h ' 
tnoda. .Quia qu.tdratum ex C 

le eft quadratis ex C D, D ^ .ynacUm reBangulo bisfub CD^ 

D B : Et reBangulo fub C D,D B, yna cum quadrato ex D Bj 
aquale efl reBangulumf^b C B,B Dj Erit quadratum ex C B,; 
aquale reliquo quadrato ex C D, yna cum reliquo reEiangiM 

fubC reBangulo fub CB,BD,yel fub ^ C,BM 

.Atqiii reBangulis fub .A C,B Dy& fub C D, D B, aqualee^ 

reEiangulum fubtota A D, D B. Igitur quadratum ex CB,j 
jequale erit quadrato ex C D, yna cum reBangulo fub AD,, 

D Bj hoc efl y reBangulum fub .A D,D B, yna cum quadraft 

ex C D,aquale erit quadrato ex CB.I^tod erat demonBrandk 

Zde M in numeris efl manifefium . Diuidatur enimnitt, 

merus i o aqualiter in q, & i- Bom inaqualiter in 7. 3. 
it a yt medius numerus inter feBiones fit 2,. quo yideheet 

midius numerus fuperat minorem partem q.t^c. Vides i^ 

tur, numerum 2 i .ex 7. in ^.produBum^ yna cum 4. quadri- 

to intermedq numeri 2. aqualem ejje 25. quadrato dimi^ 

numeri 5. 

THEOR. 6. PROPOS. 6. 

SI Reda linea bifariam fecetur 5 & illi 
redaqucedam linea in redum adijeiatuti 
redangulnm comprehenfiim fub tota cumj 
adieda, & adiedajvna cum quadrato a ($ 
midia,ecquale efl quadrato a linea, *qUvtW 
ex dimidia, tum ex adieda compoitituti 
tanquam ab vna, deferipto. . . ■ 
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f S E c E T V R reda A B, bifariam in C, &ei in redu 
'datur BD : Dico redangulura comprehenfum fub tota c5- 
pofita A D, & D B, adiefta, vna cum quadrato dimidia 
'e B^squalecflc quadrato lineae C D, quae ex dimidia CB, 
'&ad;^aa B D,componitur. Deferi- F G 
batur namq; C E,quadratum fuper - 
|c D, & duda diametro D F, duca¬ 
tur ex B, reftaBG, parailela redae 
;D £, fecansd ametrum D F, in H, 
ipundo, per quod agatur I K,paral¬ 
lela redae C D; Item ex A, ducatur 
redae C F,paral!ela A L, fecans 1 K.prcdudam in L-E; unt 
igitur per-corollarium 4. propof huius lib. B I, K. G, qua¬ 
drata, ideoqj reda D I, redcC D B, gqu alis ; E it autem Sc 1 
K H, redae C B, aequalis. Q^are redangulum A I, com- 
prehendetur fub redis A D, D B j & K G ,er t quadraturo ■ 
redae CB. Probandumitaqjcrt,rcdan2u!um AI,vna cum | 
quadrato K G, aiqualecfle quadrato C E. Qjuoniam ergo 
parallelogrammum A K, CEqualecft parailelogiamo CH, 36. ^'nmi 

quod bales A C, C B, aequales fint j Eft autem 6c paralle- 
dogrammum H E, eidem C H, aequale , complementum 
complemento 5 erunt A K, H E, aequalia inter fe. Addito 
ergocommuni C I,crit rcdangulum AI,gnomoni MNO, 
aequale. Quocirca cum gnomon M N O, & quadiatiim 
K G, quadrato C E, fint aequalia jerit & rcdangulum AI, 

: vna cum eodem quadrato K G, eidem quadrato CE, se- 
quale. Itaqj fi reda linea bifariam fccetur, & illi reda qux- 
da linea m redii adijciatur,6cc. Q^od erat dcmonftrandu. 

, S C H 0 L l o 1^. 

, E T T E p. idem ojlendemm ex Francifeo Maurolyco. 

l^iia quadratum ex CDj^e^jitalee/i ^ 

Iqnxdratis ex C B, B D, vna cum re- J^|- j . 1 35 
.B angulo bis fubCB, BD-, hoc e fi , | 
vna cum reSiangulis fub C iS,B D, & fub A C,B D.T-ft autem j 
^yeSlanguUs fub A C,D Bj C^By D B-y & fub D B, D B,hoc eft, ' _ 
'quadrato ix D B, aquale reSiangulum fub A D, D B. Igitur i .fecundi, 

quadratum ex C X>, aquale efi reliquo quadrato ex CB vna cu j 
. . ■ reciun-^ 

4; fecundi.; 



XErcLijiwEor.ifM __ 
rel^angulofuh ^ GjTy Hoce^,reBangitluinfi4l> ^D,Di, 

vnxcum quadrato ex C squale efi quadrato exCD.Ouod 
demondrandum erat . . '^•v 

5” E c E T V R iam numerus i c.hifariam,(nt cy- hoc th^ 

remanumeris accommodemus . ) in 5. er 5. addaturqy ei^ 

merus 2. Fides igitur numerum 2.4.qui producitur ex rcfoJ,' 

meroeompofito 12. in adietlum 2. t»4 cum ‘ 1 5. quadratotj 

midij numeri, aqualem ej]e 49. quadrato huius numeri 7. JJ' 

ex dimidio jadietlo z. componitur . 

Ex hoc porro theoremate colligitur proprietas injtgms 

Arithmeticaproportionalitatis, qua confifin in eodem fempni 

excejju quantitatum proportionalium . Cum enim ^ DJupr \ 

ret C D, magnitudine ^ C, hoc eH,CBi & C D. fupent 

B O, eadem magnitudine CE: hahe-\ 

A C ^ ^u»t lineat D, C D,B D,proportio.] 
Ai—' i I 4 35 nalitatern A rithmeticam.^lare cm 

ojienfumfit, reSiangulum fuk extnl 

misAD, E Dy-vna cum quadrato exceffus CE, aequale ejji 

quadrato linex medis. C D iperjpicue colligitur, in omnipr^‘ 

fortinnalitate Arithmetica trium linearum , reHagulum fi^ 

extremis contentum , vna cum quadrato excrjptf , aqualee^t 

quadrato linete medis . Q_uod idem in numeris cernitur, 

eundem habent excejjum . Innumeris enim 4. 7. 1 o. eundem 

excejjum j . habentibus , numerus 40. produSlus ab extremii 

4.1 o. vna cum 9. quadrato excejfus 3. squalis eji quadrM 

numero qq. qui ex medio numero "p .procreatur, 

THEOR. 7. PROPOS. 7. 

SI reda linea fecetur vtcunq;; Quod! 
a tota, qiiodq; ab vnoregmentorum,vtra<‘ 1 
que fimul quadrata , irqiialia fiint 8c illh 

quod bis fub tota, & dido Tegmento eom- 
prchcriditur5redangulo,& illi, quod a reli¬ 
quo Tegmento iit, quadrato. 

Recta 
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Recta AB, fccetur vtcunq; in C.Dico quadratum 
potius A iB,& quadratum Tegmenti fiucmaioris, fiue mmo 
ris AC, aequalia cflc rciiangulo biscomprchenfo fub tora 
AB,& diftofcgmcnto AC,vnacu quadrato reliqui fegme 
<i CB.Dcfcribatur.n.fupcr AB,quadratu AD,&:diiftaciia* 
irnetro BE.ducatur ex C.refta CF, parallela reftac AE.lccas 

i tliamefruinpunaoG,pcrq£ T. P P E F D 
agaTH I, parallela reft® A B. 
Erunt Igitur per corollai iu 4. 
propof. huius lib.Cl,HF,qua- 
clrata,& quia refta G H, sequa 
lis cft redae A C,crit HF, qua- 
dratum legmenti AC.Rurfus quia AE,?quaIiseft: ipfi A B, 
trit redangulu AFjCoprfhenTurn fub tota AB , & (egmero 
A C. Eadem ratione redangulum HD,comprehenfum erit 
fub eifde redis A B, A C,qupd redae D£,E H, aequale.-, fint 
redis AB, AC. Quoniam igitur rcdangulis AF,FI,hoccll, 
gnomoni K L M,vna cum quadrato C I, ^qualc eft qua¬ 
dratu A Di fi apponatur comunc quadratu H F , erutqua-' 
drata AD,HF,aequalia redangulis AF,DH, (qu^ compre¬ 
henduntur fub tota A B,& figmento AC,) vnacum C I, 
quadrato reliqui fegmenti C B. Si igitur reda linea Iccctur 
Vtcunqj, &c. Qjjod erat demonftrandum.^ 

S C H 0 L I 0 

Aliter exVrancifio Mdurolyco idem demonfrrahL 

mus. Quia quadratum ex A B,iequale eft ijuadratis ex .A' (.j , 4. fecmdi, 

C B, yna cum reBangulo bif fub A CjC addatu rcommu 

ne quadratum ex A C y erunt quadrata . n 

ex A ByA C, aqualia quadratis ex A T, A ^ ^ 

C B, .//C, yna cum reEiangulo bis fub 

\h C, CB. SedreSt angulo fub AC,CB, 

yna cum quadrato ex A C , aquale efireftangulum fub A B, fecundi^ 

A C', Fi proinde reEf angulo bis fub A C CB. -vna cum qna 

drato ex A C, bis, aquale ejl reEi angulum fub A By A C, bis. 

‘igitur quadrata ex A B,A C,(equ.tlia funt reliquo quadrato 

ix C B.-ena cum reElangulo bisJub A B, A C. ^uod demon~ 

yfitandum erat, 
P / N 
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I N numeris Autem, diuJdxtur numerus i o. ytcunq-, in 6. 

^4.. Igitur loo.quctdratus numerus totius numeri i o.ej'55. 

(juairatus numerus p^irtis 6. Aquxles funt numero i zo.qui^ 

bis ex toto r 9. in partem 6.yna cum j 6. quadrato numero d. 

teriuspartis 4. yt confiat. Sic etiam t co. quadratus numerm 

totius numeri i o. ^ r 6. quadratus numerus partis 4. aqi ~ 

les funt numero %o. quibis fit ex toto lo.inpartem yna\ 

3 6. quadrato numero alterius partis 6. 
I 

EX FEDtERlCO COMMANDIN05 

Si re<3:a linea in partes inaequales fecetur|| 
earum partium quadrata jequalia fiint recftanJ 
gulo, quod bis didtis partibus continetur, vna’ 
cum quadrato eius linear,qua maior pars fiipe 
rat minorem. 

S s c B T V R refla A B, in parrcs inrquales A C,C B, fitqj ttI 
iorpars A C; ponatur autem minori pani C B.fqualis linea Af 
vcD C, fitexcclTus, quo pare A C, fuperat partem C B Dioxji 
drata partium A C, C B, secual a efle rcflangulo, quod bis coni 

Y netur fub A C, CB, vna eiim quadratoi 
^ —E neae DC.Conitituantur quadrata AE,Ct 

& agatur D Ijipfi C E,parallela, produc 
(j ^ tnrq; H G, ad K. Itaq; quoniam AD, it 
-jl£ CB,ell aequalis,addita communi D C, erj 
_( tota A C, hoc eft C E, toti D8,afqual'..';^ 

aure & CG,ipfi CB,,aequalis,quod quadjg 
tum (it CH ; Igitur & reliqua GE, relii ' A D C B. 
DC,sEqualis cnr: Ac proinde, c 

ipfiDC,fit aequalis^ erunt G E, t E,aequales: ideoq; IG,quadntuf 
er tab cxceiri DC^deferiptum,Quoniam veo reflangula Al,Dft 
continentur fub partibus AC,CB,(ft(t.n. AC,vtriq; Irneae AF,DBtr 
8t CB,vtriq; AO,EH[,aequalis:) manifeHum elt,quadrata AE, CH^ 
partium AC,CB,tqu3l’a efie reflangulis AI,DH.qu* continentot' 
i'ub partibus AC, C B, vna cum quadrato I G, cxcclTus DO 
Quod cft propclitum. 

S C H 0 L I 0 2^- HB 

I N numeris.Secetur numerus 1 o. inaqttaliter in 4. & 6- 
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itit -vt maior pas fuperet: minorem numero x. Vides igitur nu ■ 

ner os 16.5 <5. puadratos partium^ (jui efficiunt ^ i .aquales ef- 

fe numero ? 4. qui fit ex 4. in 6. bis fumpto , -rna cum 4. qua- 

,drato excejfus 2. vt volebat theorema. 

THEOR. 8. PROPOS. 8. 

SI rc(5la linea fccetur vtcunq;; R exan¬ 
guium quater comprehenfum fub tota, & 
vno regmentoru , cum eo, quod a reliquo 
fegmento fir5quadrat05a?quale eil: ei, quod 
a tota 5 & diXo Tegmento, tanquani ab vna 
linea deferibitur, quadrato . 

Sit reda A B,in C.diuifa vtcunq;. Dico redarguJum 
quater compreheniUm fub A B, & fegmento flue maiore, 
fiue minore C B, vna cum quadrato reliqui legmenn A C, 
cCquale cfle quadraro linere , qus ex reda A B,& dido 1< g- 
mento C B, componitur . Producatur A B, vcilus. diduni 
fegmentum C B, ad D, j 
fitq; B D , recta aequa- _ 
lisiegmento C B;3t fu- ( 
per tota A D, quadra- Ir 
tum dclcribatur A E; _ 
Duda autem diametro ACJ5DA GT3I> 
D F, ducantur B G,C I, parallelae ipfi D F,fccantcs diame- 
tiumin H, K, pandis,per quiE ducantur L M, O P, pa¬ 
rallelae ipfi A D, qu* fecent priores parallelas in N, 
Erunt igitur per corollarium propof 4.buius lib. O 1,NQ^, 
B M,quadrata.Et quia O K.equaliscftrcdse A C,eiir O I, !3 4.pr;?w;. 
quadratumfegmenti A C: ilurfusquia N H, aequalis cft iq.primi. 

redae CB,criti>l Q^quadratu fegmenti C B,idtoq; quadra 
to !.'M,tEquale,i.u rectae CB,BD,aequaicsfint.Q_u^aic rect^ 
jB H,H Q^aequalesfunt fegmento CB;Atq;adco duo re¬ 
pta ngula aH, LQ^cmpichcnfa erunt fub A B, & fegmen 
jto C B, cum L H, fit aequalis rcefar AB.Eade roneerutduo 3 4. pr r, i 

‘ rccran- . 
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H.^rm 

iif. fecundi. 

7. fecundi. 

reftangula NG,HE,ccmprehenfa fub AB,5c C B, 
H Vi,redae jcqualcs fint rectis CB>BDj& redae GH,EM,ttJ 
dae LH,hoccft,redae AB: Et qma quadratum NQj^''M,| 
cqualia runtjd addatur commune KG,crut BM,KG,limuli 
aequalia rcdanguloN G. Qjwpropter qumqj redangi 
AH,LQ^E,BM,& KG,gnomonem R S T, compoiK 
tia , aequalia funt redangulo quarcr comprehendo lub rd 

BjiSe komento CP. Cum igitur gnomon R S T, & qm-j 
drarum O I, aequalia lint quadi ato A E 5 erit redangiiluni 
qtiarer comprehenfum fub data reda A B,& feomento C|j 
vna cum quadrato reliqui kgmenti A C,aequale quadrati 
lineae A 0,tompofitae ex AB,& dido fegmento C B. Qjull 
obrem,d reda linea (ecetur vtcunqj,&c. Q^od demonltii* 
dum erat. 

tonfrA 
.yiB, Bfti 
isexjl: 

S C H 0 L I 0 T^. 

.//1 I T E R idemex -fruncifco Maurolyco demonfi 

mus. Quia c^uadratit ex A D acjuale e fi quadratis ex .A B, 

rna cureBatigulofub.AB.ED^bisihocefi, quadrati_ 
— »n B C, yna cum reSian^ulo bisA\ 

Y -f*- ^ ^B,BC: Et quadrata ex A fr,! 
B C t aqualia funt reSiangulo ‘9(\ 

fub A B, B Cyyna cum quadrato ex A Cj Erit quadratu ex AD, 

aquale reBangulo quater fub ABj B C, yna cum quadrat»^ 

A C. Quod demonfiranduni erat. 

.V E c E T V K iam numerus c o. yteunq-, in 6. dr 4. 'Hfl' 

merus igitur 240. qui quater fit ex toto i o. in f artem 6. "Wi 
cum 16. quadrato numero alterius fartis q. hoceB,nun 

2 5 6. aqualis efl numero quadrato huius numeri i 6. qui 

fonitur ex dato numero i o. & diBafarte6. yt confiat. B" 

dem modo, numerus 160, qui fit quater ex 1 o. toto, in parti» 

4. yna cum 3 6. quadrato numero alterius partis 6.hoc efl,m 

merus aqualis e fi quadrato numero huius numeri iff*i 
componitur exic.dy 4- [ erfi>icuum eji. 

THEOR. 9. PROPOS. 9. 

SI reifta linea fccetur in aequalia, & no 
aequa- 
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'aequalia; Quadrata,quae ab incequalibus to¬ 
tius fegmentis fiunt, duplicia funt & eius, 
quod a dimidia, & eius, qitod ab interme¬ 
dia fcdionum fit, quadrati, 

S E c E T V R re£ta A B,bifariam in C,& non bifariam 
in D. Dico, quadrata icgmentoruminajquaiium AD,DB, 
dupla effe quadratorum,qu^ fiunt cx dimidia A C,& cxin 
tcrmedia Icdionum C D.Educaturcnimtx C,ad A B,per- 
pendiculans C E,qu* fit aequalis dimidiae A C,vel C Bj Du 
canturq> redae E A, £ B. Deinde cx D, dmacur quoqj ad 
A B,perpendicularis D F,lccans E B,in pundo F,pcr quod 
ducatur F G,parallela ipfi A Bjlccans C E, in G, ducaturqs 
AF. Qji,oniam igitur in triangulo ACE, 
latera C A, C E.sequalia funi j erunt an- ><^F' 
guli C A £, C E A, aequales . Eft autem 
angulus A CE,rcdus5 reliqui igitur argu- ^ 
li alium ledum conficient, idcoqj AE 
^mircduscrit. Eadem ratione angulus B E C, femiredus 
erit j ac propterea totus AE3, redus. Rui fus , quia trian¬ 
guli F G £,angulus EGf, aequaliseft redo ECB, externus 
munio j erunt reliqui duo anguli vni redo aquales; often- 
fum aurem clt , angulum V E G, cflc Icmiredum j igi¬ 
tur & EFG, Icmiicduscnt, pruptertaque cum anguli 
F EjG, F G E, aquales fipt, ^erunt & latera b G, G F, a- 
qualia inter fe . Eodem modo oftendetur , m triangulo 
B D F, latera B D, D F, tfle xqualia s nam angulus 
F DB, eft redus, & B, Icmiredus, iScc. Itaque cum in 
triangulo ACE, angulus C, redus fit , ent quadra¬ 
tum lateris A E, aquale duobus quadratis laterum AC, 
C Ej Atqui hac duo quadrata inter le funt aqualia j 
quod & linea AC, CE, aquales lintj Iguurquadra¬ 
tum lateris A E, duplum erit quadrati lateris A C. 
Rurfus , quia in triangulo EG F, angulus G, rectus cfi, 
ent quadratum lateris'E F, aquale duobus quadratis 
laterum E G , G Fj At duo hac quadrata inter fc 
aqualia funt , ob aqualitatcm irnearum £ G , G F j 

Igitui 

3 



.J4. fritni. 

47. frimi. 

4. fecundi. 

ii. fecundi. 

Igirur quadratum lateris E F,duplunicritj 
quadrati lateris FG,hoc eft,quadrati linte i 
e Di Eli enim CD,recta recticFG,afqua 
lis,cum C Fjlit parallelogrammum. Qj 
re duo quadrata rectarum A E,EF,duf 

lunt duorum quadratorum linearum rectdrum A 
Sunt autem duo quadrata rectarum A B , E F , ajqud 
quadrato rectae A Fi & quadratum rectae At, ttqua 
duobus quadratis rectarum A D, D F. Igitur Sc duo qu» 
drata rectarum A D , D F, dupla funt duorum quadra» 
torum rectarum A C, C D. Atqui quadratum rectae D 
squale eft quadrato rectae D B i oltcnfum enim eft, re^ 
ctas D F,DB, cflcaequales. Qjrareduo quoqs quadrata re¬ 
ctarum A D, D B, Tegmentorum inaequalium, dupla lurft 
quadratorum rectarum A C,C D, dimidi® lineae, & iiucr 
medis lectionum. Si ergo recta linea Iccetur m aequalia, & 
nontequalia dcc. Q^oderat dcmonftrandum. 

S C H 0 L I 0 

Aliter ex Federico Commandino. ^oniafn 

' C B, dqtixlis eji, ^fuperat C Bfpfam C D,re£ia D fupi 

bit quvqi A C,ipfam C D, eadem reBa D B. ^are, 

propof huius lib, demonfrauimus, quadrata reBarum A 

C D,.^qualia funt reBangulo fub A C,C D,bis^ lena cum qiu 

drato reBa D Bi Ac fropu 

_ quadrata reBarum A C,C D,^ 

reBan^ulum fub A C,C D,hit 

yna cum quadrato reBae D B.,dupla funt quadratoru ex A Cy 

D .• Sed quadratis reBarum A C,C'D, -vna cum reBangttk 

fub'A C,Cl>,bis.eBtequale quadratum reBx A D. Igitur 0 
quadrata reBarum A D, D B, dupla funt quadratorum dt 

A C,CD. * 

Aliter ex Trancifeo Maurolyco . jQuia quadratum ex 

line areBaA D y deferiptum aquale efi qua.dratis deferip- 

tis. ex AC,CY),-rna cumparallelcgranimo reBangulo hisf» 

reBis AC, C D, comprehenfc, fi commune ponatur qui- 

dratum ex D B, erunt quadrata ex A DiT) B, aqualia qtti- 

dratis exACyCDyDB, yna cum reBangulo bis fub AC, CD» 
yel 



II» 
I ifelfuh B r, CD, ^tqid qtutdrao ex D c?<wj reSlxngtt - . ' • 
uifbii fith^ C, C D, s<jttali.ifuni cjuxdrata. ex B C , feu A C, 'j.fecimdii 

\^ex C D. S^adrata. igitur ex A D, D B , ic^udlia, funt bis 

quadratis cx A.C,C Dj propterea auadrata e"x A D^DB, 
iupU funt ^uxdratorumex A C , C Dj ^Hod oftendendum 

! trat , ’ 
■■ /am -verorurfus numerusyKX diuidatur tecjualiter in 

^ f. Item maqualiter in ?• ytft intermedia, feciio nu¬ 

merus z.ce» in propos. J. efi ditium. Quadrati numeri igitur 

partium imitqnaLium 7. & dupli funt quadrato-" 

rufn z ^.dimidij numeri 5. dg-gtumeri z. inter duasfeBio- 

nes y ytmanfejiumef, 

' THEOR.io. PROPOS.io. 

SI refta linea fecetur {)irariam, acjijcia- 
turautemeiinre(5cu quaepiam rc<51:a linea ; 
Quod a tota cum adiunda, & quod ab ad- 
iundia, utraque fimul quadrata? duplicia 
fiint & eius, quod a dimidia, & eius, quod 
a coiiipofita ex dimidia & adiunda, tanqua 
iab vna, deferiptum fit, quadrati. 

s B c B T V R reda A B, bifariam in C, &ci in redum 
addatur B D ; Dico duo quadrata redarum A Dj BD, du¬ 
pla efle quadratorum, quaj cx redis AC, C D, deferibuh- 
tur. Super AB, enim ex C, erigatur perpendicularis CE, 
quas fittequalisdimidia: A C,uci CB,& iungantur redae 
A E,E B Per Djdcinde educatur DF, j;, ^ 
ipfi C E,paralkla,occurrens reda: EB, 
protrad* in Gj&pci E, ducaturredg / f \ U 
C D, parallela E F» fccans D F, in F, , ■ 
iuhgatui que reda A G. Oliendetur ia, t: 
angulum A E B,e(re redum, utin praecedenti propos. &| 
C E B, femiredum 5 ideoque eius alternum E G F, femire- \%^.primi j 

dum quoque'; Eft autem angulus F,rcdus,cum in paral- primi I 
C ^ _lelogrammo I 1 
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6. primi 

47. prmt 

47. primi 

i primi 

^j.'primi 

^.fecundi 

Iclogrammo C F,rcfto angulo C, opponafur. Igitur & . 
liquus F E G, fcmireftuscrit, & proptereaipfi EGF squa- 
lif, Qj^are redae E F, FG, & angulis FEG, EGF, oppofit?, 
squales erunt. Eadem arte oftendcs, redas B D, D G efc 
aqua]es,propterea quod angulus B D G fit rcdus.Sc BGD, 
femircdus, &c. Qyoniam igitur quadratum rcds A E,i« 
quale cft quadratis squalibus redarum squalium AC, 
C E,crit quadratum reds A E,duplum quadrati rcds AC. 

^ Rurfus quia quadratu rcds E G,qui- 
F dratis squalibus redarum squaliuti 

E F,FG, squaleeft j erit quoquequa- 
D drarum reds E G, duplu quadratirc 
C ds E F, hoc efi:,reds CD, cum C D, 

reda squalis fit rcds E F. Uuo igitur quadrata redarum’ 
A E, E G, dupla funt quadratorum ex redis A C, C D,de- 
fcriptorum: AtquiMuobusquadratis redarum A E, £G, 
squale cli quadratum reds A G j & quadrato reds A G,, 
squalia luftt duo quadrata, qus ex duabus lineis redis ae-, 
qualibus AD, DG , dcfcibuntur. C^adrataergo redarum 
A D, D G, dupla funt; quadratorum ex redis A C , C D^j 
dcicriptum . Cum ig tur quadratum rcds D G, squaleliti 
quadrato reds BDsciunt quoque quadrata redarum AD,j 
B D , dupla quadratorum, qus ex re3is A C, C D, de-j 
fcubuntur. Itaque fi reda linea fcceturbifariam,i3cc.QjJ(Kl 
ofttndcndutnerar, 

S C H 0 L I 0 Tt. 

Aliter, fx TederUo Commandim . Qumiam 

CB,eJi(£quali3,&fitperatCO,ipfam CB,reB.x B D; 
bh quoque QD,ipfam A C, eadem reEia B D. letare, yt adH 

os huius hb.oii edimus,quadrat a es AC, CD,xqualiafi^ 

C S reSiangulo fuh A C, C D, bis, y»* 

Af i I 4 D atm quadrato re Eia B D 5 Acff*» 

pi erea quadrata reEiaru A C,CD> 
& reElangulumfuh A C, CD, bis, yna cum quadrato reEie 

B D,dupla funt quadratorum ex A C, CD ; .,4tqui quadritis 

rtElaru A C; CD,yna cu reEi angulo fuh AC, C D, bis,st{»* 

le eji quadratum reEia AD.lgitur & quadrata reEiaru AD> 
B D, dupla.fitnt quadratorum ex A C , C D. 

AiiTER 
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n. 90 
.//LITER ex Vruncifq) Maurolyco . Qjiia. quadratu ex j 

AD,aquale efi quadratif ex A C,C D,yna cureBangulo bis ^.fecundi] 

fub AC, C D, ve/fub B C, C D j/? commune addatur qua- 

‘dratit ex B D , erunt quadrata ex AD,BD, aqualia quadra¬ 

tis cx A C, CD, BD ,yna cureEiangulo bis fub BC, CD.Sed 

quadrato ex B D,ynacu reciangulo bis fub B C ,C I>, aqualia y.fecuhdt 

I funt quadrata exC D, BC, hoc efi,quadrata ex ^ C, CD. Igi¬ 

tur quadrata ex A D ,B D, aqualia funt quadratis ex A C, 
C D, bis i proinde quadrata e>r AD, BD,dupla funt qua. 

dratorum ex A C, C D; Qjod erat demonflrandum. 

2^ V M E R V s lo bifariam fecctur in cui adda¬ 

tur numerus quiuis 3. yt totus numerus copofltus ft i }.jQua- 

drati igitur numeri i 6q.& 9 horum numerori* i j dupli 

funt numerorum quadratorum zi;. &6q. qui ex his numeris 

5. & S.gignuntur ,ut perjpicuum efi, 

PROBL.i. PROPOS. II. 

DATAM re(5tam lineam fecarc^ut co 
prehenfumfub tota ,& altero fegmentoru 
redangulum, tequale fit ei, quod a reliquo 
Tegmento fit,quadrato. 

Data fitrefta A B, quam fccare oportet in duas par¬ 
tes,ita ut rcftangulum copiehcnfum fub tota A B, 6c mino¬ 
ri eius fcgmentOjasquale fit quadrato reliqui icgmcntimaio¬ 
ris. Defcribaturcx A B,quadratu A C, <Sc j) 
diuifo latere A D.quod cu linea data A B, 
angulu rcdlu efficit,bifariam in E,iunoatur E 
reda E B,cui ex E A.produda asqualis fu¬ 
matur E Fj & ipfi AF,abfcindatur ex reda 
A B, dataasqualis A G. Dico redam AB, 
fcda cfle in G,ifa ut rcdangulum compre- 
henfum fub A B , & B G , asquale fit quadrato reda; A G. 
Ducatur enim per G, reda HI, parallela reda: D F, fe¬ 
tans C D, in I j Ac per F, ducatur ipfi A G , parallela F H, 
ipcansH I.inH. Erit igitur parallelogramum AH, quadra 
tum feomcnti A G, cum omnia cius quatuor laterafint 

* M 2 aeq^a- 

^^.primt 



CL ID.GEOM.^ 
*qualia 5 & rcftangulum C G , comprchenfum lub A B, 5c' 
fcgmcnto B G , quod A B, aqualis fitipfi BC Iraque pro 
bandum cft, rc£tangulum C G. & quadratum A H, sequa- 

r' T ^ liaeiTc. Quoniam igitur re£ta D A, dmi- 
fa eft bifariam in E, & ei addira in rcftiun 
A F, erit reftanguium fub D F, F A, hi 
cft , rcdangulum D H,(cum F sq| 
lisipflFAs) una cum quadrato dim.diJt 
A E, aequale quadrato redas £ F, hoc clh' 
quadrato red* E B, quas red* E F, a-qu4- 

lis cft t Eft autem quadratum redas E B ^asqualc quadratis 
redarum A E, AB ; QjrareiedanguJum -D H, vnacu qu^ 
drato red® A £, aequale cft quadratis redarum A £ , A 3^ 
Dempto ergo communi quadraro redas A £, remanebit» 
dangulum D H, «quate quadrato redas A B, hoceft, qua^? 
drato AC. Ablato igitur rurfuscommuni redangulo A 4 
remanebunt redangulum G G , & quadratum A H, inter 
fcasqualia. Qjrod cft propofitum. Datam igitur rcdasil 
A B,fccuimusy&c. Quod erat faciendum. 

S C H 0 L I 0 TSi- - 
Hoc theorema nuUa ratione etccommodari fote/} nume^ 

ris. "/ion enim numerus yUuf in duos numeros diuiditur ,yt 

numerus froduBus ex toto in alteram fanem 'aqualis fit qu^i 

drato alterius fartis^, ut demvnftrabimus ad fropos. 14.. lib.i 

9^ Vhi eiiam decem theoremata antecedentia huius Lib. in n»^ 
meris demonfirahimus ^ 

THEOR.ii.PROPOS. 12. 

IN amblygonijs triangulis v quadratum^ 
quod fit a latere anguiumiobtufum fubten>i 
dente, maius eft quadratis, qusE fiunt a 
teribus obtufiim angulum comprehende»- 
tibiis 5 redlangulo bis comprehenfo & ab 
uno laterum, qu:E funt circa obtufiim angii 

Im, 



_ B & K3, II. 
'Ium, in quod, cum protradum fuerir, cadit 
perpendicularis, & ab alTumpta exterius li¬ 
nea (iib perpendiculari prope angulum ob- 
tiiruin. . ' , ' 

T R r A N G V L V M ABC, habeat angulum ABC, 
obtufum, & cx A, in latiis C B, ad partes- angdh obfufi pro 
traUum cadat perpendiculari? A D. Dico quadratum late 
ris A C quod oHtuIb abgulo opponitur, maius c{rc'qua- 
dratis laterum A B, B C , rcftangulo bis contjprehenlb fub 
C8, B D, hoc cd, quadratum lateris A C, asquale elfc duo 
busquadratislaterum A 
lina cu rcftangulo fub C B, B'D, 
biscomprehcnfo. Cum enim rc- 
UaC D.diuifa fitin B.vtcunquc, 
,crit quadratum reUat C D , aequa 
Ic duobus quadratis reUaru C B, ^ fecundi, 

BD,5c rcftangulo copiehenfo bis fub CB,BD. Additoigitiir 
iomuni quadrato reUae A D,; erunt duo quadrata redarum 
CD,D A, aequalia tribus quadratis rcctaru CB, B D,DA, & 
redangulo comprehenro bis fub C B,B D: Eft aut quadratis 
rcftaru CD,DA,aequale quadratu reda? AC;Qjtarc& qua '47' fr/ 
dratu reda? AC,3equalceiit tr b’ quadrat sredaru CB,BD, 
D A,5credangulocomp:chcnfj bis lub CB ,B D. Cum 
igitur quadratis redarum B D, D A .aquale fit quadratum 
redae A B; ent quadratum redae A C, aequale quadratis re- ' 
datum C B, B A, &redangulocomptchcnfi)bis fub C B, 
B D. Q^od eft propofitum. In amblygonijs ergo trian¬ 
gulis, quadratum, quod fit,5cc. Q^tod erat ofiendendum. 

S C H 0 L I 0 n., 

o N I A M afumpft 'Euclides , perfendicularem dtt-r 

cictm ex cadere in latus C P/, ad fanes anguli oltuf.frctra 

Burn, ideo paucis id demonfirabimus, Sit in triangulo lAP C, 

ingulus'^ B Cf obtufus , ^ latus C B,ad partes B, proiraclu', 

^icoperpendicularem ex,A, dednSiam cadereextratriangulu 

}»latus C B, proiraBum , cuiufmodi ef reBa j4 D » Si enim 

i' Mi caderet 
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if. fr;»»; 

13’ 

caderet intra triangulum,qualis e[i refla AE, effent duo an/rtt- 

li A B Ey A E B,duobus re fi is maiores cum 

ille Jit ohtufus,hic-vero reciuscQuod e Eicon 

tra^profos, ij. iib, i. Si yero caderet estro 

triangulum in latus BC, produfiumad p4 

F C E 3 ^ qualis eft refla A F , ejfent ru rfus 1 

triangulo k?>'£y duo .ojtguli'A 
maiores 'duobus reflisy eum ille Jtt obtuftts , hic yero reiitu, 

^uod efl ahfurdum. 

C o N V E R S V M quoque huius, theorematis ita [ojlend^ 

mus. In triangulo ABC, quadratum lateris A C , maius 

quadratis laterum A B, BC j Dico angulum B, quem diflut^ 

latus fubtendit,ejfe obtufum. Ducatur enim ex B,ad A'S> perJ^ 

peniicularis B D, linea B C, aequalisyiungatuvq-, refla AD-^ 

Quoniam igitur quadratu ex A Dyacjuaiif 

e fi quadratis ex A B, BD,/50c e/? c.v A B,/ 
BCjTonitur aute quadrati* ex AC,w. 
quadratis ex AB , BC : Ertt quadrat, 

AD,minus quadrato e.y AC, & idcirfl^ 

refla A D, minor qua refla A, Q. Itaque 

quia latera AB,BC,triaguli A BCyceqi^ 

lia funt lateribus AB, BD .trianguli ABDy-vtrumqj ytriqiji 
^bafis AC,maior eft hafe AD s Erit angulus ABC,maior an 

gulo AB D: fed AB Dyreflus ejl. Igitur ABC , reflo maioi^ 

^ obtufus erit, 

THEOR.12. PROPOS.13. 

IN oxygonijstriagulisjqiiadratu a latere 
angulu acutu fubtendente minus eft quadra 
tisjquce fiunt a lateribus acutum angulu co| 
prehcndentibusjrciftangulo bis comprebe-f 

ab uno laterum, quse funt circa acum 
angulum,in c|uodperpendicularis cadit,& 
ab aftiimptainterius linea fub perpendicu¬ 
lari prope acutum angulum. 

Sint 
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CB D C 

S r N T omnes anguli trianguli A B C,acuti,&cx A,per 
pcndicularis A D, deinifla cadat in latus B C. Dico quadra¬ 
tu lateris A B, quod acuto angulo A C B,opponitur,minus 
cflTc quadratis laterum A C, CB, circa aqgulum acutumdi- 
ftum,reaangu’.obiscomprchcnfofubBC, C D,hoc cft, 
quadratum lateris A B , una cum rcdangulo bis compre- 
heofo fub BC,CD,£Bqualceflcduob‘’quadratislateru AC, 
CBCum epina reda B C,diuifa fic in D,utcunque,erunt 
quadrata rectaru 
B C,C D, aequa¬ 
lia rectangulo c6 
prehenfo bis fub _ 
BC,CD,&qua E DC B P 
drato reets B D. ' 
Addito ergo comuni quadrato rectae DA, erunt tria qua¬ 
drata rectarum B C, C D, DA,3equalia rcctagulo biscopre- 
henfofub B C. CD, & duobus quadratis rcctaru B D,DA; 
Duobusautem quadratis rcctaru C D,D A-,a?qualceft qua-; 
dratum rectae C AjDuo igitur quadrata rectarum BC,C A, 
aequalia funt rectangulo bis compreherfb fub B C, C D, & 

j duobus quadratis rectarum BD,DA Cu ergo duobus qua 
: dratis rectarum B D, DA,a:quale fit quadratum rectae ABj 
erunt duo quadrata rcctaru B C,C A , aequalia rectangulo 
bis comprchcnfo fub BC,CD,i3c quadrato rectae B quod 
cft propofitum. Eodem modo oftenderur, quadrata recta¬ 
rum A B, BC,aequalia efle rectangulo bis eomprchenfo fub 
C \BD,& quadrato rectae AC,hoceft, quadratum lateris 
AC, minus efle quadratis laterum AB, 8 C,rectanguloc6- 
prehenlobis fub C B,B D In oxygonijs ergo triangulis,qua 
dratum a latere,&c.QjJod dcmouftrandum erat. 

S C H 0 L I 0 Tl. 

^ V A M V I s Euclides theeremahoc.proponat de triagu- 

lis dutxxat oxynonijsyt^ux fciltcet oes angulos habet acutosi Idi 

tamen -rerum efl in triangulis reBangulis amhlyg mijs^ vr 
■(.onfiat expofterioribus duobus triangulis infchemate propcjl- 

tis . Sunt enim in hifce triangulis necejjarto duo reliqui 

anguli acuti y yt perjpicue colligi pote fi ex prepos. i 7, vel 

$1. primi iib. Hoc folum obferuandum eft in triangu - 

M 4 l» 



^EVCLTT). GEQ-Mm^ 
lis feSfdngHlli goniis perpendicularem difci debirJm 

ak angiila reBo f -vel i^ufoi in oxygon^s vera.asquolibet^t 

'• 'A ' . Ita enim femper .cudet perpeHdhularis'^ 

tYa ttiangulmm , yt Euclides inJiemon^ 

Eione dfjumpfit-. Quod e^mderrt, facile d 

^ mmfirabitUr hac rathne i Sim enim% 

D C ' triangulo S e,duodngssliiA 

acutiy angulUs yero B ^ C, rectus, yelobnsfdiJC^atcmuiye'. Iw 

coperpendicularem efc ^fdemijjam cadere imYU triangulm 

Sienim abderet extrdin C E,protractam adf artes B', cuiufn 

di eByecta ^ E peffet in triariguto ^ B E ^ angulus exte-i " 

^ B Cf acutm-iniaior.interm -jr oppl fito recto ^ R B , qt 

efi abfurdum, Siyero caderet extra in B C, p^Odiictam ddp'. 

tes C, qualis efi recta A f, in idem incideremus abfurdum,yt\ 

mdnifeBiimefty : 

Idem hoctheorema in triangulis rectUngulis , ^ obtuA 

fangulis demon^rat Pedericus Comthmandinus , etiam fi p^ 

pehdicularis A D , non cadat in latus B C , fed yel Oadetn (ii 

qu&laius KQ, yiin rectan<iuhs,yel extra triangulu cadat,^ 

in obtiffan^iliis acdldh; ceu in fchoHo propos. prscedentis dett, 

'Hrauimur: quod tum demum accidetf cufn perpendicularis H 

ab angulo recto,'yel obtvfo,Jed ab altero acutorum deminhut 

S i r triangidu rettan lulu ABC , cuius angulus B ,fitli 

ctus i & ex angulo A, acuto ad B C ^perpendicularis ducatur 

A D, qua eade erit, qua latus A B,propter angulurectu E 

co quadratum lateris AB, acutnm 

g:du (Z,fubtendentis , minus ejfe, qua 

quadrata Uterum A C, C B, rectangd 

bis ccmprehinfb fub latere C B , in qm 

perpendicularis cadit, fub linea C I 
-D qu£ interucitur inter perpendicularem 

A D, acutum angulum C. Ctm eni 

quadrata ex A B, C B, aqualia fint quadrato ex A C; addii 

communi quadrato ex C B. erunt tria quadrata , nempe qtH 

ex A B, duplum eius,quodex C B, ko^ualia duobus quadri 

tif ex A C,C B: At quadratum ex C B, idem efi. quodrect^ 

gulu mfub C B, C D ; Igitur cpp quadratum ex A B, yna cnin 
rect angulo bis fub C B. C O, aquale efi quadratis ex A C, CB}; 
Ac proinde quadratum ex A B, mihus efif quam- quadrata ex 

' ‘ A G,’ 



47. frimt 

^.fecundi 

liC, CB, vtctangulo his fuh C B, C D, il^Md efi fropojitwn. 

f v,R s V s Jit triangulum obtujtngtfhm A B C,cuius 

mguLus B, obtufus'., ex angulo acuto A., ai ^ C, perpen- 

mcularis ducatur A D, extra triangulum cadens. Dico qua- 

fdratum lateris A B , acutum anguLurfi C-.i.(uh'tendentis , mi- 

tius ejfey quam quadrata iattrum A C, CB, rectdngulo fom- 

pehenfobis fub C B, e2r C D . Quoniam quadrata ex A D , 
C D, aqualia funt quadrato ex A C -, ad¬ 

dito quadrato ex CB, comuni, erunt tria 

'uadrata ex A D, C D, C B^aqualia duo 

us quadratis ex'A Cj,CB t.At quadra¬ 

tum ex C D, aquale eB quadratis ex CB, 
rectangulo bis fui C B, B D. Igt- 

fur ^ duo quadrataex A D, CB, yna.cu 

qua Iratis ex C B, B D, «ir rectangulo bis 

fub C B, B Y> i aqualia funt quadratis ex A C, C B : S^pt au~ 

temquadrataex A D, B D, aqualia quadrato exiA^i.^are, 47. primt 

quadratum quoque e,x.A B,- & duplum'quadrati ex C B, 'vna 

cumrectangulobisftbCB, B D, aqualia funt quadratas ex 

A C, C B. Jit qui quadrato ex C B , vna cum rectanguti; fub ^ 

C Bj B D y aquale eft rect angulum fub C D , CB i'.Ac pro- i-fecundi 

pterea duplo quadrati ex ex C li, rna cum recp/tii^ulg bfs jtdt 

C B, BD, aquale eft rectangidum bis fukD D, C"B. J^hnr ^ 

quadratum ex A B, yna cum rectangulobis fub C B,CD,aciria 

le efl quadratis eXiA C,C B .Acproinde quadratum ex .A B, 

minus efiy.quam quadrataex .A C, C B^riptangulo bis fub C B, 

C D. Quod efl propcf tum. 

N V B K s V M quoque huius theorematis in quodam 

antiquo fcholio demonflratur in hunc fere modum. 

■ I N triangulo quacunque ABC, quadratum lateris A P, 
minus fit, quam quadrata laterum. A C , G B-. Dtccs angulu' 

Q, quemdtctum latus fubteniit, ejfe acutum. Ducatur enim 

exC^ad AC per. ^ At» A 
pendicularis C D, \ 
linea C B, aqualisy \ f 

.fltngaturque recta C 3 C Ji ^ B» 
D * Quoniam ' 

';itur quadratum ex A D aquale eB qua dratts ex A C C D ,47* fttmt 

»e^ex A Cj C Bj Tonituv. autem quadratum ex AB, mi ^' 



^SEVCLIDXtEOM.^ 
nus quadratis ex ^ C, C Bj Erit quadratum ex A T>, maiJ, 

quadrato ex ideo reBa hX> ^maior quamreBa 

Itaque quia duo la-, 

B J> A-O A >";.AC.CD,.o^, 

c B Cli C^B ‘"'*“>AC,CS, 
^ trianguli A C 

. . . , - ytrunaue vtri-'>p 
IJ. frmt & hafts A D, maior hafe A B; Erit, angulus A C D, maM 

angulo A C B 5'e<i ACB, reBus eB ex confiructione ; erk 

A jeBo minor ^ ^ ^ a.cutm erit^ ^ 
E -x hts amem, qua in proximis duobus theorematibus , &■ 

ml. hh.demonfiratafunt, aream cuiufque trianguli laiexi 

habentis nota tnuentemus. Sit primo triangulum rectangt^ 

mfs " k ^ ^ C,cuius latera nota}tnt-,nempe A^, 

A. lo^palmorumi A C, 8. BC, 6 DiuifoUtt 

re B C, bifariam in D, yt fit C 3. 

morum,perficiaturrectangulum A C DL 
juod aquale efi^ triangulo A B C, vt in /cj 

iZ 
propos. ^i,lib. I, oftendimus , ^uiaoie 

ro ex ductu C Xy, trium palmorum in C Aj 
Z.palmorum producitur area rectangu^ 

C E> 14. palmorum quadratorum , yt ad Aj i,, jiaimorum quadratorum , y 

initium huius lib. docuimus 5 Totidem palmos' quadratos cott. 

tinebit triangulum A B Q^rectangulo C E,aquale. 
propofitum, ^ 

S 1 T fecundo 'triangulum obttisangulum ABC, cuittt 

latera fint cognita', A B, 20. palmorum ; A C, 13. B C, IJ,' 
"Primum igitur inuenienda efi quantitas perpendicularit /»'• 
neaAiy, hoc modo Quoniam quadratum lauris AE, maius 

It.fegundi efi, quam quadrata laterum h C ,B C, rectangulo bis co>ii 

prehenfiifub EC,CDifi quadrata laterum A C, BCj nttu 

l<5$, I 2 I. qua efficiunt z 90. detrahantur ex 400. quaiif^ 

to lateris A B, remanebunt 110. pro rectangulo bis compp^ 

hcnfo fukBC ,CD y^cuius numen dimidium jy. dabitte-\ 

ctangulum fib B C, C D. Si igitur 5 f. rectangtUumftd) 

B C , C D, druidatur per 1 i. latus notum B C , exibit re-, 

liquuntlatus C D , ^palmorum , yt lom. Bjgiom. djemon-' 

Hrat 



E II.B ^4 

c y A 

flratfropos.xy.lib. i. <ic triangulis. Quia nr» quadrata 

hjttrum A D , C D , aqualia funt quadrato lati rls A C i (i 

'quadratum z‘y. f almorum ^ nempe lateris C D , 5- palmo¬ 

rum nuper inuenti , auferatur ex l6g. quadrato lateris A C, 
remanebunt i palmi pro quadrato 

lateris Alatus AD,erit 12. 
palmorum, cum radix quadrata huittf 

numeri 144 Jit i z. Itaque diuifo latem 

Ve B C , bifariam in E , educantur ex 

C , E, ad HD , perpendiculares C E, 

E G, occurrentes recta A G , qu£ per ^I> 
A, ipfi B D, parallela ductturfnpun >—^^ 

ctisV, G . Quibus peractis, f E C, . -!■■■ 
palmorum quinque cum dimidio, du * 

caturirt C F , i z . palmorum. ( Eji 

enirh CF, ipf AD, aqualis, ) exurget area rcctanguli 

CG, 66% palmorum, quod cum aquale fit triangulo ABC, 
exjlholioprcpos. 41. lib. i. (funt enim rectangulum C 
triangulum ABC, Jn eifdem parallelis ) Erit quoque area 

trianguli A B C , palmorum quadratorum 66. quod eji pro- 

pofitum, , 

S I T poflremo triangulum acutangulum A B C , latera 

habens nota A B, 1 ^.palmorum.i A C, i £ 6, 14 .Trimu 

igitur hic quoque reperienda eji quantitas perpendicularis 

AD, hacratione ; Quoniam quadratum lateris A B, mintu 

efi, quam quadr.ata laterum A C, B C, 
rectangulo comprehenfo bis fub B C,C' D j 
Jt quadratum lattris A B, nimirum 169, 
detrahatur ex quadratis laterum A C, 
BC hoc e/l, ex 12 iCp. 5»« efficiunt 

421. remanebunt 252. pro rectangulo co 

prehenfo bis fub B C, CD, cuius numeri 

dimidium iz6. dabit rectangulum fub 

BC. CD Si igitur iz6.rectangulumJUb 

B C , C D , diuidatur per B C, latus 

notum , ut per 14 5 exibit reliquum eius latus C D, palmorum 

9. ut conflat 'ex loan. Begtom. Itb. 1. de triangulis propos 17. 
, Quoniam, aut e quadrata ex AD/CD, xqualia funt'quadrato 

« A C; Ji quadratum Zi. palmorum , nempe lattHS C D, 
■cf.pal- 

t^■J•frmt 

3 4. prmt 

r i.fitetnii 
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9. palmatum nupertnuenti, auferatur ex quadratola\, 

teris Ji d remanebunt 1-44. palmi pro quadrato^ lateris ^D.-l 
^uare cum radix quadrat a huius numeri j eritht 

. > ' tus A D ,i 1. palmorum". Iraque diu^ 

latere B C, bifariam in E:, educantHr'ti\ 

C, E, ad B C, perpendiculares C F, Z % 
occurrentes reetx A V, qm per \A, 

B C; parallela ducitur, ih 'punctis 

^ibus peractis', fi C E, ylfalmorum^ 

catur inEG, 11. palmorum 5 {efi en 

EG,recta ipfi A T>,aqualisyexurget a\ 

rectanguliE F, palmorum icum 

fit aquale, exfcholio propos. 41 Jib. i. ( fv.m 

t eifdem paral\ 

i 
£7 c 

~T~{ 

triangulo Q,. 

enim rectangulum EF,& trianguJum AB C 
lelis) erit quoque area trianguli A B G, S^. patmorum, 

eji propofitum. '*■ ■■ ■ - ' • ■; 
I T A.q^v % in iinimrfum, area cumfcunque triangulipm 

ducitur ex'dimidio bdfisih perpendicularemyqua a -vertice ad\ 

bafim demittitur yceudn exemplis datis efi manifefum, 

. PROBL. 2.PROPOS.I4. 

DATO re(5£;ilmeo5iEqualeqiiadratuiM 
conftituerc. ' 

Sit datum readineum A, cui ejuadratum squale coi 
ftituendumeB.{ Corilbtuaur parairdogrammum BCDU 
squalerc^ilihco A> habensangururh. re^^uni,cuiusvni^m 

jj latus, ur D C, pro- 
T> j pN. ducatur ad F.fitauc 

B B .C turque 
I'—^ in pundo 

cadet aut 1 
C, aut no. Si cadit in pundum C,eritreil:a B C 
Iis ponatur icfts C F) rc£ls C D; squalis'. Q^are redtangua 
juni B D, erit quadratum, cum latera D B > £ B, squalia i 

finti 
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l^toppofifisiateribus B C, CD j atque adeo conftitutum f 
|critquadrarum aequale redilinco A. Si ucro pundum G,n5 

adir m C 5 fadb G , cctiCro, .-cfcnbaturinteraallo G D, uel 
|G F, lemkrtcuiu^s F H D, producaturqs B Cydonee circun- 
Iferentiam lecet iij H. Dico igitur , quadratum redas C H, 
effe equale redilinto A. Ducatur enim reda GH.kaqj quia 
reda D F, diuiditur bifariam in G, &nonb'fanam ih*Cjeric 
fcdaguJum comprehenfum fub D C, C F, hoc eft, redan- e. 

gulunj B O, una cum quadrato reda: G C, aequale quadra- I 
to redas GF, hoc eft, quadrato red» G Hj cum redie G F, 1 
GH,fintaequalcs; At quadratum redae G H,aquale eft',- 
quadrans redarum GC, CH. gitur redanguium B D,ura 
cum quadrato redas G Ciaequale quoque erit quadrans re¬ 
ctarum G C, C H. Q^am ob rem dempto communi qua¬ 
drato rcctsGC remanebit rectanguium B D, hoc eft, re- 

; ctilineum A ,qubdrato rects C H,asquaJe. Dato ergo re- 
ctilineo aequale quadratum conftitmmus ; Q-uod facere 

i oportebat. 

S C H 0 L I 0 71, 

6 N r A M tn fecundo hoc Vibro Kucltdes de rect angui is 

f^rallelogrammis, atque quadratis dijputauit j recte infri hic . 

f^teritfequensproblema de quadrato no iniucundiim^ ad hunc : 
tnodum. ■ 

Dato excefiTu diametri alicuius quadrati: 
fupra latus eiufdem j Inuenirc latus ipfiusqua- 
drati. 

Excedat diameter alU — 
Attius quadrati latus etujdetn rt - • - 
tta ^ B. inueniendumque fit la / \\p 
t«r illius quadrati . Ex recta / \ 
AB, deferibatur quadratum .^L_^ \ 
A C, cuius diameter ducta B D, A y/ B 
producatur ad E, vt fit D E, re~ N. / 

tta recta AD, aqualis. Dico / 

If ttam B Ey effe latus illius im* I 
^niycuim diameter excedit ipfum latus BE,exceffu dato AB. ; 

.. ’ Ducatur 

fecundi 

r, primi. 
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D icatur enim ,ftrpendicularit ad B E, qua rectamBk, 

fr ductam fecet in F. Quoniam igitur in triangulo BE¥., an 

guusYEB, rectus ffi,& ^^Ftfemirectus j erit B F E, 
Jemirectus. Quare rectaBB, 

F Ej aquales funt, St igitur ex 

E, ducatur F G, paralleUiffi 

BE s & es B, rectaB G , ftral 

lela ipfi E F,occurrens priow 

G i con(litutum erit quad^ 

recta BE.QuodJi dicatur reeti 

A E , erunt anguli JL E D, 

E^ D , aqualibus lineis D B,, 
D A, oppojtti aquales. Quareft demamur ex rectis angt**' 

~ Fy remanebunt anguli ^ EF , E^F^ aquali 

'tue recta EF,,A F, aquales erunt. Quoniam rero diat 

F, rectam A F, fuperat data recta * A B 'j fuperabit ec 

- -f 
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|1£ V C L I DIS 

ELEMENTVM IIL 

DEFINITIONES. 
I. 

AE QJ/ ALES circuli funtjquoru dia¬ 
metri ecquales 5 uel quorum j quee ex 
centri^ 5 reto line^ funt ecquales. 

T" O N I A M F.uclides in hoc 3. Uh. ua- 

fias circuli ^rofrieiates demonfir at, id¬ 

circo exflicat ^ritts terminos qmjdam , 

quorum frequens futurus ejl ufus in hoc 

iih.Trimo Itaque docet eos circulos ejjt 

£quJes,quoyum diametri, ucl femidia- 

nietri<£qt*^l^^ fura . Cum enim circulus 

dieferibat^f circumuolutione femidia- 

metri circa alteru extremi^xu^‘>'^l**^^°^^^^i in idih. di’’ 

ximuSf^e: (picuu eB eos circulos 

ejfe aquales , quoru femidiame- 

triyfeu rectje ex cetris duc t£ ,sut 

aquales;uel etia quorittotse dia ^ C 
tnetri aquales funt. Vt fi diame 

iri ^B,BC,uel recta DF^EG^e 

centris Dt&E, ductafint tequales^ ^- 
iXquales erunt circuli AFB,25r / t£^ 

BGC.5’<c etiam fi circuli fint aqua Ar 1 yBi 1 IC 
Usserunt diametri ^ uel recta e oen- 

iris ducta, aquales. Ex his liquet p 
^rculos,quorum diametri^uel recta duct.e ex centris funt ina- 
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qmles, ipjiquales ejje } adeo illum^ cuius diameter ^ 
jeniidiameter maior, maior em, 

— li 
R E C T A ' linea circulum tangere 

tur 5 qu;^ cum circulum tangat > fi produc 
tar) circulum non fecat. 

r r recta AB, quia itajclrculum BT D, tangit in B ^ 
k S froducta ad C,nulla ratione circum 

y^cer, fed tota iaceat extra iffum , </)•' 

\ citur tangere circulum. At -veroi 
pVs^ J cta E V,quia ita eundem circulum^ 

^ git in F,yt froductA ad G , fecet ^ 

® t ulutn^cadatque intra iffum,non 
tur circulum tangere, fed fecart. 

ni. 
c IR c V11 fe fe mutuo tangere db 

cuntur 5 qui fe fe mutuo tangentes, fe 
munio non fecant* 

f o D E M rhodo duo circuli A C,B C, fe mutuo dicu,. 
tangere in C, quia itafefe contingunt in C, -vt neuter altei 

fecet. Efl autem hic contactus 
petilorum duplex. Aut enim fA 

// A fi tifctsli tangunt, vt tpd' 
f ]|q ] ( ( j ) yntts extra alterum efi pofttid(\ 

J aut interius, quando vnus intvl 
alterum confiituitur, ^uodfim 
circuli ita fe mutuo tangant$\ 
Vnui alterum quoque fecet, df<^ 
tur circuli illi fe mutuo fecart}: 

non tangere, 

IIll 
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IN circulo ceqiitiliter diftarc a centro 
^e6i:a: lineas dicimtursciim perpendiculares, 
qiiCE a centro in ipfas ducuntur, funt aequa¬ 
les . Longius autem abefTe illa dicitur, in¬ 
quam maior perpendicularis cadit. 

o N 1 A M inter omties lineas reEias, tjuaab aliquo 

funEio ad quamlibet Irneam rectam ducuntur , breuijjlmaeft 

perpendicularis ^ ^ femper eadem i aliayero infinitis modis 

yariaripojfunt i reEle diflantia lUiuspunEti a linea accipi 

tur penes lineam perpendicularem . Vt di- 

fiantiapunEti A, a reEiaB C, dicitur ejje 

perpendicularis A D, non autem A E , yel 

A Fy yel alia quauis, qua nonperpendicu- ® 
laris eft j quia A D, omnibus efi breuinr, quod angulus AEDy 

yel^ p minor fit angulo reEto A D £. Immo non folum 

A E, A F, maiores funt quam AD, fed etiam ipft inter fe 

inaquates funt. Eft enim A F, maior,quam A E, cum angu- l^.ptimi. 

Ihs a e P, fit obtufus y Et A F Ey acutus, ^ fic de aliis lineis 

non perpendicularibus .Bine faEtum eB , yt Euclides aqua¬ 

lem diftantiam reEtarum in circulo ab ipfius centro definierit 

per aquales perpendiculares, cJr inaqua- 

lem diftantiam per inaquales, Vt dua 

reEiaA B, C D, in circulo A BCD, a- 

qualiter dicentur diflare a centro E, fi 

perpendiculares E F, E G, ecquales fue- 

fint. At linea C D, longius abejfe dice- ^ 
tur a centro £, quam linea H l, fi perpendicularis E G, ma 

ior fuerit perpendiculari E K, 

SEGMENTVM circuli eft figura, 
qujE fub refta linea , & circuli peripheria 
comprehenditur. 

i^.primi. 
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y r fi ducatur in circulo A B C dJ 

reSfa B D , rtcunqi , dicetur tam fi^irra 

^ BD , contenta circunferentia B ^ D 
^reEla BDi quam B C 2) , conipreha 

reBa B D ^ circunferentia £ C D, 
cuti fegniemum . Ex his colligitur ir 

circuli fegmentum , Semicirculus, quando reBaB D,fe\ 

trumE, incedit j Segmentum femicirculo maius, quandi 

Ba B D, non tranfit per centrum, in ipfo tamen centrum ^ 
fiit, quale efifegmentum B ji Di Et Segmentum fimicircM 

minus , extra quod centrum circuli cot^ituitur , cuiufrnm 

efi fegmetum B C D. Vocatur a pier ifqi Geometris reBa B2I, 
chorda , cJr circunferentia B ^ D,yeL^ C D, arcus 

VI. 

SEGMENTI auteanguluscft, qS 
fub re6ta linea, & circuli peripheria coiith 
prehenditur. m 

Definit iam Euclides trlt\ 

genera angulorum , qui in circ 4i 
confiderantkr j Trimo angulum fii-'. 

menti, dicens,angulum mixtu 

yel B C ^,contentum fub reBa liM 

ji C,& circunferentia ^ Ji C, appellari angulum fegrnenm 

Quod fi fegmentum circuli fuerit femicir culus, dicetur 

gulus femtcirculi : Si y ero fegmentum maius femicirculo n- 

titertt, yocahitur angulus fegmenti maioris : Si deniq-, 

mentum minus fuerit fcniicirculo, angulus fegmenti rninom 

nuncupabitur, " 

VII. 

IN fegmento autem angulus eft , cum 
in fegmenti peripheria fumptum fuerit| 

cjuod- 
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jquodpiiim piindum, & ab illo in terminos ; 
redx eius lincx, quse feginenti bafis eft , 

. adinnda:fuerintrcdije line^E : Is inquam, 
angulus ab adlimctis, illis lineis compre- 
henfus . 

S ] T fegmentum circuli quodcunqi ^ B C, 

cuiusbajis reStx ^ C : Ex fufcepto quolibetpun- 

Cio B, in circunferentia, ducantur ad punCia \J 
^ C,extrema bafts,re£l£ linex B C. ^ngu, A C 
Ius igitur reCiilineus A B dicitur exijiere in fegmento. 

ABC. 

YIII. 

CVM vero comprehendentes angulu 
rc6tx linea: aliquam alTumut peripheriam, 
illi angulus infiftere dicitur. 

E X puncio A, quolibet fufeepto in circunferentia circuli 

A B C D, ducantur reCia du£ linea A B, A D, ad duo extre- 

B, c5?“ D, circunferentia B C D, cuiufque , quam quidem 

duxredsAB,AD,ajfumunt. Angulus itaqi reCiilineus 

B AD, infidere dicitur circunferentia BCD. ^ 
Terfiicuunt autem efi, hunc angulum a pra- 

.cedenti non differre, nifi yoce tenus, Idem 

anim angulus reCiilineus B AD, iuxtapra^ 

cedentem quidem definitionem dicitur efie in c 

'fegmento B hX), fi reCia B D, bafis duceretur j ex hac -vero 

infiflere circunferentia B C D . "Non tamen confundendus efl 

angulus in fegmento aliquo y cum angulo , qui circunferen- 

tixinfiftit, quamuis ynus (lir idem fit j ad diuerfa fi quidem 

Referuntur, Angulus emm in fegmento y fegmentum , in qm 

'txiftit , angulus autem infifiens circunferentia, circunferen- 

tianiy quabafisefiipfius anguli ,rejf icit. y-nde fi fumatur 

; Na fegmen^ 
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fegmentutn ahcjuod circuli BCD, in circu 

lo A B C D, non erit idem angulus in hoc 

figmento exifiens, eius circunferentU 

infifiens. Angulus enim in eo exifiens, 

erit B C D, at eius circunferentix C B D, 

infigens , erit B .A D, qui multum ab n 

differt.^UA in re mirum in modum haUucinatifunt Orontiti^ 

Velet Alius, ^ aUj interpretes nonnulli . Quod autem angtii 

[Ius in fegmento , eT cingulus circunferentia cuipiam infifiens^ 

ad diuerfos arcus referantur y luce clarius patebit ex yltimu 

propof libt 6. qua filum conuentre potef circunferent^s circi 

lorum, quibus anguli infifurit y non autem y in quibus exfi 

fiunt y yt eo in loco oftendemus . Idem quoqs facile confiat ex 

verbo gr^co fiifitiKtvoJyquodafcendiffefignificat. Afier^ 

dit enim angulus £) A B, fupra circunjerentiam C B D. 

T* R aE T E R tres diEiosangulos cofideratur etiam a Gei 

metris angulus contingentia, qui continetur linsa reEia tari . 

gente circulum , circunferedj^ \ 

tia circuli 3 vel certe duabus cir- 

cunferentifs fi mutuo tagentibusf 

fiue hoc exterius fiat, fiue interi^f 

Exemplum. Si retia A B, tan^d 

circulum CDEyin C; angulus mi 

xtus A c D, vel CB dicetur angulus contingentia, fiue 

contaEius : BjirJus , fi circulus C E D, tangat circulum EFG^ 

exterius in E : Item circulus H F I, circulum £ F G, interius 

in Fj appellabitur tam angulus curuilineus C E F,qua ETH, 

vel G F angulus contaEius , fete contingentia. Sunt itaqij 

vt vides y tres anguli contingentia , vnus quidem mixtus, «- 
liqui vero duo , curuilinei. 

I X. 

SECTOR autem circuli efl:, cum ad 
ipfius circuli centrum conftitutus fuerit an 
gulusjcomprehcnfa nimirum figura & are | 
dis lineis angulum continentibus3&aperi- 

pheria : 

A C B F 
^ —‘ — 

j>( ryiH rj) 
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SIMILIA circulifcgmcnrarunt,qu3e 
langulos capiunt ax]uales: Aut in quibus an 
'giiii inter fe funt aiqualcs. 

E G M E N Ta, feu circunfertn- 

ti£ ABDF, D C A F y qu£ CA^iunt 

hos dmi anguto’ A B¥ ,D CE . ttqua.. 

les : -vel, quod idem e fi, inqmhusij- 

dem An Quli Aquales e.xiflunt , iuxta 7, 

defuit i tmemyfimiles dicuntur. 

£ o D b M tnpdo fegmentA diuerforti 

'circulorum tam xqualiumy quam in£qualium a Geometris di 

tunturfimilia y qu&y>elfufcifiunt aquales angulos j -vel in 

q^uibui aquales anguli exifunt . Vt fi anguli AB ET, 

G H 1,fuerint aquales, dicentur fegmenta , feu circunferen- 

fa A H C, D E F, G H [y qua dictos angulos fufcipiunt, vd 

cjtiihus ^radictianguli exifunTyfmrles.Conf liit autem hac 

__ 3 fegmen^ 
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fegmemoru, cir- 

c unferent i aruue 

fimilitudo in m, ; 
qttod qu.xlh ftirsA 

eft rna circun/ej. 

rentiatotius fiue;\ 

circunferentii^ L M 
talis qutqtte ft altera circunferentia^ qna dicitur huic 

lis , totius Cuee circunferenti^e j ita -et qualis , eJ?- quanta fan\ 

ejl circunferentia ^ B C, totius circunferentia ^ BC 

talis ^ tanta quoque pars Jit circunferentia D E F, totiitil 

c ir cunferent i £ D E FD i Item talis , tanta circunfereM 

uaG H /, totius circunferentia G H / G. Vel potiu s Jegme^ 

torum fmilttudo in hoc conjljlit, quod fermenta, feu circutu 

ferentia Jlmiles, ad totas circunjerentias fuas eandem habeant 

proportionem. Sfuod autem fegmenta, *qua yel aquales 

fcipiunt angulos, re/ in quibus exifiunt aquales anguli, (int 

huiufmodi, demnnfirabimuspropofitione rltima lih.6. 

; fatis fit j talia fegmenta circulorum , re/ etiam arcus , cir* 
cunferentiasue , appellarifimiles . 

PROBL. I. PROPOS. 1. 

DATI circuli centrum reperire. 

S I T drculusdatus A B C D, cuius centrum oporfl^ 
inucnirc. Ducatur in eo linea vrcunque 
AC, qu^ bifariam diuidatur in E, &pf|j 
E, ad A C, perpendicularis agatur B D. 
Hac igitur bifariam feda in V idicoF, cA 
fe centrum circuli propofiti. In ipfa eniffll 

l> rcfta B D, aliud punftum-, pr^rer F, non , 
erit centrum.cum omne almd punftum ipfam diuidat inar*! 
qualiter , quandoquidem in F, diuifa fuitsequalicer. Siigi* ■ 
fur F, non eft centrum, fit punftum G, extra rretam BD, 
centrum, a quo ducantur lineae G A,G £, G C. C^oniam 
ergo latera A E, E G, trianguli AEG, aequaba funtlatcd^ I 
bus C E, E G, trianguli C EGj & bafis A G, bafi C Gj (* 

centrer 

i 
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fecntro enim ducuntur) cruntanouli A E G, C E G, gqua- 
IcSjidcoqj recti; Erat autem & angulus A E F, rectus ex 
conftrucnbnej Igitur recti A £ F, A E G, xquales funt, 
pars & totum.quod eft abfurdum . Non eft ergo punctum 
G, centrum jcademqjeft ratio de omni alio . Quare F, 
centrum erit. Itaque dati circuli centrum rcpcrimus.Qupd 
erat faciendum. 

% 

e O R O L L A R I V M. 

Hinc manifeitum eft, ft in circulo refta aliqua linea aliquam 
reAam lineam bitariam , & ad angulos reCtos lecec , in fccantc 
efte centrum circuli. Nam cx. co , quo^ B D, rcfta redam 
AC, bifariam fecat in E, & ad angulos rcdos , oftcnfum 
fuit , pundum eius medium F, neccllario cfTc circuli cen¬ 
trum . 

THEOR. I. PROPOS. 2. 

SI in circuli peripheria duo quemlibet 
punfta accepta fuerint; Reda linea ., quiK 
sid ipfa punda adiungitur , intra circulum 
cadet. 

I N circulo ABC, fumantur quaslibet duo puncta A , 
& C, in eius circumferentia : Dico rertam ex A , in C, du¬ 
ctam cadere intra circulum, ita vt ipfum fecet. Si enim non 
cadit intra, cadat extra , qualiseft linea A DC, recta. In- 
uento igitur centro E, ducanturabeoad puncta afTumpra 
A, & C, nec non ad quoduis punctum D, in recta A D C, 
line* rect® E A, E C, E D, fecetq} E D, cir- j) 
cunfcrcnriam ih B. Qj^oniam ergo duo late- 
ra EA, E C, trianguli, cuius bafis ponitur / \l/i\ 
recta A D C, fqualia funt, (e centro enim y E y 
ducuntur) erunt anguli E A D, E C Dj 
aquales : Eft autem angulus EDA, angulo E C D, 
maior , c.vtcrnus interno oppofito , cum latus C D, 

in triangulo E C D , fit productum ad A . Igitur 
N 4 &an- 

Z.frimt, 

2. 

I. 

5’. primi. 

l6.frimi. 
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19. frmt. 

16.primi. 

1 ^.prmi. 

5c angulo E A, D, maior «it idem angulum EDA.f' 
Q^arc recta E A, maiori angulo oppofita , hoceft , recta c 
E B,. fibi aqualis, maior erit, quam recta E D, f ai s quam I* 
totum j Qjrod eft abfurdum. Non igitur recta ex A, in C, 
ducta extra circulum cadet, l’ed intra . Eodem eami modo | 
demonftrab.tuf yrectam ductam ex A, in C non poiTcca-1 
‘dere fuper arcum A BC , ira vt eadem fit, que circunfer^ 

j) tia A B C. Eiretenim recta E A,maior,qu^ 
recta E B. Qj^odetiam cx definitione rec®i 

! f Nk \ lineae patet, cum B C, arcus fit linea cu^ 
il E J ua .non autem recta . Icaqj fi iiv circuli pert!’ 
-^ plicriaduo qualibet puncta, &c. Q^od crad 

oftendendum. 

S C H 0 L I 0 

Z D H M hoc theorema demonjlrari foterit affirmatiue 

hoc modo . I{ecta A B, coniungat du» puncta A, cif B,' in cir 

^^ ^ cunferentia circuli ABjCmimj cenirU C Dico 

" recta AB,intra circulu cadere, ita rt om> 

eiuf pueta media intra cnculU exifiat. Affu- 

matur.n. cjuodcunqi etus punctu intermedia 

T),& ex centro educatur recta. C A,CB, CO. 

ironiam igitur duo latera C A, C B, trianguli C A B,aq<*A- 

lia funt, erum anguli T A B, C B A, aquales : Eft autem an 

gulus C D A, angulo CB A, maior, externus interno ■, I<^i- 

tur idem angulus C D A, angulo C A D, maior erit, oh 

id.latus C A, latere C D, maius erit. Quare cum C A, (ii 

ducta a centro ad circunferentiam yfque , non perueniet re-, 

cta C D, ad circunferentiam, ideocjj punctum D, intra cirem 

Ium cadet: Idem oftendetur de quolibet alio puncto ajftumpt^ 

Tota igitur recta A B, intra circulu caditiqmd eftpropofiti, 

C O R O L L A R I V M. 

H I N c eft rTianifcftum , lineam reSam, qu* circulum rigit, 
ita vc eum non fecet, m vno latum pundo loliim langt- j 

re. Si enim in duobus puiichs.ciifn tangeret, ca- 
derct pars reda interea cuopunfta po 

fica,mtra circulum j Q^are CII» ^ ... , 
cujum fecaret, quod elt 

cbtraliypoihcJin. 

TH E OH. 



1 01 

THEOR. 2. PROPOS. 3. 3- 

SI in circulo reda quaedam linea per cen 
trum extenfa, qiiandam non per centrum 
extenfam bifariam fecet; & ad angulos re- 
dosipramfecabit. Et fi ad angulos redos 
eam fecet, bifariam quoq; eam fecabit. 

Per a,centrum circuli BCD.refta CE,cxtcn(a diuidat 
reftam BD,non per centrum txrcnfam,bifariam in F.Dico 
redtam AP,cffcadanoulos redtosipfiB D . Duiftiscnim rc- 

ftis AB, A D.eruntduo latera AF,FB, trian 
ouli A FB.duobus lateribus AF, f D, trian¬ 
guli AFb,3Equa!iaj& bafes AB, AD^aequa 
lesj Igitur anguli A F B, A F D,aequales erut, i.frimt 

hoc cft refti. Q^od erat primo pi opofiru . 
Sit iam AF,adangulosrc£tosipfiBD} 

dicoreftam B D,bifariam fecari in F. a refta CE. Dudiis . n. 
iterum rcAis AB,A Dj cum latera AB,A D,trianguli AB D, 
llntaequalia,erunr anguli AB(3, ADB,*qualcs. Quoniam 
igiturduoanguh AFB, ABF, trianguli ABF , ^quales funt 
duobus angulis AFD, A DF, trianguli A DF, 8c latera A B, 
A D, quae reftisangulis aequalibus 6pponunrur . aequalia 
quoqj; erunt latera FB,FD,aequalia.d fecundo piopo z6.fnmi 

nebatur. Si igitur in circulo recta quxdam lipca per ccntiu 
cxtenfa, &c. Qjiod demon ftrandum erat. 

Facile quoque demonllrari poterat fecunda h®c 
pars, quas quidem conuerfa cft primas partis, hac ratione. 
Si enim A F, perpendicularis eft ad B D, erit tam quadra 
tum redg A B, asquale quadrarisredtarum A F,F B,quam 47* fr/w/ 
quadrjitiim fedtae A D, quadratis redtarum AF,FD. Cum 
Igitur quadratu rcdlas A B, aequale fit quadrato redtae A D} 
(;runt & quadrata redtarum A F,F B,asqua!!a quadratis re¬ 

darum A F, F .O. Qj^arc dempto communi quadi a 
to redt^ A F, remanebunt quadrata redtarum 

F B,F D,*qualiaj ataj idcirco rcdt£ 
F B, F D, Jequajcs ci unt. 

THEOR. 
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X. tfrtij, 

5. Urt’^. 

TH.EOR. 3. PROPOS. 4. 

S I in circulo duce red:ae linece fcfe mu^ 
tuo fccent non per centrum cxtcnfce j fcfe 
mutuo bifariam non fccabunt. 

D V A E A B, C D, fe mutuo in E.feccnt in cirdi- 

10 A C B D, non per centrum extenfae. Dico fien non pof- 

fe, vt mutuo fefe bifanam fccent, Si enim vna eaium per 

centrum tranfic, certum cft, eam bifariam non fccari : fo- 

lum enim in centro, per quod altera ponitur non trandrei 

bifariam diuiditur: Si vero neutra per centrum extcnditui» 

quamuis vna earum aliquando bifariam ab altera diuida? 

tiir , tamen altera minime fecabitur bifariam. Diuifa enim' 

fit & A B, (Sc C D, fi fieri poteft, bifariam in E . Inucntoj 

igitur centro circuli B, ducatur ab eo ad E, 

rc£fa F E , Quoniam ergo F E, poniti 

fp) fecare redam A B, bifariam in E , fecal 

ipfarn ad angulos redos . Eadem ratioi 

fecabitur C D, ad angulos rcdos,cum po» 

natur bifariam diudi in E. Quare rtdusanaulus FEE 

redo angulo F E B, aequalis elT, pars toti, quod cft abfui, 

dum. Iraque fi in circulo duae rede lineae fefc mutuo fc- 

cent, Scc. Quod erat demonflrandum. 

5- THEOR. 4. PROPOS. 5. l 

SI duo circuli fcfe mutuo fecent ; non 
erit illorum idem centrum. ji 

B T: I R c V 11 A B D, E B D, fe mutuO 

fecent in B, & D. Dico ipfos non habere idc 

11 Jc p - Sit enim , fi fieri poteft, idem etn^ 

JJ trum vtriufque c, aquoduiE redae ducan- 

tur i C B, quidem ad fcdionem Bj C A, vc- 

D roficansvtramqucciicunfcrcntiamin A,& 

E. Q^upniam igitur G, centrum ponitur ciri 

. P culi^ 

I 
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(tuli E B Dj erit rcfta B C, rcftae B C, arqualis! -Rurfus quia 
C, centrum quoque ponitur circuli A 6 D, erit & rcfta 
A C, eidem reft* B C, «qualis . Qjiarc refls E C, A Cj 
«quales inter fe erunt, pars, & totum,quod cft abfurdum. 
Si igitur duo circuli fele mutuo fcccnt,&c. Q^od oitenden 
dum erat» 

THEOR. 5- PROPOS. 6. 6. 
SI duo circiilhfere mutuo interius tan¬ 

gant 5 eorum non erit idem centrum. 

D V 0 circuli A B, B C, fc interius tan- B 
g ant jn B Dico eos n on habere idem cen- 
trum. Habeant enim, fi fieri poteft, idem ff | 
centrum D,a quoduse rcdfducanturjDB, 11 / J) 

I quidem ad tadum B } At D C, Iccans v- _'V 
tramqjcircunfcientiamin A, & C. Qjio- ^ 
niam igitur D,ponitur centrum circuli rt 3, 
erit recta A D, redae B D, aequalis.Rurfus quia D, ponitur 
centrum circuli B C, erit reda C D, eidem redae B D,^qua- 
Iis. Qjjarc redae A D, & C D, inter fe erunt aequalcs.para 
& totum, quod cft abfurdum . Si igitur duO circuli fcftf 
mutuo interius tangant, &c. Q^od dcmonltrandum erat. 

S C H 0 J. I 0 

Evctitiss propofuit theorema hoC de circulis feje 

interius tangentibus dninaxat, quoniam circulorum exteriut 

fefe tangentium , cum vnus fit extra altum^nonfojje ejje ideni 

centrum, manifefium efi. 

THEOR. 6, PROPOS. 7. 

SI in diametro circuli quodpiam fuma 
tur pimdumjquod circuli centrum non fit, 
ab coq; pun(51:o in circulum quxdaiii redex 
linejE cadant; Maxima quidem erit ea, 

•7 
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in qua centrum,minima vero reliqua; alia‘ 
rum vero propinquior illi, qu^eper centru 
ducitur, remotiorefemper maior eft.-Duir 
aiitemfolurn reto lineis ecquales ab eode^ 
pundlo in circulum cadunt 5 ad vtrafque 
partes minimar. 

I N diametro A B, circuli A C D E B,cuius centrum 
pundlum aiTumatur qucdcuncjue G, praster centrum, &| 

I cx G cadant in circulum quorcunque lineie F C, F D, FEa' 
i Dico omnium , quj cx G, ad circunfcrcnnam ducunturi 
' maximam efle G A, in qua cft centrum , minimam ver^ 
i reliquam GB, quae diametrum perficit ; Deinde rcdain' 
j G C, quas centro propinquior cft, maiorem reda GD,gu& 
I a centro plus diftat, & eadem ratione'G D, maiorem leftf 
i G E 5 Denique ex G, ad virafqj pai fes mmimie linea: G Bc 

duci poilc tantummodo duas lineasintei 
icasquaies. Ducantur c centro F,3d C,D| 
& E, rrd JineiE F C, F D, F £. Q^uoiil 
igitur duo latera G F;F C.tiianouh GfC, 
maiora fu r t latere G C^Sunt autem rtdg 
G F, F C,a:qualcs redis G F,F A,hoc e,^ 

redas G A j erit & G A, maior quam G C j Eadem ratioi.« 
maior erit recta G A , quam G D, & quam G E. Qjiarc 
G A, maximaeft omn!um,quas cx G, in circulum cadunt." 

Deinde, quoniam in triangulo EFGjatus EF,nii- 
nus cft duobus lateribus F G, G E j Eft autem F E, ipl) 
F B, squalis 3 erit & F B, minor duabus redis FG, G E, 
Dempta ergo communi reda FG, remanebit adhuc G B, 
minor, quam G Ej Eadem r.ntione minor erit G B, quaffl 
G D, Sequam G C. Q^uaic G B, minima cft emnium,^ 
qus cx G, in circuli circunferentiam cadunt. ' 

R r R s V s , quia duo latera G F,F C, trianguli GFC, 
squfliia funt duobus lateribus G F, F D, trianguli G FDi 
& .mgulus totus GFC, maior eft angulo G F D j erit ba- 
fis G C, maior balc G D j Fadem ratione maior erit G C, 
quam G E} Itcnj maior erit G D, quam G E. Qjra re linea 

propm- 
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propinquior centro maior cft ea , qu® remotior . 

Fi \ r jam angulo B F E, ex altera parte xqualis an¬ 

ulus B F H, & ducatur reda G H, ita vt G E, G H, $qua- 

litcrddknta eentro . (^oniam igitur latera E F, F G, 

trianguli E * G , tequ ilia iunt lateribus H F, FG,tfiangu- 

liH F G, & anguli his lateribus contenti E F G, H F G , 

aequales j erunt reda: G E , G H, ex vtraque parte ipfius li¬ 

neae minimxG B, aequales inter le . Q^od autem nulla alia 

his duabus poilitelic aequalis, conftat. Nam II ex G, du¬ 

catur aha , quK cadat lupra pundum H,trit ea,cum lit cen¬ 

tro propinquior, naaior quam GFIj li vero cadar infr^ 

H, erit ea, cum fit remotior a centro, minor quam G H, 

vt oftcnfum fuit. Dug igitur folumredte lineae aequales ad 

Vtrafquc partes minimae G B, cadunt. Icaquefiin diame- 

trocircuiiquodpiamlUmatur pandura, &c. Qjpd erat 

demonlirandura . 

4 primi. 

S e H 0 L I 0 

Wa N e propojitionem nonnulli conuertunt, hoc modo . 

S I intra circulum putftum fumarurjab ecq; 

pundto in circulum redarum |linearum caciea 

tium, vna quidem maxima licj vna vero mi¬ 

nima; reliquarum aliae fineinsqualcs , ahx 

ajquales: Maxima quidem per centrum tranfi- 

bit, minima vero eritrcliqua pars diametri; & 

aliarum maiores quidem erunt centro propin 

quiores , aequales autc ab eo aequaliter diftabuc. 

, / bf circulo C, funSlum fumatur Z), 

rvEi^e quotcunque D D C, D E, DF, 

I) B, cadant in circumferentiam y quarum om 

»ium maxima fit D ,Ay minima yero D Cy ip~ 

ftfMwvero.D E, D Fy maior fit D £, denique 

^EyD 'Byfint aquales. Dico D jfy per cen- * 

tranfire, D C, reliquam partem ejje diametriy hoc efi, 

DC, 
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7. tm\j. 

7. ttrtij. 

7. uny, 

8. 

D C, tffi D A, effe in direEium . Itemld E, propin^uioremj 

ijfe centro , c^uam D F. D £, D R, 4r<?«.T/.fey 4 ces¬ 

tro AheJJe-. Trimum enim fi D ^^non tranfit per centrfmydu-.^ 

ffa ex D, per centrum refia. quapiam linea^ erit ea omnium exi, 

D, cadentium maxima. Q^od, eji abfurdtim j cum D.. 
ximaponatur . Tranfit ergo D -//, per centrum , 

D E t N D E , / D C>non eft in direBum ipfi D frj- 

traSia aT),in direclu,ertt alia retia quam DC,ex D.Ciiti.r 
nempe pars ipfius A D^prctraBa, omnium minima j ^md t 

abfurduniicii DC^niinimaponatur. Eji er^o DC^reliquapar 

diametri, 
i^VRSVS, fi DEf non e fi vicinior cetrOyqua DFjiWf. 

liter diftabiit ab eo^aut D E, longius ah ea abefi : Si xqualti 

difiantj ipfr erunt aquales j quod eji abfurdum , ponitur enim 

D E,mai9r.Quod fi D ¥, dicatur ejje propinquior centro, ipfa\ 

erit maior, quam D £. ^od magis e fi abjltrdum. d 
Postremo, fi DE,'DE,non&qualiter diflant a ce^ 

tro , erit ea , qua magis diftat , reliqua minor, ^od eH aljm 

dum , Tonuntur enim aquales Pi£, D B. 

THEOR. 7. PROPOS. 8. 

SI extra circulum fumatur pim^um 
quodpiam, ab eoq; pun<St;o ad circulum dej 
ducantur redtoe qusedam lineos, quarum v] 
na quidem per centrum protendatur, ri 
liques vero vt libet : In cauam periph^ . 
riam cadentium re(fl:arum linearum maxij 
ma quidem eft illa, quee per centrum diic^^ 
tiir; aliarum autem propinquior ei, qiiit^' 
per centrum tranfit , remotiore femper 
maior eft: In conuexam vero peripheriani 
cadetium rectarum linearum mininta qui¬ 
dem eft illa, quas inter piintom , & dial 

mctruniS 
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metrum interponitur; aliarum atitem ea, 
qucE propinquior eft minim.^ , remotiore 
femper minor eft, Dux autem tantum re- 
ftxlinexxquales ab eo pun(5lo in ipfum 
circulum cadunt) ad vtrafquc partes mi- 
nimx. 

E X punfto A,extra circulum B C D E,cuius centrum 
K, lineas lecantes circulum ducantur, quarum A I, per cen 
trumtranfi.-at, alias vero A H, A G, A F, vtcunqi • Dico 

omniumcfTcmaximam A I,quaBperccntruminccdit: De¬ 
inde redam A H, quas centro propinquior exiftit , maio¬ 
rem reda A G, quae remotior eft a centro 3 Ec eadem ra- 
tione AG. maiorem quam AF. Econtrario autem, redam 
AB, omnium,qu$ extra circulum runr,minimam efle. De¬ 
inde redam AC,qu* vicinior cd minim® AB,minorem cf 
Ic reda AD, remotiore j Ec eadem ratione.ipfam AD,ma¬ 
iorem,quam AE. Deniqueex A , ad vtraique partes mmi- 
maslineasA B,ducipoiIc tantummodo duas lineas redas 
inter leasquales. Ducanturex centro K, ad punda C D 
E, F, G, H, redas K C, K D, K E, K F, ' " 
KG, K H . Q^uoniam igitur duo latera 
A K, K H, trianguli A K H, maiora funt 
reda A Hj Sunt aurem redas AK, K H 
aequales redis A K, K I, hoccft,red* A T 
erit5cAI, maior , quam AH; Eadcm^ 
ratione ent A I, maior, quam A G,5c qua 
A A I, cft omnium, quje cx A> 
in circulum cadunt, maxima. 

D E I N D E, quoniam larera AK,KH,trianauli AKH 
equalia funt lateribus A K, KG, trianguli A KG; Et anou" 
Ius totus A KH.maior eft angulo A KG; erit bafis AH.bVe 
AG,maior.Eadem ratione maior erit AH,quam A F; Item 
A G, maior, quam A F. Q^uarc linea centro propinquior 
maior eu jmca remoriore. 

AK,minoreftdua lo. Primi. 
bus A C, C K ; fi auferantur ^quales B K, C K, remanebit 

adhuc 

«1 

10. frimt. 

14. ^rimi 
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adhuc A B, minor, quam A C. Simili ratione erit A B,mi¬ 
nor, quam A D, & quam A E. Qjsare A B, omnium ji- 
neaium extra circulum, qua;cx A, ducuntur, minimacft. 

R V R s V s , cum intra triangulum ADK,cadant duae 
redae A C, C K, ab cxfremitat buslaceris A K,erunt AC, 
C K, minores, quam A D, D Ki Sub'atisigitur aqualibus 
C K, D K, remanebitadhuc A C, minor , quam A D Pa-( 
ri ratione erit A C, minor, quam A E } Item A D, minoU 
quam A E. Q^are linea propinquior minimx lineae A B, j 
mmoi cft, quam remotior ab eadem . 

Postremo fiat angulo A K C, angulus A K L,s. 
qualis, & ducatur reda A L. Quoniam igitur latera A K, 
K C, trianguli A K C, aequalia funt lateribus A k, K L, 
trianguli A K L j Sunt autem & anguli A K C, A K L, diij, 

4-frimt. d;s lateribus contenti aequales 5 erunt redae A C, AL, ex 
vtraqs parteminim^ A B, inter fc aequales. Qjijod autem 
nulla alia his poflit clfc aequalis, conftat. Nam fiex A,du¬ 
catur reda cadens vitra L, erit ipla , cum fit remotior a mi^ 
nima , maior quam A Lj Qjipd fi cadat inter B, & L, ciic 
ea, cum fit minimae propinquior, minor quam A L, vt 
oftcnfumcft. Duae igitur lolum redg lineae aequalesai v-. 
trafqj partes minimae cadunt. Si igitur extra circulum (uma 
tur pundum quodpiam, 5cc. Q_uod eratdemonfirandunii 

S C H 0 L l o 

Eadem ratione ah in feripheriam concauam 

ntum linece aquales cadent, ad verafq^ f artes maxima A ^ j 
E I A r enim angulo ui K aqualis angulus A K 

» iuntatureji reSla A M. ^uia igitur lateri 

A K A aqualia funt lateribus a¥^,KM^ 

funt autem <^r anguli AK H, A K M, aquof 

les : erunt hafes A H, A Ad, aquales . 7S[eqHt 

■vero ylla alia his duabus aqualts exhiberi fo-j 

tefi . TSljini quacunque ex A, ducatur ad faJ0 

^ i ** tes H , eayel maior erit, -vel minor y qtiM 

A H, prout citra yel yltra reBam A H^dt*- 

Ba fuerit , yt manifefum ejl ex demonfiratione theore¬ 
matis . 

THEOK' 
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THEOR. 8. PROPOS.^, 

S I in circula accepti^m fqerir puncturn 
aliquod, & abeo pundtoad circuliim ca- 
dant plures,quam du^e rcdtcc lincx a?qualp; 
acceptum pundtura centrum eft 'ipfiuscir- 

culi'.- -' ' '-,v' .f 
A. punf^oafTumpto A.'.n circulo B C D,cadant plures 

rcife^quanj duje, A g, A C, A D /inter fe aequales tP^-o 
A,p4Tidum c(ie Qenfr.um eirculi Connc£i:antur enipi. pun- 
ftd BV,CVD^ rc<ftis B C , C Dj quibus diuifis bifafiam m Ej 
& JE/-ducatitur ex A ,‘redaf A E, A F.Qjuo, ' ~ —r-^ 
piam igituf lacera ,4 B* B B,trianguli A BB, 
jcqiiaiia fujit lateribus A E , B C , trianguli' 
AtCydc bales A B , A C, poquntur etiam . 
sequalcs j eruntapguipABB , ABC, ecqua¬ 
les ^^^deoq^^ue re£i:i Eodem modo oftende- 
mus,‘angulos ad F , elie rectos. Q_uare cum rectae A.E,' 
A.F/diuidantrcfta5.B C, C D, bifariam , & ad angulos te¬ 
ctos itranfibit utraque produAa per centrum circuli,pcr,co 
rqliarium propbs. 1. huiqs lib. Punctum igitur A , in quo 
fe-mutuo 'fecant, eentrum Ierit circuli. Sienim ellct aliud 
Jiihctum centrum, non tradlirct utraque per, centrum - Si 

; taque in circulo acceptum fuerit punctum, &c. Q^od d<?- 
monftrandum erat. 

A L t T E K. Si punctum A, non eft. ceritrum cifculi,(ie 
centruminuentum E, ex quo per A,agatur diamet^ FG- 
Qjjoniam igitur in diametro F G preeter 
centrum acceptum eft punctum A, a quo 
in circunferentiam cadunt reetse AD,ACi 
erit rccra A D„ quae propinquior eft cen¬ 
tro E, maior, quarn recta A C, remotior' 
acentro , quod eft abfurdum . Polit* 

funt enim squales reet* A D, A C. Idem abfurdum 
Icquetur, Ii aliud punctum praeter A, 

I centrum ponatur. 
O T H E O R. 

^^•'1 
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s-ttr^. 

l.tertij. 

9. tert^. 

$. ten'^. 

II. 

THE O R. 9ip^R QP O S. lo. 

CI R C V L V <» circulum in pluribus 
quam duobus' punc^lis nonTecat. - 

^ ■ ... . ' 
5 E c E T enim, fi fieri potcft,circuIus AECDEF, ciW 

tS‘ Jii A G B D H E,m pluribuSjCjoia dilobii^ ; 
punftis A,B, 6c D, quaj lungantur reft» ' 

^ A B, B D : quibus bifariam diuifis in I,& 
K/educahture^l.&lt ^ad A & BDj 
perpendiculares! Lj/flt. <^3ohiam 

_ reftae I L, A L, fecant re£i;is A B, B D, ‘" 
icfrculo AGIBDHB, bifariam,&^d angaios redos j tranliL-j, 
Utraqj ex corollario propos. C. huius hb. per centiu ipfii^ 
Qjaarepundum L,in qU6 fif diuidunf.-efit centru didi 
cuji. Eodem modo dcmonftrab mus', pandum L, eflecen 
trumcircuU ABC D'E F, ptit>;igAur dfculi fc mutuo fe- 
cantesidem polficfcntcentrum. quodedabfurdum .Circli- 
lus ergo circulum in pluribd^ , quarri duobus pundis non 
fccat. (^ddejratdemonfttaridum, ■ i: 

A i 1 T E_ R. Secent fc ijdem diro circulhfi fieri poteft,iri 
tribuspundis'A, ScB, & D. Inuctitarn autem fit l,centiu 

circuli A‘G B D H E , 3 quo ad dida tri* 
punda dUdahtur I A, I B; I D . quas per 
defin. circuli asquales erunt inter fe. Qjjo- 
niaigiturintra circula AECDEF, alTuth: 

^ . Jf ,ptueftpundai,a quo cadunt in circunf^ 
tia plu'res,qna duae red^ JEquafes;erit r,ccntra circuli ABG- 
D E F. Erat autem idem pundum IjcentrUm circuli AGBl.,' 
D H E j Duo ergo circuli fc mutuo fecantes' habent idem 
centrumjquodcdabrm^dum. ' 

THEOR. IO. PROPOS. ii. 

SI duo circuli fe Te intus contingant, at¬ 
que accepta fuerint eorum centra; ad eo¬ 
rum centra adiund:a reif^a linea, & produ- 

da; 



i ohra<5tup Circulorum cadet. ‘ f 
T AIN G AT circulus AB C, circulum AD E,intusin 

A.-& fif;F,ceniti a cin ialr A B C,& G, cemru circuli A D E. 
Dico.re,£VjUTT cx.enlam‘pcr G, 5c F,caderein cor^dum A.Si 
tnrm rton cadir/fccct ucrumqj ctrculuili pundis D.Bi C,E, 
&:ex'cairadu A.ad ccntra E, G.rcdasdu . , A- 
canfur A F A G. 0 uoniam ioitur. m tria • 

1 

gulo A itG duolatera-G'Bi,E A, maiora 
runt lafet^ G.-A f^Eftautcm G A,redare- ) 
ftje G D,aBqe»lis5K'qut)d X3 , pofitum fit 
:entru circuli A D E) Erunt Sc G F, F A, 

10, primi ^ 

rcd:e maiores reda G. D. Dempta igitur communi G F, re¬ 
manebit F a’, maior, quam F D : Q^arecum F A,aEqualis 
fitipfi-F Tj ( quod F.pqfitufueritccntiu<ifculiABG)crit& 
FB,maior; qua FD,pars tbto, quod eft abfurdu .Q,u6d fi 
quis velit extendere;Fi5flf s'crttru circuli ADEj & G > centru 
circuli ABC in'ditueeurargumetatio hac rationc.In triagU- 

i .... i j 

|o A F G, duo latera F G, G A, maiora fuUt latere F A j Eft 
autc reda F A, redae F E, aequalis : (cum F,ponaturcentru 
circuli ADE.) Igitur icd^ E G,G A,maiorcsfunt reda F Ej. 
dempta ergo comuni F G.remanebit G A, maior, qua G E: 
Q^a igitur G A.atqualiseftipfiG Cj (propterea quod G, 

10. primi | 

ponatur clTc centru circuli A B C,) ent quoque G C maior, 
qua G E,pars toto, quod cft abfutdum. Idem abfurdum fc- 
quetur, fi centru maioris circuli extra minoic ponatur. No 
ergo reda F G.cxtenla vtrumqj circulum fccabit fcd in con- 
tadum A ,cadet. Q^arefi duo circuli fc fcintuscomin- 
gant,&c. Quod erat dcmonftrandum. 

THEOR. II. PROPOS. 12. 

SI duo circuli (efe exterius contingant, 
linea redla, qusc ad centra eorum adiungi- 
tiir, per contadl^um tranfibit. 

c I R c V t T ABC,DBE tangar fe exterius in B,&cen 
ttQ circuli A BC,fit Fjcirculi ucro DBE,centru fit G;Dico rc 
ftaextenfam n F, & G, tralirc pcrcontaduB. Si enim'non 

11. 

1 
i 

j O 2 tranfit. 
„ 1 



m 

r'';r 
;<■ N'. i 

ii*:'X' 

i.x 

10. trimi 

T' '' 

tranfit , ftcct circunfcrenrias in C, & E , duca^turq^cL 
accntns F, G, ad B, contactum rectx F B, G B. uonia igi 

tur in triangulo FBG, latera duo BF, 
1 ^ B G, iiiaiorafunt latereF,G : Eftautc 
V ^ rectae F Gj «quaiist.fcf.uod.F; ' 
V_J7 , Ctccntru c.rculi ABC,) Sc rata G B, 

ircctaeG E, aequalis i ( quod. G, fit centrum circuli DBE ) 
erum Sf rectae F C> G E, maiores quam recta F G, pars qua 
tdtu, ( cum FG, contineat praeter.FXr, G .E, recta^ adhuc 
|C E 5 )‘quod eftabfirrdum.. Sidgitucddo.c^reuli.icfi: ^xt<F 
iriuscontingant, &c. Q^uod«ratjdcmpnftpantium,yf ' , 

12. THE OR. I2.PR bPOS. ijv 

i-t,. 'i CIR' C Y Ii Y 5 clOTlun?, rion tangit iri, 
pluTibus piinais> quamnmo, fiue intusrfiue 
cx,ti‘a tangat. \ 

,"': !'■ ■ ' 'ti' : 

'11, terty 

C i R c VEI A B C D, A E C F, tangant le intusVi 
ficirporefijin pluribus pundis, quam uno, A,&C. Alli« 
mamurjgitur centra horum ciVcuJoiruffl G, H, per cjuce rc-^ 
cta G H in- utramque partem tJc -endatur>quam necefieeft 
cadere in contactus A, & C. Ita^uccum G, fit centrum , & 
rccb A C,diameter ,dmidetur A C jbifanamin G Sin ili 
ratronedmidctur eadem A C, bifariam in H quodeft abfiir 
dum. Vnaenim recta in uno duntaxat puncto diuiditur bi 
fariam. Si enim G C, eft dimidium totius A C, ent necefli^ ■ 

rio H C, dimidio minor,; 
5 _g cum fit pars dimidij G C. 

Q-Fod fi quis dicat recti 
<^H ^ _ . rGHNn «■ ^ H. extenfam ad partc|' 

'|s’ 

1; 

li&Xi' 

1 / ^‘^'dem Gj cadere in con- 
tactum A j At uero ad 

r> ® partes H, mfnime pertilSI 
rc ad contactum Cj fedfe . 

care utrumque circulum in 1, 5c K , ut in ficunda ficrura 
perfpicuum c.fi : ducendi erunt ex centris G , H „ad conta¬ 
ctum C, rectae G G H C. Ponat,ur igitur primo o , centiu 

circuli 



lor B & K3, in. 

■] circuli A B G "D 5 & H , centrura circuli A E C F. Et quia ] 1 
in triangulaG H C, duo latera G H, H C, maiora funt la- 'zo, frimi 

|tere'G C ; Sunt autem tectae G H , H C . cequales ipli G K i j 
fqupod H C, H K, fint ex centro) & recta G G, rectae G I y 

{quodScht: fint ex centro) erit quoque recta G K-, maior, 
pquam G I, «pars toto: quod efl: abfiirdum . Popatur ftcun- 
Mo^, centrum circuli A E G F; H, centrum circuli A B- 
IC D. Qjipniam igitur rectae H G, G G , maiores Tunt recta zo. frimi 

IHC; Eli autem HC, aequalis rectaeHAj (cum utraque 
ducta fit ex centro H 3) erunt quoque H G , G G > maiores 
recta H A 3 Q^aredempta communi H G etit G G,maior, 
quam G A, quodeft abfurdum, cum utraque'ex centro G,! 
ducatur: Non igitur circuli.intus ft tangent in pluribus pi 

jetis , quam uno. 
I Tangant fc iam circuli A B, C B, exterius m plu- 
I nbus punctis, quam uno, prope F. Ducatur ex D, centro 
i circuli A B, ad Ejccntrum circuli G B, 
! recta D E, quae per contactum F, nc- 
j ccirario tranfibit . Si igitur etiam in 
1 alio puncto pr^tcr F, fc tangunt, tan- 
! gant fefein Bj Ductis igitur rectis DB, 
i E B, erunt rectae D B E B aequales rectis D F, E F, hoC' 
'cftipfiD B*. Sunt autem & maiores; quodeft ablurdum. i-o. frimi 

Non ergo fc tangent citculi exterius in pluribus punctis, 
quam uno. 

A L 1 T r R. Si circuli A B, C B , extcrius|fi; tangant in 
duobus punctis B, 5c F3 ducta recta B F, cadet ipla intra unii 
circulorum , per r.propos. huius teitjjlib.& ideo extra aliu, 
quodeft contra eandem propos. Q^are circulus circulum 
non tangit, &c. Q_^od erat dcmonftrandum. 

. s C n 0 L I 0 n. 

S\ refie canfideretur Euclidif^demonf^ratto, quxproha- 

: K/V, circulum ji circulo intus non fojje tangi in p/uribuf pun- 

\ifu, quam uno uideiur ea potijjimum concludere,circulum no 

jjiitjj/e t fingi a circulo in duobus,uri pluribus punElis, qu£ lon- 

\loimeruallo a fe dijjideant \ no autem eundem contaBumplu 

WpunBahabere nonpojje quamuis facile hoc ipfum eodem 

* 0 } drgumen- 



20. primi 

primi 

argumento fere demmBrttri fojjic.: "vt pmniex ^me\ 

confirmatum relinqttatur , circulum- nori pojfe tangere circu¬ 

lum in pluribus punclis , quam -vno ^ofieniemus breuitdn^ 

■vno eodemqtte contaBu mn pofe effe plura punBa, 

unum. Tangat enim circulus A'B C, cm- \ 

Ium .A B D y prope\A j ^ perarum 

F.y i^.F,recta ducatur ET y qux ad corfi^l 

perueniet necejfario , -vf^adpunBu 

Igitur, hos circulos fefe duntaxat tatigem 

punBo .A.Sienim fe tangant in aliopuiiSt, 

■vt in i?j duBis ex B ad centra E, & E,reSi 

, B E, B F,erunt reBs. EF, F B,maiores rih 

E JS; EB autem reBa EB, aqualis reBa E ^,cum -vtraqirnt 

centro E : Igitur cir reBa E F,F E , maiores erunt reBa E J. 

Quare dempta communi E F, remanebttiF B, maior,qudEJ\ 

•.quodefiabfurdum, cum F B, F cadam e centro F, ad cirt» 

ferentiam ideoque ex circuli defin. aquales exiflant. 

THEOR.I5.PROPO.S. 14. 

IN circulo xquales red:cT linc:c cequali' 
ter diftant a centro. Et quce aequaliter diftSt 
acentro, sequales funt inter fc. 

S t N T iri circulo ABC D,cuius centrum E , dua: rr& 
atjualcs A B, C D j Dico ipiastequalitcr diftair a ccnrroE 

Ducantur enim c.v E,centro od rcUas Af, 
C D,xiuas perpendiculares EF, 
jugantur rcftae EA, E D j Secabun^ 
rea:* E F , E G , redas A B. C D , bifaro 
Qjiarecum tota: A B, C D , a?quaies|»- 
nantur, erunt & dim dia carum , reda^ 
delicct A F, D G, aequalia Qjioniaiiii?’ 

quadrata redarum £ A,E D,£qualium,inter(cfuntKl“2 

lia ; Quadratum autem redae E A aequale clt quadratS^® 
datum A F- F Ej & quadratum redae E D, quadraris rc&a 
tum D G, G E: Erunt quoque quadrata redarii A F,H' 
aequalia quadratis redatu D G, G E. Ablatis ergoquadfiWj 



^LiB & K3:m. •i«s 

pquaiibussequaliu rcfta^u A F, D G,rcmanebunt quadrata 

Irtdaru F E, G E,aequalia,idcoquc & rcdaeEFjEGjXqua- 

les erunt .JDiftant igitur per 4.defiu. huius lib. redae.A B, 

CDjXquaiitcraccntro E. 

Rvrs V s diftent reftse A B, C D, a:qualitcr)a centro E 

Dico eas inter fe efle zcquales. Ducantur enim iteru ex cetro 
E, ad AB,CD, perpendiculares EF,EG,quae per4.defin.hu 
ius lib.aequales eruntj diuidentqj rectas AB,CD,bifaria.Du- 
6isigitur reftis E A,E D,eruntearu quadrataaequaliaj: Eft 
autem quadratu reftae E A,aequale quadratis rcdaiu A F, 
FE 5 & quadratu reiSla: ED, squalequadratis rcftaru D G, 
G E Ojiare & quadrata reftarum A F, F E, aequalia funt 
quadratis reftarufli D G,G E jideoq: ablatis aequalibus qua 
dratis aequalium redarum E F, E G, remanebunt quadrata 
Tcdarum .A F, D G, aequalia; atque adeo redae A F, D G, 
ac propterea earum duplae A B,CD, aequales quoque erut. 
Itaque in circulo aequales redae lineae aequaliter diftant a cen 
tro, &c. Q^pderat demonftrandum. 

THEOR.14, PROPOS. 15. 

IN circulo maxima qiiide linea eO: dia¬ 
meter ; aliarum autem propinquior centro, 
remotiore femper maior. 

l N circulo ABCDEF,cuiuscentru G,diameter fit A Ff 

& reda ei propinquior HI, remotior aurem CD. Dico 
omnium tfie maximam A Fi& H !. maiorem,quam CD. 
Ducantur enim ex G, centro rrdae G K, G L,pcrpendicula 
rcsadCO, H i. i-1quia remotior cll 
C D,a cetro, qu.a H I,crit GK,maior 
qua G L,pcr 4.dcfin.huius lib. Abfcin- 
darexG K,reda G M,ipfi GL,aequa- 
lb,atqj per M,educatur BME, perpen 
dicularisad & conedantur redae 
GB, GC, G D,G E. igitur redae 
appendiculares G M,GL,aequales funr,aequalitcr diftabut re¬ 
dae B E, H I, a centro,per 4 dcfin.huius lib. & ideo inter fc 
«quales erunt. Rurlus quia redae G B, G E, maiores 

O 4 quidem 

3. feny. 

47.py/ff2» 

14. 

14. tertjj 

10. frimt 



14. 

lO.frimi 

14. frimi 

4. frimi 

' E, VClyTTf.G E OMtm. 

quidem funt re^ta B E j sjq.uaics autem diametro A F j ccii 
&diameter A F, maior, quam B E; Eadem, rationeo^^pn- 

detUT A F, maior,omnj^s.3l>js.iincrs' 
Deinde quia latera G ^G-E* trianou- 
Ii b G e , aequalia funt laterjbu.sGC, 
GDjtriaguli CGD5& angulus BG£, 
maior eft angulo CJ G D 3 erit tcaa 
B E , maior quam C D 3 atque ^ 
H I, quae aequalispEenfa fuit ipfi 

maior quoque erit quam C D . In circulo igitur maxima' 
quidem linea eft diameter, &c. Qmid erat dcmonftrandu. 

S C H 0 L [ 0 

E o D E M fere modo demonjirabhur theorema , f ab uni,, 

eodemque funBo circunferentiaf lurima line£ cadant i i 
C A D A N T enimafunEio ^,flures linea ^C,J]), 

quarum ^ D, fer centrum E, tranfeat. Dico ^ D,qj[e on0 
maxima.m ^ & A C, maiorem reniotivt 

A B. DuBis enim reBis B E,C E, cumini 

triangulo A E C, latera A E, E C , miw] 

ra fint latere A Cyfintque reBx A £,£f)j 
aequales reBit A E ^ F^D, hoc eji y re^\ 

A D 5 maior erit A D , quam AC 5 Ei- 

demjue ratione maior enty quam A B •, i^ficde cateris. Mi’ 

xim a ergo omnium efi A D. 

D E I N DE, quia duo latera A E EC y trianguli AECj 

'■qualia funt duobus lateribus A Ey E B trianguli A E 

angulus A E C, totus , maior eB angulo A E B erit bifi 

A C, maior bafe A B3 Eodemque argumento erit A C j mihi 

quacunque alia lineayquae a centro remotior eji. 

CAETE RVM & hic duae tantum aquales lineae Jni 

fojfunt afunBo Ayad vtrafque -partes maxima A D.Si 

igulo A E C, aequalis fiat angulus A E. F y iungaturqnt^ 

Ba A F 3 cum latera A E y F. C, aqualia fint Uterw 

A FyEF y cir anguli contenti quoque A E CyAEF, aquam 

Erunt bafesA C , AFy aquales y TSieque yero-vlla alii 

duabus aqualis foteft exhiberi; Q^uacunque enim ducatur ct 

Ay fupra A C yca minor erit quam A C ■, fi ycro infra J C 
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E lop 

^ maior erit , -yt iam demonp^a tuttf e0, '' 
! , '■ orfjyfii- 

THEOR. 15.PROPOS. 16, 
ab extremitate diametri cuiiii^ 

■^ue circuli ad angulos redos ducitur, extra 
; Ipfum circulum cadet; & in locum inter ip- 
‘fam- redam lineam, & peripheriam com- 
prehenfum, altera reda linea non cadet: 
& femicirculi quidem angulus, quouis an¬ 
gulo acuto redilineo maior eft; reliquus 
autem minor. 

In circulo a B C, cuius centrum D, diameter fit a C, 
ad quam ex A , puncto exrremo perpendicularisducatur. 
Dico hanc lineam perpendiculare necellario extra circulum 
ca'dcrc. Si enim cadit intra ipfum, qualis eft ABiducta , . 
,D B, erunt duo anguli DA B, DBA , aequales jfcd D AB, 
rcaus eft, per conftructionem; igitur & D B A, rectus erit, 
quodeftabfurdum 5 Duo enim an¬ 
guli in triangulo minores funt duo- F ly.prttni 
bus tectis. Non igitur cadet perpen- 
dicularis intra circulum 5 nec cande / 
ob eaufam in ipfam circurrferentia, f ^ \ 
fid extra , qualis cftjE F. Dicoiam I ^ j 
inter A E , rectam , & circunfefentia \ J 
A B, non pofie cadere alteram recta. 
Cadat enim, fi fieri poteft, recta AG, 
ad quam ex D, ducatur perpendicu¬ 
laris D H, ficans circunferentiam in T. Quoniam igitur 
in triangulo D A H ,duoanguli D H A , D A H, minores 17. pnw/ 
fitntduobus rectis j &1D H A , rectuseft, per conftructio- | 
nem, eritangulus D A H, recto minor, ideoquc recta DA, i 
hoc eft, recta illi azqualis D r, maior erit quam D H, pars 1$ frimi 
quam totum , quod eft abfurdum . Non igitur intercipietur 1 
tecta inter A E, dccircunlerent am A B: Icd quaecunqueex | 

A,du- 



7EVCLID.GE0MX 

.^r«n. 

A, ducatur infra A j;,ca fkabit citculu. Dico dcniqj angulQI 
fetnicircuIi,contcntu diametro AC,& circunfcrctia AB.jma 
iore cflc omni acuto angulo rcdiJincoj reliquu ucro angulfi 
totingentia?,qui cotinctur refta A E , &circunfercntia AB, 
minore cflc omni acuto angulo rcdilineo Q_^nia oftensui 
^ . __ cftjOthncrcita ex A,duftainfra per¬ 

pendiculare AE,cadcre intra circi^il 
faciet neceflario ea cum AC,minoiitl 
angulu angulo femicirculi.at ucroca 
A E,maiore angulo cotingentiae jd! 
ille fit pars anguli fcmicirculi,hic uc¬ 
ro totum quidpiam ad angulu coti- 
tingendae. Angulus igitur ftmiciri^j 
maior eft omni acuto angulo reftili 
neo,reliquusautem minor . Itaqut 

quae ab extremitate diametri cuiufque circuli ad anguldstc- 
<ios ducjtur,&c. Qjuod erat oftendendum. 

COROLLARIVM. 

M I N c manifcilum cti,quod refta a diametri circuli extremitate 
ad angulos re^os dnfta , ipfi.m circulum tangit. Oltenfum eniit 
fuit,ipfam cadere extra circulum j Quare folum in puniSo filio dia 
metn extremo ipfum attingit. 

E X .O R O N T I O. j 
P o T E s t hoc idem theorema demonflrari otlenlluc hac ratio-i 

ne . Sit diameter \ C,in circulo ABC, cuius centrii D. Ducatur» 

F G E A, ad /V e, perpendicularis A E, quadi» 
extra circulu cadere . Sumatur enim in» 
quoduis pundum G, & coniungaturreflaj 
G D. Quonia igitur in tri.ngulo ADG, duol 
anguli DAGjDGA, minores funt duobitf 
redis,& DAGjfadus elt reftm-crit DGA) 
redo minor. Quare maior critredaDG) 
qua D Ai idcoq; pundu G, extra cirOilj* 
erit. Eadcmq; elt'.ratio de omnibus ali)t 

c pundis redae A E. Cadet ergo tota AE)»' 
tra circulum. Ducatur iam ex A,infra48> 

fc^^a AH,qua dico necclTario fccare circulu . Fiat.n.angulus Apli 
cqualis angulo EaH Addito igitur comuni angulo DAHjenitiw» 
anguli AD[,DaH,aequales toti angulo redo D AE.ideoqj minor» 
duobus redisi quare coibunt rede AH, DI,in aliquo pundo,i’'’'" 
i. Dico igitur pundu I, clFc intra circulu.Quonia tres anguli in 



E iC/5. m. ^ II.' 
pilo D \ r,zquales fune duobus reSis, & duo anguli DAl, ADf^ . . 
pilelifunt aequales reSo DAEj erit reliquus AID,reftus,atq5 adeo 3*'* 
niaior, quam D A I, acutus. Quare refta DA,maiorell:quam D I. 
Non igitur DI, ad drcunlcrcntia pcrucnietjpropccrcaq; punfium 
I,intra circulum exiftet; arique adeo refia A H, circulum fecabit. 
Keliquae pirtes theorematis oliendentur , ut prius . 

S C H 0 L I 0 21, 

Ex i STl MAT VeletaritttfCtngulji contingenti£, quem 

Euclides hic frohuuit minorem ejje omni acuto anguloreBilu 

neo, nihil ejfe, atque adeo ex illo contactu linea recta, /^aircu 

ferentiue^non effici angulum ullum, y^t autem fententiaijliut 

planior fiat, afferemus mmedium digrefiiortem illam ^quaipfe 

hoc in loco adducit. Sic igitur inquit ; 

C V M huius theorematis caput poFiremu attentius confide. , 

rarem,mihifanein mentem fubijtprima jfifcie. Geometria no \ 

fatis fibi conftare ; immo adeo,repugnantia, in fi admittere. ; 

Pk IM V M enim extra intelligentid efi, ut inter quatit at es 

minima dari poffit j quale hoc loco angulu, que dicunt contin¬ 

gentia,fiu rectius,contactus,mmore omni acut.opofuimus.2dj- 

hilo magis conuenit,ut maxitna quantitas detur,qualis hic an 

giitusfimicirculi omni acuto rectilineo maior ponitur. P^tian 

titas enim eo nomine quantitas e(},.quod partibus confiet,^ fe~, \ 

eunda eam aquale,^ inaquale dicatur. Quantitatis etiam <;o 

tinua in infinitum fictio efi. Atque adeo cum mprimatp, p.}ro.~ 

pofitionem decimi incidiffem,tum magis anxie expendere capi, 

quonam pacto conciliari pofiet tam aperta, ut apparebat , re¬ 

pugnantia , Sic enimhabetprima decimi. 

Sia maiori duarum quantitatum aufera 
tur maius,quam dimidium; ac rurfii^ ex reli 
quo maius,qua dimidiu, idq; contiriuo fiat; 
relinquetur tandem magnitudo minor ma-; 
gnitudine minore pofita. 

^ E R B t caufa, fint duo anguli A,quidem rectilineus, 

^CD,anguV*{ft modo fit anguV*)cotactus:Vult prima deeimii 

f auferat ab angulo ui,maius.;q dimidiumiac rurfus a reliqua j 
farte' ' 
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farte maiuf 3 ^uam dimidium 3 ficjue continuo ex refiduis far 1 
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A< 

maiut, qtiam dttnidiHfn , tandem relin<jui minorem an. 

gulum^ qi-cam B C D. Cuitis dembnfirationemhic non appono,' 

cum ex feqitentibits pendeat. TSluUa tamenin tota Ceometrv(\ 

propofitio efi, quce (mfic dicam)magij.i 

turahter itera fit. £J^uod ex nnmerisi 

.quibus rerum omnium imagines') luce 

nus euadit. ^)uis enim non uidet propi 

tis.duobu^ numeris cum ab otim 

rio maiut quam dimidium d.bfiideris, ut quinarium^ tui 

ternario refiduo, maim quam dimidium^ ut binarium yrelin 

qui ■ynitatbmpofito binario minorem ? T^que -vero ad rem^ __ 
city qiibd Campantis iiiic excipit, propofitionis fententiam de 

quantitatibus eiufdem generis efie inteUigendam . Hac quif 

pe conciliatio quin etiam menti "'Euclidis contrarii] 

vtnos, cum illuc uetiiurn erit, manifefium faciemus . ImA 

^ ipfe Campanus ficum pugnat, cum in fecunda duodecmi\ 

demorifirandd . dt^squepropofitionibus nonnullis Joltdorui 

a curm reEtum .auferat', 

2N^p s igitur hanc dubitationem fic expediemus j ut dicami 

lineam rectam , qu& circulum tangit ,cum peripheria angui 

non efficere-, fcilicet B C D, nullo-mode angulum dici debi ‘ 

Omn 'ts'enim'angulusin fiBione confiftit ,non in contdRu. &\ 

ybi cejfat feStio, cejfat quoqUe artguli forma , .Atque vtvi 

yerbo dicam,.m decujfatione ( Decufiationem hoc loc'o,ip^j 

Bionem fime'diferimine accipio) omrii^ 

atigulorum fiecies perficiuntur . Dui 

hiis enim lineis A B, C D, (e fiitH 

det ibus inpunEio E ad angulos recti 

intelligatur CYi , fic nioueri in 

ffilicei fuper punBoE,fixo, 

C D, fat F G.; hinc fane ex reBo d\ 

gulo h E C, fiet obtufus .A EF : I> 

ex reBo BE C, fiet acutus B EI , 

quefiaBa fuerit H K,hinc quidem angulus obtufierfiet HE. 

inde yero acutior BE H j ficque continuo, donecperuenerit 

^ E, & intra epfdein terminos concludamur cii ea. Tum er, 

imrherfa, yt fic dicam,linea C E) , in lineam A B j euanefeet 

angulus. ISljque diuerfa ratio efi in curm • Sit‘enim in cir- 

eido 
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»/o A B C A cmtM centrum Z), lines D I., f reter iens feri- i 
Rhenam, &fecans iffamin A, fun^o fixo, fuper quod circun 

ducatur iffa.iD E, ferfunfla F, G,H. Tum fient anguli co 
tihuo -varij cum feriphertafin ipfo. fun-- 

00 i donec cefjdnte deeujfiitione'- yhnea 

F.D, f^Sla-pt JE K- ,(^ tangat circulum Ac 

tum linea 1> E, non iatit inclinata inteUigi 

tur .. fed immerfain lineam B A C, quanti* 

ad angulum attinet : ’ 'non aitter quatn fi 

B A Ufefiet Itnea .reBa i neque contra fa- 

cfi, quod deducantuirditiex', facianijue-Jpa- 

tium C A iVi. T id'fi)la A C, linea efi- 

ficit, qua reUarn reftigh‘$fed\eam tamen in punBo A , ample 

Bitur. Cum igjtur omnis angulus in pluribus'funBit non co 

fifiat , quam yno;fir , yt-punBum A , tam (tt ineptum angu¬ 

lo conjittuendo, quam modo erat punfium feBionis E , linea 

tum rf Barum ^ Rortafie dices, punBum A -^ dinea reB& ma 

nere infiio reBo , funBumque A', peripheria in fuo. rotundo ) 
neque vtrumque efeidem punBum s fed lineat fk tantum in¬ 

ter feveluti lambere , quta altera alteram penitu.f . omnique. 

punBo refugit; vt ^contraria cnntrapofita , fiant manifefiio- 

ra: Idyero-fenfuenon recipit, Duo enim circuli fefe extenuS 

tangentes.^ .rectam lineam intermediam illibacam relinque¬ 

rent ; Scilicet, fi intelligeremus circulum, qui tn funBo A * 

tangeret.ipfum A B C , circulum exterius : quod non patitur 

linearum natura. Sed demus id fieri pojfe j ut nihil in cogita 

tionem cadat, quodfemel yfpiam Geometria non reprefentet: 
lUud tamen minime urgebit Imrriotanto.minus contaBus li- 

'nearum erit angulus Hiabit enim ytrinque ipfarum concur- 

fus.Sed nos hac Geometricis rationibus confirmemus ^ per 

theoremata» 

C o N T A c T V S duorum circulorum inte¬ 
rior, quinti ras non e/l. 

.r I T 6nim circulus ATc^A,cuius centrum Cfiiamcter ye 

>■« A B, per cUius extremitatem A, ducatur linea D E,ad an- 

gitlos rectos . Et confiat j ex confeBario huius decima fexta , 

hneam D E, contingere ipfum A F B Aj circulum : acpropte. 
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reA D 'ji Vyfffe ttiifiorcM otnhiangulo Acut«, ex ippi Euclidis 

fententia: fciiicetfer yltimam, partem hmufce dectmafexte, 

lam rerointer puncta C, & B. fufcipiatur in diametro 

trutn G, & fiat io G j4 ,defcrihatHr alter maior circulm JH~ 

K Dico f ^ H, non ejfe tfuathatm. 

Conflat ejuippecirculum ^HKj4,trM~ 

r'- fire inter rectam D Kii, & cwruampA% 

' ‘ cum flt femidiameiet G maior /emi- 

diametro C^. Manifeflum ipmcim «j? 

MU ’ ^ ^ > tasvgere ipfum jf H‘K Ji] 

y I \ circulum ex eodtJit huiufie decimafext^ 

' J j confietaria i acproptereaD^H^fie omy 

y J ni acuto minorem. Defiribatur aertio^^ 

y' eundum matus fioiitmi L'.A'y circui^ 

M .A} Et erit ex eodem confictarH^ 

D .A M,omni acuto minor- Sicjue in in ■ 
N 

finitum, erunt omnes comaettis, quos efficiet- linea D E, cuP- 

circulis ductis per A,punctum,quorum centra ih .A B, iinaf 

minores omni acuto rectilineo •. ac fic , omnes aquales , fi wjoifcj 

aqaalitas inter non quanta dici pofiit,- Quapropter ' co» j 

tactus D A M, erit aqualis cStactui D A F; Fietj-, ut MAf,} 

contactus interior circulorum^ neque augeat,neque minudtw 

tactum Ti A M . Igitur iW A F, quantitas non efi. Quod triS^ 

demonjirandum, ’’ 

•Sed probahimtu . contactum interiorem circuloruni 

quantitatem non ejfe, in hunc modum. Tfempe cum oniuti] 

circuli Jint fimiles , erunt & fimicirculi fimiles : Quapre- 

pter anguli,qui fiuns a diametro dT peripheria,in omnibus cit 

culisJunt aquales, per conuerfiini\dcfinitionisjimilium fiefij 

num . ( ISfam ab hac aqualitate angulorum non 

anguli mixti. ) Erit igitur angulus B A Fj, aqualis ytn- 

que angulorum IL .A H TSf_ K M : Atc propterea coi^ 

ctns ,F A AI, nihil addit qd angulum B A F. Qgfare FAW» • 

quantitas noneB. S^odfuit demonjirandum. Hincfep>‘\ 

itur alterum. 

CoNTACTvs lineae tedas cum circulo»! 

quantitas n on eft. ! 
At A N £ N T E enim eadem conBructione , / D A F ; 

quantiti 
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I I ij^titas s ipfa ytitjue diuidetur per lineam rectam, aut per 

j Uhhquam, "^onper lineam rectam, repugnante yltima parte 

jmiHs decimafexta : neque per obliquam,yi per lineam A M- 

j itjjet enim F A M,paYs ipfiu, DAF ; AtquiY A M, quanti- 

I -^f^^^^^lii-rtmodoprobauimus .T^n eft igiturF A M tpart 
lipfius DAF. Igitur DAF, neque per lineam rectam, neque 

per obliquam-dimdipdttft. i)dare DAF, quantitat non efi : 

^uod erat probandum. Hinc exurgit tertium . 

Contactvs duorum circulorumexte 
rior, quantitas non eft. 

j f N eadem confiructione , protrahatur B A , diameter ad 

I punctum T?. Tum centro T, interuallo autem V A,defcriba- 

j tur circulus A ^l\_ A , tdtigens circulum A B F A, exterius 

tnpunSlo A. Dito contactum F A non ejje quantitatem . 
d yeromanifefium ejl ex pofterioridemonftratione. T^am ne 

epue per lineam obliquam diuiditur , cum F A M, non/it qud 

t‘i-ef,perprimamharum s itequeper rectam, cum neq-, DAF, 
Jtt quantitas,per fecundam earundemineq^ D A quantitas 

per eandem , ^are cum F A partes nullas habekt, quan¬ 

titas non erit : quod erat probandum. 

•Ex his emerget hoc pronunciatum, quod in Geometria ne¬ 
mo hactenus admittendum ejfe cogitauit, 

A N G V L I, qui fiunt a diametro,& periphe 
ria, fiue intra, fiue extra circulum, re^li funt,&: 
redis redilineis aequales. 
R ^ P^P^^iori figura, angulus B A F, cequalis ef angulo 

A D5 cum ipji nihil accrefcat ob contactum DAF, qui qua 

titas no efi : ^ ob id A 7*, rectus e/i, ^aqualis ipfi DAT, 

cum D A ^ nihil addat: quod erat probandum. 

H AH c. Teletarius hoc in loco . In epifiola autem', qua ad 

Car danum fer ibit, affert aliam demon flr at ionem , quam ipfe 

tn pleniorem e/]'e . Hanc igitur hic fubijcere /iatui. In primis 

*^tempramittit hoc theorema, 

I n circulis anguli, qui fiunt a diametro &: 
peripheria, fiintarqualcs. 

• 5* I N T 
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S t ti r enim fufer\Cemro A i duo circuli BCD 

E F' G Ec quorum diametrt B D, E G. e2^ ficet EQ , ani’aos' 

circulos in f unEiis EyB,Xi> & G Aio dms angulos, G&D,; 
cr J E efje aquales .. TfafV fit FE D, maior ipfo ^BDi 
(^nejque enim contra, C E t), maior yllo f aBo exit, ipfii, F EDI 
ac defcrib,antur plures .Q.ir.culi,fuper eisdem centro.^ A-^r 

rumynushpc loco fatis fue,> it U K I, H: fiet tanfie}ri..e^ 

tinm augmento , angulus a diametro ^ peri^hexiAt^xerbi 

tia, angulus K H rnator re 

quod.efi contra ipfius Eufiidjsfipi 

tetiam, qui eos omnes angulos pon 

reBo minvfks i gtim •fgliier -anf «i 
inteyiores^^ qui adbB > ^.E> 
aquales x quod ftit pfiepdendunU 

Idem de exterioribus ii^dicjum. 2^ , 
que in hac demonfiran fii Ratione 

luf'e (i par alogi fimus. Licet enim n\ 

la fit comparatio angulorunf j qu^ 

rocant, contaBus ^ad angelos 

Bilineos: attamen erit angulprurn 

q’iifiunt ex feBione reBx linea, ^ peripheria , aliqua collat. 

ad ipfiot reBi/ineos . Eiufimodi enim auguli -^ quii mixti dtcun^ 

'•'T , manijefie maiores, minores fiunt. 
H I s adhunc modurndemonfiratis ,aiocontaBum pircu^ 

lorum interiore,non^efie quantitatem. Super centro M. in ei» 

dem linea H 1., pofiitd, d^fcrti/atur' circulus B F N B , tai^ 

mteruallo , quanto efi eireuhis E F G Ejpofita fcilicet M j 
fiemidiametro aquali ipfi A E 5 qui circulus tangat FCDB» 
circulum in puncto E . Etmamjefium e fi, angulum F B D| 
aqualem ejje angulo E E D , propter aqualitatcm pertphet^ 

rum (irdiametrorum : ^jsapropter idem ipfe FBD, erit^ 

gulo C B D aqualis'. Igitur C B F, contaBus , nihil a ' ^ 
ad ipfium C B D, angulum. Qjsare C B F , quantit.t^s non 

quodfu4tprobandum. Atque hinc procedit dcmonfiraiio,. 

rum, qua in tertio Libro adduximus , theorematum. t 
H aE c igitur eji Teletarij f ementia de angule contalhHt 

qua omnino Euclidi e fi contraria. Si enim Euclides fenftfftt, 
angulum contaBus nihilprorfus ejfe. angulum fiemicnctt- 

li aqualem reBo rectilineo; Qjsid, obfiecro , tantopere defitt- 

dijfet, 
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d^et, vt demonfiraret, angulum contaBus ejfe minorem mt’ 

idiicutoreEiilineo,angulttm -veyo femicircHlimaiorem ? ^uid 

mim clarius , quam mhil, cuiufmoii e fi ani^u InscontaBusi 

ixVeletarij fententia y minus ejje qmcunque angulo l ^uid 

j^uoq’4e magis ferfpicMum , quam angulum reBttm , quatefit 

[itmitVeletarius angulum femicirculi, maiorem ejle quolibet 

^UcHto ? Qnafrofter angulum contaSlus -rere ejfe angulumy ac 

mantitaUm, affirmamus ; atque adeo anguium fmicirculi 

liiSto reSiilineo minorem. Vnie diffoluenda funt a nobis om- 

Teletarij fhfhifmata, qux in hac digreffone adduxit, ad 

Confirmandum y angulum contacius nihil effe . 

P R I M V M igitur extra intelligentiam effe fatemur y-vt 

inter quantitates minima dari poffit: fed inficiamur,nos afie^ 

'fere y angulum contaSlus eJfe mihimam quantitatem i Immo 

yero affeueramut,quemuis angulu contaSlus..^ f ab Euclide 

minor ofienfus efi omni aCuto reSlilineo, diuidifofje in f artes 

infinitas, non quidem per lineam reSlam, yt Euclides demon- 

'jlirauit, dr optime ’, fd per lineam circularem . Vipropofito 

angulo contaSlus C^B, fi per ^, 
defcribatur circulus ^ E, H, maior cir 

culo A B G, tangens reStam C D , in 

ai i fiet angulus contaSlus C k E,mi^ 

nor angulo contaSlus Caf B. ^uod fi 

adhuc maior circulus KY l, defcriba- 

rn multo minor angulus conta¬ 

Slus C , eodem angulo contaSlus 

B. ^tque ita fine fine femper minorem ^ 

Bus efficiemus. Fjperitur igitur inaqualitas inter angulds 

tontaSiuum, quamuis quilibet eorum minor fit acuto reSlilf 

neo quocunque: Quemadmodum quiuis angulus acutus minor 

tfl reSlo, ^ tamen quolibet acuto dato, minor dari poteriv, 

cttm diuidipoffit infinite . Ft angulus acutus 

y minor efi reSio i & tamen fi 

ducatur retia A D, inter A Cy A B, fiet acu 

tus minor B A D : Quod fi alia reSla A E, 

'nterA B, A Dyducatur y erit multo minor 

‘tcutus B AE y nec ynquam finis erit huius 

dfcHnienti. 
?A R I ratione afferimus y angulum contaSlus augeripof 

■p fe in 

ingulum conta- 

1^ 
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fe infinite, ita yt quomt angulo contaclus pirofofito,dentur al'j 

• maiores fine numero. Vt in fuperiori figura circulari,angulo, 

comamus C ^ F, maior efi angulus contaEim multo 

maior angulus contaSius C ^ Bi ita deinceps,fi minores 

femper circuli, quam ^ B G, defcribantur.tangentes reSafi 

C D, iri K-, augebitur perpetuo angulus contaclusi femp^‘ 

men minor exifiet quouis reBilineo acuto, ^uemadmodt 

fiis angulo acuto dato, dantur alij acuti innumeri maioi_ 
in proxima figura, angulo acuto B .A E, maior efi ageu 

B D',!^ multo adhuc maior acutus B> .A C. i^uod fi nli^’ 

Ba ducatur inter perpendicularem .A. F, & reBam A C^it 

idhuc maior angulus acutus ,,nec vnquamfinis erit huiutit- 

crementi.Sicut igitur in huiufmodi incremento nunquanih- 

uenimusad aliquem angulum A^^utum, qui fit aqualis an^> 

reBo, yel maior reBo, nifi acutus angulus mutettlrii\^ 

Bum, yel obtufum.^ fed femper recto , uel obtujo minor 

gulus acutus: Ita quoque in accretione anguli contaBusi 

quam deuenimus ad aliquem angulum contaBus, qui aqi^ 

fit acuto angulo reBilineopropofito , yel major acuto nl^ 

gulus contaBus miitetur in alium angulum-mixtum, {quii 

dem efficitur a duabus linds fe fecdntibus, j cuiufmodi ^ 
gulus fegmenti, )fed angulUs contaBus acuto femper 

E O D E M modo negamus , npt ponere atigulmm ferni0‘ 

culi maximam quantitatem , Immo afierimus, quolibet anis-\ 

lo fermcirculi propofito , quamuis Ojienfus fit ab EiicUde , 
omni acuto angulo reBilineo, infinitos daripojfe maiorefi^' 

in eadem figura fuperiori circulari,angulo Jemicirculi 

maior efi angulus femieirculi E .A H, <iy multo adhuc 

Angulus femicirculi F .A 1: .Atque ita- deinceps ., fi 

femper circuli defiribantur, quam A F I, tangentes 

C D, in A, augebitur perpetuo angulus femicirculi , 

tamen minotr exifiet angulo reBo C A I. E contrario yet^^ 

gulo fmicirculi F A l, minor efi angulus femicirculi EA i 
^ multo adhuc minor angulus femif^rcuii B A G, 

quam finis erit huius decrementiyd;;' tamen quilibet mm f^> 

quouis angulo acuto reBilineo , licet infinite diminul^t\'^' 

Euclides demonfirauit e quemadmodum quouis acuto 

dato, inueniuntur alij quidem maiores, alij yero minortflf’ 

[ numerabiles. 
^v'oi 
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,C^vo:d autem angult contaBusfint inaequales inter je^ 

: ^ non omnes tequales , -vt yult V.eletariusy fimiUter ^ angu¬ 

is femicirti/,lorum ,,ex eoynanifeBum eft y quod arigulus qtfili- 

het conjifiit in -vnico punBo, & linearum inclinatip^e,^,, qua 

J* 'non in directum iacent, vt conliat ex anguli flanLdejinitionei 

Hinc enim fit, -vt iqualnas angulorum eiufdem gpneris requi¬ 

rat eandem inclinationem linearum, itant linea-vuiuscon- 

■ueniant omnino lineis alterius , fi ynus alieri fuperponatur s 

Ea enim aqualia fiunt ,qu*fibi mutuo congruunt , iuxta i. 

. pronuticiatum. Cum igitur in angulis contactus , nec non in 

f angulis fiemicirculorum , nequaquam referiatur fiemfer. ea¬ 

dem inclinatio , quod (-vno fiuferfofito alteri ) Unea eorum 

non (ibi rejpondeant ,fiedfrorfius inter fie dtjfideant,, ceu ex fi¬ 

guris fiuferiortbus perjfiicuum efi j ;2^o» erunt omnet anguli 

huiuficemodi inter fie aquales j Immo quilibet angulus 'conta¬ 

Bus augeri, ^ diuidi poterit infinite per lineam curuam, 

licet perrectam fecari nequeat , yt recte ofiendit Euclides. 

Cuius etiam rei hac afferri fotefi caufia } Si enim linea contin¬ 

gens circulum concipiatur moueri circa punctum contaptus 

immobile, continuo circulum fiecabit , donec iterum ipfium 

contingat : Tunc enim primum fiecare definet circulum : 

.Quare fi uel minime inclinari inteUigatur fiuper fun¬ 

cto illo contactus fixo, fiecabit circulum, cum iri yno tan¬ 

tum functo linea recta circulum pofiit tangere , yt ex i. 
propofitione huius'lib. collegimus. 

S o L V M igitur illi anguli contactus , fariterqi illi 

duntaxat anguli fiemicirculorum aquales inter fie, erunt, 

qui efificiunttir a perifherijs aqualibus ; In his enim 

tantummodo Irnea fibi congruunt mutuo . .Anguli yero 

contactus', qui efficiuntur a perifherijs minoribus , ma¬ 

iores erunt i Et qui a perifherijs maioribus , minores 

.Anguli denique fiemicirculorum maiorum tnaiores-, mim- 

rum autem minores erunt, yt non obficure intelligi fotefi 

XX fiuperioribus figuris : TS[jque enim linea talium angu¬ 

lorum fibi mutuo conueniunt. . 
« N s T A T ergo, quemuis angulum contactus habe- 

^epartes , tir ynum alteripofieaqualem exlfiberiyXtcvurfitiS, 

dnaqualem ^ nempe maiorem , yel minorem : qttemddfnPc 

dum in reliquis angulis omnibus fieri c()rrtim(if ^\Qupd 

"P t ' ' 'etiam 
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■etiam de qmcUnque anguli) femtcirculi diei poteB'r^^ 

^igitur reBe intellexit TeletdHUs , anguUm contaBus'm. 

nimam ejfe quantitatem , angiilum yero femicirculi ^^^ 
ximam. ■- , 

Z> E I K D E mnefl^quod anxium reddat Veleiarium 

ma frofojitio decimi librijEa enim inteUigendd eB tai 

■ quantitatibus eiufde-mgenerh , quam diuerfiJummodo -y! 
'■ uis multiplicata alteram excedere foffit } cuiufmodi notV 

angulus confaBus , (Pg- angulus acutus reBilineus. Tgjtn 

gubts quilibet contaBus fiue bis fumatur ^ yfiue ter , quater, 

Jtue deniqi queties libuerit, femper minor eft angulo actm\ 

Bilineo .Si namque quotcunqi anguli contaBus , yt centu 

inter fe aquales angulum acutum reBilineum excedere) 

yel fi illts aquarent j ejfei quoque ynus illorum maio‘r ^ 

' aqualis illi angulo acuto reBilineo, qui eft centefima parsp 

"pofiti anguli acuti reBilinei j quod eB abfurdum, cum qm 

bet angulus contaBus minonfit quacunque angulo acuto rei^ 

lineo , yelut ab Euclide fuit demonftratum. liquare nullo ^ 
clo ex illapropofitione colligere licebit, fi ab angulo acuto mi 

ius , quam dimidium^ auferatur, ac rurfus ex reliquo maii 

quam dimidium, idq; continuoftat^elinqui tandem angui 

acutum miHorem angulo contaBus propofito i quoniam an^ 

Ius contaBuspvt diBum eB^ per quemcunque etiam nume^ 

multiplicatus, fiue quantumuis auBus, femper minor exij 

'ngulo acutoi nec ynquam ipfum fuperare foteftquod ta\ 

xefidrio requiritur ad demonfrationem diBx propofitiom 

Vt enim dembnftretur,multiplicanda eft minor quantitas f, 

pofita toties , donec excedat maiorem , ceuyidere licet a' 

omnes interpretes Ettclidis . Vnde Campanus , ycl potius . 

Euclides per Campanum, quando in Stereometria a curuo’ 

Bq,m aufert, yel contra, yt yult primapropof. lib. i o . /i 
mitfimper tales magnitudines, quarum 'alterutra multi 

cata.alteram excederepoteB'. ^ 

1 A M yero nulla ratione concedemus Teletario, ar 

tantummodo effici a duabus lineis fe fecantihus.Sufficii 

yt-arigulus efficiatur,duas lineas ihplanb adinuicem in 

nyitaiamen, yt non in direBtun iaceaht, yt co-nftat ex 

liplora defcriptione tradita ab Euclide, quanquam fe rnm 

..”*** > fi producantur i cuiufinodi funt per pherk 

1 'J... .. &U 
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^lintx recl.fi illxm tangent ^ yel etiam ..du* .feri^herfit^. 

mange»tet^-i:^-. -^are rere angulttm efficiunt., yt ante* 

P o R R o demonfiratio "Peletaril, qua conatur ofieiidere^ ‘, 
mu^Hm \nteriore^non.^fie quantitatem^ nullius ejl momen ■ 
K Quamuit enim omnes anguli contaEius, qui efficiuntur , 
Irnea tangente perifherixy minores fint quolibet angulo 

I scuto i non t.im^en pj^ptereajntenfe ojnne^ aquales e necejfe l 

tfyfedpotefidlh alitis m'aioY ejfe , minor-vt diximus : 

^emadmodum etiam omnes anguli acuti minores funt angulo 

teElo, .eJr tamen ipfi interfe^on fiint omnes aquales .^Sic etia 

mnes formica f ytr.x rebus, qi^oqu? naturalibus exemplum af¬ 

feramus ^ ) minores funt homine , vel monte ^ cum tamen ipfie 

inter fe valde fitit tnaquales.Quare Hon reEie concludit l^ele- 

tarius yCohiaElttm interiorem nihil efie. . r. ; ' , 
7^ E G A M V s deinde, angulos fegmentorumftmilium a- i 

quales effe, ficut ipfe.affumit in fequenti demonfirjitione : ISle- j 
que enim hoc Euclidesfignificauti in vltima definitione huius 

tertif libri j Sed decuit ed fegmenta ejfe fimilia, in quibus an- 

lulireElilinei funt aquales , yel qua angulos reEiilineos ca- . 
ftunt aquales j non autem quorum anguli<equales,exifiunt. i 
Itrimo magnum di fer inien efi inter angulos in fegmentisy^^ an 

gulos fegmentorum , vt aperte conflabit ex propofitione. .31. 
hkius libri, 

. ;£ X his facile reijcientur reliqua Teletarifi denfQnfirdtia» 

»ir. sAngulus enim contaEius , qui efficitur a linea tangentey ; 
^.peripberia, diuiditur per lineailn circularem, ita vt conta- | 
Khs ititeriorfit vera pars eius , cum contrarium nullo modo ; 
oSendexfi,. EofiempaElo angulus contaEfus., quem confiituUnt’. j 
duo circuli fe exterius tang.entesy diliditur S"pft laneam vir-, / 
cularem yi^ per reEIam, qua vtrunque tangit . Tari ratione 

c^orerna illfUfircfefiitut y qmajferuit,,angulumfenikirculi ‘ 

cqualem ejfe angulo reEio reEtitineo . Excedit namque reEiut 

^^cngulus angulum femicirculiy angulo illo contactus,quem ef: 

fck linea tangens, (fy peripheria . .Toflremo ha Huc matus eji. 
qmque Veletarius in illa demonfirationCy quam ad Cardanum 

'^ift .Etfi enim angulus femicircuii in maiori circulo maior 

uqgulo femicirculi in circulo minorii non tamen propterea 

afficitur y vt aliquis angulus femicirculipmaiox fit angulo re- 

V 3 Eio. Sem- 
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A L I Qjf A quantitas poteft continue, &! 
infinite augeri , altera vero infinite minufii 
S tamen augmentum illius , quatituracunque! 
fit, minus femper erit decremento huius . 

Proponantur enim angulus «conai 
dus B A E, & acutus H GI 
igitur deferibantur ali) circuli mi-i 
npres A C, A D, tangentes refl* 
E F, in A,' augebitur continuet 
guluscontadus, vt diftum 
rur.04S inter re^as GJHj GI, ata 
rceae, cadant GK, GL, diminue® 
continue angulus acutus: Bt tip^ 

femper angulus cbntadus,quantumlibet augeatur,minor cft aogi 
loaeulo , quantumuis diminuatur. 

CAMPANO. 

» R V M ex hac propoCtipne i ^.perfpicuum eftjvitiofii 
effe argumentationem hanc, qiia vfus eft Brifon in quadrando(ir 
culo, vt auftbr lifl Aciftotelcs. Videlicet. " 

T r a n‘s I t V li. a minori ad maius,vel cS- 
tra, & peromniamedia,-ergo per aequale. 
contingit reperirc maius hoc,& minus eodem; 
ergo contingit reperire aequale. 

D B s c R r B A T V R enini circulus A B C,cuius diameter AG 
mouevi intclligacur circa extremum punfium A, fixum , perp^ 



^ LtB £ ‘ ^ ^ ^ 
jfiiD, E, F, donccjiSrctUum canwngat m 

Hoc conceflb, roanifcftum e(t ,quam. 
fdm tefta A C.fccatcitculum , fieri angu- 
jam acutum mi;iorem singulo fcfeicircu- 
Ifjquamprimum vero Iccare ccffatjeffi- 

Jciangulum rcftu maiorem eodem angu 
lofemicircuU. Gum igitur faftus fit tran- 
fitus per omnes angulos reailincos in- 

I ttrmedios , patet vmum prioris argumentationis. Similiter quia 
nullus angulus rcdilineus aequalis repetitur angulo femicirculi; 

i (Redus enim , vel obtafm maior clt j & acutus, minorj ) con¬ 
fiat quoqj vicioram effe pofteriorem coafequentiam, 

PROBL. 2. PROPOS. 17. ' 16. 

A DATO puri(5^o redam lineam dii 
cerc 5 quir datum tangat circulum. 

E X punfto A, ducenda fit linea, quj tangat cireuhm 
B C, CUIUS centrum D. Ducatur rcfta A D, fccans circu¬ 
lum B C, in B j Deinde centro D, interuallo autem D A, 
defcnbatur circulus A E, 3c ex B, edu¬ 
catur B E, perpendicularis ad A D, fe- 
cans circulum A, E, in E. Du£^a igitur 
rcfta E U, fccans circUlum B C, in C, 
conncaaturrefta A C,quain dico tan¬ 
gere'circulum B C, in C. Cum enim- 
duo latera D E, D B, trianguL B D E, 
Squalia fint d lioBus lateribus DA, D C, 
trianguli CD A.vtrunque vtrique, vtcorfftatexcirculldc- 
finitione; a ngu 1 u fq} D, c6ntentus dictis latetibus yfit com¬ 
munis: Erunt & bales B E,C A, iSc anguli D B E, D C A, 

fuper ipfas, jBquaies: Eft autehi D B B, icAus ex con : 
ftruftionc 5 igitur & D C A, reauscrit. Itaqj C A, 
cum fit perpendicularis duaa ad C,c>^tremum femi ‘ 

diametri C D, tanget circulum, per corolla¬ 
rium pfraecedtntis propofitionis . A dato 

ergo punao A, duaa eft A C , 
reda tangens circulum 

BC,in C.quodfa 
ciedu erat. 

P 4 SCHO- 



2 t.frimi. 

S C H O L I 0 V:.. ' h- 

O D fipHnctum A, datum fuent in 'circunferi^ 
D A. j; cirtuliA B, tuiui centrum C, facilitti.tx 

,eo ducetur rect^ tangem circulum , fcocj' 
do . Y)uctafemidiametro A Cj educatui, 

C /g ^,<id \ Cfperftndicularif D E. Hjeci 

fer corollarium fraredentis fropqjitioi 

circulum tanget :.^Uod eji ftopojitum, 

E X P E L E T A RT O. 
Lineae redts', quae circulum 1'ecet , li¬ 

neam parallelam ducere , qu£E eundem circu 
Ium tangat. -| 

» ^ c I R c T t ▼ M A fe G, cuius centrum D,ft< 
^^ eet refta B C, cui ducerida c(t pai^llela tangtni 

circulum ABC. DHCRcur e>: centro D, reSa QE| 
perpendicularis ad,B C, extepdacurqj ad p# 
ftum A, in circiinferentiam ; & cx A, duca® 
F G, pcrpendicalaris ad A D. Ent igitur F|b 
parallela ipfi B Cj tangctq; circulum in A, j» 

corollarium prbpof. i5. quod faciendum. 

S C R 0 L l O JSi, I L )f 
^ E D &/equetis problema cum Cardkno^ alfoluemus 

P R-o^-p 6 s I TI s duobus circulis, quorum 
neuter alteru includat; re<3:gmlineam ducere 
qu£E vtrumq; tangat circulum. 

g_ r - A C SjNTfWjl 
duo fpofiti 

li actuales Jhj 

CD,quorum 

tra £,ejr F,r^*i 

iungantur ff jl 
ad qua duc^^ i 
perfendicul^\ 
£ A,F C,fecm\ 
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tOrcttnfercntias infanetha, C,Dico rectam fer ~Ay C, 

muctam rtrunq} circtilnm tangere . Cum enim E ui, F C, (e 

ImiJiametri circulorum xqualium jlnt aquales , & parallelx, xS.pnmi. 

Uuod anguli E, ^ F, rectifint j Erunt qmq-, EF^A C, aqua- 3 frimi, 

les f ar.allela $ Ideoqs i& anguli A, & Ci Tecti . Qj^are^ z^.^rimi. 

per corolhpropof. 16, huius lib, recta A_ C j ytrunqj circulu 

tanget, cum rectos angulos confiituat in extremitatibus femi- 

diametrorum. 
5“ I N T fecundo duo circulipTOpoJiti inaquales AB, CDf 

quorii rurfus cetraE,&J, iungatur recta EF^ad cuius inter 

At 

uxUu ex E^ eentro maioris circuli circulusdeferibatur F H,/i 

maior non tr^anfeat per ccntru minorisy Deinde ducta ad E F, 
perpendiculari EA,abfeindatur ex ea recta AG, femidianie- 

tro minoris circidi CD, aqualis-,^- ex GJpf EA,per.pendicu 

laris ducatur G H -vjqi ad circunferentia circuli yltirm de- 

fcripu. DuBa-aut reMa HE,fiat angulo,El.EA,a^gH^^^ T.dih\ 

aqualis-, atqi ex F ^agatur ipjt E I,parallela reSlatc. Dico re 

pd p.puSla Iy(^ C^duSld ytriiqi circtilu cfiXingere. Abfdnda- 

tur.n.ex I Eyre&a lK,ipfA G, yelfemidianietro FC, minoris 

circuli:aqrii(li.r,ytJtm.reliqua EG,EK,aqkdkF'‘{/tbqi, dUca- 

tur.qi rePa KF..Quomd igiilatera HE, EG.trianguli HFJj, 

(aqualia jurit laterjbus FE,EK,tridguliVEK, df anguli tpfis 

co tenti aquales,ex cofruflione; Erunt anguli HGE,'FKE, a- j^.prmi. 

quales j Ac p-roinde,cu HGE,reBus Jit,ex cojirudione,erit & j 
FKE,reBus. Bjerfus quia 'CF,IK. aquales funr,& paraltelx , j 
txcoBruSlioneyerut quoq-, IC,KF,cequdles (^p>aralletec‘,Atq^ primi, 

fropterea angulus ElC^cii aqualis fit externo FKE,reB^ erit} i^.primi, 

^ ' Ideoqi' 
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^ErCLIT>.GEOM} 
Ideoqi ir ICT,rectus exijlet. ^uocirca per ooroU. fropof. |6. 
huius lib. recta IC, -vtriiqi circuLu cttihget, cu rectos angulos. 

efficiat in extremitatibus femidiametroru. S^od erat fpofitu. 

S ^'■TlS atit confiat, fi circuli prdpofiti aquales fuerint, id 

quinq; modis 'pofie fieri. /Kut.n.alius extra aliu cadit^aut femu\ 

*uo cotingut,aut fe inuijce p cetra fecant, aut nocita tame, yt yelj. 

fe fepte modis,.Aut.n.minor totus extra maiore cadit, aut iffm 

tdgit, aut ipsujecatyita iri yel cetru eius fit in circiiferetia tu 

ioris,yel intra, hac tame lege, yt circuferetia minoris citra era' 
tru maioris trafeat, yel cetru minoris fit extra cireunferetti^: 

maioris^yel intra fita tam e, vt circuferetia minoris p maiori 

centrum incedat, yel deniq-, intra , ita tamen ^ vt circunfm 

rentia minoris includat centrum maioris . 11 

-OyoNiAM yero, circuM\ 

inaqualibus exifletibus y initm j 
ccflructionis fumffimus femp.^ 1 
maioriyfi quis maluerit a mirit-:. 

ri icipere, id efficiet eade coftM,. 

ctione.demofirationtqiy nifi q{ ■ 
recta A E, lE, protraheda fuii^ 

adGyS' Kyyt :AG,IK,aquam 

fint femidiametro F C, maioris circuli j jfddito infuper, 

gulos H EGyfEK,cdtetos later thus HE EGi¥E,EK,idcirciM 

' quales eficyqd HE.A,EEI, reliqui ditorureEioru', aqualesfim 

ex cqfdruftione.Deniqi anguluEICy[efie reflum, ex zg.propo^ 

lib.i.quodg^EKf,inter parallelas lC,KE,reBus fit ofienfm 

THEok. i6. PROPOS. i8.1 

SI circulu tangat reda qujrpiam lineS 
a centro auteni ad contadum adiungat® 
reda quiddam linea; qux adiuda flierit, ad j. 
ipfam contingentem perpendicularis er® 

R^cta AB, t5gatin Cjcirculu CDjCuiuscetru 
E,ad C,re£ta ducatur EC.Dico EC, perpendiculare clTc ad r | 



[A fe.Si.n.rioeft,ducatur ET.pcrpcdicularisa 
dJnfercntia in D. Qjionia igitur in triangulo 
CEF;'duo anguH ECF, EFC, minores funt 
duobUs reftisiEt cft EFC, redus, ex c6ftru-> 
ftioh^: eWt ECF, minor . Qjuare maior erit 
feda EG,bbceft.ED,qua EF,pars qua totu. 
qd" eft abFurdu. Eft igitur EC,perpedicu!aris ad 
fi circulu tagat reda quaepia linea,&c. Q^demoitradu 

Aliter. Si EG,ri6neft perpendicularis ad AB,erit alter 
angulofu Ad C,obturus,& alter acutus: Sit ergo ECB,acu 
tu$,q. cn maior fit angulo fcmicirculi ECD,erita,nguiusfe- 
roicirculi minor angulo aliquo acuto: qJeftabfurdu. 
fiquidem angulus Icmicirculi maior eft omni acuto. 

THEOR. 17. PROPOS. 19. 

S I circulum tetigerit reda quaepiam li¬ 
nea, a cotadii autem reda linea ad angulos 
redos ipfi tangenti excitetiir : In excitata 
erit centrum circuli. 

Tangat reda Al^,circulum CDE, 
in C; 5c ex C,ducatur C E, perpendicularis 
ad A B. Dico in C E,eflecentrum circuli.Si 
enim eft extra C E, fit F,ccntrum,a quo ad 
C, ducatur reda F C , quae perpendicularis, 
evitad A B-. Q_uare redusangulusF C B, . 
rrdo angulo E C B,aequalis erit, pars toti: qupdcft abfiir- 
dii.No igitur extra C E, cctru circuli exiftet. Itaq> fi circulu 
tetigerit reda quxpiam linca,[S£C. Q^od erat demo itrandu. 

THEOR. i8.PROPOS.io. 19. 

•IN circulo, angulus ad centrum duplex 
cftanguliadperiphcriam , cum fuerit ea¬ 
dem peripheria baiis angulorum. 
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It.prtmi, 

19. froH. 

I N circulo A BC,cuius centrum D,ruper bafin BC,(:on- I 
ftituatur angulus BDC,a4,ccntrumj& luper eandem bai(iii/ 
angulusB A C,ad periphcriam.Dico anguium BDC,duplu'-' ■ 
efle anguli B A C.Includantcnim primo duae AB, AC,duas ; 
DB,DC5& per centrum D,rc£la extendatur A E.-Q^oniaii 

A igita^ D A, D B, yquales funr,'c»u* ? 
anguli PAB,DBA,equal6s; Efl autem 
ternus angui’ BDE,aequalis duob® anguli® 

j internis DAB,DBA.Qjiare;BDE, duplu^ 
erit alterius coru,vt anguli DAB Eode moH 

duplusoftedeturangulus C DE,anguli D A C.Qjjaprq'^ | 
pter totus B D C, duplus erittotiusBA GrqJcft ^pofitu.: | 

Secv ndo non includat rectae ab, ac, redta^PB,^ 

* DC,fed AB,per centrum extendatur. OjioVi 
niam igitur externus angulus BDC,2Equalis „ 
cft duob’internis DAC,DC A: Hi aut duo i 
inter fcfunt<equales,quod latera DA,DC,B 
fint aequalia 5 erit angulus BDC, duplus al¬ 

terius eorum,nernpe anguli B A C.Q^pd eftpropofitum.* 
Ts R T I o rc<Sf A B, fccet reftam DC,Sc per centru D, 

extendatur re£ta AE.Qjaoniam igitur an-- 
gulus EDC, ad centru, & angulus EAC, 
ad peripheriam,habcnt cande bafin EC,5{ 
refta A^EjCXteditur per centru jcritangu- 
lus EDC,duplus anguli EAC,vt oftefum 

fuit .-Simili modo erit angulus EDB, dupiuS'.angu’i.EAB; 
habcnt.n.hi anguli eande bafin EB.Reliquus igitur angulus 
^BDCjduplus erit reliqui anguli BAC.Si.n.totum totiusell 
duplu,&ablatu ablatij erit &rcliquu reliqui duplu.In circu 
lo jgit'’angul?ad cetru duplex cft,&c.Q^efat dcmoftiadii.' 

S, C H 0 L I 0^ 2^. 

A Q30D fi reB^BD-Clifincetri 
^ angui» no cojiituat a4partes jbafis I 

tii demii fit,quadofigmen- 

tuB A C, efiyel fimicirculus, yel 

fegmentii mmus\mhilo minus fi>a-< 

tiH iliud ad centru dupli* erit anguli ad circunfiretia,qm 

de habeat bafin,qua fpatiu illud.Du£ia.n.reEia A E, per cen 
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u,entta angulus BDE,adcetru dsiplus anguli BAE,aicir 

inferentia,qua angulus CDE^adcentruanguli CAE,adcir 

cunferetia,r>t nflefum efl.Sfatiu igit ad centru D,bafin habes 

BEC,cofian/q; ex'duobus angulis B DE, CDE, dujglu eji totius 

inguliBJf C. Qgtod eji propofitum . 

THEOR. 19. PROPOS. 21. 

IH circulo > qui in-eodem Tegmento 
funt, anguli 5 Tunt inter Te stquales T 

I N circulo ABCD, cuius centrum E,exiftatanouli A, 
5c B, in fcgmcnto D AECj Dico cos cfle aequales. Sit enim 
primo icgmentum D ABC,(cmicirculo ma 
iusj &ducantui redae DE, CE, ad centiu 
E. Quoniam igitur angulus DEC, ad ccn 
trum idupluji eft,tam anguli DAC, quam 
DBC,ad pcripHeria,cu omnes habeant can _ 
debafinD Cj erunt anguli A,&B^ dimidiatae partes anguli 
E. Q^arcintCi^fc aequales erunt.Eadeqs ratione oes alij an¬ 
guli cxifl-entes in fegmento DABC,oftendenf’circ lequales, 

Sir fecudo fegmentu DABC,vcl ftmiciiculus,vel femi 
circulo minus.Dutacur^ centru E,red$ AF,BG,& in ie^- 
meto mindri connedatur redae ^ 
DE,CE. Qjn igit angui® DEF, 
ad cetru, dupPeftanguli DAF, 
ad peripheria : Similiter angulus 
CEF,anguli CAFjiSc funt angu¬ 
li DEG, G E F, aequales angulo 
DEF; erunt tres anguli DEG,GEF,FEC,fimul dupli angu 
li DAC. Eadem ratione erunt ijdem tres anguli dupli angu 
li D B C. Qjtare a quales erunt anguli D A C, D B C. 

A1.1 IE K. Qjioniam, vt in fcholio propof praecedetis de 
monftrauimus,fpatiu ad centru E, cuius bafis DG FC, du¬ 
plum eft vtriui^j anguli DAC,DBCj ad circunferentiam : 
Erunt ipfi anguli D A C, D B C, inter fc a;qua!cs . 

Ali xER.Sccetjfc/e rectg AC,B D,in F,& connecta f* recta 
A Bj Quoniam igitur tres anguli trianguli A F D , xqua ; 
Icsfunt tribus angulis tiianguli B FGiquoniamtamiili, 
_ _ quam 

ao.fmy. 

7. fr$n. 

10. ttrtif. 

7. f ren. 
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21 .tertii. 

^i.frimi. 

VCLTD. GEOM.W^ 
-g quahixquales funt duobus rc* 

ftis: Si auferantur anguli AFD, 

JC ®qualcsfuntjcrutrcii- 
E / qui ADF, DAF,reliquisBCF. 

CBF, ajqualcs . Atqui & angui 
A DF BCF,aequ3ics funf oftefi in fegmeto maiori A DCB. 
Ergo Scarguli reliqui D A C, DB C , ^qualesfunt. 

~ . A' L I T E K. DuiSi^ 
ftis DF,CF, ad pudiinr 
cufcrctiae quoduis F,m- 
cludctibus cetrfi Er iMirt 
taDABCF,qFDABC, 
fit fegmeru maius, iungi 

tur quoqj rcftae AF.BfJ 
Q^ia igitur anguli D A F,DBF,in eodem fegmento maiori 
D ABCFj^quaicsruntjncc no & anguli FAC,FBC,in fcg- 
meto etia rnaiori F D ABC,cxiftctes: Si hi illis addatur, fiet 
totus angulus DAC, toti angulo D8C,£qualis.Itaq^ inot 
culo,qui in code fegmento lunt,&c. Q^od erat oftedcnp.| 

THEOR.20. PROPOS. 22. I 
QV ADRILATERORVM inci! 

culis deferiptorum anguli, qui ex aduerfO)| 
duobus redis funt isquales. i 

I N circulo,cuius cctru'E,inlcripfu fit quadrilatcru A B-| 
CD.Dico duos angulos oppofites ABC,CDA : Ire BGAj 

“ DAB,a2qualcsclfeduojjui! 
redis . Dudis.n. diamt^sl 
AC,B Deerunt duo,au^liI 

Q ABD,ACD, I c('dc legOiC; 
to ABCDjgqualcs.Siinili-: 
ter crut duo anguli CB0,| 

CADjineode fegmeto CBAD,aequales Qjjarcduoangliri 
A BD,CBD,hoc eft,totus angulus A BC, aequalis cftriiio-. 
bus angulis AC D, C A D. Additoigiftoi angulo CDA, j 
crut duo anguli ABC,CD A, aequales tribus angulis ACB» j 
CA D,CDA; Sed hi tres aequales fupt duobus redisi igiwt 

&duo! 



120 Li B e<^. III. 
&duo ABCjC DAjduobus erutreftisaequales.Eodem mo 
do oAcndemus, angulos BC L), D A B, duobus cfTercais 
^quales. Qmadnlaterprum igitur iq circulisdcfcriptoru,(5cc. 
(^od dcmonftrandumerat. 

S C H 0 L I 0,2^. 

C6nversvm huius theoremxtis demanjlrari 
foteB ihac modq. . , -t 

Si in quadrilatcro anguli,q*exacluerfo,duo- 
bus redlis (int arquales;circul®, qui p tres quof- 
cuq; cius angulos defcribitur,cralibit etiam per 
rcliquu quartu angulu ; Acqj adeo circa ipfum 
quadri laterum circulus delcribi poteft. 

I N qUadriUtero enim .AECD,fint unguli oppojlti A, 

C', I tem B, & D, duobus reliis dqualesy ^ per Angulos jiy ■B> 
Cycirculus dtfenbatur-,(Quo modo aute hoc 

fieri pojjft , im i.propof, huius lib, (^in 5. 
quarti Lib. ofiendeiur. ) quem dico tranfire 

ecid fer .D. Si .n. no, tranfibit reLyltra D, 

vel citra. Ducantur ergo reEia CE.. AE, ad 

circunfereiiafitavt no fecent reEias CD,^D, QuofaEio, erut 

anguli B. & E, aquales duobus reEiis Urat aut anguli B, 3. tertu. 

& D, duobus reEiis 'aquales: Igitur duo anguli B, E, aquales 

fiunt duobus angulis B,Z). Quocirca ablato col^,remanebunt 

anguliD,&E,aquales : quodefi abfiurdu. DuEia.n.reEia AC, 
erit angulus D,maior angulo E,vel contra,angulus E,maior i:,primi, 

.angulo D. Tra^it igitur circulusp puEiu D. qd efipropofitu 

THEOR. 21. PROPOS. 23. 

S V P E R eacle*n redla linea, duo Teg¬ 
menta eirciiloriim limilia, & injequalia, no 
conftituentur ad eaTdem partes. 



WSEVCLID.GEOM.mB 
S i .ri. fieri pot, rccta ABy^oftituaturad 

cafdcm partes duo fegmcta finiilia,5c inecjualia 
ACBjADB.Perfpicuueaut, qd* fefdu interfe 

- cetinpuctis A,&Bjcireu!us circulii nofccai 
in pluribus puoctts, quam duobus. Vndc poi 

pheria vnius fegmetitota erit extra per^phc^ia alterius, 

catur igitur recta A D,(ecis circunfcretias in C, & D, &j 

nectatur recte GB, DB. Q^oriiaig ffegmeta ponuturfinS 

lia,erit ^ lo.dcfin. huius lib.angulus A CB, a?qualis angi^ 

AD8,externusinter/io: qd" cft abfurdu. No igitur fcgtiie|S 

fiauIia-jQ^arc fu^ cade rccta linea, Scc-qd" erat dcni6itrad^ 

S C H 0 L 1 0 1^. 

£ A B E M nttione, neqi ad diuerfas farti 

fuper eade reBMinea duo fegmeta circuloruj 

milia,inaqualia cojHtuetur.l^a 

rii inteUigai moueri circa linea yt ia amd 

boftnt.adeafdefarte^., in ide abfurdu 

mus,yc figura indicat, quoniam alterum altm 

non congruet, frofter inaqualitatem. * 

THEOR.22.PROPOS. 24. 

SVPER aequalibus redis lineis, fimilifl 
circulorum fermenta funt inter fe aiqualiaP 

t 

S V p E R rectis lineis atqualibus AB, CD, coftituta fintj 
P-gmeta fimilia A EB,CFD.Dico ea uner fe efle aequalia.Li 
nea; enim AB, C D.cum fint aquales , congruent inter fe, li I 

•£ altera alteri luperponatur. Di-I 
^ ~ _ co igitur &l'egmetuAEB,M 

V» mento CFD,cogrucrc.Si.n.i|f' 
_j ^^ V_V cogruit,cadet autcxtra,autiBH 
B^*C tra,autpartimextra*partinii®. 

tra Quod fi extra cadat.autint. a, cdftituetur fuper ead^, 
cta CDjduo fegmeta AEB,AFB,finiilia,&in^qualiajquH 

5. tertii, i abfurdu.Demoftratu.h.eftc6trSriu.Qd-_fipartim ^ 
I dar,paitim intr3,fccabut {cftin plunb® puetis, c[^duob^,W' 
j inuuin A,P,G.Qd;cft abfurdu.Circuli,n.n5 Icfccat inpiul 

; o. tertq. iib® puctis,| duobus. Cogruct igit frgmetu AEB,ft^««| 
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CfD, atqj adeo ipfa inter fe aequalia erut. Quocirca fuper 
«qualibus reftis lineas, &c. Q^pd erat demonftrandum 

S C H 0 L I 0 

7'{,o N folttm in hac propcjitlone oftediturfigmenta 

jfEB,C F Dy efie aqualiay fttper aquales bafis ^ B, C Di -veru 

itiam ip/as pcrij, herias, eo quod,vt demonjiratum efi,fibi mu~ 

0 congruant. 

CoNV ERSVM quoque huius fropos. & pracedentisy 

^facile demon/irabitur. Tiimirutn figmenta circulorum aqua- i'lia fuper aquales lineas , yel fuper eandem conflituta, ejfi fi~ 
milia. Tgampropter aqualitatem alterum .alteri congruet i 

quare Jimiliaerunt,cum hac ratione omnes anguli in ipfiscon. 

jiituti aquales fi nt. 

PROBL.3.PROPOS.25. 

CIR C V LI fegmento dato, deferibe- 
re circukim, cuius eft regmentum. 

S 1 T fegmentum circuli ABC, quod perficere opor¬ 
teat. Subtendatur rcfta A C, quae bifariam fcccturin D, 
pundo.perquod pcrpeodiculans ducatur DB .conneda- 
turque AB. Angulusigitur DBA, uel maior eft angulo 
D AB,uc] aEqualis,uel minor.Sit primo maior, (quod quide 
continget, quando fegmentum ABC, miniis g 
fuerit femicircuio : Tunc enim, quia B D, 
tranfit per centrum ex corollario propos. l. 
huius lib.quod eft extra fegmentum j cum po ^ 
naturcircminus,eritD A,maior,quam DB, 
cum D B,pcrficiensdiamctrum,fit omnium minima, quae 
cx puncto D,in circunferentiam cadunt i Q^are angulus 
BB A, maior erit angulo D A B.) fiaftque angulus B A E, 
«qualisangulo D B A, & fccet reda A E, redam B D, pro 
«luftam in E, Dico E, efle centrum circuli, cuiusj (egmentu 
ABC. Duda enim reda E C, erunt latera A D, DE, trian 
guliADE, aequalia lateribus CD,DE, triaguli CDE.iSc an¬ 
guli contenti, redi: Quare bafcs E A, E C, aequales erunt j 

0^ Eft 
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6. frimi 

9, tert'^. 

f,primf 
G.frimi 

^.terty. 

7. terty. 

; 8. frimi 

Eftaiite&E A,tEqua!isipfi E B.quod anguli E AB.EBAj 
xqualesfint. Igitur tres lineae E A,EB,EC;aequrales ciut,ac 
proptereaE centrueiit circuli ABC.quandoquidecx E.plui 
lesquaduae rectae aequales cadunt in circunfcrcntiam, I 

S i T fecundo angulus DBA, angulo D A B, CEqiialisj 
(QjjLbddcilnucontinger,quando fegmentu ABC, fcmicircul 

Ius fuerit .Tunc.n em A C,diameter,&D,«- 
trum,atqi adeo redae D A, DB.aequalesjquaKl 

/x I i Scanguli DA 8, DBA,aequales erunt.) Erunt! 
A I> G igitur redi; DAj.DB, aequales: Erat autcni&! 

D C, aequalis ipli DA j Quapropter cum tres redae DA,! 
DB, D C, cadant ex D, in circunicrentiam.erit D,cenQuni ' 

S r T tertio angulus DBA, angulo DA B, minor, ( q^| 
quideeacnict,fi fegmentu ABC,lcmicirculo tnaiuscxtitnt' 
Tunc enim,quoniam B O, tranlit per centru, ex corollsHii 
propos. .t .huius lib; quod quidc intra Itgimentiim, cu maiis 
elfe ponatur, exiftit 5 erit D B,omn:uni,qu3e ex D,m cirem 

ferentiam cadunt, maximaj maior igitur citqii 
DAjideoqj angulus DAB,maior angulo DBA 
fiatqj angulus B AE,aequaljs angulo DB A,&k' 

_ cct reda A E,redam B D,in E,pundo, quodoi 
G detur clic centtuni eodem modo , quo idipftii 

oftendimus , quando angulus D B. A , maior erat angulo, 
DA B, ut eonftat,fi rtda ducatur E C .-Circuli igitur fc 
mento dato, defcripfimus circulum, cuius eit Icgmentuffli 
Q^od facere oportebat. - 

S C H 0 L I 0 Ti. 

B R E V t V s inuenietur centrum fegmenti profojhj^ 

iuslibet , hac ratione . effumantur in fiii^heria 

"" tria f nnfia vteUnque e, B, ^ C qua 

reEiis coniungantur AB, B C, qua bifei.^ 

fecentur in D , E Dtinde ex D 3 jP> 

educatur ad AB, BCyperfendicularesvh 

E F S^onid igitur f ‘coroLlarit* fro^oi^^*- 

ittf lib.tam DF^qua E F, incedit fer 

circuli, cuius eBl ,< fi fegn.emu, coibunt amba in centrt»'^ 

in Fm i^are centrum efi inuentum ; quod eji frofojitum. 

e L k 1 & t^yt Mechanici folent. eecipiantur in clrc** 
jeretidi 

A I> 
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rentiadito funSia. ytcnnqjis .A, &B, e quibus dejlrihantur 

0 arctis ad He^ interuallnm qttodcunque , qui fe inierfedent ‘ 

E, & TjToftl''aex alus duobus fun- ^ 

(iis D^altj arctis fe fecantes in G, 

H, defcribdiw ad quoduis tnierual Z' 

lUin,fiue ide quld frius^jitte diuerfum. ^ 

Si ignitur dganfur redi LE ,GH,tranfi \ 

iunt amha fer centru ; quare fundum 

lyin quo coeunt,erii ttntrum, Q^md aute linea E P,GH,fer ce 

trum trdnpant,>{ti ddinonflrahhur. bucantuf redee z['E,bdF, 

BE.BF qu£ inter fe aquales erunt , ob[£quatttat'e'/tt' circklorU. 

Quonia hicur latera .A E, EF-, trianguli AEF': aqualia funt 

'lateribtis BE, EF, trianguli B EFFi & bafes qmqiieA F, B F, 

aquales-. Erunt anouli At EF, BEF, aquales. F\jirfus dudare 

’daAB,qujefecet E F, in K ; qwmid latera 'AE.,EK, triagtilt 

AEK,aqualia fnnt lateribus B EyDL^tridguli i £ K; & an¬ 

guli AEY^, BEKfOfirnjl quoque aquales i erunt bafes .aK, 

BYi,& anguli A K E, BY.E, aqudlis, idecque redi. S^are 

cum E F, diu-.dat redam A B, in circulo bifariarh, ^ acL flh~ 

{sulos redos j tranfbit fer centruex corollai-io frofos, i i huius 

lib. Eadem ratione ojiendetur G H ,tranfire fer centrum. 

THEOR.23.PROPOS. 26, 

IN cequalibiis circulis, ecquales- anguli 
ecqualibus peripherijs infifcuntjijue adeep*- 
trajfiue ad peripherias conftituti infiflanr.- 

I N circulisacqualibus ABCjDEF, quorucetpG,H,c6 
ftituti fint primo ad cetra anguli aequales AGC,DHP. Dico! 
peripherias AC,DF,q,b® infiftut, 
fiue lli^ quas afcederut^eflcfqua B 
les. Sumamur enim in peripherijs 
ABC,DEF,duopuaaB, E,adq 
reftg ducant AB,CB,DE,FE,co 
neaaturqi A C, DF. QjiP- 
niam igitur anguli B, & E, dimi- 
d,j funt ^qualiu angulorum G,& Hjerunt ipfisequalcsinter 

[fc ; Qjrarc ex definitione {egmeta ABC,DEF,fimilia erunt. 
i tt 

S.frm 

4.frmt 

25* 

iO. tertq 
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Et quia latera A G, G C,trianguli A G Qxqualia funtla-. 
tcribus D H, H F, trianguli DH F,propter circuloruaqua 

litatem , 6c anguli, quos continet 
G, H, aequales, cx hypothcli}crut 
bafes A C, D F, aequales; Cuffl| 
igitur fegmenta fimiJia A BC, 
D E F , fint fu per lineas aeqial» 
AC, DF,erunt ipfainter fe aqua 

lia } Quare fi a circulis squalibus demantur , remaneb^ 
& fegmenta A C, D F, inter fc squalia ; atque adeo peri^ 
tis A C, D F; Qjaod eft propofitura . 

Sint fecundo ad pcnperiplieriasconftituti duo angtt- 
li squales B, & E j dico ru fas,peripherias A C, D f, fupa 
quas afeenderunt, effe squales. Erunt erum, ut prius, feg-i 
menta A B C, D E F, fimilia . Cum igitur fint luper squa 
Ics lineas A C, D F : ( cum enim anguli G, H,squales fint,; 
quodfintdupli angulorum squalium B , & E i erunt,vt 
priusj, rcfts AC , D F, squales) erunt ipfa inter fcsqul(-| 
lia. Si igitur a circulis squalibus detrahantur, remanebunt 
& fegmenta A C, D F, squaiia. In squalibus itaque circu> 
Jis, squales anguli, &c. C^od erat demonflrandum. 

S C H 0 L I 0 71, 

H AB c fecunda f ars breuint itademonfirabitur . ^onii 

anguli G, H, dufli funt angulorum aqualium B,E, erunt 

inter fe aquales. Quare ytoHenfum eft prius , periphetit 

F, fuper quat afeenderunt) aquales erunt. 
o v fi diSli anguli fuerint inaquales , maior infijlti 

maiori peripheria, quam minor. In circulis enim aqualihti 

,ABC , DEF, fit angulm 

,A G C, ad centrum maior0 

gulo D H f,ad centrum: lii 

angulus A B C, circttl^ 

renuam maior angulo Dth 

ad circunferentiam. Licff‘ 

ripheriam A C, maiorem efie peripheria D F. Si enim fiatin- 

gulus C G I, angulo D H angulus Chl^angulo D£5>1 
aqualis j erunt, ut oHenfum efi, peripheria C I, D F, 

Usi] 
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/h; ^cfroftere* A C, maior, quam D F. 

THEOR.24.PROPOS.27. 26. 

IN osqualibus circulis, anguli,qui requa 
libus pcripherijs infiftut, funt inter fe asqua 
les, fiue ad centra, fiue ad peripherias con 
ftkuti infiftant. 

I N circulis squalibus A B C, D E F, quorum centra G, 
Hjinfiftant primo anguli ad centra A G C,& D H F,squa¬ 
libus peripher:j$ AC, DF i Dico angulos A G C, & D H F, 
squales efle . Si enim non funt 
squales, fit angulus G, maior, 
fiatque angulus A G I, squalis 
angulo DHF. Erunt igitur pe 
ripheris AI, D F,squales.Cum '26. tmy. 
Igitur peripheiia A C, squalis po 
natur peripheris D F, erunt peripheris A l, A C, inter Cc 

squales, rars, & totum j quod eft abfurdum, Sunt ergo 
anguli A G C, D H F, squales. 

Insistant fecundo eiidem peripherijs squalibus 
A C, D F, anguli B, & E, ad peripherias j quos rutfus dico 
squales eife. Nam fi alter , vt A B C, maior cftj fiat angu¬ 
lo E squalis angulus A B I j cruntque peripheris A I, L) F, tertij, 

squales. Q^are,ut pnus,crunt peripheris A I, A C,squa j 
les, pars & totum 3 quod efi abfurdum. 

S C U 0 L I 0 

H Ab c fecunda pars ha quoque demonf rabitur. ^uonid 

anguli A B C, E, dimidii funt angulorum A G C , ei?* H, iO.feny. 
quos ia ofiendimus effe aquales-, erunt ^ ipfi inter fe aquales. 

S I yero peripheria fuerint inaquales , infiftet maiori ma- 

tor angulus, fiue ad centrum, fiue ad circunferentiam , quam 

Vtinori. In figura enim fcholii pracedentis fi t peripheria A C, 
f»aior,quamperipheriaD'F. Dico angulum A G C * wa/o- 

^ 3 -rem 
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tertij 

frimi 

frtmt 

tertij. 

frtmt 

rem ejje Angulo DHT Angulum ,A'&C, mgulA maior em 

£) £ F. Si enim fiat feriphe.W 

ria C I j aqualis perifheria< 

DFfducanturji reSla j 

eruntjUt ofiefum eB,ta. tnp 

li ad ctmru CGl,, DHF;^a! 

a anguli ad circimferemih\ 

CB I,D E F,£qualex. Quare ^ angulus jlGC,angulo Z)p, j 

dr angulus B C, angulo D E F, erit maior. 

E X hac forro profojitione colligemus, dum reBas limi) 

qua in eodem circulo aquales arcus intercipiunt, fe mut»^'' 

—<I> fecanres, ejfe parallelas . Et fi fint parafi-l 

Ixy ab ipfis arcus aquales intercipi. In «>•! 

culoenim./! B C D.reBa A T> C yimirl 

^V~ ’ yC cipiant arcus aquales .A B. D C. Dico Abi 

B C , eJJe parallelas . Ducta namque dD 

^ Cycum arcus A B, D C, ponantur aquales , erunt an^ 

C B, C A D, ipfis infifientes , aqualesqui cum fint altti- 

ni, erunt A D,BC,parallela. 

i" I N T iam A D,B C, paraVelx . Dico arcus intere^ 

AByDCy ejje'aquales. Cum enim fint parallela AD,BC,di^i 

reSia AC\ erunt anguli alterni ACB,CAD, xquales-,Acfn-. 

inde arcus A B . DC,quibus infifiunt. aquales erunt. \ 

^ I s V M ejl quoque hoc loco apponere fequens theor^^ 

ad ea, qua fequitntur,non inutile: uidelicet. \ 

Z, I N F A reda qu:E ex medio pundo periphenee alicuiuJ 

duciturtangenscirculiim, parallelacll rcdc linca;>(]uaep(ri 

phenam illam fubtendit. 

I N circulo ABC, cuius centru D, ducatur ex A, punS* 

medio peripheria B AC,tinea IL¥ .tangens circulum.Dico% 

. parallelam ejje refla BC, arcu BAC, 

^ I 11 fubtendenti.Dufla enim ex centroV) 

ad punflii contaflus A,refla DAfif* 

nexisqi reSlis DB, D C, erunt ai^ \ 

A D B, A D C.ciratnferetiis aqit^jl^ 1 
A B, A C, injillentesy aquales : 5«^ , 

tem cg latera B D , D G , 
C D,D G , triatt^t^f] 

CDGi<qttalia,t'trumqs utriq-,, Igitur cfg' anguli ad | 
/«! 
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18. tertJf. 

zS.frimi 

27. 

hCunt ./uperhafes G B, G C i ac propterea reSli. Igiti4r,& 

AGB \GC,illti deinceps reBi funt. Sunt amem anguli 

GAE , G A.Y^reSii, quod D A,per pedicularis jit ad EFi Ergo 

. £f, BC, paralleU funt. ^uod ejipropojitum, 

THEOR. 25. PROPOS.28. 

IN (^qualibus circulis, aequales li¬ 
neae, ecquales peripherias auferunt, maiore 
quidem maiori,minorcm autem minori. 

I N circulissequalibus ABC,DEF,quorum centra G,& 
H, fint redas Jequalcs A C, D F . Dico maiore peripheriam 
ABC,aequalccffe maiori DEF ; 
& minore AC,minori D F.Du- 
dis.n. redis AG,GC, DH, H F, 
erunt latera AG, G C, trianouli 

A G C, aequalia lateribus D H, ^• 

HF, trianguli DHF} Sunt aute&bafes A C, DF, aequales : 
Ipitaranguli G . & H .aequales erunt : Acpropterea peri- 8. primi 

plicrire A C, D F,quibusinfiftunt, aequales erunt'j quaeabla z6-terttj, 

tae ex totis aequalibus, relinquent aequales ABC, D E F. 
I n a:qualibus ergo circulis, aequales reda; lineae, 6cc. Q^uod 
erat dcmonftrandum. 

S C H 0 L I 0 

ODji fuerint linex imeqnales in circulis aqualihm^ 

auferet maior linea, mainre peripheria, quam minor, ji loqua~ 

mur de fegmentis circuli mi-r 

moribus femicirculo . 2^d ji 

.de jegmvtis circuli maiurib^ 

fermo habeat, maior linea au 

feret minorem peripheria, Tj 

»;> tor.In circulis.n.£qualib^ 

ABC, D E F, quorum centra G, & H,jit reSfa A C, maior, 

quam D F . Dico peripheriam ^ C , femicirculo minorem , 

tttaiorem ejfe peripheria D F i jit peripheriam ji BC i mi- 

4 norem 



D H F. Fiat angulus CGI, 

angulo D H F, a^ualisytrit. 

que froftereaperipherhCIf 

feripherix D F , teqiu&ti 

proinde periphcria AlC, 
maiory quam peripheria D F, 

THEOR.26.PROPOS.29. ; 

IN cequalibus circulis,aequales periple 
rias 5 asquales refe linejE fubtendunt. 

I N circulis eifHem jequalibuSjponantursequales periphti 
ria: A B C, D E F j Item A C, & D F. Dico redas A C, 

D F j quae eas fubtendunt , clTf 
xquales . Dudisenitn lineis,ut 
prius, erunt latera AG, GC,; 
trianguli A G C , aequalia lattri- 
bus D H, H F, trianguli DHF)! 
Sunt autc & anguli G, H, aequi- 

les, quod aequalibus peripherijs A C, D F, infiftant; Igitur 
baies A C, D F, aequales erunt. In ecqualibus ergo circulis, 
aequales peripherias, &c. Q^od erat oftendendum. 

S C H 0 L I 0 21, 

S t autem fuerint peripherix inaquales .fuhtendet mltre 

maior Imea, quam minor^i 

fi de fegmetis femtcircuiUfi 

noribus fiat fermo. 

fegmetis maioribusf 

loloauamur yfubtendet 

rem mmor linea^quam mino-1 
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fem. In circulis enim dejualibut A B C, D E F, quorum cen 

tra G & H- feripherix Cemicirculo minores A C, D F, 
fltque AC, maior y quam D F J proinde ABC, minor 

'cuam D E F . Dico lineam A C , maiorem effe , quam D V . 

DuSiisenim reSiis AG, G C, D H,H ^,erit angulus AGC, 

maior angulo D H V,ex fiholio propos. xq. huius lib. Cum igi 

tur latera A G , G C trianguli A G C, aqualia Jint 

ifM- D H H F, trianguli D HF, erit bafis A C , maior baje 

^ T autem proxime antecedentes quatuor propofitiones. 

rC. i?. xl.&t9.intelligenda etiam in eodem circulo. Hoc 

efi. In eodem circulo aquales anguli aqualibus peripheriis in- 

fiflunty &c. ut conflat ex demonfirationibus adduBis. Eadem 

enim locum habent in uno eodemque'^ circulo. 

--7 

14. primi 

PROBL.4. PROPOS. 30. 

DATAM peripheriam bifariam fc- 

29. 

care. 
Sit pcripheria A B C,(ccan<ia bifariam. Ducatur rc- 

aa fubtcndcns A C, qua diuifa bifariam in D , erigatur per¬ 
pendicularis D B, qu* peripheriam ABC, bifanam feca 1 
inB. Duaisenim reftis A B, C B ,erunt latc 5 
ra A D, D B, trianguli A D B , a:qualia lateri 
bus C D, D B, trianguli C D B j Sunt autem ( / \) 
& anguli ad D, aequales, nempe refli: Igitur V_X-V 
& bafts A B , C B, aequales erunt; Ac propte- 
rea peripheris A B, C B, erunt aequales. Daram ergo pcn- 
phcriam bifariam fecuimus: Quod erat faciendum. 

4. primi 

z8. tertij. 

THEOR. 27.PROP9S.3r. 30. 

IN circulo angulus, qui in femicirculo, 

redtus eft: qui autem in maiore Tegmento, 
minor redto : qui uero in minore Tegmen¬ 
to , maior eft rcifto. Et inTuper angulus ma- 

^ ioris 
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ioris Tegmenti,redo quide maior eft; rainoj 
ris ante Tegmenti angulus, minor eft redo.] 
^ C t R c V L I ABCjCuiusccntru D.diamcter fit A C.coj 
Itimamrque in fcmicirculo angulus ABC.cxiftetqj angulus 

AC,in maiori fcgmeto C AB,conftituatur quoq; in CEbJ 

mmori kgmeto angulus B £ C. Dico ungulum A BC,infc. 
micirculorectumefle} angulumuao 
B ACjin maiore figmento , minoreml 
rectoj & anguiu B E C, in minori fcg- 
men^o, maiorem recto. Irem angula 
maioris figmenti coprehenfum redi 
BC, & periphcria B ACjClTc redo nw- 
iorem : At angulum minoris figmcfts 

ti comprehefum reifla B C,& peripheij 
ria B E C.rerto minorem. Ducantur enim reds B C,B D,! 
& extendatur A B.in F.Qj^oniaigitur redae DA,DB,£Equ3! 
Jesfunt, eiit angulus D B A,angulo D ABjaequalis. Eadeoi 
ratione entangulusDBC,angulo DCB,aequalis,ideoqucto| 
tus angulus A B C, duobus angulis B A C,B C A, icqualis 

3 i .pimt ^rit: Eft aurem & angulus F B C , externus eiFdcm duobi« 
internisangulisB A C, BCA, in triangulo A B C,aqualis. 
Qjjarc aequales erunt inter fi anguli A B C , FB Cj ac pro- 
pterea uterque redus. Redus igitur eft angulus ABC; 
quod eft primum. 

o ^ ^ ucro in triagulo A BC,duo anguli ABC, 
prtmt & B AC, funtduobus redis minores ; Et eft angulus ABC, 

^ oftenfus redus : Erit angulus B A C,in figmento maiori, rc 
j cto minorj quod eft fecundum, 

I R V R s V s quia inquadiilarcro ABEC,intra circulude- 
fmy. fciipto,duo anguli oppofiri BAC,& BEC, funt duobus rc- 

dis^quales j Et angulus B A C, oftenfus eft recto minori 
Erit BEC, angujus in figmento minore, redo maiori 
quod eft tertium. 

A M p I. I V s cum angulus rc^us A B C, pars fit anguli 
figmenti maioris B A C, qui comprehenditur reda B C,& 
penphcria BAC jcrit angulus figmenti maioris, rectonia- 
lor i quod eft quartum. 

Fo s T R ? M o,cu angulus figmenti minoris, compre- 
hcnrus 
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jcnfusrfcta B C, & pcriphem B £ C,pars fitquoqj anguli 

mti FBCi Evicangulus iegmeti minoris,rccto minor; quod 
(l quintum. In circuloigiflir angulus, quiin femkirculo, 

rectus cft &c. Q^pd erat demonftrandum. 
Alia demonftratiohuius propofitionis. In femicircu- 

Io, cuius diameter AC,6ccentru D,fit angulus ABC,quem 
dico c(Te rectu. Ducta.n.rccta BD, erunt an ^ 
guli DBA,DAB,a:quales,quodrecf$ DA, 
DB, asquales fint. Cu igitur angulus BDC, L-^/ \ 

externus aequalis fit duobus angulis internis A. I) G 
DBA,DW\B,intriagulo ABD : Erit angulus BDC,'dupIus 
anguli DBA; Eodem modo erit angulus ADB,duplus an¬ 
guli DBCj atq; adeo duo anguli ad D, dupli erut totius an¬ 
guli ABC.Cu igitur anguli ad D,fint duobus rectis ^qualesj 
erit angulus ABC, eorii dimidius,rcctus : quod eft primu. 

Sit rurfusinftgmentomaiori, cuius B 
centrum D, angulus ABC, quem di- 
coefle recto minorem . Ducta enim dia- f / 

metro A E , & coniundla recta B E j erit \/ 
angulus A B E , in femicirculo rectus.Q ua A C 
re angulus ABC, pars recti, recto minor erit: quod eft 
(1'cimdum. 

S I T iterum in fegmento minori, cuius 
centrum D,angulus A B C,quem dico efle 
recto maiorem.Ducta enim diametro A E, 
occurrens peripheriae productae in E , & 
coniuricta recta B E;erit angulus A B E,m 
femicirculo rectus j qui cum fit pars anguli AEC,critangUT 
Ius ABC, recto maior: quod eft tertium . 

I A M vero proponatur Tegmentum maius a BC,& fer¬ 
mentum minus A D C, quorum centrum B. X)ico an^ufu 
C A B, (cgment! maioris, efte recto ma- ^ 
iorem ; At angulum CAD, fegmenti 
minoris, recto minorem. Ducta enim 
diametro C B & recta B A F) erit angu¬ 
lus B A C , in femicirculo rectus, atque 
adeo ei deinceps FAC. Cum igitur an¬ 
gulus rectus B A C, fit pars anguli C A B , fegmentf 
maioris : & anouius G A D, Icgmcntj minoris , pars 

31 

B 
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quoque anguli refti F A C j conftat utrumque. 

COROLLARIVM. 

Hinc manifeftumeft, quod angulus trianguli , qui reliquis 
duobus xqualis exiitic,rcftus dt: eo quod illi contiguus (qui pro- 
dudo latere extra tiiangulum fic)eirdem fit aequalis!^Quod quidq|i 
conitatex prion demonttracione. ^ 

HX CAMPANO. 

Ex hacpropoficioneperfpicuum quoqueefl, non ualere duu 
illas argumentationes, quas impugnauimusin propos.*i6. huio» 
lib.quarum una elt. 

Transi TVR a maiore ad minus> & per 
omnia media j ergo perajquale. 

Altera ucro elt etufmodi. 

o N TI N G i T reperire maius, wv . 

eodem j Igitur continget reperire «quale. 
1 N circulo enim A B C, cuius centrum D, & diameter A E, du 

catur rcdla A B. Erit igitur angulus A B E, legmenti maioris,reflq 
maior. Quare fi A B, moucatur uerfus A E , circa A , punftum fi- 

t> xum|, facietrempercu pcripheria angulum redo 
maiorem, donec ad diametrum A F, peruenerit, 
ubi faciet angulum lemicirculi ,rcfto minorcnir 
Quod fi ulterius moueatur ad A C , faciet a for- 
tiori angulum A C F, fegmenti minoris, redo mi 
norem. Tranfitur ergo ab angulo fegmenti ma¬ 
ioris, qm redo maior elt, ad angulum fcmicircu- 

li, ufl etiam fegmenti minoris, quorum uterque redo minoreft; 
non tamen per angulum redo aqualem . Cum igitur per omnea 
medios angulos fiat tranfitus, perlpicuum cltjuitiofas eflep«dii 
das confequentias. ‘ 

S C H 0 L I 0 'il. 

A/anifestvm quoque efl conuerfum huius thewi^ I 

mutis ■ Hoc efl ,fegmcntum circuli, in quo ungulus confiit»- 

tus.eflreHus\ femicinulusefl. TS^am fl ej]et maius ^ungulk 

in eo foret acutus; fl mintts, obtufus i&jicHe reliquis farti- 

bus theorematis. l 

Hinc etia ferjficuum efl^fi angulo reflo refla fuhmfl 

bifariam fecetur, & ex pun flo diuifionis circulus deferihatur 

ai , 
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d inteifuallitni dimidufuhten/k ; cirmlum tranfire per 'angu 

Ium retium. Angulo enim reBo ABC, fubtenja A C, btfa- 

riam fecHUY in Dj punfid , ex quo ad inter T& 

kalium bA.ud D Q circulus defcriba- 

tttr A E C , qucm dico tranfire per B , fi 

tnim tranfeAtcitraH^Uelultra^ duBis re 

Bis A E, C £, trit angulus A E Q^reBut V ) 

quoque^ (^idre anguli reBi E^aqua 

les erunt j quod eft abfurdum , cum angulus E ^ fit necejjario, 

uel maior ^uel minor angulo B. Tranfit igitur circulus per 

punBum ii, quodefipropofitum . 

THEOR.28. PROPOS.52. 

SI circulum tetigerit aliqua reda linea, 
a contadu autem producatur quaedam re¬ 
da linea circnlum fecans: Anguli, quos ad 
contingentem Facit, srquaies funt ijs, qui 
in alternis circuli Tegmentis confiRunt, an¬ 
gulis . 

Tangat reAa A B, circulum C D E^in C, puiu^oj 
a quo ducatur reda C E , dmidens circulum in duo fegmen 
ta, in quibus fiant anguli C G E > C D 
Dico angulum A C H , aequalem efle an¬ 
gulo C G E, in alterno legmento} & an¬ 
guium B C E, angulo C D E, in alterno 
quoque lamento. Tranlcat enim primo 
reda C E , per centrum . Erit igitur uter¬ 
que angulus A C E, B C E , redus: lunt 
autem & anguli C G E, C D E, in femi- 
circulis tedi j Igitur angulus A C E, angu 
lo C G Ei& angulus BCE, angulo CDE, 
xqualis eft. 

Non tranfieat iam C E, reda per cen¬ 
trum . Duda igitur reda C F, per cen¬ 
trum , connedatur reda E F, critquc C F, perpendicularis 

' ad 

C B 

31. teriq. 
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II. tertii 

rzi tertii 

il.^rimi 

91. tertii 
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ad A. B , & angulus C E F,rectus; ac propterca reliqui aru 

gali E C F, E F C , aequales erunt un: iccto , ut anguloie-» | 
cto AC Ir'. Dempto ergo communi angulo i-. C F, ditre. 

kquus ACE, reliquo C H F,aequalis: 
E It autem angulo C F E , jFqualis quoqji 

angulus CG E, cum uterquclitin Icgjnca 
to C G E. Qjiare angulus A C E , ai^u' 
lo C G E , aequalis erit • Quoniam iinoi 
in quadnlatero C D E G , duo angi}S| 
C D E, C G E,duobus funt rectis aequa-j 
les : Suntaute & duo anguli ACE.Bl^ 
duobus rectis aequales 5 li auferantur ^qur 
les anguli A C E, C,G E, remanebit anga 
Ius B C E,angulo C D £,aequalis. Siffl 
culum igicur tetigerit aliqua recta line^; 
a contactu autem, &c. (^od erat oitea 

S C H 0 l I 0 2t. J' 

Potest theorema hoc conuerti hoc mode , " 

SI linea reda duda ad extcemiiatcm line^ 
circulum fecantis fecerit cum ipfa angulos 
isquales ij? , qui in alternis circuli ieginen- 
tis confiftunt, angulis; Linea duda circulum 
tanget. 

In eadem conBruBione tranfeat prius reBa c e, fer ctn ^ 

truiVyfecans circulum CDE, cJ;* ducatur reSia A B, fer Cfi 

ciens angulum A C £, aqualem angulo C G E. Dico AB,0 

gere circulum. Quoniam angulus C G E^reSlus eft-, erit dri» 

gulus A C Ef illi acjualiSy reSius. Quare fer coroll. fr^' 

16. huius lib. A B, circulum tanget. lam aero C E, non 1 

[eat fer centrum , confiruaturjue figura , ut fufra. 

niam igitur angulus ACE, aqualis fonitur angulo CGBi\ 

in alterno fegmento maiori y gjr hic efi aqualis angulo C f 1 

erit ^ angulus ACE, aqualis angulo C P E. Addito trgo\ 

communi angulo E C F , erit angulus A C I, aqualis duo- : 

dendum, 

zr. tertii 
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'4uf angulis EFC,ECFi^ tq^ui anguli EFC,ECF, 
^(^uales funt uni reUo, quod angulus C E F, rectus (it in fe~ j r. tertii 

'paicirculo y tres anguli in triangulo CE F , aequales fint jz.^rimi 

duobus retiis . Angulus igitur ^ C F , re&us quoque ertt, 
ideojue ger coroUi probos, i6, huius lib, A B , circulum 

'tanget. 
' £ode m modo ,ft angulus B C'e y aqualis fuerit angulo 

'C D E , in alterno 'fegntemo minori, ofienietur retia AB, 
tangere circulum , Cum enim anguli B C E, ./f C £ ; duo- j primi 

bus fint retiis aquales: Item duo anguli C D E, C G. E, duo tertii 

bus rectis aquales ^ fi‘demantur aquales B C E, C D ,E rema 

nebunt anguli A C E , C G E , aquales. fJuare, m demon- 

firatum iam efl, reita A Bj circulum tanget, 

PROBL. 5.PROPOS. 33. 

SVPER data recfla linea dcfcribere 
regmentum circuli,quod capiat angulum 
aequalem dato angulo rcdlitinco. 

R EC, T, A datafit A B,& dajtus angulus primo rccc* 
C.oportet ioitur fupcr A B, fcgmentu dclcriberc,in quo an 
guluscxiftcns fit aequalis angulo recto dato C. Diuila AB, 
bifariam in D, dcfcnbatur centro D ; in- 
teruallo autem D A,ucl,D B , femicircu- 
lus A E B j factumque erit, quod propo¬ 
nitur . Nam angulus A E B, in delcripto * 
fcmicirculo rectus eft, ideoque squalis 
angulo C, recto. 

S I T fecundo angulus datus 
acutus C. Ad punctum A , fiat 
angulus DAB , ^qualis angulo p 

C,acutOj & agatur ad DA,per¬ 
pendicularis A E , q cadet lupra 
A B. Fiat deinde anguJn F AB, 
fq ualisanguPFBA.lecctqi BF, 
recta A E, in F. Er ut igitur iccr^ 
FA,FB,5quaIes. Q^are ficetio 

1 F, & 

C A D- B 
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17. tertii. 

3 i. tertii. 
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F, & intcruallo F A , circulus deferibatur A G B , tranfibit j 
is per B. Dico igitur anguium in I 
fegmento A G B, quod :dcfcrir 

ptum ell fuper A B, cfle aequale 
angulo C. Fiat enim angulus jn 
dido fegmento A G B. Q_ui^ 
tur A E, per centrum F,.tran(tt, 
& ei perpendiculariscft D A,taj 
get D A , reda ctrculum in A, 

per coroir. propos. 16. huius Iib. Quapropter angulus 
D A B, hoc crt, angulus datus C, aequalis erit angulo G,i 

fegmento alterno. ,1! 
S 1 T tertio angulus datus H, obtufu ;. Fiat rurfus angu 

lo H, xqualis angulus I A B, & agatur ad I A , perpendicu 
laris A E, qute fupra A B, cadet. Reliqua omnia fiant, ut 
prius, deliriiptumque ent fuper A B ,lcgmcntum A K B, m 
quo angulus K, aequalis cft angulo alterno 1 A B, hoc cft, 
angulo dato obtufo H. Eadem emm cft demonftratio. Ita 
que fuper data reda linea dcfcripfimus fegmentum, &c. 
Q^od efficiendum erat. 

PROBL. 6. PROPOS. 34- j 

A DATO circulofegmentumabfcinl 
dere capiens angulum aequalem dato angu-i 
lo redlilineo. 

D A T V s circulus fit A B C, a quo auferre oporteat fcg 

mentum, in quo angulus exi ftensiequalis fit dato angulo 
D. Ducaturicfta E F ,tangens circum 
lumin A, Fiat deinde angulus FAB, 
aqualis angulo dato D. Dico igitur an 
gulu ACB,in fegmento ablato ACB, 
gqualcm clTe dato angulo D.Eft enim 
angulus ACB, aequalis angulo alter¬ 

no F A B, hoc cft , angulo D. A dato croo circulo abfcidi- 
mus fcgmcntum ACB, &c. Quod erat faciendum. 

® THEOR- 
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THEOR.29.PROPOS. 35. 

S I in circulo duce rcdce lincce fc fe mu- 
iruo fecuerinr, re(5langulum comprehenfum 
jfiibTegmentis unius, cequaleeft ei, quod 
Ifiib Tegmentis alterius comprehenditur, re- 
dangulo. 

I I N' circulo ACBD,Tecenr fi imi'^uo re£^ac A B.C D,in 
E 5 Dicorcftanaulum comprthcnfum fub icgnientis A E, 

E B, squale cfle rtdangulo «;on'p:ehtnfo a^3 
fub Icgmentis C E,E D. Autcji'm utraque /\F/A 
linea tranfit per ctnn um , aut una tantuni, ( ) 
autncutra. Tranlcat pnmo utraque percc- 
trum. Quoniam isitur omnia quatucr (eg 
menta inter fc squalia funt, pcrlpicuum eft, redangulum 
comprehenfum fub duobus^squalcellcei^quodfubfdiquis 
duobus comprehenditur, rcdangulo. 

Transeat fecundo C D, fola per centrum F , di- 
uidatque pnus reftam A B, bifariam, ac propteiea ad anou- 
los reftos,coniungatui que reda B F. Qjjomam igitur CD, 
diuifa efl per aequalia in F, & per inaequalia 
in E i erit reftanguium fub C E, E D, una 
cum quedratoreds E F , squale quadrato 
refts F D , ideoque quadrato reds F B; 
Sunt.n. reftx FD, FB.squales.-Eftautcqua 
dratum rcds F B, squale quadratis reda¬ 
rum F E, E B i Igitur rcftangulum fub C E, E D.una cum 
quadrato rcds E F , squale erit quadratis redarum F E, 
EB. Q^areablatocommmuni quadrato rcds F E,reina 
|ncbitrcdan^ulum ^ub CE, E D , squale quadraro reds 

B . hoceft, redangulo fub A E, E Bj cum A £, EB , rc 
j fis fint squales. 
I Diuidat iam C D, tranfiens per'centrum redam A B,nQ 
jbifariam. Secetur ergo A B, bifariam in 'G, ducanturque ic 
' fisF G, F B, critque F G , perpendicularis ad A B. C^p- 
jniam ucro icdangulumfub C £ , E D, una cum quadrato 

^ K rcds 

34* 
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•^.fecundi 

^.fecundi 

redae F E, aequale cft quadrato redae F D,hoc cft, quadra¬ 
to redae F B : Eli autem quadratum reda: F E, aequale qua 

C ^ dratis redarum F G , G Ei & qua 
dratum redae FB, aequale qua- 
dratis redarum F G , G B; Erit 
redangulum lub C E, E D,iiw 
cum quadratis redarii F G/iTE, 
aquale quadratis redaru FG,|j^ 

Dempto ergoeomuni quadrato redae F G, remanebit ic- 
dangulu fub C E,E D,una cum quadrato redae GE,s$ia 
le quadrato reda G B. Atqui etiam rcdangulu fub A 
una cum quadrato redae G E, tequale eft eidem quadi at^j 
dae G B: Igitur rcdangulu fub C E, E D, una cu quadrato 
redae GE, aequaleell redangulo fub A E, E B,una cum qui 
dratoeiufdem redae G E. Q^are ablato communi quadH' 
to red$ G E,rcmancbit redangulum fub C E, E D,aequai! 
redangulo fub AE, EB. quod eftpropofitum. 

T E lex 1,0 ncutraper centrutranleatjfiuc una illaruit 
bifariamdiuidatur, liue neutra. Ducatur per centrui^j 

& pundum Icdionis E , rraJ 
G H. Quoniam itaque ol^ 
fum ell, redangulum fub AJ^i 
E B, aequaleelTc rcdangiiloi® 
G E, E H, liue AB,diuidaturG' 
fariam, fiue non : Item redai " 

Ium fub CE, E D, aequale elle quoqj eidem redangulo: 
G E, E Hjliue C D, feda fit bifariam,fiue non 5 Erit rc^l 
gulum fub A E, E B, aequale redangulo fub C E,ED.quO(l 
eftpropofitum. 

6- C H 0 L I 0 It’ 

Converti poterit theorema iHud hoc modo . 

S I duae redis ita fe fecent, ut redlangd 
fub unius Tegmentis comprehenfum , squala 
fit eij quod fub Tegmentis alterius comprehen¬ 
ditur, rcdlangulo ; deferibi poterit per quatuoi 
illarum punt^a extrema circulus. 

^'ecent 
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r Se c e nt fe mutmreH£ ^4B, CD , in E, reBan- 

j 4 E » E B, £qii(ile reBangttlo fitb C £, E D . Dico 

■^ait<orft(nB.i^iD,B,C,incircunfe- 

rentram circuli cadere, hoc efi, per ea cir¬ 

culum pojfe defcribi. D ef. rihatur enim per 

triaptitiSia B , circulus, aliquis, 

(quo avitemmoio id fiat, oflendemus ad f. 

propcs.lib. 4. ) qui fi non tranfeat per C, 

tranfibit aut ultra C, uel citra, ut per T . Quoniam ergo re. 

Bangulum fub F E, E D.aquale efi reBangulo fub ^ E,E 

^ reBangulum fub CE, ED , ponitur qtiqque aquale eidem 

reBangulo fub ^ E, E B< Erunt reBangula fub C E, E D •, gr 

fub F E , E D , aqualia., pars efi totum 5 quod efi abfurdum. 

Tranfibit ig'tur circulus per punBum C.quod erat propofitu. 

THEOR. 30. PROPOS. 36. 

SI extra circulum fumatur pundumalR 
quod, ab eoque in circulum cadant du£e 
t-cdise linea!, quarum altera quidem circu¬ 
lum fecer, altera uero tangat: Quod fub. 
tota fecante, &‘exterius intef pun6];um& 
conuejtam peripheriam aillimpta compre-. 
henditur re(5langulum3a:qiialc erit ei, quod 
a tangente deferibitur, quadrato. 

• E Xtr a circulum a B C,pun£tum fumatur D,aquo 
Jinca ducatur D A, fccans circulum in C, & linea D cir- 

i culum tangens in B. Dico reBangulum 
iiib D A, D Coaequale t0e, quadrato rc- 
Ba; DB. Tranfeat cnirn primO recta 
D A^per’^centrum E, Sciungatur recta 
E B, quas perpendicularis e;it ad D B . 
'<^omam igitur C A , diuifa eft perie- 
qualia in E, Sc ei addita in rectum & 
continuum C D,erit rcctangulum fub D A , DC,una 
cum quadrato rectae E C, hoc cft,cum quadi ato rectae E B, 

B. 2 aquale 
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aequale quad-ato redae D E:Eft autem quadratum rcila 
D E, aequale quadratis redarum E B, B D j C^uareredtan' 
gulum fub D A, D C, una cum quadrato redae E B, *qua \ 

Icerit quadratis redarum D Bj B E. Ablato igitur commu-, 
ni quadrato redae B E ,remanebit redangulum fubDA/ | 
JDC.quadrato redae D B, aequale 5 Q^od eft propolitiiu. 11 

Non tranfeatram D A, per centru E. Diuilaergoi£, 
bifariam in F, ducantur redae E B , E C. E D, E F , crfet 

'I> E B, ad B D , perpi 
cularis3 & E F,ad AC, 
Quoniam igitur 
diuilaeft per ^qualiaii 
F.dcei addita redaCDi 
erit rcdanguiura|(lii! 
DA, D C" una cum 
quadrato redx C Fji- 

guale quadrato redae DF. Addito igitur communi qua^ . 
drato redx F E, erit redangulum fub D A, D C, unacumf * 
quadrati? redarum C F , F E , aequale quadratis redarpi ^ 
D f, FE : Ed autem quadratis rectarum C F, F E, squati , 
quadrdtum reds E C,idcoque quadraiu rcdse EB 5 Et qua; 
dratis redarum D F, F E, aequale eft quadratum rtds DI, 
Q^arc redangulum fub D A, D C, una cum quadrato!*' 
d* EB,squale erit quadrato reds DE Cum igitur quadrai 
tum reds D E, squale fit quadratis redarum DB, BEjOlI 
& redangulum fub D A , D C , una cum quadrato rc&l 
E B, squale quadratis redarum D B, B E. Ablato ergoci 
muni quadrato red^ B E.rcmanebit redangulum fub DA, 
DC, quadrato reds D B, squales quod eit propofituni. 
Si igitur extra circulum fiimatur pundum aliquod, &c. 
Qjiod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. I. 

Hinc manifellum ef}*, quod fi a puft’ 
quouis extra circulum alTumpco plurima 
leitse circulum fccantevducantur,reftangi|5» 
prehenfa iub totis l.ncis & parc bus cx:ta^ 
biu, inter fe funt sequil a . Vcdfi tx A, dncin- 
turicda: A C, A D, A E, fecantei circului»'-''' 

E F, G, H, erunt retSta;VgitU fub A C, A F 31'*"’ j 



^LIBE-K^- III. I?. 

!ubA D,' A G i & fub A E, A H, «‘qualia inccrfe. Nam dufta A 8, 
tangente circulum,erunt quadrato refti A 8 , «qualia (ingula di 
darcftangula j quare & in:er ie omnia «quaha erunt. 

C O R O L L A R 1 y M . 11. 

Constat etiam , duas reftasab eodem 
pimfto du<3as, qui circulum tangant, inter 
feelTe equale* . Ducantur enim ex A , refti 
AB, A*C, tangentes circulum ; quas dicoelTc 
aquales inter fe . Duda enim rciSa A D, qu* 
circulum fecet in £, erit tam quadratum refti 
|a B, quam quadratum re<S« A C, «quale re- 
iftangulo fub A D, AB ; Quare quadrata redta- 
rum A'B, A C, inter fc «qtialia erunt, ac pro- 
pterea te&x A £,AC,«quales quoque erunt. 

COROLLA RIVM. III. 

3 6. tert '^. 

l6. ttrtij. 

PiRSPicvvM denique eft , ab eodem 
pundo extra circulum aiTutr.pto , duci tantum 
poile duaslincas,qu« circulum tangat.Si enim 
priicr duas AB, A C, duci poffit teitia A D , 
circulum eunde tangens; dudis redis EB, ED, 
ex centro B,crunt anguli A B B, A D E, redi, 
idcoque aquales ; quod citabluidum . Nam fi 
ducatur reda A E , erit angulus A D £, maior 
angulo A B B. 

Aliter. Erunt du« tangentes A B, A D, *quales,utoftcn- 
fum e(t; quod cfl abfurdum . Duda namque reda A E, ad centru 
E, qu* circulum fecet in F,crit A D, cum fit propinquior minime 
A F, minor,quam A B, qua a minima A F,remotior e/LSolum igi 
turdiia red? ducentur a pundo A, qu« circulum tangant; Quod 
ell propofitum. 

THEOR.3I. PROPOS.37. 

SI extra circulum fumatur pun(5uum ali¬ 
quod, ab coque pundo in circulum cadant 
jdua! redas linea^quarum altera circulum fe 
cet, altera in eum incidat; fit autem, quod 
tub tota fecante, & exterius inter pandum 
^conuexam peripheriam affumpta, com- 

R 3 prehenditur 

8, 

l.frimi 

B.tertif. 

S6, 



prehenditur redangiilum, i^quale ei,quod; 
ab incidente defcribitur, quadrato i Ind-I 
densipfa circulum tanget. ( 

Extra circulum ABC, cuius centrutn E, punctiun' 
fumatur D, a quo ducatur recta D A,circulum fecansjnC, 
6c recta D B,incidens in circulum, ad punctum B , fitqKtC; 
ctangulum fub D A, D C, aequale quadrato rectae D Bfi! 

gulo fub D A, D C, aequale ponitur quadratum rectae05,1 
erunt quadrata rectarum D F, DB, inter fe aequalia jidrtci 
& rectae D F, D B , aequales inter fc erunt. Itaque qW 
latera D F,FE,trianguli D F E , tcqualiafuntlateribusDE, 

S.primi g trianguli D B E, &bafis D E, communis j eruntang» 
I 8. tert^. li D F E, b B E, aequales ; Atqui angulus D FE,rectusiii 

quod A F, circulum tangat: Igitur & angulus DB E. reflui 
i erit. Quapropter per coroll, propos. i (:. huius Itb. D 
' culum tanget; quod eft propoficum . Si ergo extra cir^i», 
fumatur punctum aliquod,5<c. Q^odcratdemonftiani^ 

S C H 0 L X o7t- 

Est autem hoc theorema conuerfum pr&cedentis thein' 

matis i yt perj]>icittm eft. 

FINIS ELEMENTI TERTII. 

E r Cil^b 



1. 
FIGVRA re6lilinea in figura rc6i:ili- 

linea infcribi dicitur, cu finguii eius figuro? ^ 
quaiinfcribitur, anguli fingula larera" eiiis> 
in qua infcribitur, tangunt. 

Gens EucUdes in qtfarto hoc lihro. 

de uxrys inferif tionibnf figurnrnm re- 

Slilinearum in circulo^ earmdem 

circa circulum defcription fbus } nec no 

de inferigtionibus circuli in eifdent fi¬ 

guris , cir circuli deferigtionihus- circa 

eadem: exponit paucis definitionibus, 

quid fit figuram in figura infcribi, aut 

circa figuram deferibi, incipiens a reSiilineis figuris. Si igi¬ 

tur anguli D, E,F, trianguli interni D EP tangant latera 

B yA C, E C, trianguli exter¬ 

ni A B C i dicetur triangulum 

D EF y tn triangulo ABC, effe 

inferiptum. At quoriiam angu¬ 

lus M, trianguli K L M,non tan 

git latus H I, trianguli G HI, 

non dicetur triangulum K L M, infcribi in triangulo G H I', 

qitatnuis totum illud fit intra hoc, duoque anguli K yL, tan- 

gont duo latera G HyG I. 

K A II- 
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II. 

SIMILITER &Eguracircum figii- 
ram dcfcribi dicitur, cum fingula eius, qar 
circunfcribitur, Jatera fingulos cius figi|? 
angulos tetigerint, circum quam illa de- 
fcribitur. 

. I 
E CONTRARIO ditetur triangulum ^BC, defcn)»] 

circa triangulum D E F i quoniam fingula latera illius fin^.- 

los huius angulos tangunt,g^c. Idem intelligendum eH dekl 

fcriptionibus, ac circumficriftionibus aliarum figurarumtt\ 

SiUinearum. 

III. 

FIG V R A redllinea in circulo infcri-j 
bi dicitur, cu finguli eius figura,qua inroi-i 
bitur,anguli tetigerint circuli peripheria|.| 

FIG V R A uero redilinea circa circu¬ 
lum defcribi dicitur, cu fingula latera eifiSr 
qiia circunfcribitur , circuli peripheriam | 
tangunt. 



I A T vf j-o, ^ latera. trianguU ABC, 

/ngula tangant Iferipheriam circuli 

DEF i dicetur triangulum circa circu-^ 

Ium ejfe defcriptum, 

V. 

SIMILITER & circulus in figura re 
(flilinea infcribi dicitur, cum circuli periphe 
ria fingiila latera tangit eius figursc, cui in- 
fcnbitur. 

VI. 

CIRCVLVS autem circum figuram 
defcribi dicitur, cum circuli peripheria fin- 
gulos tangit eius figuras, quam circunfcri- 
bit, angulos. 

F I C I s s I M dicetur circulut D E F, infcriptus ejje 

in triangulo ABC: At vero circulus A B C',, defcripius ejJe 

circa triangulum ABC. Idem iudicium habeto de aliis figu¬ 

ris reElilineisy qu£ in circulo dicuntur infcribi, vel circa eun¬ 

dem defcribi j Aut in quibus circulus dicitur infcrib:, vel cir 

ca quas defcribi circulus dicitur. 

VII. 

RECTA linea in circulo accommo- 
:dari, feu coaptari dicitur, cum eius extre- 
^ma ih circuli peripheria fuerint. 

y T reSia linea A B, quoniam eius extrema A ,&B, in 
periphe- 



M^ErCLIW.GSOM:^ j 

feripheria circ7di ^ B C , "exifiunt, eoa-1 | 

ftata, feu accommodata, in diSio circuli tf- l 

: fe dicetur : TS[cn autem refia E, uel C D ; ' 

I tjuia hac ynum d^maxat extremum, nem- 

jB fe C, habet in ferifheria circuli 5 illa w- 

ro nullum. 

PROBL. I. PROPOS. I. 

IN dato circulo redam lineam accom* 
modare ceqnalem datee reto lineie, qu^e ci 
culi diametro non fit maior. 

I N circulo A B C, coaptanda fit recta linea aequalis te¬ 
ctae lineae dats D, quae tamen maior non fit diametro circut 
li dati. (Cum enim diameter fit omnium rcetarum in ciren 
lo max.ma, fi data recta,diametro maior foret, non polfet 

in circulo aptari illi una aequalis) Du 
catur diameter B C. Itaque fi datate 
cta D,jequaiis fuerit diametro,aptata 

^ erit B C, illi squalis; Si uero D, mi¬ 
nor fuerit diarnetro,abfcindatur EE, 
squalis ipfi D, 6c centro B, interual- 
lo aute BE, circulus deferibatur EA, 

lecans circulu A B C, m A j Ducta i . itur recta B A , erit ea 
aptatam circulo ABC,squalisdats rects D. EftenimBA. 
squalis ipfi B E j &D, squalis eide BE,per conftructionE 
Q^rarc AB,& D,inter fc squales quoqi erunt. In dato ergo 
circulo rectam lineam accommodauimus,&c. Qjmdfaci^' 
dum erat. 

EX FEDERICO COMMANDlNO. 

In dato circulo redam lineam accoraodif* 
'squalem datx reto iinc£E,qua: circuli diamedo 
non fit maior, & alteri datsE parallelam. 

I N dato circufo ABC, cuius centrum D,accommodanda liw*' 
CU 



eoitali» rea® 1F, que diamecro maior non fit, & alteri rca» , 
G,parallela, Ducatiif per centrum D, diameter A C.reSe C,, pa- :] 
bllela. C^iod li reaa HF,diametro fuerit sequalis, fadum lam enc, 

jqaod proponitur. Si uero E F, dia¬ 
metro minor fuerit,ca feaa bifariam 
in H, ahfcindatur DI,ipfi HB,St DK> 
ipfi HF, squalis,ut tota IK,toti E F, 

■fit atqnalis Ec per I,K, ad angulosre 
.Aos ipfi A C,ducanti:r LM_, NO; iun 
gaturq; E N.Dico LN,acc6rnodai«m 
ede atqualcm ipfi E F, & ipfi G , pa- 
rallelain.Cum enim L M , NO,?qua- 
litet a centro diltent, ipfe aquales ’.n 
ter fe erunt: qua; cum diuidantur bi¬ 
fariam in l,& K, quod ad angulos re^os fecentur a refta A C,per 
centrum D, tranleunte; erunt & earum dimidie L I, NK^aiquales, 
Quia uero L I, N K, parallele edam funt; erunt quaque L N,‘l K, 
«quales, & parallele. Quare cum I K, «qualis fit ipfi E F, & paral 
Ia ipfi G; Erit etiam L N, «qualis ipfi. E F, & ipfi G,sparalle!a. Ea¬ 
dem ratione , fi refta ducatur \'fO,erit ea xquaris ipfi E F,St paral 
Icla ipfi G, Quod eft propofitum. 

PROBL. 2.PROPOS. 2. 

IN,dato circulotriangiilum deferibere 

dato triangulo arqiiiangulum. 

S I T in circulo ABC , dato dcfciibcndutiiangulfi atqui- 
argiilum triangulo dato cuicunqiieD E F . Ducatur recta 
G H,tangenscircuIuiTi io A, fiatq;angulus G A B, angulo 
F, equaliy, & angulus K A C, 
anoulo E ; atq; extcnd-innir 
icctce A B, AC,ad circunfe- 
rentiam ufquein puncta B, 
& C,coniungaturquc recta 
BC.Dico triangulum ABC, 
circulo dato inferiprum, elTe 
cEouiangulum dato triangulo D E F. Eft enim angulus C, 
a:i;;!alis*^angnlo G A B j Sc eidem angulo G A B , aequalis ix.tenij. 

eft angulus F , cx conftructione : Qj^are anguli C,&F, in-l 
tc! ll-quoq; erut aequales. Similiter quia angulus B, aequalis i 
eft angido H AC,&edem angulo HAC, §qualiscft,pcr c6- 
ftruciione.anguft EicrCit ctia anguli B,& E,inter fc ^quales, i- 

Cumt 



j Cum igitur duo anguli B, & C, 'trianguli ABC, squales 

I fint duobus anguiis E, & F,tnanguli DE F, erunt quoque 

reliqui anguli A ,& D, atquales. ^quiangulum cft ergo 

triangulum A B C,triangulo D E F. Qjuarcin dato circu¬ 

lo triangulum dcfcripfimus , 6cc. Qjjod faciendum erat. 

PROBL.3. PROPOS. 3. 

CIRCA datum circnliim triangulum 
deferibere dato triangulo ^equiangulum, 

Circa circulum datum A B C.defcribcndumfittrS 

gulum aequiangulum dato triangulo D E F. Produiffolate¬ 

re E F, utrinque ad G, & H, fumptoque centro circuli 

catur reda utcunque A I, & fiat angulus A l B, aequalis an 

gulo D E G i Sc angifc 

Jus BIC,angulo DFH; 

Dcindc ex A,B,C,e(lu 

cantur ad A I,BI,CI, 

perpendiculares K L, 

_L M, M A", qus circiK 

C B M Ium tangent in pundis 

A, B, C, per coroll. propos. x6. lib. 5. coibuntque in pun- 

di'K L, Mj(n enim duceretur reda A C, fierent duo an¬ 

guli K A C, K C A j duobus rectis 'minores ; quare A K, 

C K, coibunt. Ccc.) Deferiprum cft ig tur circa circulutrian 

guium A L M, quoddi.o cfle squianguld rriangulo DBF. 

Quoniam omnes anguli in quadrdateio A i BL,aequal« 

funtquaruorredis, utad 5 2-propo .lib. i olienfumfuiti 

& anguli I A L, 5c IBL, lunr duo redi j erunt reliqui AIB, 

& L, duobus redis arquales. Cum icitur & arguli D E G, 

D E F, finr duobus redrs arqualrs; fi.auferantur aquate ; 

A I B, & D E G, remanebit angulus L, angulo DEF sqaJi 

]}s, Pan ratione oftendemus angulum M, squalem e® 

angulo D F E. Reliquus igiturangu!u« K, reliquo angu¬ 

lo D, aeciual serit; atque idcirco triangulum K L M, aqui-| 

angulum rnanguloD E F.Circa datum ergo circulum, 

C^uod efficiendum erat. j 

PROBE* 
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PROBL. 4. PROPOS. 4. 

IN dato triangulo cir-culum infcribcre. 

S 1 T dcfcribenduscirculusindatotriangulo AB C.Di- 
uifisduobus angulis A B C A C Bj^fananTrcais BD,CD, 
quae intra triangulum coeant m D 5 ducantur ex D , aci tr a 
latera, perpendiculares D E, D f, D G. Quoniam i^itur 
duo anguli DB£, DE B^tnan- * “ 
;uli D B E , aequales funt duo- 
>us angulis D B F, D F B, tri¬ 

anguli DBF, uterque utnque i 
&iatusBD, cohimunej eiunt 
quoque latera DE, DF,jequa- 
lia , Eademc{ue ratione aequalia 

B F iC 

erunt latera D F, D G, in triangulis D C F, D C G. Cum 
igitur tresrcftae D £, D F, D G , fint ecquales j circulus ex 
D,adinteruallum D E, dcllriptus tranfibit per reliqua pun 
fta F, 6c G ; tangctqj latera trianguli in E, F G,per coroll. 
propos. Iu. lib. 3. eo quod perpendicularia llntad Icmidia- 
metros D E, D F, D G . In dato ergo triangulo circulum 
dcfcriplimus . C>_uod erat clficicrfdum. 

PROBL. 5. PROPOS. 5. 

CIRCA datum triangulum circulum 
deferibere. 

Sit circulusdelcnbendus circa datum triangulu ABC 
Biuidanrur duo latera A B, A C, (quae in trianuuio redan 
gulo.uclobtufangulo lumcnda funt circa redum, uel obtu j 
fum angulum) bi 
fariam in D,& E, 
pundisjcx quibus 
educantur D F, 
E F, perpendicu- - -- -- 

%es ad dida latera, coeuntes in F. ( Quod enim coeant, pa¬ 

tet 



UCLID.GEOM.^' 
_Nam fi ducta eflet recta D E, fierent anguli I pE,FEDj 

duobusrcctis minores.) eritque F, uclintra triangulum,ucr 

^ ^ K i*' latere B C,uel 

triagulum. 

I EiDucantur recta? 

j FA,FB,FC.^uo 

^ -^ -^ niam igitur lattia 

A D,DF,trianguli ADF, asqualia fiint lateribusB D, Bij 

triaguliBDF, Scanguliad D,recci;erutbalesF AjFB.^qua 

les. Eodem modo erunt F A, F C, aequales. Cum ergo tres 

rectae F A, F B, F C, fint aequales, circulus defcriptus cxl^ 

ad interuallum F A , tranfibit quoque per puncta B , & C. 

Circa datum ergo triagulum circulum dcfcripfimus. Q^od 

erat faciendum. 

corollarivm. 

Hinc manifcRum eft, fi centrum intra triangulum cadat,om 
nes angulos efle acutos, quoniam omnes fiint in maiori fegmen# 
circuli: fi uero fit in latere B C, angulum B AC,efle reftum, qu» 
fit in femicirculo; Si denique cadat extra triagulum,angulu BA^ 
obtufum efle,cum fit in minori fegmento circuli. 

Contra uero perfpicuum eil, fi triangulum fuerit acutag 
gulum , centrum cadere intra triangulum : fi refiangulum , inia- 
tus redo angulo oppofitum ; fi denique obtufangulum fuerit, B-j 
tra triangulum . Q.uod quidem facile oltendecur , ducendo ad in¬ 
commodum aliquod, fiue abfurdum. f 

S C H 0 L I 0 2^. ^ 

CoriiGiTVR etiam ex hoc problemate, quanam at' 

te deferibendus jit ciTculus ^ qui per data tria punBa non ^ 

tina reSla linea exiftentia tranfeat- 

TSljtm fi datapunBa tribus re6Us iun- 

gantur , ut confiituatur triangulu>»i 

facile circa ijpfufn circulus defcribi-, 

tur . (^iod tamen facilius efficiet^:, 

praxi illa, quam tradidimus prefu. 

z^.lib. 3. Sint enim data triaft>f*’ 

cta.//, B, C j Ex & B, quouk i»-^ 

teruallo , 

interfecames in D, E, punBis^ 

duo arcus deferibantur-jt 

per qua reBa linea dfuatt^. 
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D H. Item ex ^ C ^ quouis alio mtcrnallo, uel etiam, fi 

jlacet, eodem, aljj duo arcus delineentur fccantes fefein F, & 

G, funflis, per qua re£ia ducatur F H,ficans reEiam D H,in 

H. Dico H, ejje centri* circulitranfeuntis per data punSia A, 

B, cr C. Ifiam fi ducerentur recia ^ B , ^ C ,B C ,di 

uiderentur latera ^ B, ^ C, trianguli ^ B C, htfariam a 

reclis DH, FH,ceu demonfiratum eji inpraxi illa provofitionis 

l^.lih. Quare at in hoc ). problemate Euclides oftendit, 

H ,eritj:entrum circuli circa triangulum ^ B C,defcripti. 

Quodefipropofitum. 

PROBL. 6. PROPOS. 6. 
IN dato circulo quadratum defcribcrc. 

Sit in dato circulo a b C D , cuius Ventrum E, inferi 
bendu/n quadratum . Ducantur dute diametri A C, B D, 
fccantes fefc ad angulos rectos in centro E, 5t iuhgantur rc- 
ctx AB, BC,CD, DA. Dico A B- 
CD, efle'quadratum inferiptumin dato 
circulo. Nam quia latera E A, E li,trian 
guli A E B , $qualia funt lateribus E C, 
E B, trianguli C E B, cum omnia fint rx 
centro, & anguli contenti funt recti j erut ^ 
bales A Pj BCjiequalcs. Eadem ratione ^ 
atquales erunt rectiE B C , C D j Item rectre C D , D A j Et 
recta? D A, AB. Omnia igitur latera quadrilateri ABCD, 
aequalia inter le funt. Sunt autem & anguli recti, cum om 
nes in Icmicirculis cxiftant. Qjtare quadratum erit A B- 
C D 5 proptercaque in dato circulo quadratum Jdcfcripfi- 
mus. C^od erat faciendum. 

PROBL. 7. PROPOS. 7. 

' CIRCA datum circulum quadratum 
deferibere. 

Sit circa datum circulum ABC D, cuius centrum E, 
' deferibendum 

^.prmt 

31. ten'^. 
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^o. primi 

J4. primi 

primi 
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ciica cu culum datum defcnprurn . Cum 

f U N fn;m anguli A E 8, F B E, linr recti,effit 

B-1—F H. AC , parallelas i fimihterquc er^ 

^ G I, A C, parallelae . Q_uaie & F H,GJ 

C 1 parallela;erunt. Eodem rnodo paralleli 

erunt F G , H I. Qjiomam igitur parallelogrammumcl 

A C H F, erunt latera oppolita A C, F H,aequalia,& angj 

li oppofiri A C H, A F H, aequales : fcd A C H , eft rectus, 

ioicur i3c A F H rcctus.crit. Eadem ratione oftendcmus,an- 

«fulos H, I, G, rectosefle, & latera H I, I G , G F , aequalil 

efle diametris B D , A C . Qjuarecum diametri (int a'qi|| 

Ics, erunt & quatuor latera F G, F H, H 1,1 G xqua.ij, 

ideoque F G 1 H, quadratum enti cuius quidem latera cu- 

circulum tangunt, per corollarium propos. i6. lib. 3- 

datum igitur"circulum quadratum dclcriprimus. Q3M 

erat efficiendum. 

PROBL. S.. PROPOS. 8. 

IN dato qcadrato circulum deferibere. 
S f T in dato quadrato A B C D, inferibendus circuluSj 

Diuifislateribus bifaiiaiii in E, F, G,H,ducantur recise EG,| 

FH. fecantes Ic in 1. Qjaoniani igitur A D,B C rectae aequjj 

les funt, <k parailcldf, erunt & dimid.aeea-' 

rum A i l, B F, aequales, &: parallela*. Qjg 

re & A B, parallela eli, iSesequaiis ipfi F E 

Eadem raronc erit D C, parallela, ocseqBjj 

lis eidem F H : itemque reetse A D, Bw 

piarallelas erunt, & sequales ipfi £ G. SulH 

!>?ifur patallclopramma A 1, i B, C I, l|f\ 

idcoque rccrat I E. I F I G, I H, a;quaicscrunt rectis A E 

E B, D FI, A E ; lunt.autem has intcr,le aequalc.s, cum fi®] 

dimidiit aqualium A Dj A B, &c. Quare & rectas 1 E H.l 

i Gr ’ 

A 

B r c 



IIG, I,H,aequales crimt,ac^ropteT.ci grciUus defcriptus ex 
n ad )nterual)um I E,tranlibit quoque per panda F, G, Hj 
^ui cum contingat lacera A B , B C^, C D, D k, per coroll. 
propo'. 1/'^. iib. 3. quod anguli ad E/F, G, H,'fiiir'rcdi, de- 
icripruscnt in quadraro A C. Iii.datp.eroo quadrato circu¬ 
lum dcfcrip fimus. Q^od efficiendum erat. 

Z57. ^rimi 

PROBL.9. PROPOS.9. ' 

GIR C A datum quadratum circulum 
deferibere. 

Sit deferibendus circulus circa quadratum A B C D. 
Ducanturdiariictri A C, B D, fccantes fe in E . Qjapniam 
igitur latera AB, D, A trianguli A B D,aequalia funtjerunt 
anguli A B D, A D B, aequaks: cft aute 
angulus B A L), redus j C^^are A B D, 
A D B, fcmircdi erunt. Similiter often- 
demus, reliquos omnes angulos ad A, 
B, C, D, efle femiredos, & idcirco inter 
fe aequales. Cum ergo anguli E A D, 
E D A, fint aequales; erunt redae E A, E D, aequales . Ea¬ 
dem ratione E A, E B, aequales erunt j nec non E S, E C j 
Item E C, E D. Q_uare circulus ex E ,dcfcriptus, inrcrual- 
lo E A, tranfibit per reliqua punda B, C , D. Circa datum 
ergo quadratum circulu dcfcripfimus. quod erat faciendu. 

primi 

'i u primi 

C. primi 

S C H 0 L I 0 7t. ‘ , 

o D /i circa datum circulum defcrihatHr quadrAtum, 

^ in eodem circulo aliud quadratum infcjrihatur , erit qua~- 

dratum circumferiptum quadrati inferipti d» 

pium . Quoniam Latus quadrati circumfcri-‘ 

ii tsquale efi diametro circuli^yt ex J^propox. 

uius lib. conflat, hoc efi, diametro quadrati 

inferipti : quadratum uero diametri duplum 

efi quadrati, cuius efi diameter^ ut ad ^j.propos. lib, i. ofien 
dimus Confiat propofitum. . 

J* TBJOBL. 
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^EZrCLIT).G60M.^ 
PROBL.io.PROPOS. 10.' 

11 .fecundi^ 

l.qtutrti 

$.quttrtL 

t7-tertii. | 

31. frimi 

6. primi 

primi 

ISOSCELES triangulu conftituere; 
quod habeat utrumq; eorum, qui ad baijn 
funt, anguloruiTij duplum reliqui. * / 

S V M A T V R. quasuis reda linea \ B , qu^ diuidatuiin 
C,ita ut reftangulu fub A B,BC,squale fit quadrato rcftil 
A C. Deinde centro A.intctuallo uero A B, circulus defdi-j 
batur,in quo accommodetur rcftaB D,squalisipfi AC.iun 

gaturque rcfta A D. Q^jniamautni) 
reds AB, AD, asquales funt,erjttriaii 
guJum ABD, Ifolceies. Dico utrumoi 

1 angulorum ABD, A DB, duplum'^ 
I rdiqui anguli A . Dufta enim refli 

CD, dcfi-ribatur circa triangulu ACD, 
circulus D C A . Quoniam igitur 
dlangiilum fub AB, B G, squalegj 
quadrato red^ A C, hoc eft , quadr» 

rc9sB D j & refta A B , fircat circulum D C A : tange® 
da B D, eundem circulum D C A , in D. Q^areangi^' 
B D C, sejualis eft angulo A, in alterno (egmento C AD. 
Addito git ur cornum C DA, erit totus angulus ADB,s^iB 
lis duobus angulis C A D.CDAj ftd His ciidem squalis^ 
etiam angulus externus BC D. Angulus ergo BC D, squif 
erit angulo ADB,hoc cft,angulo ABD, cum ABD.ADB, 
squales fintj ac propterca reds C D, BD, squales erunt;! 
Eft autc B D,squalis pofita reds A C. Igitur & C D, ipfi 
C A,squaliscrir,ac propterea anguli CAD,CD A,squal«. 
Cumigttur angulus A,^qualis fit oftefusangulo BDe,erft 
quoque anguli B0C,CDA, squales; ac propterea angulw 
A DB, duplus erit anguli CDA,hoceft,anguli A, fibi^qua- 
lis.Qjiarc &angulus ABD,dupluscritciufdeanguli A.Ilo 
fcelcscrgo triangulum coftituimus, habens, Stc-Q^odp 
ctficicndum. 

S C H 0 L I 0 7^. 

7^0 N efl autem qmdfe excrucient Campanus,Teltti' 

Yius,utprubent, re8amB D,tta applicari circulo DC.A,t>t^* 

nuM 



^ L 2 B E R3 - nn. ^ 1 
\mU(k modo fecet.TiSifropterea. quod qitadraTU reB£ BU,£qua 

meUr^Bungulo fub ^ B, EC, ojhnfum eB in ultima fropos. 

^Jibi reBam B D,ferfendiciiUre efje ad femidiametrtt circuli 

ISitr />. duBam. Quare circuli* ta7iget,(^ nuUa rutrone-jicabit. 

- PR OB L. 11. P R GP/O S. I iV 

. I N, dato circulo, penragonum ^equik- 

i«erum,& iT^quiarigulcm inicribere. • ^ 

s ' ;t indarocirculo ABCDE , infcribcndum pentago- 

num squ um, & xquianguium. Conftruatur triangu- 

luir: inWcek; FGH , ita uf urcrcj anguloru G, H, duplus fit 

rt!i.q!iF.6cincj‘culoin fcubatui triangulum ACD.aequian, 

ei umtrianqulbj G H,& uterqjar.guloru ACD, ADC, 

bifariam diuidatur rcdlis C E , D Bi arque rcct® lungantur 

A :'.BC,CD,DE, EA. Dico ptnta- ^ 

genum A B C D E , in circulo dato Tk 

infcciptum.eire 9qui]atcrum,& 
angulum. Cum enim urerque an- |v\y \ 

gulorum A CD, A DC,duplusfir \\h^/J/ \ 

anguli C A D i & dmifus bifariam i 
erunt quinque anguli A D B, BDC, ^ H 

C A D, D C E, ACE,aequales. Qj^are arcus AB, BC, CD, 

D E,E A, fuper quos afccndcrunt,atqi idcirco & redae AB, 

BC *CD, D E, E A.aequaleserunt. Aequilaterum eft igitur 

pentaoonum ABCDE. Rurfus quia arcus AB,E D,*qua 

lesfunt, addito communi BC D.fient aequales ABCI>,ED- 

CBj Anguli ergo AE D,BAE,didis arcubus infiftctcs aequa 

Icscrunt Eode“modo aequales erunt cuilibet horu anguloru 

reliqui anguli. Infiftuntenim aequalibus arcubus. Acquian 

gulaefteroo penragonum ABCDE. Qjjaiccu&squilate 

mm eflefie oftcnfum,infcriptu erit in dqto circulo pentago- 

num *quilatcrULm,&; aequiangulum : Q^pd faciendu erat. 

S C H 0 L I 0 Ti,. 

P V o D fi detur reBa line a terminat a C D y fuper ea 

S i confli- 

3« 

II. 

lo.quarti 

z.quarti 

p.pritki 

z6. tertif, 

l^, tertq. 

iq. tertij. 



I o.quarti 

31. ^rmi 

II. {ron. 

47.frimi 

fM V CLIB. G-EOM.^ 'f 
conflituemus fetagonttm tequilaterum, ^ £qmahgiilumf hoc 

tnodoBlPiat triangulum Ifo fceles F G habens quemlibet an-' 

fi gulorumG, }i,dufrlum reliqui angu- 

K li F» Deinde confiituani angult \ACD'f, 

3 / \ ^ C^aquales angulis G,H,coea 

'XpBa C.//, D in ^, quai ejfit,— 

angulum C ^ D, aqualem angulo Iy 

atque p-ofterea trianguli” 

que angulorum^ D C^duflm, 
erit reliqui anguli C^D . lam yero circa triangulum ^ CdJ 

circulus defcribatur yiBCDEj In qm cum fit infcriptm 

triangulum-^ C D, fi anguli^ CD,^ D C, bifariamfecM 

tur j infcribetur ut pius, fentagonum aquilaterum, ‘' 

angulum^ cuius latus e fi reSia CD. Quod e fi pogofitum. 

PROBL. 12. PROPOS. 12. 

CIR C A datum circulum, pentagorf 
cequilaterumj&cequiangulum defcribcrej 

S I T circa datum circulum A B C D E , dcfcribendu" 
pentagGnum*<juilattrum,& sequiangulum, Jnfcnbaturin 
eo pcntagonum asquilatcrum , Scaequiangulum ABCli 
& cx centro F, ducantur reftaj F A, F B, F C , F D, F FJ| 
quasducanf^perpendiculares GH, HI.IK, KL, LG,coc^ 

tcs in G,H,I,K,L, Cum .n. angiili GAI 
GEA,duobus Imt rlftisminorcsjcoibif 
redta? A G,EG,ad partes G, &:ficdcal 

'Et quia ipfe tangunt circulum, per coroll. 
propos. r^^,lib. 3, cntdclcriptum pcniiB: 
gonum G H I -K L, circa circulum j quod 

dicoeffesequilaceruin', ac Ecquiangulum .■ Dudlis enimjl: 
dtisf G, FH , F I, F K , F L ; erunt quadrato redlaj FHj 
aqualia tam quadrata reftarum F A,A H ,quam redaM® 
F B , B H ; Q^are quadrata redarum F A , A H , ajqup 
erunt quadratis redIarumF B', BH. Demptis igitur qua 
dratis aequalibus redarum squalium F A. , F B, remanebit 

'*"1ta rcdikiti A H, B H, squalia ; ideoq3 & redae A H, quadrata 



B B 
B H, affqualcs erunt. C^oniam "ergo latera A F, F Hjtrian 
gitli A pH, aqualiaPuriFlateribus B FvF Hy trianguli BFHj 
lll au^em & bafis A H-, Bafi B H , 3dqoalis.i ut oftcnfum 
eft; erunt anguli j\ F H, B FH,aqua!esj Igtur &'angu- 

H.F, BH Fi DupluSfigitur eft'angulus A‘FB,an^li 
B F H j '& angulus A H B , anguli B Fi F. Eodem modo 
'oftendemlis, angulum B FC.dUplumtiTcanguli B F I/& 
iinguiu B IC, anguli B I F. Cum igitunanguii AFB, BFC, 
iint aquales, quodinfiftant circunferentijs A B-, BC , qua 
aquales funt,cum a rc^isaqualibus fubtendantur A B,BC} 
erunt &dimidij eorum B F H , 'B F I ^Efeqiiale^. C^pdrca 
'cum duo anguli B F H,‘ H 'B F ,'trianoUli B F H ; aquales 
(int duobus angulis B F T.TB F, trianguli I F B , <Sc lamsnt- 
lisadiacenscommuneB F jejuni & latera Bii,'B I, aqua¬ 
lia, & anguli B H F, B I F , aquales, :D-Xip1a c^'lV'ergo' re^ai 
H I, reda H B. 'Eademque ratione afterfdemus G H , ic- 
ftam duplam elTe reda H A : Sunt aut*em, oftovlap' arjii^es' 
H B, H A ; igitur 5c carum dupla H1], H G,‘aquales erut. 
Similiter demon lirabimus, redas IK, K L, L G, aquales 
efle cuilibet redarum H I, H G. Aequrlaterum crgo’ell pen’ 
tagonum G H I K L. Rui fus quoniam oflenfum ed an¬ 
gulos B H F, B1 F, aquales clle, ac dimidios angulorum 
B H A , B I G j erunt Bccorumdupli B H A , B 1 G.aqua-; 
Ics. Eademque ratione anguli I K L, K LG, LG H,^runt' 
aquales cuilibet angulorum B H A, B I G Aequiangulum 
igitur cft pentagonum G H I K L. Quapropter cum& 
aquilaterum.fit oftcnfum, dcfcnptum erit circa datum cir¬ 
culum,pentagonum aquilaterum ; &aquianguiuai. quod 
efficiendum erat. ' ' \ 

PROBL. 13. PROPOS. 13. 

IN dato pentagono xquilatero & xqui- 
angulo circulum inferibere. 

Si t inftribedus circulus in dato pentagono ABCDEj 
Diuidantur duo eius anguli B A E, A B G, bifariam rectis 
A F, B F,quE coeant in F. Cum enim anguli BAF,ABF, 

I S i fint 



4. fnmi 

finit minores duobus rcftis, coibunt neeclTario rf<^ A F 
B F ; Conncftantur deinde rcA^e. FC^^FjD, F E . Qj^onia 
turj^tera A B, B F. ttianguli A B F i asqUalia funt 

CBi-BFjtriaguii GbF; Sunt aute 
ipfiscontenti itquaics H F.Waf 
"baies AE,CF,.&! angubB A F#;BCF,a<jin 
Ics. Cuna igir.9riapg»l!,BA E, Bpo^j 
tur.^quaJes,&.B AF, dimidiujia fii siiouii 
B.AE, per conftrufibnnem; crit& BCF, 
diniiidiuHi anguli B.C i>/ Dtu fus elU- 

go angulus B C D, bifariam. Sim'Ii modopftendemusj-cli- 
quosduosangulos CL>E,;PEA, d.milpselic bifariam.<&k 
cantiiriam ex F, adfinguia Pentagoni latera perptndicsli. 
res F G, F H, F l, F,K, F L. QjJomam igitur duo angiia 
F G A> E A G , trianguli F A G^ atgnales funt duobqs jf' 
gulis F L A, F A L , rti^ngub F A L 5 cftqOe latu.s Aii, 

. fubtenfum uni aequalium ajrgulorum, corrimune j crunti 
.S.frimi , redae F G , F I., tequales .'flnfiiliteiquepBeodentui; acli^: 

i perpendiculares F H , F 1, 1* F- , sequales cuihbetiliaruii.i 
! Circulus igitur deferiptus ex centro F > & intcruallo FGii 
' tranfibitperpunda-quoque H , i Ii, Q^noniam uqo 
latera pen tagoni ciiculnm h urrc tajgnntper. cerroj I. pro- 
pos. i 6.hb eo quqd angulos ledosfaciant ciiredisFG, 
FH, &:c.erit circulus in dato pcntagQno.uifcnptus. C^uol 
faciendum erat, > ' 

14- PROBL. 14. PRO POS. 14. 

CIRCA datum pentagonum irqui- 
laterum^ & sequianffiVu circiiludefcribere. 

S I T circa pentagonu ABCDE, jequilatcru,& tequian- 
gulum,circulusdefcribcndus. DiuifisduobusangulisBAE, 

ABC, bifana redis AF, B F, qui coeantiffi 
& coniu.d^s redis F.C.rFD,F£, ofl.edemu^ 
in prtecedenn problemate, reliquos ena 34"' 
los B C D, C D E,QE A,fecan bifana iirunt 1 
ergo pes anguli d m'd j inter ic u quales, 

toti anguli atqualesponatur. igitur in tnagulo AF*'^| 
du0‘ 
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duo anguli oequalcs&nt FAB, Fj erunt; rei^t e F A,F3, 6 frimi 

squales- Eademqi xat]oneeiunt,rcjiquae FC, FD,FE,^ui- 

jii)ct iftarumasqiiales. Q_uarc circulus dcfcriptusex centio 

F,intcrualio aure F tt-anfibit 'qub^S pbr punftaB, C, D,’ 

E. Circadatu ergo pentagonu,&(;,Q^uod faciendum erat. 

PROBL.’i5.PRpPOS>.i5. , 15* 
IN datb drculpjhexagphum <S: a^quilate 

S I T in dato circulo ABCD'EF, cuius centrum G ,in^ 

feribendu hexagonum aequilatcru,&sequiartgulum, Dufta' 

diametro A D,d'ifctibaturc rculus^ex centro O., injeruallo 

uero D G.qui fccet circulu datu in pun£tis C,&. E, e quibus 

per centru G, red:? extendantur CF, EB.Si igitur c6nc<aan 

inr ree* AB, BC, CD, DE, EF, FA, inferiptum eiitin da 

j tocirculo hexagonum ABCDEF 5 quoddi 

, coeflTe & aequilaterum,& aequiangulum. Cu 

i enim recta G C, aequalis fit redae G D, & re 

j da D C,aequalis cidem redae D G, ex defini 

tionc circuli j erunt 5c redae G C, DC, aequa 

j Ics inter fc . Idcoqj triangulum C D G , ciit 

ja:quilatcru.Q_uare tres anguli CGD, GDC, 

D C G , aequales inter fe erunt ; qui cum 

duobus redis, eiit quilibet illorum, nempe CGD,tertia pars 

j unius recti. Eode modo erit angulus D G E, tertia pars unius i 

{redi. Suntaute tres anguli CGD, EiGE,EG'-,9qualesduo li.frimi 

I bus rectis : Rcl quus igitur angulus EG F, tertia quoqj pars j 
cft unius redi. Sutergo tres angui; CGD,DGE,EGF,inter | 

fc ^quales} quibuscu etia ^qualesfint anguli FGA , AGB, i 

BGC; erut fex anguli ad cetru'G,9quales. Qj^are circuferen 2,6 .lert^. 

tif.quibusinfiftut,acpropterea icd^ AB,BC,CD,PE,EF, 29 terty. 

FAj^qualcs erunt. Q.uapropter ^quilaterum cft hexagpnu j 

A B C D E F . Rurfus quia circunfcrentia B C , .Tqualisj 

cft cireunfercntisB A F j fi addatur communis CDEF,crunt 

circunfeicntiae BCDEF, AFEDC,aequales . Angulngiturj ^ Idpfisinfiftentes BAF, ABC aequales erunt. Similiterqi ofle 17. tmy. 

demus, reliquos angulos BCD , C DE, D£F,EFA , aequa- j 

IcsclTe cuilibet iftoi u. Q uarc ^quiangulu quoqj cit hexago 

S 4 num t 

sequales Cmt ixfrimi. 
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igttur^p^fiiumaquaJiu' quindecim 
eil.tota.circunfcrcntia A B C, talium trium erit arcus A E,, 
quinta. pars,exiftens,tprius circuniercnn^. Ip^uefuimar, 

, cus A 6, continrat tales partes quinque, Sc arciis A ’E, trcs}^ 
^ C(irn^?riel5it reliquus arcus E B, duisi piUtfd ergo 'artu E B,' ^ 0» ttrt/, 
Mariam iri r/©rit dVcusB I, pafsdeCimaquirita totiuscif- 
flunferentia:Quaredufta reSa,-BI,.fubtendct,dccimam, 
quiijtam partem totius eircunfercnti^E 3 cui fl aliar quatupr^j 
decim ajqualcs ih circulo accomoderitur, iriicriptum' critm t. quarti 
ciifitiM qlifnridccagttrium aequilatei^um, quod *&arquiangti' aj.tmy, 
Ium cftjcum eius anguli fubtendant arcus ajtfuales , ut . per-' 
fpicu.um cft. in dato igitur circulo quintidtcagonum, &c. 
Qupd erat faciendum . 

,S L .i,T ^ R. autem perea, qu$ diiSla funr de pen¬ 
tagono fupra, propos. iz. i3s & 14. deferibemus circa da¬ 
tum circulum quintidecagonum feqmiaterumj & aequian- 
gulum 5 Item m dato quintidccagoi\o aequilatero, &a:qui- 
angulocirculuminlcribcmusi & tandem circa datum quin 
tidccagonum dclcribcmus circulum. 
« 

S C U 0 L I b ' 2t I. 

E X huius froblem^tis firuBura, atqui demonHratlone coi 

I ligi f ateji methodus , ac ars quadanyi, qua infinita froj^emodu 

figuxa.iriidatofircuLo infcribantftr ^ quia reBa jt B^de^ 

nomyqqtur a. ternario, quod fit latus trianguli sequilateri , cif* 
recta .A E, a quinario, quod fit latus', fentagont }.fi multi f Ii-, 

centur g. cum 5. efficientur i j, jQjtare es diBis duobus UterB 

bus in circulo- deferiftis Bnferibetur in eodem figura la¬ 

terum, antsulorumque aqualium, hac rationeDenominator, 

lateris AB, hoc efi, 3 • exceditur a denominatore Utens A E, 

nemfe4 binario. Igitur arcus B E ,continebit dua latera 

1 figura fradicta j Idcoque diuifo arcu B E , bifariam in I, erit 

fubte.nfar0a^^ i tg, laterum, angulorumquc 

aqicaliurn , yt fiemonfiratum fufi . Hac fere ane yfus eB Eu¬ 

clides iq dfifcribendo Quintidecagono intra.circulum. Ex qua 

licebit nobis inferre huiuftnodi Theorema , 

Si in circulo ab eodem pun<So inferibantur 
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.{qiriangula. Nam figur? infcripte aqguli , cum in¬ 
friant arcubus equalibiis , aequales crunc. Anguli uero crennferi- 
W,aequales'oftendcptur, dudis a centro refti' liricis ad omnes an 

I giilos, 8f ad punSa, quibus latSra circulum tangunt,uc in pentago 
noiiit taftum, propos. 12. 

Porro qualemcunque figuram atquilateram 8f *qiiiangulam 
in circulo nouerimu# inferibere,talem etiam fcicmus dercnbete cir 
ca circulum, & in ea circulum quoque infcribcrc, & orta eandem 

“defcnbere circulum , fi artem imitemur, quae tradita fuit dc penta 

gorwiAprgpos. J.i I3.& 14^ , „ ' 
R V R.s V s inferipta figura quacunque seqnilaccrt. &*quiangu 

la'in circuldunfcribeturin eodem figura,quae habear latera duplo 
plura'. Diuffisetenim arcubus,quos latera fubtendutit, bifariam, 
& fubtenfis reftis lineis,conitar propoli tum - Vt per triangulum ae- 

■qnilatefum inferiptum inferibetur & hexagonum , ficideodode- 
cagonum,figura 24.la-erum,&c Sic quoque ex quadrato in orculo 
‘dcr^ripto, in Icribctut oadgonum ,'atque adeo figura 16. latcru, 
figurae j2.64.128. laterum , 8fc. 

S C H 0 L I 0 II- 

Omne s fi^urs X^nilatent xquianguU in circulo M 

, feribi pojjunt offitio Ijofcelium triangulorum^ ut rtllc hoc loco 

docet Veletarius. , ^ 
7 M P A u I V u enim lateri* jigiirx inferikeni cfpcio tria 

\ gulori* Ifofceliu, equorum anguli uquales ad bajtn mnlvf lices 

\ funf eorum^qm ad uerticem fun:,angulorum. Vtofpcio Ifofce 

ij lis y cuius uterque angulorum ad bafin aqualis efi ei, qui ad 

\ uerticem,defcrifti in .irculo infertbetur f rima figura irnfa- 

i rium lat(rum,hoc efl. trianguli* aqudaterum. TSfam Ifojceles 

i huittfmodi,trianguli* aquilateruerit. Quod fi in circulo infiri 

\.batur Ifofceles,cuius yterq-, anguloritad bafin duplus fit eiuSj 

■ ad uerticem,infcribetur f -eunda figura imparium lateri*, 

utpote pentagoni*,tn circulo, fi duo anguli aquales fecenturbi 

fariam.ueluti propos. i i. fuit o(lenfi*m. .At Heptagonu, ff^da 

figuralaterum imparium,infertbetur in circulo,per triagulu 

Ifirceles habens utrumq-, angulorum ad bafin triplum eius,qui ^ ^ 

fid uerticem ,fi duo eius anouli aquales diuidantur in tres an i^.prifnt 

gulos aquales ei,qui ad uertice. Ita quoqi figura quarta impa 

rium laterum , quale e/i Hennagonum, In circulo inferibetur 

officio Ifufcelis, cuius uterq-, angulori* ad bafin quadruplus efi 

eius, qui ad uerticerti, fi uterq-, difiribuatur in quatuor angu- : 

los aquales ei,qui ad uerticem,&c. 
, . ^ 'P A R I V M 

6, primi 

2 S .primi 



■ ' '^&J^€LTeD.GSOM^^. 
P A K I V IX. yero laterum figura i» circulo infcnl 

tur, j, officio ifqfcelium , quorum anguli aequales ad bejin\ 

multiplices, fef ^^uialteri fr. nt eorum , qui ad yenicem fu 

gulorum. Vt quadratum confiitusnt primam figuram f, 

laterum, in fcribetur officio Ifofcelis],cuiiisyterque anguk 

ad bafin fefquialter efi anguli adyerticem. T^am angi^ 

verticem inffiit quartx parti circunferentia . Cum cnl 

anguli ad bafin flmul contineant tres angulos aquales ei 

ad yerticem , ftihtendent ipfi tres partes circunferenu 

idcirco angulus ad yerticem unam dumaxai, Hexagot 

hoc efi, fecunda-figura laterumparium,infcribetur officii 

fcelis , cuius yterque angulorum ad bafin'duplus fefqtm 

efteiM,^ qui ad yerticem , anguli. ifjtm ‘angulus ad\ 

ticemy infiftit fextx parti circunferentix , cum reliqui, 4«^ 

flmul compofiti contineam ipfum quinquies. Ita quoque O! 

gonum yidef,^tertiafiguralatirumpariuvL, infcribetuf 

ficio Ifofcelis habentis ytrunque angulorum ad bafin trq 

fefqtiialterum angulo aduerticem,<^c. 

S i igitur inuentafuifiet ars,qua Ifofcelia trianguli^ 

firuerentu f habentia angulos ad bafin multiplices eorum: 

ad uerticem fiunt, angulorum , quemadmodum Euclides' 

fceles fabricauit habens ytrumque angulorum ad bafin dt 

anguli ad uerticem, facile in circulo difcriberentur figiit 

nes laterum imparium, ^uod fi arcus earum diuiderentt,^ 

fariam , infcriberentur quoque omnes figura parium laten 

atque adeo qualibet circunferemia circuli in qmtlibets([ 

les partes Geometrice diuideretur. ^ua res fummam J-f 

nomis afferret ytilitatem , Verum hjec ars adhuc immota 

fiit: ' 7<[on enimreffe fibi eam uendicat Orontius Yhei 

libello ha&enus, ut ipfe ait, defiderato,de abfoluta reBi 

rum omnium deferiptione intra circulum , flp-c, cumeh 

monflrationes falfa fint, ac fcphifiica, ut Geometrice oBet 

efi a Vetro T<lonio Lufitano in libello de erratis Orortt j. 

ON I A M yero longae fi, atque difficilis ea 

ptio pentagoni aquilateri , ^ jequianguli in circulo,^__ 

Euclides tradidit,placuit huic quarto libro anneSiere prO'" ! 

quandam, qua una eademque opera Vtolemaus lib. I.W4M 

coHfirutimnis , tndrculo dato inferibit Tentagonum 

calonum aqmlaterum^ aquiangulum . Sit enimdatusO'' 

dtlin' 



m: 
^Uts ^ B C , cuius centrum D } DuEla autem, diametro B C, 

'erigatur D ^ ^-perpendicularis ad B €. Deinde diuifafemi^ 

HametroC D ^ bifariam in E^ duca~ 

tur reSia E cui aquales ahfcinda- 

tur EF. Itaque (i ducatur reBa ^F, 

erit ^ F i latus pentagoni, & DF^ 

latus Decagoni in dato circulo in-' 

fcribendi, ut ipfe demonflrat. Cate- 

rum cum demonflratio huius reipen- 

deatex i lih. Euclidis ynon uide- 

tur hoc loco fcribehdkjfed in proprium locum , utpote in pro- 

'pos. 1 ^ . differenda. 

, 2\Co N erit autem prater inflitutum mHrum^aut ah hoc 

jlibro alienUyfi fequens adhuc theorema aiiungamusi videlicet. 

S I bifariafediones laterum figurae ?qaila- 
latera;, dc sequianglilaeredtis cbniuuganiur li¬ 
neis , infcripta erit ligura iequilatera quoque 8c 
sequiangula in didta figurajidemcsncru habens. 

Sit enim figura aquilatera, ^ aquiangula .ABC DEF, 

cuius latera bifariam fecentur in G, H j l, K, L, M , iunElis 

reEtis GH, HI, IK, KL, LM , MG. Dico figuram 

G H 1¥-L Myinfcriptam figura .ABC- 

D E F, aquilateram ejfib quoque y ac &- 

quiangulamfidemque centrum habere, 

Idequilatera quidem erit, quoniam eius 

latera fubtendunt angutos aquales copre- 

henfos aqualibus reEHs, utpote dimidijs 

laterum aqualium, aqu.tliafiunt. ^Jfo- 

tiidm uero tam tres anguli .A M G, 

Q M L,L M F, quam tres lE L M , M LK y K LE , duobus 

fiunt reSiis aquales j SunE autem A MG , L M F, F L M , 

K L E, inter fie aquales , cum aqualibus Ltterihus conti¬ 

neantur , fiubtendanturque a bafibm' aqualibus: Erunt reliqui 

anguli G M L, M LK., aquales, Eodemque argumento con¬ 

cludemus, reliquos angulos hifice , intirfie aquales effe. 

Aequiangula igitur quoque efl figura G H IK L M . J^od 

; \ aut en. 

^,prmt 

I primi. 

S.primi. 

13. primi 
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14. tertij. 

<^EVCLTT>. GEOM.m;' 
dHtem idem habeat centrum, ha ojiendetur. Ex centro 

ne ^ B C D.E F^adomnes angulos figure inftrifte ducmur 

reBje iunSiisquoi^ueri 

Bis FI B. Quoniam ignur JQ^ 

latera trianguli ^G2^i aquslin 

funt lateribus BG, G 7^, friandi 

B G 7^} funtqi hafes 2y^, B 

jint femtdiametri circuli circa m 

defcrtptt, aquales : Aequales eYursm\ 

guli ^GTS(^, BGF^yideoqs reBt . T^m- 

re F^G, perpendicularis e fi ad latus ^ B, Eodemj-, modo ni) 

qiix perpendiculares erunt ad lateraBC,\ 

CD^ff^c.Qua cum ofiendant dijiantias refiarum 

aqualium a centro FD aquales ad inuicem erunt Ctrculw ip^ 

turex F\jinteruallo F^G, defcriptits,oer reliquos anguloiH, 

l* ^ j incedet : Ac propterea 2^ centrum erit figun 

GHIKLM. ^uodejipropofitum. , 

riNIS ELEMENTI QJ^ARTI. 

Et^CLlDJS 
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E virrTi^rs' 
[ El.EMENTVM V. 

DEFINITIONES. 
I. , 

PARS eR magnitudo magnitudi¬ 
nis ) minor maioris j cum minor metitur 
maiorem. 

y»-»'' ^ -1 ^ jnfrxcedentibus tjuatuor librit 

I Euclide f de ^ uant itate continua abfoLu- 

der at a ; "Hunc uero in duobtts 

111 PH^^^tibut de eadem difiutat non ab- 

i pro yt una ad aliam rejertury 

H ‘P» ^t*titenus comparata cum alia 

^ proportionem aliquam habet . In hoc 

quidem quinto libro docet proportiones 

quantitatum cont tnuarum in genere ^no 

defeendendo ad ullam eius J^/eciem , ut ad lineam ^fuperficU, 

yel corpus aliquod. In 6. hb. uero o/lendit, quamnam pro¬ 

portionem habeant inter fe linea, anguli, circunferentije cir¬ 

culorum, triangula, c^^ alia figura plana. Vt igitur inflitu- 

tum fuumferuet, definit prius uocabula, qua ad demenfiratio 

nes proportionum adhibentur, 

/ T A Q_ V E ait magnitudinem illam minorem , qua 

maiorem quampiam magnitudinem metitur, appellari par 

tem , Vt quoniam magnitudo ^, ter fumpta , metitur 

m trnitudinem B j fextes autem fumpta , magnitudinem 

C i dicetur magnitudo .A, pars magnitudinum B , & C . 
At 



ieuclid.geom: 
>^*“**“* KtHtYo «jmU magnitudo D, »o»| 

^ I - -■ _ ^ tn^itur magnitudines £, ^ed • 

■ fumpia bis , excedit magnitndi-' 

. nemE,& fumptater, deficitaat 

jP_._—1 ■« gnitudine F , fjimptd autem (jua- 

ter, ^4*idem fugerat ; wo» appellabitur magnitudo D,pmitti 

gnitudinum E, zir F. _ 

D V p L E X autem eji pars apud Mathematicos : 

metiturfuum tctum, ita ut alitjuoties repetita totum fuun^ 

siituat j qualis efinumerus 4. cum 8. 12. 16. 20. e^c-. cm- 

tus ; J^adam autem non metitur fuum totum , fed aliqiA 

fumpta ipfum uel excedit , "vel ah ecde dejicit: cuiufmodim 

eft numerus 4. collatus cum 6. 7. 9.10. 18. j8. &c. 'Erimi 

ci folet aliquota , pcferior autem aliquanta .Euclides i?J/ 

hoc in loto definit partem aliquotam duntaxat , tuni qjj 

hac folum metitur fuum totum } (Mliquanta enim non diem 

metiri fuum totum ) tum etiam , quia ut ex lib. 7. confia^y 

pars aliquanta non dicitur ab Euclide pars , fed'partes. ?w, 

numerus a.non eji pars huius numeri 6.fed duce partes «rwJ 

quales funt duo binarij . Mccedit etiam^ quod in omnibus^ 

monflrationibus huius quinti libri pars fumitur ah omit^ 

interpretibus pro parte aliquota. Vnde mirum faneefi,mn-, 

nullos interpretes Euclidis , inter quos eji etiam VeletarJky 

contendere, partem hoc in loco definiri, quatenus complelmr 

omnem partem tam aliquotam, quam aliquantam ; 

in demonjlrationihus etiam ipft nomine partis imelligant'^ 

tem aliquotam duntaxat 

II. 

MVLTIPIEX autem eft maior mi¬ 
noris 3 cum minor metitur maiorem. 

V r in fuperiori exemplo tam magnitudo E, quam msp- 

tudo C, multiplex eH magnitudinis M ; quoniam hac utijf^ 

illam metitur . jit uero neque magnitudo E, neque mapXt*' 

doF,multiplex eH dicenda magnitudinis D ipropterea 

hac neutram illarum metiatur. Itaque pars ad multiplex E 

fertlEt 
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tur, multiplex adpartemyha minor quantitar men/uras 

%ii9retn, dicatur f ars maioris j Maior nero menfurata a mi- 

^ri, dicatur minoris multiflex. 

'Vi" A T r s autem ferj^icue exhac definitione colligitur,far 

Um antea definitam effe eam , qua ferfeSie metitur fuum totH. 

Si enim 6. diceretur metiri j. ut uult 'Peletarius , ejjet iuxta 

hanc definitionem, T, multiplex iffius 6. quodejlabfurdum. 

III. 

R' A T I O cft duarum magnitudinum 
eiufdem generis mutua qusedam, fecundu 
quantitatem, habitudo. 

A N D o dux quantitates eiufdem generis, ut duo 

numeri , dux linea, dux fuferficies, duo folida, &c. inter fe- 

comparantur fecundum quantitatem, hoc e fi , fecundum quod 

yna maior efi , quam altera, uel minor , uel aqualis i appella- 

turhuiufmodi comparatio,feu habitudo mutua. Hiatio, feu {ut 

alijs placei)’Proportio . Itaque fi comparetur linea aliqua cum 

fuperficie quapiam,uel numerus cum linea,non dicetur ea co~ 

paratio proportio, quod neque linea, fuperficies } neque nu¬ 

merus , linea,fint eiufdem generis quantitates. Similiter fi 

conferatur linea aliqua cum dia linea fecundum qualitatem, 

hoc efi,fecundum quod unae fi alba, & altera nigra j aut quod 

yna efi calida, &. altera frigida,^c. quamuis ambxfint eiuf¬ 

dem generis , mn dicetur ea compar mo proportio, quia non fit 

fecundum quantitatem. 

^VAM VIS autem in folis\quantitatibusproprie refe¬ 

riatur proporpio, tamen mniaalia\ qua aliquo modo naturam 

fapiunt quantitatis, cuiufmodifunt tempora , foni, uoces, lo¬ 

ca, motus ,pondera^ (^potentia, proportionem quoque dicun¬ 

tur habere, fi eorum habitudo confideretur fecundum quantita 

tem. Vt cum dicimus, tempus tempore ejje maius, yel minus, 

yelduo tempora effexqualia, ^'C. appellabitur eiufmodi ha 

hitudo, proportio i quoniam tempora confiderantur , yeluti 

quantitates. 

AE T E R VM in omni proportione ea quantitas, qux ad 
T aliam 
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aliam re fertur y dicitur ab Euclide , ^ Geometris alys yanft 

cedens froportionis i Ea uero , ad quam alia refertur, confe- 

quens proportionit dki folet. Vt in proportione linea 6. fdmo 

rum ad lineam -^. palmorum , linea 6. palmorum dicitur^ 

tecedensproportionis 5 at linea palmorum y p roportionitan 

fequens. :^od (i econtrario confideretur proportio 

palmorum , ad lineam 6. palmorum , appellabitur amt- 
dens.^ linea i,palmerumi confequensuero Lmea6,palmv^ 

fle in cateris. 

DE TB^OTOI{T 107^1 

O p E R AE pretium efie arbitror 9 paucis]ho^k- 
co exponeret quotnamfmt genera propdrtionu api 
Mathematicos, uelob hanc pnecipue utilitatemti 
ea, qu£ in hts duobui libris .ab Euclide demonHrM- 
tur de pro portionibus Imagnitudinum , rebus po^ 
materialibus accommodari, quando opus fuerit,^ 

Proportio igitur ab Euclide definita t ii- 
uiditur in proportionem rationalemy & irrationalm. 
{{ationalis efi ea, qua in numeris poteft exhibd^y 
Qualis esi proportio linea 20. palmorum, ad Unem 
1 o. palmorum. H£c enm proportio in hifce numerii 
10. & 10. ofienditur, Irrationalis uero proportit 
eaeUy qucein numeris exhiberi nequit . ^aliseU 
proportio diametri cuiuslibet quadrati, ad latus eiuf 
dem quadrati, H£c enim proportio in numeris repe- 
riri non potefi, ceu in i o. lib. ab Euclide demonSiilt 
tur. uilij dicunt, proportionem rationalem eam ej[() 
quam habent quauis du£ quantitates commenfurS 
les: Irrationalem uero eam, quam habent du£ quA 
bet quantitates incommenfurabiles, Dicuntur 4»te 
quantitates commenfurabiles, qu£ habent unamto- 

mmM 
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munem pari em aliqiiotam y feu quas eadem menfura 
^itur . Cumfmodi funt linea zo. palmorum, ^ li~ 

■j - neu S, palmorum. linea 4. palmor it eji utriuf- 
j ifue pars ait quot a, fmiliter linea palmorum. Sicut 

1 letum linea tam 4. quam z. palmorum metitur linea 
10, palmorums Ita quoque eadem\lineam S. palmo¬ 
rum mtwurat. ISiOn aliter omnesnumeriy commenfu 
rahiles dicentur, quia faltem unitas omnes metitur. 
Quantitatesuero incommenfurabiles dicuntur y qua 
nullam habent communem partem aliquotam , feu 
quarum nullam rnenfuram communem contingit re- 
periri: Cuiufmiodi funt diame:ter , & latus tiufdem 
quadrati. quamuis enim quali bet harum Uncaru m^ 
finitas habeat partes aliquotas, utpote partem dimi¬ 
diam y tertiam y quartamy&c. T amen nuUa par sali- 
quota unius, quantumuis minimay alteram metiri po 
teft y ut demonflratur ab Euclide lib. 10. propos, 
ultima. Quo in lib, multa aha linea incommenfurabi 
les oflenduntur, prater di6ias duas, Itaque in nume¬ 
ris tnuenitur fola proportio rationalis ; .At in quanti¬ 
tate continua tam rationalis, quam irrationalis pro¬ 
portio continetur. 

Alio modo diuidi folet Troportio in proportio¬ 
nem aqualitatisy& inaqualitatis. Aequalitatis pro¬ 
portio y eji inter duas quantitates aquales y ut inter 
lo.&io.lnterioo,^ 100.Inter lineam io.palmo 
tUy&lmed lo.palmoruy &c,lnaqualitatisueropro¬ 
portio inter duas quantitates inaquaks reperituryUt 
inter to.^ 10. inter 8* 40, inter linebam 6.pal- 
niorum&lineam i.palmorumy Habent autem 
bdc duo proportionum genera cum fuperioribus duo- 

T i bus 
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buseam connexionem y ut omnis proportio ecquali^ 

tatis fit necefiario rationalis, fed non contra . Omnis 

item proportio irrationalis necefiario fit profortiol, 

in^qualitatis, fed non contra . Ex quo manifidmj 

eB, non re6ie a quibufddm diuidi proportioneni^J 

tionalem, in proportionem aqualitatis, & in(eqdi-\ 

4atis. Quamuisenim omnis proportio rationalis fi\ 

necefiario (Cqualitatis y inaequalitatisue y non tma 

contra omnis proportio kuiufmodi efi rationalis; m i 
mult<s proportiones imequalitatis fint irratiom§', I 

Tari ratione perjpicuumefi > quofdam nonre^i i 
ftribuere proportionem iniequalitatis , in proporti}- > 

nem rationalem & irrationalem. i^uamuis enimY 

ms proportio inaqualitatis fit necejfario ratiomfi ^ 

irrationalisue> non tamen omnis huiufmodiproptB 

e contrario eii proportio inaequalitatis i cum miiu 

proportiones rationales fint proportiones asqusi^ 

tis, B^diius igitur meo iudicio duplici diuifionefi' 

canda eii proportio in genere, priori quidem in 

portionem rationalem & irrationalem; Tofieri^\ 

rojn proportionem squalitatis & insqualitatisid 

nobis fadium esi. 

Rvr s V s proportio insqualitatis {I{elinq0 

enim squalitatis proportionem,quoniam ampliH§^\ 

diuidi nequit y cum quscunque quantitates squaltsl’\ 

ue magns, fiue parus fuerint, eandem femper hM, 

proportionem squalitatis) fiubdiuiditur in propHf^l 

nem maioris insqualitatis, minoris insqualit0>\ 

Maioris insqualitatis proportio efi,quado mat(itf^‘\ 

titas cumminore confertur; qualis efi proportio lo-j 
adio. Item lines S.pedum ad lineam 6.pedunii &^' 

prfl-l 
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Troportio minoris inaqualitatis efi, quado minor qua 
titas ad maiorem refertur ; qualis ejl proportio i o. 
d 20 , Item linea 6 . pedum ad lineam 8. pe- 
iumy &c. 7{on eH autem hac diuifio inanis & fu- 
peruacanea, ut multi fujpicantur. 'h^eque tnim ea^ 
dem efi proportio 4. ad i, qua 2. ad 4. Sed mul¬ 
tum inter fe differunt, cum ualde diuerfus fit ufus 
utriufque, ut perfficuim eli ijs, qui uti mediocri¬ 
ter in rebusgeometricisy <&regida .Algehra funt uer- 
fati. Ha igitur funt generales diuiftones proportio¬ 
nis, prout complediitur omnes proportiones,nulla Ce- 
clufa: 7{unc autem tam proportionem maioris in- 
aqualitatis,quam minoris inaqualitatis, quatenus fo 
las proportiones rationales comprehendunt, fubdiui- 
demus ; quonid dequantitatibus,quahabentpropor 
tiones irrationales, in 1 o. lib» eft fermo futurus« 

Proportio ergo rationalis maioris in- 
aqualitatisydifiribuitur in quinque genera, ut in pro¬ 
portionem multiplicem, fuperparticularem, fuper- 
partientem, multiplicem fuperparticularem, elBmul 
tiplicem fuperp artient em. Tari ratione proportio mi 
noris inaqualitatis in eadem genera fecatur, fi modo 
fingulis uocabulis proponatur prapofitio (fub)ut in 
proportionem fubmultipltcen/iyfubfuperparticularem, 
fubfuperpartientem, fubmultipiicem fu per particula¬ 
rem,& fubmultiplicem fuperpartiente. Horum autem 
quinque generum priora tria funt fimplicia, poHerio 
ra uero duo cx illis tribus compofita, ut manifefiu eli. 
Cur ucro tantum fint quinqi hac genera proportionis 
rationalis tam maioris, quam minoris inaqualitatis, 
prope finem omnium proportionum ofiendemus. 

r 3 Ti{0- 
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Proportio. Multiplex, eji habitudo mu- 

toris qtfuntUatis ad minorem, quando maior minora» 
aliquoties, ut bis, ter, decies, centies, e^c. contidk 
qualis eft proportio lo. ad comff^ 
hendunt 4. quinquies. Item Imdt» ^o, pedumMj 
neam pedum, &c. Hcec autem fub fv contmt^ 
nitagenera. Si enm proportionis multiplicis nii j 

quantitas minore bis tantit continet,dicitur proporia I 

dupla; fi ter, tripla ; fi decies, decupla; fi centiei 1 

centupla, &c. Itaque proportio olfupla 
aliud, quam habitudo maioris quantitatis ad mm^ 
quando maior minorem otiies compleflitur^ Eoda 
modo definienda erunt reliqua proportiones multi 
ces:ut proportio quincupla, qualis eii ^o.ad 8*5 

tur ea, cuius maior quantitas minorem continet^ 
quies . Item proportio dupla linea 10 cuhitormi 
lineam y. cubitorum ea, in qua maior quantitas m 
rem bis comprehendit, ^ fic de reliquis. i 

P R o P o R T I o fuperparticularis, eH hS 
do maioris quantitatis ad minorem, quando maid 
noremfemel duntaxat continet, infuper unamt 
partem aliquotam, fcilicet dimtdiam,tertiam,qM 
tam^,&c. qualiseflproportio ad X. 
tinent x.femel, & adhuc unitatem, qua dimidia ft 
eH X. Ita quoque linea 12, pedum ad lineam 
proportionem habet fuperparticularem , quia 
linea continet poflerioretn femel, & adhuc limati^' 
pedum, qua tertia pars e fi linea 9. pedum , &c.^ 
quoque proportio in infinita genera diuiditur. 
tUa pars aliquot a contentam maiori quantitate4 
medietas minoris quantitatis, conHituitur propof^ 

fcff- 
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fefijuialtera ; Si esi tertia pars, exurgit proportio 
fefiimtertia; ftquarta, fefquiquarta j fimiUefima, ■ 
[tfifuimtlkfima, &c. f^ndeex ipfomet uocabtdo faci- I/w erunt definitiones omnium proportionum [uper- 

'pmicularium.Erit enim proportio fefquio^iaua, qud 
do maior quantitas minorem femel includit, infu- 
ferodiauam^partem minoris: qualis efi inter e^, ^ 
8. & inter 4; 40» Idem habeto, de reliquis iu- 
dicitm. 

Prop oRT i o fuperpartiensi efi habitudo 
I maioris quantitatis ad minorem^ quando maior mi¬ 

norem femel duntax at continet, ^ injuper aliquot 
eius partes aliqmtas, non efficientes unam aliquotd. 
qualis efi proportio 8. ad $. S. continent femel 
5. & infuper tres unitates,quarum qudibet efi pars 
aliquota, utpote quinta , huius numeri $,ConHat 
autem ternarium ex illis compofitum,non efie partem 
unam aliquotam numeri 5. Dixi partes tUas aliquo- 
tas non debere conHituere unam partem aliquotam, 
ob multas proportiones, quee primo affictu uidentur 
efie fuperparttentes, cum tamen fint fuperparticu- 
lares; cuiufmodi proportio efi inter ^6. 8. Q^uam- 
uis enim 10. contineant femel 8. & duas unitates, 

quarum qudibet efi ofiaua pars numeri 8. tamen 
\uia binarius cx illis unitatibus ccmpofitus , esi 
({uarta pars 8 . non dicenda efi ea proportio fu -- 

ferpartiens , fed fuperparticularis, nempe fefqui - 
({uarta . Itaque, utdu£ quantitates dicantur habere 
proportionem fuperpartientem, necefie efi, ut maior 
rp^anitasminorem contineat femel, plures eius 
P<irtes aliquotas, qua fimul fumpta non confiituant 

T 4 mam 
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unam aliqtiotam. Quod quidam non aduertentesymi-\ 
mm in modum genera proportionum inter fe confmi- j 

dunt. Diuiditur primo proportio fuperpartiens, habi\ 
ta ratione numeri partium aliquotarum, in gmmir,’ [ 
finita, Si enim maior quantitas minorem femelm I 
prehendit, & duas eius partes aliquotas non con(li. 

tuentes unam,conficitur proportio fuperbipartiens^ 
tres partes aliquotasifupertripartiens; fi decem 
per de cup artiens, Diuiditur deinde quodlibet bii- 
rum generm,habita ratione partium aliquotaruM\ 
infinita adhuc genera ,T<iatn^ proportio fuperbi^ 
tiens inter duasquantitatesimequales, quarumm 
continet minorem femel, ^ duas eius partes tertini 
dicitur fuperbipartiens tertias. Quod fi dua ilU pu¬ 
tes fuerint quinti} appellabitur fuperbipartiens tp 
tas,& ita de reliquis proportionibus fuperbiparttf 
tibus. Tari ratione fuperdecupartiens proportio inW 
duas quantitates inaquales, quarum maior exceii 

I minorem decem partibus unde cimis,appellabitur fu- 
I perdecup artiens undecimas; Quod fi decem iUa par- 
I tesfintdecimietertixyuocabitur proportio fuperdetii- 
partiens decimastertias i & ficde reliquis omnibui 

\ fuperdecupartientibus proportionibus. autem 
i portiones fup er partientes uel inter fe cofundanturM 
cum proportionibus fuperparticularibus, 
conftderanda funt ea, qu<e fequuntur. Trimum,inpio 
nunciatione cuiufcunq-, proportionis fuperpartientih 

duos indicari numeros, quorum alter commoniif‘i^> 
quotnam partes aliquota minoris quantitatis^ infi^^' 
iore fuperfintjalter uero,quotiS parteSiautquatsph'^ 

indicat, ytin proportione fupertripartiente 
^ ^ denotan- 
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denot antitr duo hi numeri }.& S. quorum prior 
gnificat,maiorm quantitatem di&£proportionis con 

tinere femel mtnore^y^ adhuc tres eius partes aliquo- 
tas ; poflerior autem ofiendity illas tres partes aliquo- 
tasyejje partes o6iauas minoris u Deinde in qualibet 
proportione fup er partient e duos praidi^os numeros y 
qui quidem facile cx ipfa proportionis prolatione [co- 
gnofcuntur, eiufmodt efie debere, ut non habeant uU 
Um partem aliquotam commmerny prceter unitatemy 
qua quidem eji omnium numeroru pars aliquota. Ta¬ 
les fmt duo pradi^ii numeri &S. Tlamfola uni- 
tasyut conflat y esi utriufque pars communis aliquo¬ 
ta, Quare re6ie denominabimus proportionem inter 
ii. & %, fupertripartientem o6iauas\ qualis etiam 
eH inter ii.&i6, ^on autem reCie appellabitur 
proportio inter 9,& 6, jupertripartiens fextasy quo¬ 
niam duo numeri in ea denotati 5 * & 6.habent^ prater 
unitatem alia comune menfurdyuidelicct 3 terna¬ 
rius femel fumptusy fe ipfumy & bis repetitus, fenartit 
metitur, Quocirca talis proportio nuncupanda erit 
fefquialteraycu maior qudtitas cotineat femel minorcy 
&eius parte dimidia. Eade rone no rc^ie dicetur pro¬ 
portio inter 10.& 6.fuperquadripartics fextasy quia 

duo numeri in ea notati 6.habet i.coem partem 
aliquota, prxter unitatem; atq: ita dicenda erit talis 

\ proportio fuperbipartiens tertias , cumaior quatitas 
cotineat minore femel,& duas eius partes tertias.Ex 
'his igitur no difficile erit unicuiqSy dcnominarejouemS 
ter oh proportiones fuperpartietes.TerffiicuuH ex di 
5fis relinquitur,cur proportione fuperpartknte diuije 
rtmus paulo ante, in proportionem fuperbiparuentem 
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tertiasi quintas, feptimas , nonas, &c. praetereuntes 
fup er bipartientem quartas, fextas, oifauas, deci-^ 
mas, &c. Cum enim poflerioresomifla: ,firit fuper 
particulares, confunderentur proportiones fuperpar. 
tientes cum proportionibus fuperparticdaribus , ft,^ 
ipf,t in numerum proportionum fuperbiparticntilgi 
referretur. Qjio modo autem dtgnofcendum Jit,an duo 
quilibet numeri propofiti habeant, pr ater unit at em,, 
aliquam aliam partem communem aliquotam,nem, 
in Arithmetica edocetur, demonHrabiturque ab Eu¬ 
clide, ad initium libri y. 

Proportio multiplex fuperparticularijii 
eH habitudo maioris quantitatis ad minorem ,quand» 
maior minorem aliquoties, ut bis ^ ter, uel quate*} 
&c. continet, & praterca unam eius partem aB 
quotam; cuiufmodi eH proportio, ad Continent 
enim bis 4. ( qua ex parte proportio hac cum md 
tiplici conuenit, utpote cum dupla) ^ infupercom 
prehendunt unitatem, qua e^i quarta pars minor\%i 
qua in re proportioni fupcrparticulari,nimirum fefcjui 
quarta eadem proportio propojitaftmilisefl. Diui- 
ditur autem proportio hac, habita ratione proportio 
nis multiplicis, ingenera infinita. yeluti multiplex, 
in duplam fuperparticularem i triplam fuperparticu 
larem, prout maior quantitas minorem bis cotn 
prehendit, aut tir, quaterue, ^c, ^ [infuper unam 
partem minoris quantitatis aliquotam.ynumcjuodcjue 
rurfus horum generum in infinita alia fubdiuidmr, 
habita ratione proportionis fup erp arti cularis. "Ifim 
proporiio tripla fuperparticularis,continet fub fetrl' 
plamfefqmalteram,(ut quando maior quantitas mino. 

m 



B Bjf. B. 150 

rem ter continet, & pr^terea dimidiam eiui partem;) 
mplam fefcfuitertiam j triplam fejquiquartam, & na 

infimtas altas. 
Proport io denique multiplex fuperpar- 

tienseji habitudo maioris quantitatis ad minorem, 
quando maior aliquoties complebitur minorem, cJr 

inftiper aliquot eius partes aliquotas, non conficien^ 
t(s unam: qualis e(i proportio 11. ad 3 . Dixt, non 
conjicientes unam, ob caufam didam in proportione 
fup er partient e . Vam ft partes iU£ aliquottc unam 
efficerent , non ejfet proportio multiplex fuperpar¬ 
tiens , ftd multiplex fuperparticularis: Vt proportio 
20. ad 6. non dicenda efi multiplex juptrhipartiens 
fextas, quamuis 20, contineant ter 6, & duas fex- 
tas; quia durefextre conficumt unam tertiam partem: 
Qjiare uocabitur proportio tripla fifquitertia. Dijlri- 
buitur autembdic proportio primo, habita ratione 
proportionis multiplicis. Vt multiplex in duplam fu- 
perpartientem; triplam fuperpartientem ,&€.Dein¬ 
de qudibet harum , habita ratione numeri partium, 
fub fe continet genera infinita. Yt fub tripia juperpar¬ 
tiente > continetur tripla fuperhipartitns ; tripla 
fupertripartiens, &c. VoHremo quxuts ifiarum , ha¬ 
bita ratione partium aliquotaru, ingenera adhuc in¬ 
finita fccatur. Vt tripla fupertnpaniens, diuiditurin 
triplam fupertripartientem quartas > in triplam fu- 
pertripartientem quintas, &e. Ojiarim omnium de¬ 
finitiones, & exempla non difficile eb cuiuis ex dibis 

depromere, &c. 
Omnia uero, qua diUa habevusfunt de quin¬ 

que h:s generibus proportionum rationalium maioris 



imquditatisy inteUigenda funt quoqrde quinque genel 
ribus correfpondenttbus minorts. inaequalitatis t pre- 
mifia tamen femper priCpofitione (fub,) ut dilim 
efl. T^^im(i in exemplis addu6iis conferantur mo 
res quantitates cum maioribus, habebuntur propm, 
tiones minoris inxqualitatis correfpondentes. Q«eiB- 

admodum enim proportio ii. ad eft triplaU 
perbipartiens tertias: Ita proportio 3. ad i 

tripla fuperbipartkns tertias; ^tque ita de c£teris,\ 
Caetervm ex dialis perjpicue colligitur^ 

pofe plura ef e genera proportionis rationdis maiih 
ris inaequalitatis, qua?n quinque iam expofitq, Cm 
enim y ut Euclides demonfirat propos, 5. lib. 10. 

commenfurabiles quantitates quacunque , inter qiiai, 
ut diximusytHproportio rationalis yinttr fe propoP 
tionem eam habeant y quam numerus ad numcrut^ 
fityiit omnis proportio rationalis quarumcumque qui 
titatum continuarum a(ftgnari yfeu exhiberi pojfit in 
numeris. ^ut igitur maior numerus compreheni^^ 
minorem, ad quem refertur, aliquoties perfere; qui 
ratione conUituitur proportio multiplex: aut[em\\ 
tantummodo, ac prxterea unam eius partem aliquo-l 
tam ; & ftc habetur proportio fiiperparticularis j aut 
femel duntaxaty & infuper plures partes eius aliqm-\ 
tas non facientes unam; S* conficitur proportio /»•; 

perpairtiens: ^ut aliquoties y & unam eius partem 
aliqmtam; cPr colligitur proportio multiplex fupet’\ 
particularis: ^ut denique aliquoties, plurescim'^ 
partes aliquotas non facientes unam; ^ exurgitfro\ 
portio multiplex fuperpartiens. "iqeque uero aliomo 
do minor quantitas a maiore contineri poteH» Eadew; 

ratione l 
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ratione conflat3 totidem effegenera proportionis mi- 
norisinaqualitatis» 

Q v o N i|a Muero non exiguus eflufusdenomi 
natorum proportionum rationalium, quas ha&enus 
expofuimus,non abs re eritypaucis docere, a quibusnd 
numeris finguU proportiones denominentur, Denomi 
nator ergo cuiuslibet proportionisfdicitur is numerus, 
qui exprimit diflin&e, aperte habitudinem unius 
quanfitatis ad alteram, f^t denominator proportionis 
oUupU\, efl 8. "^am hic numerus indicat, maiorem 
quantitatem proportionis oSiuplceiContinere minorem 
o6iies. Similiter denominator proportionis fefquiquin 
tce, efl I jt quoniam ifle numerus flgnificatymaiorem 
quantitatem proportionis fefquiquint{e,continere mi¬ 
norem femel,& quintam eiufdem partem. ^tque ita 
de reliquarum proportionum denominatoribus dicen¬ 
dum erit. Inde fa6ium efl, ut arbitror, quod Euclides 
inlib. 6. & exteri Mathematici,appellent denomina¬ 
tor em cuiusuis^proportionis, quantitatem illius, quia 
denominator,ut diximus,oflendit,quanta fit una quan 
titas ad alteram, cum qua confertur, ut expropofitis 
exemplis conslat, 

Ex di5iis aute facile colligi potefl denominator cu- 
iufq-,proportionis. Denominatorproportionis mul 
tiplias, quxeunque ea'fit, efi numerus integer ; quia 
maior quantitas aliquoties minoreh debet continere. 

ytproportionis duplxdenominator, eHi. Ts^oncu- 
pix Centuplx loo,mtllecuplx looo.^c. Denomi 
natores autem proportionis fubmultiplicm multiplici¬ 
bus cdrrefl>odentiu,sut partes aliquotx a di^is denomi 
nateribus denominatx: Vt denominator proportionis 

fubdu- 
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fubdufU,eH ^uhnoncufU i ^ ; fiibcmm^U,.^-y, 
(ubmiUecupU, -f^; Dmominxtor dnie proportionfii 
fubqumtupUeii-, Eode modo & dt nominatores alia | 

rii proportionum fubmultipUcium repmemus.ltaijiie l 

denominator cuiufcunqm proportionis fubmidtipl^ [ 

cf? numerus fraShs, cuius numerator perpetuo i 

nitas; denominator autem , numerus proportioni 
multiplicem correjpondentem denominans, ut ex dit? 

tis exemplis palet. J 

Denominatorcuiusuis proportionism 
perparticulans j eji unitas cum parte una aliquotM 
quoniam maior quantitas debet minorem jemel tan-^. j 

tumi& unam eius partem aliquotam compr€heni^\ j 

re. Vt proportionis fejquialtene denominator , eil i f 

I i ; fefquio6iaute , i f; feJquimiUefimXi i [ 

Denominatores autem proportionum fubfuperparth ‘ ; 

cularium correjpondentium, funt {radiiones, quarm. 
numeratores una tantum unitate minores funt earm-| 

dem denominatoribus,yt denominator proportion^ 1) 

fubiefquialterXi lU ^ i[ubfefquio£iaux, ^i fubfefquh j, 

?nillefmi£j^^ ; <&c.lnuenietiir 'autem denominaw || I 
cuiuslibet proportionis fubfuperpartkularis , Ji pro | I 

numeratore jradlionis fumatur denominator partisdi j ! 

quota i & pro eiufdemjrasionis denominatore, nu- I i 

merus imitate maior: yt denominator proportionis! 

fubfefquidecma eH ^, ^c. { , > 

Denominator cuiusuis proportionis ' 

fuperpartkntis, efl unitas cum pluribus partibus ^ 

quotis non efficientibus unam: quia maior quantiUs ’ 

debet femtl tantum minorem continere, ^ plures eius , 
partes, Vt denominator proportionis fupertripartieti- ^ ; 

tis 
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Xh feptitnas , e(i i ^ > pipertripartientis uigejimaSi 

^2Q* &c*Denominatons autem proportionum fub^ 

, \uperpartkntium, funt fraBiones, quarum numera-- 

I 'tores tot unitatibus minores funt, quam earundem 

J frabiionum denominatores, quot partibus aliquotis 

'] maior quantitas minorem fuperat. Vt denommator 

proportionis fubfupertripartientis feptimas, eft ^ ; 
fubfupertripartientis uigefmasy Inueme- 

tur autem denominator cuiuslibet proportionis fub 

ptperpartientisy ft pro numeratore frafiionis fuma¬ 

tur denominator partium aliquotarumy cuip addatur 

numerus parttum, habebitur etufdem fra5iioms deno¬ 

minator . V/ denominator proportionis fubfup erqua- 

dripartientis undecimas, eP #-• Denominator autem 

proportionis fubfupertripartientis quintas eft Imc 

fraBio f. Eademquc ratione repericrnus & aliarum 

proportionum fubfuperpartientium denominatores. 
De n qminator cuiusuis proportionis 

multiplicis fuperparticularis y efi numerus cum una 

parte aliquota : quia maior quantitas continere de¬ 

bet minorem aliquotiesy & infuper unam eius partem 

aliquotam. Vt denominator proportionis tripla ftf- 

quifeptimay esi } QjiintupUfefquinona,^^&c., 

Denominatores autem proporUonumfubmuUiplicium 

piperparticulariuyfunt padiiones, quaru numeratores 

numerifunt»yt denominator proportionisfubtrtpla 

fefquifeptimXyeH ^sfubquintuplap;fquinona^:^yCtc* ^ 

Inuenietur autem denominator cuiuslibet proportio¬ 

nis fubmultiplicis fuperparticularis, p pro numerato 

refra£iionis fumatur ^nominator partis aliquota, 

qui fi multiplicetur per denominatorem proportionis 

multipli- 
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multiplicis, addatur que unitas numero produco, ha-i 
bebitur denominator eiufdem jra^iionis. VtdenomH 
nator proportionis fubquadrupU fefquifexta, esi | 

. . '.x,' i 
Denomi nator cuiusuis proportim ^ 

multiplicis fuperpartientis, efi numerus cum 
bus partibus aliquotis, non conflituentibus 
quoniam maior quantitas minorem debet aliqum 
comprehendere eius plures partes aliquotas non 

facientes unam. denominator proportionis trifk 
fuperquincupartientis o6iauas, eH 3|; quadrupUfk- 
perbipartientis quintas, 4j, &c, Denominatdf 
uero proportionum fubmultiplicium fuperpartientii 
funt. fradiiones, [quarum numeratores numeri /««t.j 
Vt denominator proportionis fubtripU fuperquintt^ 
partientiso^auas, eftfubquadrupU fuperbipa- 
tientis quintas, ~, &c, Inuenietur autem denomiM 
tor cuiuslibet proportionis fubmultiplicis fuperp^ 
tientis, fi pro numeratore fra&ionis fumatur denofi^l 
nator partium aliq uotarum, quem fi multiplices fd 
denominatorem proportionis multiplicis, numerati 
produ&o addas partium numerum, obtinebis ciufd§ 
firabiionis denominatorem. Vt denominator propot> 
tionis fubdupU fuperoUupartientis decimastertHii 

Denominator denique proporti0S ' 

squalitatis, perpetuo eB unitas : quia 
una quantitas debet alteram 

femel duntaxat con¬ 
tinere . 

JtW 
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III 1. 

PROPORTI O vero eft rationum^ 
pmilitLido. 

^VOD hoc loco interpres frofonionem appellat y illud 

6rnecis dvetKoyict plerifque autem latinisproportionalitai' 

dicitur. Quemadmodum igitur comparatio duarum quanti^ 

tatum inter fe, dicitur proportio •, Ita comparatio duarum,yel 

plurium proportionum inter fe, proportionalitasfolet nuncu¬ 

pari. Vtfiproportio (quantitatis ad qud 

'titatem B, jimiiis fuerit proportioni quanti¬ 

tatis C, ad quantitatem D y dicetur habitu¬ 

do inter has proportiones, proportionalitas. 

Eodem modo , fi fimilis fuerit proportio £, 

ad Fy proportioni F, ad G, appellabitur hac 

fimilitudo proportionalitas. Multa autem 

habitudines proportionumy feu proportionalitatesy (fi^s enim 

comparationem duarum quantitatum , proportionem appella¬ 

bimus'y habitudinem aute proportionum y Vroportionalitate ) 

a fcriptoribusy prafertim Boetio, ^ Iardano, defcribuntur ; 

inter quas primum femper locum obtinuerunt apud Veteres , 

"Proportionalitas Mrithmetica, Geometrica^ atque MuficUy 

feu harmonica: Verum Euclides de fola Geometrica agit in hoc 

libro y qua quidem duplex efiy contiyiua alterayin qua fingula 

quantitates intermedia bis fumuntur , ita ut nulla fiat pro¬ 

portionum interruptio,/ed qualibet quantitas intermedia fit 

antecedens, cir confequens ; Mntecedens quidem quantita¬ 

tis fubfequentis, confiquenrvero quantitatis pracedentis. Vt 

fi dicatur, qua efi proportio E, ad'! y ea efiF , ad G , -potabi¬ 

tur hac proportionalitas, continua. jiltera uero difcrtta,feu 

non continuayin qua fingula quantitates intermedia femel tan 

tum accipiuntur, ita ut fiat proportionum interruptio,nullaqi 

Quantitas fit antecedens , confequens y fed uel antecedes 

tantum , -pel confequens tantum . Vtfi dicatur y qua efl propor 

tio .4yad B, ea efi C, ad D', appellabitur proportio¬ 

nalitas hac y difcretay fiuenon 

continua. 

V. V 
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V. 

RATIONEM habere inter feinn-' 
gnitudines dicuntur, quae poiTunt mulipli-i' 
catae fe fe mutuo fuperare. 

^ V o N I A M Euclides in tertia definitione hahi^ 

duarum magnitudinum eiufdem generis , tocauerat fi 
tionem y feu rationetni explicat nitnc in hac definitiom 

nam requirant dua quantitates eiufdem generis, ut prof^ 

nem dicantur habere, 7S[eque enim omnes linex, neque ^ia 

omnes anguli flant, quamuis fint eiufdem generis quantim, 

frofortione habent inter fe, ut mox dicemus . ,4 it igitur^ “ 
magnitudines dici frofonionem habere inter fe , qum 

vtrauis multiflicata ita augetur, ut alteram tandem fui 

adeo ut fi alterutra quamtumuis multiflicata nunquam] 

ram excedat^ nulla ratione profortionem habere dicantti^ 

diameter, & latus eiufdem quadrati , dicentur habere frf 

tionem s (licet irrationalem, qua nuUo fofiit nim^ 

frimi) quia latus multiflicatum fer z.hocefi, bisfumpt»i 

excedit diametrum . Cum enim duo latera quadrati, ac]f- 

meter conflituant triangulum ifofceles, erunt duo latera jw 
drati diametro eiufdem maiora. Ita quoque circunfet^ 

circuli, diameter eiufdem, frofprtionem habent, (qii^ 

nondum fit nobis explorata, atque cognita) quia diameter ti 

tif licatafer 4. hoc efi,fumfta qttater ,circunferenuamfi^’ 

rat , cum omnis circunferentia circuli, ut ab Archimei^' 

monfiratur, ter duntaxat comfrehendat diametru eiufde«hC 

farticulam adhuc faulo minorem feftima farte diametri 

dern modo multa curuihneacum reSiilineis froforttonep^ 

bunt, quia& aqualitas inter ea referitur, cum 

tes Chius Lunulam quandam, qua figura efi contenta 

arcubus circuloruni,ad modum Luna uoua, quddofalcM‘ 

cernitur-, ^ Archimedes farakolam quadravit j hoc fiJSr. 
cuidam lunulx, hic uero farabqlx quadratum inuened} 

le, Hinc enim fit, m & quadratum detur maius ea 

faraboUi Atque e contrario lunula^ cirfarabola maioriofi 
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14rato. Hoc idem demonftratur a 'Proclo in angulis reliilineis, 

ac curuilineis . Oftendit enim, tam reBo angulo,quam ohtufo, 

\ ^ acuto y exhiberi fo/fe angulum curuilineum aqualem. Sit 

^nim angulus rectus A^&C , contentus re&is aequalibus A B, 

[bC, circa ^ 

\quas jemi- 

circuli de 

fcribantur —-_ ________ 

KDByBEC. ^ G M M 

\Quonia igitur anguli femicirculorum ABD,CBE, funt aqua 

] '\less addito communi angulo mixto ABE,fiet angulus totus cur 

\uilineus D BE, toti angulo reBo ABC, aqualis. Similiter ofte 

IdeSy angulum curuilineum l G K, aqualem ejje ohtufo E GH , 

•nec non curuilineum 0 MP, acmo L M TSi, idummodo hic ab 

'fi^angulis femicirculorum L M 0 y P, auferas commune 

' angulum mixtumyqui continetur reBa linea L M, dr curua 

M P ) Ex quibus conflat,alterutrum angulorum multij^lica- 

tum y pojje alterum excedere^ quare proportionem interf e habe 

bunt. At uert linea finita ad lineam infinitam non habebit 

proportionemyquiafinitaqmmodocunque multiplicatayinfini- 

tam nequit fuperare . Sic neque linea cum fuperficiey neque fu 

perficies cum corpore y eandem ob caufam, uUam habebit pro¬ 

portionem. Denique non cenfebitur habere proportionem angu 

Ius contaBus cum angulo reBilineo , quia angulus contaBus 

quantumuis multiplicatus, minor adhuc femper exifiit quo- 

. uis angulo reBilineOy etia minimo : ceupropos. i 6. lib- ^.demo 

j flrauimus . Itaque ut apertius Euclides explicafet, quanam 

magnitudines eiufdemgeneris proportionem dicantur habere, 

uoluit hac definitione, eas intelligi, qua hanc conditionem hor 

beanty ut alterutra multiplicata, alteram poffit fuperareyalias 

non. Hanc ob caufam in plerifque demonfirationibus propor- 

tionumyiubet toties multiplicare unam propofitarum magnitu¬ 

dinum, qua proportionem ponuntur habere inter fe, donec al¬ 

teram excedat. Quod etiam facit propos. I. lib. 10. dr in ple¬ 

rifque alqs propojitionibus. 

. E R,s P I C V V M eflexhisy quam inepte, dy qttam 

falfoy hanc definitionem expofuerit Orontius. Ait enim Eucli 

dem non definire, feu docere, quanam magnitudines proportio¬ 

nem dicantur habercyfed qualem proportionem du& quacunque 

y 1 propc' 
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frofojttx quantitates habeant. Itaque ut inquit,uult Eucliiei, 

ji ma^nituiia .A , ad magnitudinem B , referatur , amita 

multiplicentur aqualiter, hocefl, ambarum fumantur qittcm, 

que aque multiplicia, nempe C, tam multiplex ipfius 

multiplex D, ipfius B j habebunt magni^^es, 

.A. e'C'B. eam inter Ce proportionem.eiuamwm t 

'D T artes cum pariter multiplmiu 

in eadem proportione ejfe, hoc eft, .A, & B,mipii 

tudines eandem habere proportionem, quam earum aque%d- 

tiplicia C, eJr D. “Ilon ergo ita eft intelligenda hac def^, 

prafertim cum tam ignota fit hac proportio inter C, ^ D ,-fi 

illa inter .A, & B } quandoquidem femper eadem efi . 

non reSle nos Euclides perduceret ad notitiam proportionis» 

ter .A, <^B i Efi ergo fenfus huius definitionis lUe, quemtip 

fuimus, yt liquido confiat ex y er bis Euclidis. 

VI. 

IN eadem ratione magnitudines dicun 
tur effejprima ad fecunda5& tertia ad quai- 
tam5cum prima’& tertia aqiie multipliciii 
a fecunda & quarta aquemultiplicibuS) 
qualifcunque fit hac multiplicatio > utrun- 
que ab utroque uel una deficiunt jueluw 
aqualia funt, uel una excedunt; fi ea fuina- 
tur, qua inter fe refpondent. 

Explicat hoc in\ loco Euclides , quu»^ 

conditiones requirant apud Geometras, magnitudines, 

dem dicantur habere proportionem. .^od utreBius 

tur . cogitur confudere ad earum aquemultiplicia , nt f®”*' 



B & 
irrationales. Sint igitur quatmr magnitudines ^ri 

«4 j B , fecunda j C, tertia i & Dy quarta, fumantur que fri¬ 

ati, & tertia aquemultif licia quacunque', E , quidem iffius 

J', & V, iffius C : Item fumantur fecunda , tgg' 

(juarta alia quacunque aquemultif licia }G , qui 

itm iffius B;&H, iffius D,fiue hac duo fofie- 

rma fint ita multif licia fecunda , & quarta,fi- 

(Ut frior a duo multif licia funt frima , & tertia, 

^uenon. Quod fi iam inter fe conferantur fum- 

paaqua multif licia ea,qua inter ferefiondent, 

[«f multif lex frima , & multif lex fecunda inter 

fe, hocefi E, & G Item multif lex tertia ^ mul 

tiflex quarta inter fe , hoc efl F , ^ H i depre 

henfumque fuerit ferfetuo, eaita inter fe fe hahere,ut fi E , 

multiplex frima magnitudinis .A, minus fuerit, quam G mul 

tiplex fecunda magnitudinis B ; etiam F, multiplex tertia ma 

gnitudinis C, minus fit quam H, multiplex quarta magnitu¬ 

dinis D : Aut fi E, aquale fuerit iffi G } etiam F , aquale fit 

iffi H ; Aut denique fi E, maius fuerit quam G j etiam F,ma¬ 

ius fit quam Hi (quod eft utrumque ab utroque yel yna defice 

re, uel una aqualia ejfe, uel una excedere) ita yt in nullo ge¬ 

ner e multi flictum contrarium fojfit referiri,idefi ,yt nun¬ 

quam E, minus fit quam G, qum F, minus fit quam H; 

ut nunquam E, aquale fit iffi G, quin & F, iffi H , fit aqua¬ 

le } Denique ut nunquam E , maius fit quam G , quin&F , 

maius fit, quam H. Si inquam de frehenfum fuerit, xque mul" 

tif licia quauis accepta, perpetuo fe fe ita habere', yt diHum 

■01, dicetur eadem ejfe proportio frima magnitudinis A, ad fe. 

tundam magnitudinem B, qux efi proportio tertia magnitudi¬ 

nis C, ad quartam magnitudinem D. Quod fi deprehendere¬ 

tur aliquando-, etiam in/olo y no genere multiplicium, multi 

plex E, deficere a multiplici G'ytion autem multiplex F,defi- 

tei-e a multiplici H; Aut E, aquale efit iffi G, at F,nen aqua 

le iffi H i Aut denique E, excedere ipfum G,at F,non excedere 

ipfum H,quamuis in mfinitisaltjs multiplicibus conditioprx- 

diBareferiatur, nulla ratione dicentur quantitatesfropofitx 

tandem habere proportionem, fed diuerfas,ceu in defin, S.fiet 

perjpicuum. 

i T A I yt demonfiratione aliqua concludantur qsia- 

y 3 tuor 
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tmr e^uantitates eandem habere proportionem , ojienieni^ 

erit, qmcunque aque multiplicia primae, (^tertia colli 

quibufcunque &que multiplicibus fecunda, quarta ,1 

conditionem pradiBam defeBus, aqualitatis, aut ext 

Similiter ji quatuor quantitates concedantur eandem 

proportione, concedatur quoque necejfe eft, qualibe^aqu 

tiplicia prima, eJr tenia collata cum quibuslibet -aque 

p licibus fecunda, quarta, habere eandem defeBus, d 

tatis, aut exceffus conditionem Debet enim definitio (^dt^ 

reciprocari.F.t autem perjpiciatur,quonapaBo,propofiu 

tuor magnitudinibus eandem proportionem habentibus., 

dd'aque multiplicia prima,(ir tertia magnitudinis,a quii 

aqua multiplicibus fecunda quarta magnitudinis, uty 

que ab utroque una deficianf,alia uno yna aqualia fimi 

denique una excedant, fi ea fumantur, qua inter fe refion 

placuit ynum exemplum adducere in numeris . Sint enimt 

tuor numeri 3. i. 6. 4. fumanturque primi tertij aqui^ 

tiplices, nempe quadrupli Item fecundi 

ti fumantur alsj aquemultiplices, ut/rptupUi/^. ^ ig,)i 
des igitur tam 11. multiplicem primi deficere <114. multifr. 

ce fecundi, quam 24. multiplicem tertij az8. multiplice^ 

ti. I{urfus primi, 

fumantur aVij aque 

i V^A s A ) h ) & ^S.Itemfecun^ 
quarti fumantur alf 

multiplices , ut nontM 

^S.& ^6. Videsergo^ 

18. multiplicem primi aqualem efie 18. multiplici fecid^i 

quam j6. multiplicem tertij, 3 6. multiplici, quarti. Tojha»* 

primi, tertij fumantur alq aquemultiplices., nempetrifH 

9. & I 8. Item fecundi, quarti alij aque multiplices, ■' 
pii q. Vides igitur tam multiplicem primi, exctitrt 
4. multiplicem fecundi, quam 18. multiplicem tertij, 

plicem quarti. Si igitur in omnibus aque multipUt^*^ 

quacunque fumantur multiplicatione femp er depreheidi<^*^ i 
vnum trium horum yerum ejfe, ddcetur eadem efie 

ad 2. qua efi 6. ad q. alias non . 

C A M E A u V S. yeroatque Orontius Alonge alitff^4^' 
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ti^cm hanc exfonunt, Dicunt enim Euclidem uelle, tum de- 

mm ejuatuor magnitudines eandem habere fro^ortionem,cum 

ftim-f ^ tertia aque multif licia, a fecunda quarta aque 

■‘jfiult ij)licibus y utrumque ab vtroque f velyna dejiciunt frO- 

bortionaliter y hoceji ,■ in eadem proportione i uel una aqua-' 

lia funtyyel yna excedunt proportionaliter, ji ea fumantur,q^ua 

inter fe refjondent. Clarius y ut ait Campanus, quando earu 

tque multiplicia proportionalia funt,id ejiycu eande proportio¬ 

nem habet multiplex prima ad multiplex fecunda, quam mul¬ 

tiplex tertia ad multiplex quartte. Sed quis non uidet y ji ita 

intelligatur dejinitio y Euclidem ideperddem dejinire ? ^uod, 

fane abfurdum eji . Tratcrea ji Euclides uultycas magnitudi-: 

nes in eadem ejfe proportione, quarum aque multiplicia (^ji 

fumantur, & inter fe conferantur eo ordine, quo diElumeji,). 

'in eadem proportione exijiunt 3 cur obfecro in 4. Theoremate 

‘huius libri demonfirat, ji fuerint quatuor magnitudines m ea 

dem proportione , earum aque multiplicia eandem quoque ha 

bereproportionem ? Immo cum illud Theorema per hanc de- 

I finitionem ojiendatur, perjpicuum ej},idemper idem detmnjira 

i| ri y quod ridiculum eji 5 ueluti eo in loco demonfirabimiis . Jic- 

cedit etiam, fi i%a interpretemur definitionem , plurima Theo- 

remata quinti huius lib. nonpojfe demonBrari, ut proprijs in 

'locis monebimus . Inteliigenda eji igitur definitio, ut expofui¬ 

mus y ita ut, propofitis quatuor magnitudinibus in eadem pro¬ 

portione, fi multiplex prima deficit a muhiphB fecunda, uel 

'fquale fit, uel excedat, etiam multiplex tertm deficiat a mul 

tiplici quarta , uel aquale jit, ucl excedat, quicunque fit ille 

'\defeBus, excefiusve. "l^qm in 4:pojiea Theoremate demonjira 

hhur, diBum defeBum,excej]umye ejje proportionalem . 

i -Porro Campanus conatur oBendere , definitionent 

hanc intelligi debere de proportionali defeBu, & ^xcejfu. T{a 

ji de quocumque intelligeretur. ejfent quatuor hi numeri 4,3, 

6. f. in eade proportione. Si enim 

‘primi & tertij, ytpcte 4. c57“ 6.fu- 

mantur xque multiplices nurne- 

n,yt dupli, 8, I 2. Itemfecnn 

di ^ quarti, nempe 5. ^ ^.aque 

multiplices , ut dupli quoque , 6. 

& 10. excedet tam i. multiplexprimi ,6. multiplicem fecun 

V 4 di, quam 
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di ^quam i z.multiplex tertij, i o. multiplicem quarti, Idmji 

cernitur fi primi , ^tertij fumantur quadrupli 16.^n, 

fecundivero, ac quarti capiantur tripli g. i j’. Si 

fufficit, rt aque multiplicia accepta una excedant fe fet^l 

documque,^ non requiritur, ut proportionaliter fe mtJ^Jjul 

perent, erit eadem proportio adi, 6- ad qutifif 

fum efi, cum proportio 4, ad 3. fit fefquitertia, proport!^ 

6, ad ^.fefquiquinta. Intelligendus igitur efi defeSius, Mti, 

ceffus aque multiplicium^ proportionalis : Ita enim fiet, m 

tffe eandem proportionem 1^. adi. efi 6. ad f. quod em 

seque multiplices non fefe excedant proportionaliter , «nui' 

fiat. Veruntamen dicendum efi, Campanum mirum in mik 

hallucinatumfuijfe, Quamuis enim numeri aque mul^ 

cesaddufiife ferna excedanttamen quamplurimi alj^ 

‘rientur, quorum multiplex primi excedet quidem mul^ 

cem fecundi, yel aqualis erit •, at multiplex tertij defim 

multiplice quarti. Si enim primi clr tertij fumantur qudn 

plices r <?. z 4, .At fecunUi 

quarti, quincuplices fumaWVi 

1 T- & i?, excedet quidenj^i 

multiplex primi, ly. 

cem fecundi j At 14. multifio 

tertij non excedet 2f . multifl' 

cem quarti, fed deficiet. Quod fi primi, ^ tertij [umantVfM 

\pli 12. eb* 1 8. At fecundi,& quarti fumantur quadrupli,V" 

' & zo. erit ti. multiplex primi aqualis \ z. multiplici, ftt»’ 

dii Atuero 1%, multiplex tertij, aqualis non erit' zo.)nuk 

plici quarti, fed ab eo deficiet. Cum igiturnon deprehemiif 

.tur qualibet aque multiplicia diBorum-numerorumficftm 

\ here, yt fi multiplex primi excedit multiplex fecundi , W/M' 

I plex tertq excedat quoque multiplex quarti^quamuis id 2» n'” 

j nullis aque multiplicibus ita effe contingat’,non dicentur,iiii^f\ 

I hanc definitionem 6. diSli numeri eandem habere propori0’>\ 

' ut adhuc clarius conflabit ex 8. definitione. 
Caete rvm definitio ifia compleBituretiamtrt0‘"\ 

gfTitudines , eandem habentes proportionem, fi modo 

bis ponatur , yt quatuor habeantur. Exempli caufai^>^^''f\ 

dicetur proportio 5. ad 6. qua 6.ai 4. quoniam aque | 

ciaqusecumquefumptaad^. &C>.uel yna deficiunt 
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•-^Hluplicibuj fumptis ad6.&^. nelaqualiafHnt,yel yna ex¬ 

cedunt, ^ c. 

VII. 

E xV N D E M autem habentes ratio¬ 
nem magnitudines. Proportionales uo- 
centLir. 

V r fi magnitudinum B, C, D, eadem fit proportio ,A, 

ad B, qua C, ad D i dicentur diEfa magnitudines proportiona¬ 

les . Eadem ratione , fi eadem fit proportio E, ad F, qua F,ad 

G } dicentur magnitudines E, F, G, ^ \ 

proportionales. Sunt autem quadam B j ^« 

magnitudines proportionales cotinue, X3i—13 ^ 

inter quasreperiturproportionalitas E;-—i— 

continua, quales fiunt magnitudines ^ 1—14 

E,F, G i (Quadam yero proportio¬ 

nales fiunt non continue , fid dificrete,cuiufimodi fiunt ma-- 

gnituiines ^,B ,C, D. In his enim interruptio ft proportio¬ 

num i in illis yero nequaquam , yt di£lum efi in ^.definitione. 

VIII. 

c V M uero xque multiplicium multi¬ 
plex primse magnitudinis cxcefTerit multi¬ 
plicem fecundi^ ; At multiplex tertiae non 
excelTerit multiplicem quartae; tunc prima 
ad fecundam maiorem rationem habere di 
ceturvauam tertia ad quartam. 
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dicens. Sifumpta fint £q»e multiplicia prima ^ tertia ft 

Item alia aque multiplicia fecunda quarta; deprehefumqJ 

fuerit aliquando , (licet nonfemper) multiplex prima mam 

ejje multiplici fecunda , multiplex autem tertia non effe mam 

multiplici quarta ,fedtiel mmus, uelaquali§ 

cetur maior ejfe proportio prima magnitudinitfi 

fecundam ^ quam tertia ad quartam : ut perfii, 

cuum efi in appofito exemplo, in quo prima mt. 

gnhudinis St, tertia C,fumpta funt triplicU 

E, &F .fecunda uero B, quarta D,quadr\ 

plicia i Et quoniam multiplex primi 

maius eB quam G,multiplex fecunda j u4tE,inul 

tiplex tertia maius non ejl quam H, multipla 

quarta, fed minus , idcirco maior effe diceturpni 

,por$io .Apprima magnitudinis , ad B, fecundam , quam C,tei^ 

tia, ad Dj quartam. 7y>« eJl autem neceffe, ut quatuormt- 

gnitudinum , prima adfecundam dicatur maiorem haberepn. 

'portionem, quam tertia ad quartam , aque multiplicta fecuru 

[dum quamuis multiplicationem fcje habere, ut multiplex qui 

dem prima excedat multiplex fecunda, at multiplex tertianort 

excedat multiplex quarU i fed fttiseft , ut fecundum aliqum 

multiplicationem ita fehabeant. Votef namque fieri, uttl 

rhultiplex prima maius fit multiplice fecunda, quam multik 

plex tertia multiplice quarta: Item ut gjr multiplex prima mi¬ 

nus fit multiplice fecunda,^ multiplex tertia multiplice quiX 

ta: Tamen quia hoc non contingit in omni multiplicationefei. 

aliquando multiplex prima fuperat quidem multiplex fecun¬ 

da, at multiplex tertia ,uelminuseft,uel aquale multiphl 

qudrta : propterea maiorem dicetur habere proportionempri> 

ma magnitudo adfecundam, quam tertia ad quartam, yt. 

per^icuum efi in Jequenti exemplo , Itaque ut quatuorma-^ 

gmtudines dicantur proportionales , necejfe eft, ut aque tnuf 

fiplfcia earum , iuxta quasuis multiplicationes accepta,nt[ 

"rria def dant, uel una aqualiafint ,uel una excedant, ceu in 

:6, defin. fuit expofitum : Ft autem maiorem dicatm hahere, 

proportionem prima ad fecundam, quam tertia ad quartam,fi; 

tts eft, ut fecundum aliquam multiplicationem, multiplex f*’ 

ma excedat multiplex fecunda, multiplex -vero tertia mn fu}‘‘ 

ret multiplex quarta 5 quamuis iuxta innumeras ntultiph^^^' j 
tiones, I 



Bfottes , icfue multiplicia prima, ac tertite excedant Hque 

%ni*ltiplicia fecunda, & quarta. Quod fi aliquando e contra- 

ir/o multiplex pri 

tnjt deficiat a 

multiplici fecun¬ 

da , non autem . , ^ 

. multiplex tertia ( 

a multiplicfiquar \ ^ \ 

ta} dicetur pri- 2i.O yi. kT 

ma magnitudo 

ad fecundam mi 

nore habere pro¬ 

portionem, quam 

tertia ad quartam } quumuis fecundum plurimat multiplica¬ 

tiones , aque multiplicia prima & tertia deficiant ab aque mul 

tiplicibus fecunda, & quarta. Vt in eifdern numeris, minor di 

cetur proportio l.ad^. quam ^,ad 

PROPORTIO autem in tribus ter¬ 
minis pauciiTimis coiififtit. 

Qjr o N t A M omnis .Anaiogiajfeu propOrtionalitat, qua 

interpres, vt diEium efi, proportionem nominat, fimilituda e fi 

duarum ,yel plurium proportionumomnis autem proportio 

habet ^ antecedens, & confequens , necejfe efi, in omni pro- 

portionalitate reperiri, vt minimum,duo antecedentia,ac duo 

confequentia. d^uare fi proportionalitas 

fuerit non continua , requirentur fxltem 

quatuor termini, fiue magnitudines: .At 

vero fi fuerit continua,erunt cum minimu 

tres termJni j quoniam, terminus medius 

bis fumitur, cum fit confiquens vnius prO 

portionis , antecedent alterius i Ai- 
l!i 

abcu efg 

que hic efi minipms numerus terminorunt piroportionalitatii 

Tffjim in dubbus tetminis quibufcumque , foium ; 

non autem proportionalitas reperitur. 

proportio i 

X. C V mJ 
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X. 

C V M autem tres magnitudines pro¬ 
portionales fuerint; Prima ad tertiam du¬ 
plicatam rationem habere dicitur eius, qiia 
habet ad fecundam : At cum quatuor ma¬ 
gnitudines proportionales fuerint ; prii| 
ad q uartam triplicatam rationem habere i 
citiir eius, quam habet ad fecundam : Et 
femper deinceps, uno amplius, quamdiu 
proportio extiterit. 

5 I N T magnitudines B, C, D, E, continue pyejiorl^ 

lex, ita yt ea fitfroportio .A ^adB, qu£ B, ad C €^4 

81 D D, ad E. Trogortio igitur A , magnitu^ 

. nts prima ad C, magnitudinem tertiam, diatij^ 

^ duplicata eius[froportionis, quam habet 

gnitudo prima ad B , magnitudinem fecundati Io/j. ^’*oniam inter & C, dueproportiones repon^ 

• I i<r i aquales futh proportioni ad B; vt f» 
I portio adB i ^ B, ad C. proportio Aym- 

ABCDE gftttudinis prima ad Dy magnitudinem quartam,] 

^ dicitur triplicata eius, proportionis ^ quam habit 

' ntagnitudo prima ad B, magnitudinem fecundam: quiain- 

D, reperiunttir tres proportiones , qua aquales funt 

proportioni A, ad B, nimirum proportio A,adB i B, ad C-, & 

C, adD. Sic quoque proportio ^, ad E^ dicitur quadrupltcit- 

ta proportionis ^ y ad B i propterea quod quatuor propor^h 

nes interliduntur inter £, qua aquales funt proportii‘ 
ni ^, ad B, ^c, 

o D fi e contrario ea fit proportio E, adD, qua 

C i & C, ad Bi ^ B, ad dicetur proportio E, ad C, 

ta proportionis Et ad D : ^t vero proportio E ^ adB, dicetat 

triplicat a proportionis E , ad D ific quoq-, proportio Ej adJi 

dicetur quadruplicata proportionis £, ad Z>, eJrc. 
Inter- 



^ Interpretes nonnulli colligunt ex hac definitio 
\ne \ fi froponantur aliquot quantitates continue propoitiona^- 
fles, proportionem pnmx quantitatis ad tertiam, ejfe duplam 
: proportionis prima quantitatis ad fecundam , eo quod Euclides 
]illam-vocet duplicatam proportionem huius. Eodem modo yo- 
luntyproportionem t>rimx quantitatis ad quartam, ejfe triplam 
proportionis, quam habet prima quantitas ad fecundam, &c. 
<^od tamen nulla e{i ratione concedendum. TSiec enim Eucli¬ 
des hoc fignificare voluit, fed docuit tantummodo, pi oportione 
prima quantitatis ad tertiam, appellari duplicatam eius pro¬ 
portionis, quam habet prima quantitas ad fecundam j propte- 
rea quod inter primam quantitatem, ac tertiam reperiantur 
duA proportiones aquales ei proportioni, qua habet prima quan 
t itas ad fecundam,fic de cateris, ut diximus , "filon autem^ 
illam duplam ejfe huius, intellexit, ne Theorema proponeret, 
quod merito qui/piam concedere\recufaret. \^is enim affirma 
bit,inhis numeris continue proportionalibus 5. i.propor¬ 
tionem z<). ad I. duplam ejfe proportionis 15. ad f. cum potitis 
Iit quincupla? .At vero, iUamdicihuiusduplicatam,nemo in~ 
'fictabitur, eo quod bis fit pofita, & continue , proportio i <;. ad 
^.Deinde quo modo erit proportio i. ad %<, .dupla proportionis 
j. ad ^.cum illa minor fit, htec autem maior ? Dicetur tamen 
illa huius duplicata , ob cauftm iam explicatam, licet fit eius 
quinta pars . Quare ^ fi proportio adi, dicitur duplica 
taproportionis quincupla , tamen decupla proportio efieiufde 
dupla. Quemadmodum etiam proportio oSiupla dupla efi pro¬ 
portionis quadrupla,cum tamen quadrupla duplicata,fit fede 
cuplaf vt hic patet 16, l. 

/ T A Q_v E hoc in loco Euclides explicat tantum, quid 
nam 'intelligendum fit nomine proportionis duplicata , triplica 
ta, (^c. vt demonftrationes fequentium libror^ percipiantur, 
rebusqi polfint materialibus accommodari . Ifpn autem deter¬ 
minat, qux nam proportio fit alterius dupla,vel. tripla,vel c^ua 
drupla,&c. Qiiare cumexpropofitione lo. lib. 6. confiet, pro 
portionem quadrati ad quadratum duplicatam ejfe proportio¬ 
nis, quam habet latus prioris quadrati ad latuspofierioris,co- 
ligendum erit, fi continuetur proportio laterum in tribus t ^~ 
minis, proportionem quadrati adquadratum,ejieeam, qu'^^ 
primi termini adtertium i ita.utfipnoris\quadrati latu fi*^- 
■ rit 
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rit triumpiilt»orHf)7,pofienorts autem-finmsfalmiy prius q»i\ 

dratum adpofierius. habeat proportionem quam 9. ad i. ita yt 

illud nouies hoc compleBatur. I^am proportio ^.ad i. qustji 

noncupl.t^ dicitur iuxtaham: definitionem, duplicata projior-' 

tionis tripla, qualis efl a. ad 3. -vel ad i .ut in his nun “ 

9. 5. i.per^^icunm efii TSlon autem inferendum erit.,pn 

tionem quadrati ad quadratum ^ duplo ejfe maiorem prt 

none lateris ad latus. Sic etiam quadratum pojierius adp\ 

proportionem habebit, quam i. ad a.it a let illud fit huius «00 

pars, propter e.i quod proportio i.ad 9. dicitur duplicata pm 

portionis x.ad^.yt in eifidem his numeris i. 3.9. manifej^, 

efl. Simili ratione, quoniam lib. 11. propos, yltima,demon^ 

tur , Jf haras inter fi rationem habere fluorum diametrorumM 

plicatam, colligendum erit, ffh&ram illam, cuius diamtta\ 

continet tres palmos, ad ffharam , cuius diameter eil ynfMt 

palmi tantum, proportionem habere.quam 17. ad 1. Hxc pn*' 

triplicata dicitur tripU proportionis , ceu hic perlficidllfr 

l7.q.^.l.&c. ' ,ti 

C At TE R VM propofita quacumque proportione rationi' 

li yfl eius denominator in fle ipfum multiplicetur , exurget if 

nominator proportionis, qua duplicata dicitur propofita 

portionis , Vt quia ex multiplicatione 4. denominatore /c^jjf 

cet proportionis quadrupla , infe, producuntur t 6. ideoprti‘1 

portio fedecupla, dicetur duplicata, quadrupla proportion^ 

yt hic cernitur 16.4. X.Itemhic 4^. \ z. ■^.E contrario, cum 

ultiplicatione denominatore yidelicet proportk 

fubquadrupld, infe , producatur dicetur proportiofuL, 

fedecupla, duplicata proportionis fubquadrupla. ^od ft 

iiominittot rurflus in difllum produSium multiplicetur, fri 

creabitur denominator proportionis triplicata-, yt in priori^] 

pio , ex multiplicatione 4. in 16. producuntur. 64. denominf 

torproportionis , qua quadrupla dicitur triplicata, ut hict^ 

des, 64.16. 4. l Item hic 191.48. li. I{urfus fi in pofif 

riust hoc produSium multiplicetur idem denominator , inueitk 

^ur denominator proportionis quadruplicata , atque itade ca- 

t^ris. It aeque proportionis duplicata denominator produd^I. 

ey^emminatore fropoflmpropo-,-tionis bis\pofito,atque 

tipRcatOi 'Vs numerus denominans proportione-m dupik^-^^ 

pyopostidnisiripla ,producitur ex 3, denominatore tripUf^} 
portionis,]^ 



Ifortionis bis pcjtto , in hanc modum S-3-acfic 

tlam ter tria faciunt ^.denomimiorem noncu^U frcpQrtib^ 

nisy qu£ duplicata dicitur tripU, y>t hic cerni pote/} i . 

Item hic i8,6.t^^t aero denominator proportionis triplica¬ 

ta gignitur ex propofitx proportionis demminatore terpofito,et 

fic multiplicato . Vtin dato exemplo, denominator triplicata 

proportionis,nempe i 'j.procreatur ex ; .terpofitofic.^. j.5, atqs 

ita multiplicato, dicendo ter tria ter, &c.Ita proportio qua¬ 

druplicata exorietur ex demminatore quater pofito-, Quimu- 

plicata ex eodem quinquies pofito,ac ita multiplicato, !^c. Quo 

circa proportio duarum quantitatum, quibus nullum impo¬ 

nitur medium, fapit naturam quodam modo linee, cum ex nui 

la alia proportione producatur : Troportio vero, cuius quanti¬ 

tates intercipiunt vnicum medium in continuaproportionali- 

tate , habet conditionem fiuperficiei quadrate, quoniam gigni¬ 

tur ex duabus proportionibus aqualibus -, quemadmodum & 

quadratum ex duabus lineis ecqualibus confichur.Dentque pro 

portio , cuius cpuantitatibus duo mediam continuaproportiona 

ditate interiijciuntur , obtinet naturam folidi, atque adeo cubi, 

cum oriatur ex tribus aqualibus proportionibus , quemadmodu 

etiam cubus ex tribus lineis aqualibus confurgit . Verum de 

his plura inuenies apud .Arithmedicos, qui Algebra regulam 

exposuerunt, crc. 

XI. 

H O M O L O G AE, feu fimiles ratio¬ 
ne magnitudines , dicuntur antecedentes 
quidem antecedentibus, confequentes ue- 
ro confequentibus. 

ZJefinivit fupraproportionalitatem ,proportionu 

effe fimilttudinem, Docet iam, non fiolum in proportionalitate 

quauis proportiones dici fimiles ; Verum etiam terminos ip- 

fios, feu quantitates, fimiles dici, homologas ve, dicens,antece~ 

dentes magnitudines appellari homologas ,feufimiles propor¬ 

tione inter fe, nec non confequentes inter fe , vt mtelligeremus 

• in 



lEVCLin.GEOM,^ 
in tjuam flurimis demonflrationibus, qu£ nam latera figura j 

rum inter fi comparata f antecedentia debeant ejje p'rop()ri]m 

num , qua nam confiquentia, ceu in 6. lib.perjfiicHum^A 

\2 si Igitur e fi proportio ^ ^ ad B, ejuaJKil 

D i dicetur quantitas ^ ,fimil is qm^-j 

tati C i & Byfimilis ipfi propter mi Itudinem enim proportionum, necejfim 

1* utramqimagnitudinem antecedente^ 

aqualem eJJe ytrique confiquenti, relm 

ABCD E F G modo maiorem , aut minorem 3 ^liat^ 

haberet ytraque antecedens ad ytranque confiquentemprm 

tionem eandem. Exemplum habes in magnitudinibus proj^ 

tii,in quibus antecedentes maiores funt eodem modo confeqifi 

tibus,ytpote dimidio maiores. .Aliud exemplum uides in 

tudinibus E, F, G, continue proportionalibus, ubi tam E,ll 

F, homologa funt, quam F, G , vt confiat. Atque han^ 

caufam Euclides in defin. 6. iujfit accipi eeque miUtifi- 

ciaprime & tertia magnitudinum , hoc efi, antecedentiu»:^ 

Item alia aque multiplicia fecunda , eJr quarta magnitudini, 

nempe confequentium. Ha enim ftmiles funt inmagnitud^ 

bus proportionalibus, yt ex hac definitione confiat 3 tn magM- 

tudinibus uero non proportionalibus dijfimiles. 

Orontivs, & nonnulli alij interpretes , longe ali¬ 

ter definitionem hanc exponunt . Tutant enim Euclidem dt^ 

cere, in magnitudinibus proportionalibus uarie inter fi cofrj 

ferripofie cly antecedentes magnitudines , cir confiquenttf, 

ceu in fequentibus definitionibus patebit. Verum fi yerba def- 

nitionis diligentius ponderentur, dr yfus eiufdem in 6. lib, «j 

fideretur , nofiram expofitionem huic anteferendam efie , «•' 

me dubitabit. 

XIL 

ALTERNA ratio,eft fii mptio ante-l 
cedentis ad antecedentem, & confequenris 
ad confequentem. 

E x'.p L 1 c A T hic quofdam modos argumentandi ex 

portionibta» 



^LI B E K3. V.^ igi 
fortir,nibns,quorum frequentijjtmus efl yfut apud Geometras, i 

\Hi autem funt numero fex. 'Primus dicitur proportio alterna 

fue permutata: Secundus, inuerfa , feu proportio e contrario: 

Tertius, compoftio rationis , feu toniun fla proportionalitas: 

j '.Quartus,diuifo rationis, uel difiunfia proportionalitM: Quin 

tus, conuerfio rationis, fiue euerfa proportionaiitas: Sextus de¬ 

mique uocatur proportio ex tequalitate, feuaqua proportio. 

terna igitur feu permutata proportio , tnquit, e fi,cum prepoji- 

iis quatuor magnitudinibus proportionalibus, infertur eand'e 

efe proportionem antecedentis prioris proportionis ad antece¬ 

dentem poflerioris, quam habet confequens tllitis ad confequen- 

tem huius , Vt fi ponamus proportionem .A, ad B, quam C, ad 

D,&propterea concludamus , eandem ejje propor 

hionem .A, ad C, qua efi B, ad D ,dicemur argume 

tart a permutata proportione , Graci feriptores in 

hac argumentatione ytuntur hoc fere modo loquen-^ 

'di ‘.Vt efi .A -ad B,ita C, ad D •, Igitur permutan- 

\do , feu viciffim, erit quoque .A, ad C ,yt B ,ad D. 

\Virmam autem efjehuiufmodi illationem, demon- 

firabitur propos. i6. lib, huius, Caterum in diBo 

modo argumentandi, neceffe efi , omnes quatuor magnitudines 

ejfe eiufde generis , ut inter binas yt ut afiumptas proportio effe 

poffit. Tion enim reSle infertur -, Vt linea -A, ad lineam B, ita 

numerus C, ad numerum D‘, ergo permutandoyUt linea ad 

numerum C, ita linea B, ad numerum D', cum nulla fit propor 

tio linea ad numerum, aut contra,ut perfficuum efi ex defin,^. 

XIII. 

IN VJE R S A ratio,eft fumptio confe- 
quentis, ceu antecedentis, ad antecedente, 
uelut ad confequentem. 

V r fi exeo, quod efi-4, ad B ,yt C , ad D , inferamus fit a 

effe B, ad ,A, ut D, ad C,hoc efi, confequentes ad antecedentes 

referamus j dicemur argumentari ab inuerfa proportione . In 

hac argumentatione fic fere loquuntur au flores. Vt efi ttd. 

X Bylta 
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B, ita C , ad D i Igitur conuertendo^ uel e contrario, erit 

2 B, ad^ , ut D, ad Cs ^uetn quidem modumar.] 

g gumentandi certum ejjejojiendetur fropos, t^.ku-l Iiut lib. Torro du£ priores magnitudines 

ejje unius generis , pofieriores alterius. 

namque licebit inferre i ytfe habet linea J,dli 

neam By itafe habet triangulum , feu n»wer]|||^ 

ad triangulum,feu numerum Dj Igitur inue^ 

do yt linea B, ad lineam A , ita triangulum y feu numemD, 

ad triangulum yfiu numerum C. 

XIIII. 

COMPOSITIO rationis, eftfum- 
ptio antecedentis cum confeqiiente , cec 
unius 5 ad ipfam .confequenteiii. 

S I T proportio AB, ad B e ,^ua D E, ad- E f i SUgit» 

exhoc colligatur , eam quoque efje proportionem totius JU 

nempe antecedentis cum confequtnni^ 

-P' r E C, confequentem, quam hahetii»i 

F 3 antecedens nimirum cwm-cwfj 

' ' quente ,‘ad E f , confequentem i Ditf \ 

tuv huiufcentodi argumentatib^eompofitio. rationis , eo 

antecedente, ^ confequente componatur aliud nouum antiK-]^ 

dens . Hunc autem modum iicfndtflpnd Gracos fcriptortsV^]^ 

peries in hac argumentatione ‘,Vt AB, adB C , ita D E, 

E f, componendo ergoerit &,A CyadB C , ut Df, 

Demonfirdbitur hic modus argumentandi hocUb,proposhU 

XY. 

DIVISIO rationis s eft fiimptio 
ceftlis, quo confequentem fuperat aniece- 
dens 5 ad ipfam confequentem. . 



„ B E R3.'V ~^ 
r fi dkamryCjUx proportio efi totius ^B,adC B^ea eji 

totius D £,it(i¥ £; Igitur erit &\ 12 IO ?: 1- C 4- B 
jf C y excefihts, quo antecedens w- ' ' ^ ^:—i—'—' 
Rquentemfuperat y ad jC B , con- P (T ^215 ^ 

‘fequentem.ut^F,excelJus,quo ’ ^ 
■ confequentem excedit antecedens , ad F E , cotifequintem In 

\ ^iuifione autem hac rationis ita loquuntur auStorif ■}'~efg6 di 

kidendo, (irc. Hac porro Hiatio ofiendetur propos. 17 ,huius Itb. 

XVI. 

c O N V E R SIO rationis , eft fum- 
ptio antecedentis ad excelTum, quo, fupe- 
rat antecedens ipfam confequentem. 

o D fi colligamus hoc modo. Sicut efi tota magnitudo 

.A B, ad C B , itatota D Eyud ^ C4B 
FEi igitur ita etiam eriteade ''.' 

jfB,ad.A C\ excejjum, quo co- fi, . ^ ^ ^ 

fequentem fuperat antecedens , 

ytD Ey ad DF ‘y Dicemur proportionem conuertere. Vnde fic 

fere loquuntur feriptores . Igitur per conuerfione rationis yt^c, 

'Confirmabitur autem hic argumentandi modus propos. i ^.hu. 

ius lib, 

XVII. ' . • —..rn 

E X aequalitate ratio eft, fi plures dua¬ 
bus fint magnitudines, & his alix multitu¬ 
dine pares, qux binx fumantur , & in ea¬ 
dem ratione : cum ut in primis magnitudi¬ 
nibus prima ad ultimam, fic & in fecuadis 
ihagnitudinibus prima ad ultimam fefc ha¬ 
buerit. ^ 

X % 

I 
i 
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VEL aliter. Sumptio extremorum,peri 

fubcIu(5lionem mediorum. 

i* I N T fluret magnitudines durabus^ ,ByCy (^latidel 

DiEyJ^ypntquebintt ac bina in eadem, jtroportione , h» 

ad By ut Dy a.d Ey ^ By ad C y ut Ey.ad E .'Si igitur 

!2 tur yproptercaeamejfe frQportionem'.^d\ 

C, prima ad ultimam in primis magni^ 

nibus j quA efi D, adF y prima magnitidk 

nis ad ultima in fecundis magnitudini^ 

^ dicetur huiufmodi argumentandi form 

T ] 4. defumpta ex aquo,fiue ex aqualitate, iritpi 

I I i falicet extrema magnitudinesyjubduBisnt 

1 J i dy s,colligunt habere und,eandemqfinw^i 

/eproportionem ceudn altera definitionea- 

primitur. Quoniam yero duobus modis ex aqualitate licete- 

gumentari in ptoportionibusy vno quidem , fumendo hin^ 

binas magnitudines in eadem proportione, atque ordinatept- 

cedendo s altero yero, cum ordo inuertitur j fit ut duplex f 

proportio ex itquatlitatey non quidem ratione proportionis expt- 

morum ,fed ratione proportionis magnitudinum intermeSt. 

rum. Id quod clarijjime dua fequetites definitiones explicst>\ 

XVIIL 

ORDINATA proportio eft , cum ] 
fuerit, quemadmodum antecedens ad con- 
fequentern, ita antecedens ad confequen- 
tem J fuerit etiam, ut confequens ad aliud 
quidpiam, ita confequens ad aliud quid- 
piam. 

V T quando fuerit .A y adB y yt D\ ad E’, Bjtrf»syi^> 

confequens ad aliud quidpiam y yt ad C , ita E , confequtnf^ 

Ff aliud quidpiam j Ideoque concludatur A y ad C y ytOy^^ 
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<r C 

ilicetur talis modus argumentandi ex j2 
^qualitate , ordinata frofonio, quod in vtrif. 

que magnitudinibus idem ordo m frofortioni- 

bus feruetur . Hic autem modus demonfiratur 

Ifropos. li. huiuf lib, 

‘ XIX. 
ABCD£E 

PERTVRBATA autem proportio 
eft, cum tribus pofitis magnitudinibus, & 
alijs qu^e finthis multitudine pares rut in 
primis quidem magnitudinibusie habet an 
tecedens ad confequeritem, ita in fecundis 
magnitudinibus antecedens ad conlequen- 
tem; Vt autem in primis magnitudinibus 
confequens ad aliud quidpiam, fic ih fecun 
jdis magnitudinibus aliud quidpiam ad an¬ 
tecedentem. '' 

St, ut ex aqualitate colligatur eadem proportio extremo- 

I rum, ordo in proportionibus perturbetur, ita ut dicatur, que- 

admodum ^,adB, Ita E, ad F i Deinde ut in primis magni- 

tudinibui B. confequens ad C, aliud quidpiam , it a in fecundis 

magnitudinib^aliud quidpia ad E, antecedente 

magnitudine;nuncupabitur huiuf emodi mod^ 

argumentandi ex aqualitate, Terturbatapro 

portio f cp no feruetur idS ordo in proportionib’* 

magnitudinum. Confecutionem uerohancua- 

lidam eJfe,opendetur propos.ii.huius Itb. For 

rotam perturbata pro portio,qua ordinata,fem ABCDCB 

per infert ex aquaUtate eande extremorum pro 

portionem, etiam fi plures magnitudines ponantur ^quam tres^ 

ceu propos. 22. huius lib. per(j>icuum fiet • 

F T V N T V R Euclidis interpretes hoc in libro , &in 

alqt, ubi de proportionibus magnitudinum agitur, axiomate 

X J quodam. 
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quodam y quod m'}}ic fuhijceremus , tion inutile fore iudicm. 

mus. Illud amem eiufmodi efi ^ j 

A M proportionem hab^t magnifuc/o; 
aliqua ad aliam, eandem habebft quseiiis magnil 
tudo propofita ad aliquam aliam; & eandenib 
b?bit quapiam alia magnitudo adquamuism 
gnitudinempropofitam. , i 

r T, quam profortionein hahet J,d 

Byjcandenr h.ahebit. magnitudo 

Cy ad aliquam aliam y nempe ad D.his 

eandem habebit quapiam alia E , adpH 

pojitam C.l>{on enim ex hoc abfurdutM. 

quod confequitur, quamuis ignoremus interdum , q/ianm 

quarta illa magnitudo, quamfane ejfe pojfe,duhitandu »o»«j 

THEOR. I. PROPOS. i. 

SI fint quotcunq;’ magnitudines quoj 
cunque .magnitudinum ecqualium numero,! 
(ingula?fingulanim ^que multiplices; 
multiplex eft unius una magnitudo , tatf, 
multiplices erunt & omnes omnium. j 

s iInIt quotcunque magnitudines A B, C D ,toti(lcB 
magnitudinum E, F,atque multiplices .Dico magnitud:!'Bi 
A B, C D, fimul, tam efle multiplices magnitudinum E,fij 
fimul, quam eft multiplex A B, ipfius E, ueJ C D, ipfof-' 
Cum enim A B, C D, fint aeque multiplices ipfarum B. & 
F i fi A B, diuidatur in magnitudines A G;, G H, 

■■ ^ H ^ * Iv X) quoque in mJjDiW* 
dines CI, IK, 

iV— » x* ( ipC Fjjequales; 
magni- 
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' ^qnitudincs A G, G H, H B, tot numero, quot funt ma 
gnuudines C I, I Kj K D. Quoniam vero A G, df E,a:qua 
ics inter fc funt ,.llipfis addantur aequales C I, & F , erunt 
A G, C I, fimul, aequales ipfis E,& F.fimul. Eodem modo 2. 
erunt G H, 3c .1 K, fimul, aequalesipfis E, & F , fimul 5 Nec 
Bon H B, & JC Dj cifdem E,& F. (poties igitur E, in AB, 
jncl F, in C D, continctur,totics& E,F, fimul,in A B,GD, 
'fimul comprehenduntur: ideoque, quam multiplevcft. 
A B, ipfius E, tam funt multiplices A B, CD, fimul, jpfaru 
E, & F, fimul. Q^afc Ifi fint quotcunqtie magnitudines 
iquotcunque magnitudinum , &c. Q^od erat demon- 
ftiandum. 

S. C H 0 'L l 

Hoc iderndemon^rabimrymuerfe inomni genere fro- 

fortionisffropos, iz, , 

THEOR. 2.PROPOS. 2. 

' SI prima feciindiE ieqiie fuerit multi¬ 
plex, atque tertia quartiE; fuerit autem & 
quinta fecunda! a:que multiplex, atque Tex¬ 
ta quarta!; erit & compolira prima cu quin 
ta 3 fecunda! aeque multiplex, atque tertia 
Gumfexta, quartee. 

Sit magnitudo prima A B, tam multiplex lecundae C, 
quam eft multiplex D E, tertia , quartae F j Rurfus tam fit 
multiplex B G, quinta ipfius C, fecundae, quam multiplex 
eft E H, fexta ipfius F, quartae. Dico A B, primam eu BG, 
quinta compofitam , tam multiplicem cllc fecundae C, qua 
multiplex ell D E,tertia compofi- A- B G 
ta cum fexta E H, ipfius F.quartg. ‘ 
Cumenim A B , D E , fintteque ^ „ 
multiplices ipfarum C, Fj erunt in , i-wi.»- 
AB, tot magnitudinesipfi C,aequa ‘ 

les, X 4 
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les, quot funt in D E , sequalcs ipfi F . Eadem rationecriit 
& in B G, tot aequales ipfi C,quotfuntin E H , tequales ipli 
AB G aequalibus multitudi- 
(3 ' nibus A B, D E, addantur squj. 
^ ^ jj. les muJtituduies B G » E H ; emt; 

" '—' tot^ multitudines A G, DH,^qua' 
’ ' Ics.Q^arc toties c6prehedi0|C,f 

in A G, quoties F, in D Hj Idc^que tam multiplex eft 
(prima compdfiia cum quinta) ipfius C, fecundae quam' 
multiplex cft D H, (tertia compbfita cum fexta ) ipfmsF, 
quartae. Si prima itaque fecundae fuerit multiplex, 5ic. 
Q^od erat oftendendum. 

s c H 0 L I a 7^: 

.^V on fi prima magnitudo, ^ tertia, tequales fmk 

fecunda, quarta : Qumta vero fexta, tequemultiflw 

fecundie, quarta. Vel prima, eif tertia aquenuiltifliai 

fuerint fecunda, quarta j ./iiquint.t &fexta^ aquales /ew' 

A B 

H 
F 

A B <5 
C ’ 
D E H 

da, <ir quarta; Erit eadem rationeyUU\\ 
^ G, (prima,^ quinta)tam multiflii 
fecunda V, quam multiplex efi totdDfl\\ 
(tertia'ac fexta) ipfius F , quarta. 

per enim ^ multitudo magnittdp 
aqifatiiimipfi C, ofienietur aqiutUstf-' 
ipfi D'H multitttdini magnituikt^\ 
ipfi Fyiequaituni, ceu perfiicuum e/ ’ 

propefito fchemaie . Si uero tampri»^. 
sit tertia, quam quinta, f:;- fexta asjio- 

les ponantur fecundte, sir quarta, luce ctarius-.exifiit^ prista 
& quintam fimul 3 atque tertiam fextam fimul , aquemii- 
tiplices effe j nimirum duplices ^ fecu,tdau<^ quarta msipdr 
tudinum, .r 

j H oG quoqtie ab Euclide concludetur in omni generepn' 
portionis uniuerfepropos. 24., 

THEOR. 31. PROPOS. 3. 

SI fit prima fecunda aequemiilriplexi 
■ atque 



^atqiic tertia quarta!; fumantur autem ceque 

I multiplices primx, & tertii^ : Erit & ex x- 

I quo, fumprarum utraque utnufque a:que 

'multiplex,altera quidem fecundee, altera 

autem quartee. 

Sit prima maonitudo A, tam multiplex fccundai B, 
quam multiplex cft C, tercia quartas D j fumanturque £,& 
F, asqiic mu tipliscs primar & tertia? A.5c C Dico cx «quo, 
tam multiplicem effe E, ipfius B, quam eft F apl^us D j Na 
cum E, & F , fint teque multiplices ipfa- j 
rum A, & C; fidiftnbuantur E, & F, iii 
magnitudinesipfis A,& C,aequales, utiti . 
EG, GH, HI, &FK,K L, LM5crunt 
tot partesin E, ccqualesipfi A, quot funt ^ 
in F, acqualesipfi C. Quoniam uero EC, 
F K, aequales funt ipfis A, & Cj funt au- q 
tem A , & C, aeque multiplices ipfarum K 
B, & D, exhypothefii Erunt & E G,FK, 1 

carundemB,& D,3cquc multiplices. Pa ili,, 
ri ratione erunt G H , A" L j Ite H I, LM, £ A B FC D 
aeque multiplices carundem B,(Sc D. Qjioniam igitur E G , 
prima magnitudo , tam cft multiplex fecundi B, quam cft 
multiplex F K , tertia quartae D j Item G H, quinta tam 
multiplex cft eiuldcm (ccunda: B, quam multiplex eft K L, 
fexta emfdem quartae D 5 Erit & E H, compofita cx prima 
& quinta , tam multiplex fecundae B, quam cft mu tiplex 
F L, compollta ex tertia <5c fexta , quart? D . Rurfus cum 
fit E H, prima tam multiplex fecundae B , quam multiplex 
cft F L, tertia quar.a? D } fit autem & H I,quinta,tam mul 
tiplex fecundae B, quam cft L M , fexta multiplex quartae 
D 5 £rit&EI,compofira cx prima & quinta, tam multi¬ 
plex fecunda B, quam.cft F M , compollta externa ac fex- 
ta, multiplex quartae D . Eademque cft ratio, fi plures fue¬ 

rint partes in E, & F. Si fit ergo prima fecundae aeque 
multiplex, atque tertia quartae, &c. 

6 uod oltcndcndum erat. 
^ SCHO- 

t.qmttu. 
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0 s T E N D E T V R hoctheorema, propos.ii.nonfolutn 

iit magnitudinibus aque multiplicibus, fed etiam in omnil^ 

qua binte fumpia eandem habent proportionem. ' * 

THEOR. 4. PROPOS. 4. 

SI prima ad fecundam eandem liabue> 
rit rationem, & tertia ad quartam; Etiam 
ct^que multiplices primis 6c tertice, ad jrque 
multiplices fecundae & quarta^ iuxta quam’ 
Ilis multiplicationem, eandem habebuntra 
tionem, fi pro ut inter fe rclpondent, 
fumpta fuerint. 

Si r proportio A, ad B , qucE C, ad D, fumanturoniJ 
prima? A, & ^ertia? C, $que multiplices E, & F j Itcrti,fc- 
—nd* B, acquart® D, ^que multiplices G, & H, raxta qua 

uis multip'icationcm. Dico quoqueclTe 
ut E, multiplicem primae ad G,multiplici 
Iccundae , ira F, multiplicem tertiae ad H, 
multiplicem quartae. Capiantur enim rur 
fus I, K,ip(arum E, F, aeque multipliceSij 
Item L, M, arque multiplices ipfarum 
H. Qjmnium igitur tam multiplex cll E, 
prima ipfius A , fecund^, quam F , tertia 
iplius C, quartae i fumprae funt autem & 
I, K,squc multiplices ipfarum E, Fjpd' 
m:e ac tertiae ; Erunt quoque ex aequo I, 
K, aeque multiplices ipfarum A, C,fecun¬ 
da & quartae. Eadem ratione erunt I,M, 
ipfarum B D, aeque multiplices . Etquu 

I ponitur proportio A, primg ad B , fecundam, qu* C ,Kf' 
I tiae ad D, quartam j fumptaeque funt I, K , xque multipli* 
I ces prima: (5c tertiae j Item L,M, aeque multiplices fecundae 

6c quar- 

K 
It AB G r. 

jKFCD HM 

'^1 



B Kj,. V-X" «g*? 
& quartjei fit ut fi I, multiplex primae deficit ab L, multi- ^.defin.^. 

plici fecund.-e, etiam ,K, multiplex tc itiae deficiat ab M, mul 
tiplici quartae : & fi I, aequalis fit ipfi L., etiam K ,ipfi M, fit ; 

;®qualis .- 3c fi I, excedit ipfam L , etiam K, excedat ipfairi 
M;Idemqucoftendctur inquibufcunqueaeque multiplici- ; 

;bus iplarum E, & F, nec non magnitudinum G, Si H. Ita 
que cum I> & A', fint aeque multiplices primae E, & tertiae Fj ■ 
Item L,&M, 5que multiplices lecundae ,G , 5c quartae i 
oileelumque Iit, fi I, multiplex primae minor fuerit, quam 
;L,multipIpx fecundae,multiplicem tertiae IC, minorem quo- 
quc.cflc M, multiplici quartae, acc. atque hoc contingerem 
quacunque multiplicatione : Erit, ut E,primaad G , fecun- 6jefin.<;, 

dam , Ita F, terna ad H, quartam. Si prima igitur ad fe¬ 
cundam eandem habuerit rationem, &c. Q^pderat dc- 
monfirandum. 

COROLLARI VM. 

Hinc manifeftum elt, fi quacuor quantitates* fuerint propor- 
tionalesjeafdcm & contra , feu inuerfa ratione , prwportionales ef- 
fe »Cum enim,propterca quad fit A, prima ad B,fecundam, iic C, 
tertia ad D, quartam , ofienfum fitj, fi I, multiplex primae minor 
fuerit quam L, multiplex fecundae, uel fqualis, uel maiof, etiam 
K, muldplicem tertiae niinoremi clfc, uel aequalem , uel maiorem 
Mimulciplici quartae; Peifpicuum elt j fi ejeoherario L, maior fue¬ 
rit quam I,iicl aequalis,uel minof, etiam M, maiorem foic, uel ae¬ 
qualem, uelVnin6rem,quam K, fecundum quamcimque multipli- 
cationem fint Qimpta haec aeque multiplicia . Nam fi utraque l,Ki 
minor elt quam utvaque L, M; erit contra utraque L,M,maior qua 
i; % &c. Quare ciic ut B, prima ad A, fecundam, ita D, tertia ad 

C, quartam. 

6Jefn.$. 

S C B 0 L I 0 71^ 

Oronti'vs quartum hoc Theorema jtc conatur de- 
manflrare ,-T.ofiquam^ ex 3, fropos. huius lib. ojiendit I„K, 

ejfe aque multiplices magnitudinum i Item I, M, ejfe 

■aque multiplices magnitudinum B^ D , infert flatim per con- 

uerfptm 6. definitionisfiuxta fuam, expofitionem, ita ejje I, ad 

i, utK, adM, ^are per eandem de finitionem,in quit ferit 

quoque£, adG,, utF, ad H. quidem demonBratio ad^, 

modum efi uitiofa, tum quia fecundum hunc fenfum demonfira 
tur 
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tur conuerfum 6. definitionis, fer conuerfum eiufdem ,atc^ ! 

idcirco idem^per idem, qmd efi abfHrdum^ 

tum etiam, quia eodem modo flatim afrin‘i 

cipio IkuiJJet illi inferre, fic ejje,fer coniterl 

fitm 6.definitionis E, ad G, ut F, ad HM 

acceptione noudrnm magnitudinum aiptl 

multif lilium , Ig^on enim efi maior ratis!^ 

illis-, qudm in his. i{e^ciendaefi ergo huim 

cemodi demotiBratio,una cum exfbfitione(s, \ 

definitionis, ut fupradixiihus. ^t iuxtam] II I 1 definitionis, ut fupradixiihus. At iuxtam\ 

j ftram interpretationem eiufiiem definiti(niS\ 

confiat folum ,fi I, minor efi, quamL, uel\ 

aqualis , uelmaior,etiam K , minerem ejj^ 

uel tequxlem\uel maiorem, quam Miquem 

admodum idem conflat in kqUe rnultiplfi 

‘cibus E, V,G, fumantur, pro ut inter fe rejflondent, 

de ex 6.defin. refte colligitur , ita tffe E, primam ad G^fecm 

dam, ut‘efi F, tertia, ad H, quartam, . ."y 

’ CAETERvm non uideturhoc loco difpm.tilandum Tha 

rema quoddam antiquis mathematicis ualdefamiliare, quank 

uis a nemine,quod fciam, fit demonfiratum. Videlicet. 

SI prima ad fecunciam eandem habuerit ra¬ 
tionem , & tertia ad quartamj etiam sque muK 
tiplices prims & tertias, ad fecundam, & quar¬ 
tam magnitudines , eandem habebunt ratione: 
Necnon asque multiplices fecundas & quarta; 
ad primam &: tertiam magnitudines. Eteon 
tra eandem ratione habebunt fecunda &: quar 
ta,adxque multiplices primas 6>: terti£e; Nec 
non prima & tertia, ad asque multiplices fecun¬ 
das & quartJE. 

■s 1 T .yf, prima ad B, fecundam, ut C, tertia ad D, 

tam , fumanturque E, dg' F, dque multiplices ipfarum 

C ; Item G, ^ H, jtque multiplices ipfarum B, df D. Dteoiti 

(ffe E, ad B, ut F,adD-, Item G, ad A, ut H, ad C i Et e con- 
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vttrfa , itA ejje B^adE, ut D, ad E j Item ^, ad G .ut C, ad 

H. S^vamtur enim rurfus if/hrum E, F, aque multiplices I, 

Kj It.em ipfirum ■ . ^ _, 

Qf H, aque multi >—^ EFi—j—i 

plices L . M^£riit t-HBiji— 

igitur ex aquo , i.,, 

ante probatum eft, 

I, K j aque multiplices ipfarum Jl, C Item L, ipfarum 

B, D, «que multiplices , Quocirca fi l, multiplex prtme A , 

dejicit a G, multiplici fecunda B,etiam K, multiplex tertia C, 

deficiet ab H , multiplici quarta , eJrc. Igitur erit ut E,prima 

ad B , fecundam, ita F, tertia ad D , quartam . Eodem mvdo 

offendetur , ut efi G y ad^, ita effe H, ad C ; ^tque idcirco 

erit conuertendo, ut B,ad E y ita D,ad F j Item ut ad G, 

ita C, ad H y 

Ex quo confiat modus argumentandi, quo frequentiffime 

-ptuntur Geametrte, maxime .Apollonius 'Pergjtus , Archime- 

desy Theon., ^c. Videlicet j Vt efi .A', ad B, ita eji C, ad D ■, 

ergo Ut dupluitiyuel triplumyUel quadruplum, ^c. ipfius A, 

utpote E, ad By Ita quoque erit duplum, uel triplum, uel qua¬ 

druplum^ &c. Ipfius C, quale efi F , ad D. Item ut efi A, ad 

B, Ita eft CyodD', igitur ut A, ad duplum uel triplum,uel qua 

druplum ,&c. ipfius B, nempe ad G y ita erit quoque Cyad 

duplum , yel triplum , vel quadruplum ipfius D, nimi¬ 

rum ad H . 

THEOR. 5. PROPOS. 5. 

S I magnitudo magnitudinis ^que fue¬ 
rit multiplex, atque ablata ablatcc: Etiam 
reliqua reliquae ita multiplex erit 5 ut to.-. 
ta totius. 

Ita multiplex fit tota a b/totius CD , ut eft multi¬ 
plex A E, ablata ablate C F : Dico rel quam E B , ita t fle 
multipticem reliquae C D, ut eft tota A B, totius C D. Po¬ 
natur enim £ B, ita multiplex cuiulpiam magnitudinis ui- 

deheet 



I. quinti» 

I.. quinti 

VCLI^ 

^ JE B 
a t F fT 

delicetipfius GC, uteft A:E, ipfias C F . Q^pmam igitup'| 
A E, E B ^ aeque funt multiplices^ ipfarum C F j G G 7 crit! 

tota A B, totius G F, ita multi-1 

plex, ut A E, ip{ias'C f ,iiocti,j 

omnes omnium, ut una un^l 
E B multiplex ponitur AB^: 

‘ ipfius C D /quam cft mump»| 
A E, ipfius-C Fj Igitur A B.tim' 

eft multiplex ipfius G F, quam jpfiusjCDi atque idci# 
aequales liint G F,C D. Ablata-igitur communi G F,atqui 
Ics erunt G C, F D . Tam multiplex igitur e; it E B , ipljj|t 
F D, quam m ultiplex eft ipfius G C . Sed ita. multiplex po-' 
fica fuit E B, ipfius G O. ut A E, ipfius C F, hoc eit, ut toli 
AB, totius CD. Q^are tam multiplex cft reliqua E B, 
reliquae F D , quam_ cft tota A B, totius C D< quadeii 
propofitum. , . ' - ■ j 

Aliter. Sit ita multiplex tota A B, totius C D,,uti 
ablata A E, ablatae C F. Dico reliquam E B , rcliqu^ F Pi! 

G A E B 
FO 

G 

C FB 

Sed ita quoque multiplexcft A B , eiufdem jC D, ut AE, 
ipfius C FjCxhypothefi: Aeque multiplices funt igitur GE, 
A B, ipfius C D, atque adeo inter fe aequales. Q^are; dem¬ 
pta communi A E, aequales erunt G A,E B j Idcoque ^qW 
multiplices ipfius F D, cunq G A , fit multiplex pofitaipfiuJ 
F p : Atqui ita eft multiplex pdfita G A , ipfius F D ut 
AB, ipfius C p j Igitur 5c E B, reliqua lic erit multiplex ip¬ 
fius F D, reliquae, ut A B, tpta torius C D j quod eft pro- 
pofitum.Si magnitudo itaqWmagnitudinis gque fueritmul 
tipicx, &c. C^od cratdcmonftrandum. 

S C H q L IO -Ti» 

^Tniverse idipfum demonfirabitur fropos, i9<m 
KagmtudinibuscitiufcHnqueproportionisji^c. 

THEOR 

efle fic multiplicem., ut eft; 
tota toti® .[Pofita enim G A,| 
ita multiplici ipfius F D,ut' 
cft A E, ipfius C F ;j erit to-j 
ta G E, fic multiplex totius j 
,C D , ut A E , ipfius Cf'I 
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THEOR. 6. PR0P0S.5. i 6. 

SI cluiE magnitudines duarum magnitu \ 
dinum fint isqiie multiplices , & detradce 
quaedam fint earundem aeque multiplices : 
& reliquae eifde aut aequales funt, aut aeque 
ipfarum multiplices. 

s r N T A B , C D, «que mvi!tipHces ipfarum E, F} & 
detraftae A G, CH, earundem E,F, seque multiplices. Dico 
reliquas G B, H D, aut efle aequales cifdem E, F, aut certe 
earundem aeque multiplices. Cum enim A B , fit multiplex 
ipfius E, & ablata quoque A G j erit reliqua G B, uel aequa 
lisipfi E, uel eius multiplex, alias ^ G 
ingqualis, uel non multiplex ma- • _ 
gnitudo addita multiplici, compo- ”' ‘ 
neret multiplicem, quod cftablur- ^ ^ ^ 
dum . Sitigiturprimum G B,aequa p. , 
Iis ipfi E j Dico etiam H D , ipfi F, eile aequalem. Ponatur 
enim C I, aequalis ipfi F . Et quia prima A G, tam eft mul 
tiplex fecundae E , quam C H, tertia quartae F j dc quinta 
G B, aequalisclt iccundx E , ficut Sc C1, iexta aequalis eft 
quartg F; erit A B, prima tum quinta, ita multiplex fecun- 
dx E, ut HI jtertiacum fexta , quartx Fj Atqui CD,ip- 
IIus F, erat quoque fam multiplex qua AB,ipfius Es Aeque 
multiplices igitur funt H I, C D, ipfius F.j Idccque xqua- 
les inter ft. C>_uare dempta C H , communi , remanebunt 
C I, H D , xquales. Cum igitur C I, pofita fit' xqualis 
ipfi F, erit quoque H D , eidem F, xqualis. qudd cft pro- 
pefitum . 

S 1 T fecundo GB,multiplex ip¬ 
fius E j Dico ita quoque efte multi 
plicem H D, ipfius F. Pofita nam¬ 
que C I, ita multiplici ipfius F, ut 
eft multiplex G B, ipfius E, erit, ut 
prius A B, ita multiplex ipfius E, ut I,. ipfius F. Q_uare i.quinfi, 

iterum equales erunt HI, C D, atqiic adeo 'rcliqux C I, I 
HDs' 

B 

E- 
; C • H D 

Z.qumti. 



H o C quoque offendemus uniuerfe j>ro^‘js. 24. in omt, 

nere proportionis. 

THEOR.7.PROPOS. 7. 

'E KCLID. GEOM.^ 
H D j fed C I,eftita multiplexipfius F , ut G B, ipfmsEj 
cxhypothcfi. Igitur & H D, tam multiplex cntipfmsFi 
quam G B, ipfius E , quod cft propofitum . Si d uje .ita^ 
magnitudines duarum magnitudinum fint aeque multip/^ 
ces , &c. Q3)d oltendendum erat. t 4 

d.defin.^. 

^.defin.^. 

AE ALES ad eandem , eandem 
habent rationem: Et eadem ad cEquales.j 

Sint dute A, B, aequales inter fc , & tertia quaeuis C. 
Dico A, &B, habere eandem proportionem ad C i ItemC, 
ad A, & B. Sumantur D, E aeque multiplices ipfaru sqiia^ 
lium A, B, eruntque D, E, aequales inter fc . Capiatur rur-, 

fus F, utcunque mufi' 
plex ipfius C. Qjmniani 
igitur D,E, aequales siit, 
fit ut utraque uel minor 

quam F, uel acqu,3-i 
maior.iuxtaquaj 

multiplicat!Oj)t| 
seque multiplices primae A, 

, tertiae, minores fint ipfii F, multiplici fecundae & quaiff 
C,(eftenim C,infiar duarum magnitudinu.&c.) uelsequa-l 

s, uel maiores 5 Erit ea proportio primae A,ad C,fccun4|l 
tectiae B, ad C, quartam.Eodem pado oftendemus F, 
ninorem efle utraque D,E, uel utrique aequale, uclnia- 

Igitur cum F, multiplex primae Oc tertiae C, unade- 
a D,& E,aeque multiplicibus fccundae A, & quartj^» 

uel una aequalis fit, uel maior j Erit quoque ea proportio 
primae C, ad fecundam A, quae tei t:se C,ad quarta Bj 
cfi: propofitum. Pofict breums fccundahaec parsoll«odi 

pet 
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percoroll. 4.propos. cxinuerfa ratione . Cumenim often- 
fam tam fitefle A, ad C, ut B, ad C, erit contra C, ad A, 
utG, adB. Aquales ergo ad eandem, eandem habent ra- 
lionemjEteademad asqualcs.quod cratdemonftrandum. 

S C H 0 L I 0 Tl, 

PeRSPJCVVM efl ,mh!lpDfiem hac propos. colligi 

6. defin. iwcta expertionem Campani ac Orontij, f{eqs enim 

fer demenjlrationem confiat, utranque multiplicem D , 

tandem habere proportionem ad multiplicem F j pd folum,cu 

ilU fint aquales^ utramque effe uel minorem,^ uel aqualem^tel 

maiorem multiplici, F. Idemque cernitur in omnibus fere pro^ 

f optionibus , quaper 6. definitionem propofitum colligunt. 

£ o D E M fere modo oftendemus , aquales magnitudinem 

ad alias inter fe aquales, eandem habere rationem, fi loco mul 

iiplicts F , fumantur dua aque « | j T’ \ t 

multiplices. sint enim tam 

^ & B , inter fe aquales , q 

quam C,& D , inter fe . Di- 

eo effe .A, ad C, ut B, ad D. Sumptis enim E, ^ F, aque muL. 

tiplicihus ipfatum .A, B, prima, ^ tertia . Item G,& H, 

aque multiplicibus ipfdrum C, ^ D, fecunda,i^ quarta-, Erut 

tam E, & F,inter fe aquales , quam G , eJr H, inter (e, ut con^ 

fiat ex ifsf^qua in i. lib. docuimus, cum axioma fextum expli¬ 

caremus j quod E, cirF , fint aqualium A B,aqm multis 

plices , necnon G, <irH , aque multiplices quoque aqualium 

€,& D. ^uare fi E, multiplex prima deficit a G, multiplici 

fecunda , etiam F, multiplex tertia ,^b H, multiplici quarta 

deficiet-, ^ fi aqualis , aqualis^ & fi fuperat, fuperahit. Ea¬ 

dem ergo efi proportio .Apprima ad C, fecundam , qua B , ter 

tia ad D,quartam, ex defin. J^ad efi propofitum. 

THEOR. 8.PROPOS. 8. 

IN AE QJ/ A LIV M magnitudinum 
maior ad eandem, maiorem rationem ha- 

Y bcr. 



bet, quam minor : Et eadem ad minorem, 
maiorem rationem habetjquam ad maiore.! 

Sint magnitudines inxqualcs, A B, maior ,icC, 

minor } Tertia autem qujclibet D. Dico proportidbtra I 
A 6, ad D, maiorem efTe proportione C, ad D. Ateton-j 
uerfb, maiorem effc proportionem D, ad C,quani D,id ^ 
A B 5 Intclligatur enim in A B , magnitudine maiore,ma¬ 
gnitudo A E, aequalis minori C, ut fit reliqua E B} Vmi]; 
deinde E B, A E, aequaliter multiplicetur, hac lege, utGF, 
multiplex ipfius E B,maior quidem fit, quam D j At^C, 
Jj; C E multiplex rpfius AI, 

' ' ' ' ' I ‘ non fit minor eadm 
AE B D , fed ucl maiorjKl 

aequalis. Quoniamfj 
turduae F G,GH, 

ultipliccs funtduaii 
B E, E A j erit & tota F H, ita multiplex totius A B,ut HG, 
ipfius A E, hoc eft, ipfius C, cum aequales fint politae C,S 
A E ; Capiatur quoque ipfius D,multiplcx I K,qu£e proxi¬ 
me maior fit, quam H G , nempe dupla. Qjaod fi dupli, 
maior non fuerit quam H G, fumatur tripla , uel quadru¬ 
pla, Scc. Abfcilla ergo L K, quae tequalis fit ipfi D, nontf 
I L, maior, quam H G, (alias IK , non erit multiplcrpif 
fius D , proxime maior quam H G 5 fed & IL, maioffi* 
quam H G) & idcirco H G, erit uel aequalis ipfi I L,uelBi- 
ior. Etquia FG, maior eft pofita quam Dj LK,ucroaequi' 
lis eidem D j erit quoque F G,maior quam L h 5 Eft autf® 
HG ,non minor,qua 1ut dcmonftratu eft, fed ucl sq"*! 
lis, uel maior; Erit igitur tota F H,maior quam I K.Iiil!| 
cura F H, H G, fint aeque multiplices primae A B, & K'® i 
C} AtqueI K,multiplcxipfiusDjqu^inftareftfccuiwfe^ 
quartaej fit autc F H,multiplex primae,maior qua I 
tiplcx fccundf j At H G,multiplcx tertiae non fit maior,q“^| 
I K, multiplex quarta;, immo minor, ex hypothcfi (fump^i 
enim eft IK,multiplcx maior qua HG)erit maior proporuo' 
A B.primg ad D,lccundam,qua C,tertiae ad D, quarta®- 

d V o N I A M uero c contrario 1K, multiplex pri®* 
D, (ponitW; 
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D, (ponitur enim nunc D, prima ac tertia j At C, fecunda, 
& A B , quarta) maior eft quam H Gj multiplex fecunda: 
C j Ati K, multiplex tertia: D, maior non eft,quam F H, 
multiplex quarta: A B , immo minor, cum F H, maior fit. 
quam I K, ut oftenfum eft; Erit maior proportio D,primae 
ad C, fecundam, quam D , tertise ad A B, quartam : quod 
cft propofitum, lna:qualium igitur magnitudinum maior 
ad eandem, &c. Q uod erat oftendendum. 

THEOR.p. PROPOS.9. 

Oy AE ad eandem, eandem habent ra 
tionem, a'quales funt inter fe: Et ad quas 
eadem eandem habet rationem, ese quoq; 
funt inter fe aequales. 

Habeant primo A, & B, eandem rationem ad C’i 
Dico A, &; B, efle inter fea:qualcs . Sit enim, fi fieripoteft, 
altera nempe A , maior & B, mi- ^ ^ ^ 

S^defin.^, 

nor. Erit igitur maior proportio 
A, maioris ad C, qua B, minoris _ 
ad eandem C} quod eft contra hy 
pothefin. Non ergo inaequales funt A,&B,fed tequalcs.Ha- 
beat fecundo C,eandem proportionem adA,& BjDico 
adhuc A, 5c B, efle aequales. Nam fi altera, nempe A, cfict 
maior, & B, minor 5 haberet C, ad B, minorem, maiorem 
proportionem,quam ad A, maiorem; quod eft contra hy- 
pothefin. Non igitur maior erit A, quam B , fed aequalis. 
Qji^ igitur ad eandem, eandem habent rationem, &c, 
Q^od demonftrandum erat. 

THEOR. lo.PROPOS. IO. 

AD eandem magnitudinem rationem 
habentium, qua: maiorem rationem habet, 
illa maior eft : Ad,quam autem eadem 

Y % maiorem 

8. quinti. 

8. quinti. 

IO. 
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7. qmntf. 

8. quintis 

. qmnu. 

. quinti. 

maiorem rationem habet, illa minor eft. 

Habeat primo A, ad C, maiorem proportione^,; 
quam B, ad eandem C. Dico A, maiorem eflrc,quamjS.Si! 
cnim A, foret ipfi B, a:qualis, haberent A,& B, eandq®o 

A p portionem ad C > Si autem Ajt-j 
^ * nor cflet,quam B, haberet B,m-' 

C'--< ior ad c, maiorem proportiohan.j 
quam A,minor ad eandem Q« 

II. 

eft contra hypothefin, Non eft igitur A, aeqoaiis uel nunoi 
quam C, fed maior. Habeat fecundo C, ad B, maioran 
proportionem , quam ad A . Dico B, minorem efie,'^} 
YV. Non enim aequalis erit B^ipfi A j alioqui haberet C, ea¬ 
dem proportionem ad A, & B ; quodieft contra hyp^- 
fin. Neque uero B,maior erit quam A 5 alias haberet Cjsd 
minorem A, maiorem proportionem quam ad B, maiOK: 
quod magis eft contra hypothefin. Minor igitur eft 
A 5 quod eft propofTtum. Ad eandem igitur magnitudiii® 
rationem habentium^ &c. Q^od erat demonftrandums 

THEOR. ii. PROPOS.ii.^ 

Oy AE eidem funt esedem rationes, & 
inter fe funt eadem. 

S r N T proportiones A, ad B; &: C, ad D,,easdem pto-; 
portioni E, ad F . Dico & proportiones A, ad B, & C,Jii 
D, cafdcm effe inter fc. Sumantur enim ad omnes ancett- 

dentes A,C,E, 
I ' ) j)  .... Hi—r—4 aequemultipii- 

Ai-- C^-. 
J}^ r—» I>“^ omni la*- 

k—< quentesB»®» 
E,aliaequ3ECun 

que aeque multiplices K, LjM. Qjioniam igitur ponitiBt'' 
fc A, prima ad B, fecundam, ut E, tertia ad F, quartam > 
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fit, Ut fi G, multiplex primtEfleficit aK, multiplicifecun¬ 
da:, defidat quoque I, multiplex tertias ab M, multiplici 
quartee 5 Et fi G, aequalis cft ipfi K,ucl maior, squalis quo 
que fit I, ipfi M, uel maior : fed (ut eodem modo oftende- 
tur)fi I, minor eft,quam M,uel squalis, uel maior,cft quo, 
que H, minor, quam L, uel squalis, uel maior, propterea 
quod ponitur eflc E, prima ad F, recundam,ut C, tertia ad 
D, quartam. Qjuare fi G , multiplex prims A , deficita 
K, multiplici fecunds B, deficiet quoque H, multiplex ter 
tis C, ab L, multiplici quarrs D j Et fi G, squalis eftj, uel 
maior quam K, etiam H, squalis erit, uel maior quam L. 
idemque oftendetur accidere in quibufeunquesque multi¬ 
plicibus . Quapropter erit A, prima ad B, fecundam, ut C, 
tertia ad D, quartam. Qu^s igitur eidem funt csdem ratio¬ 
nes, & inter fc funt csdem. C^od erat oftendeadum. 

6.dejin.^. 

6»defin.$» 

THEOR. 12.PROPOS.12. 

SI fint magnitudines quotciinque pro¬ 
portionales ; quemadmodum fc habuerit 
una antecedentium ad unam confequen¬ 
tium 5 ita fe habebunt omnes anteceden¬ 
tes ad omnes confequentes. 

s » N T quotcunque magnitudines A,B5C,DjE,F, 
propo rtionales, hoc eft, fit A, ad B, ut C , ad D } & E, ad 
F. Dico ut eft una antecedentium ad unam confequcntiu, 
nimirum A, ad Bj ita eflc omnes antecedentesfimul A, C, 
E, ad omnes 
confequentes 
fimul B,D, F. 
Sumptis enim 
G, H, I, sque 
multiplicibus antecedentium j & K, L, M, sque multiplici¬ 
bus conftquenfium, erunt omnes G, H, I, fimul omnium 
A, C, E, fimul ita multiplices, ut una uniu&^nempe ut G, 

Y 3 ipfius 

I .quinti. 
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ipfius A i & omnes K, L, M, fimul omnium B, D, F,finiul 
ita multiplices, ut una unius,nimirurrt UtK.ipfius B. Quo. 
ni am uero ponitur efle A,prima ad B, fecundam,ut 
tia ad D,quartam, & ut E, tertia ad E, quartamj Jit utiiGfi 
(5-1---... 1'-^ multiplior/.;' 

A-“ C'-- 
D —I pk. 

K'-- 
T , ^ecund^,m| 

iVlciatquocM,! 
multipleic terti* L,ftiultiplici quart*,5c l,ab M ; Et{iQ,| 

qualis efl ipfi K., uel maior, squalis quoque fit H, ipfi L,j 
& I, ipfi M, uel maior. Qjiare fi G, minor eft, uel squalsj 
uel maior quam A", erunt & omnes G,H, I,omnibus K,tii 
M, minoreSjUel squales,uel maiores. Quocirca ut eft A,prl' 
ma ad B,Jecundam, ita erit A,C, E,tertia ad B,D,r,quaii 
Si fint itaqi magnitudines quotcunque proportionales,Jcti 
Q^oddemonftrandum erat. 

THEOR.13. PROPOS. 13. 

SI prima ad fecundam eandem habue¬ 
rit rationem, quam tertia ad quartam j teF 
tia uero ad quartam maiorem rationem U 
buerit, quam quinta adfextam: Prima qitoj 
que ad fecundam maiorem rationem habei 
bitjquam quinta ad fextam. | 

\6,deftn.^. 

Sit a,prima ad B, fecundam, ut C, tertia ad D, qMfj 
tam : fit autem proportio C, terti* ad D, quartam maipr,- 
quam E, quint* ad F/ Jextam . Dico & proportionem A,! 
prim* ad B j fecundam eJTc mniorem quam E , quini* ad 
F, fextam . Sumptis enim G, H, I, sque multipiieibusan- 
recedentium 5 Et K , L, M, sque multiplicibus confcqUfo- 
fium, cum fit A,prima ad B, lecQndarh , ut C, tertia ad D» 
quartam j fit ut fi G, m ultiplex prim* exceflerit K, multi¬ 
plicem fccund*, excedat quoque H, multiplex tertiat ipfi'” 



^LIBEKZ^^ V- 

G— 
A- 

K— 

\.deftn,<^. 

; t, multiplicem quartae, &c. At quando H,exceditipfam 
} ^ non ncccflTario l, excedit jpfam M, fed aequalis aliquando 
ierit, ali- ^ « 
Iquando 
'minor, 
qj ma¬ 
ior po¬ 
natur proportio C,primae ad D, fecundam, quam E, tertiae 
ad F,quartam. Igitur fi G, excedit K, non nccefTario I,excc 
dit M Maior eft ergo proportio A, primse ad B, fecundam, 
quam E, tertiae ad F, quartam. Q^am ob rem fi prima ad 
fecundam eandem habuerit rationem,quam tertia ad quar¬ 
tam, Scc-Q^od oftendendum erat. 

S C H 0 L I 0 

on fi proportio C^tertiicad Dyqaartam minor fuerit, 

^»am £, cjuintx ad I,fixtami erit cjmque proportio ^'yprima 

ad B, fecundam minor quam E, quinta ad F , fextam. Si enim 

proportio C, adD, minor efi quam E, ad F, hoc efl,proportio E, 

ad F,maior quam C, ad Di fit ut fi I, excedit ipfam M, non ne S.defin, f. 

cefiarto H, excedat ipfam L,fed aliquando deficiat,uel ei aqua- j 
lis fit. Sed fi H, deficit ab L, uel ei aqualis eft, etiam G, defi- S.defin.^, 

ciet a K, uel ei erit aqualis,eo quod ponatur C.prima ad D,fe 

'!tundam,ut ^, tertia ad B,quartam, Quare fi I,excedit ipfam 

M, non necefiario G, excedet ipfam K.‘,atqi idcirco maior erit 

proportio E,prima ad F,fecundam,quam tertia adB,quar- %,defin.^. 

tam,hoc eft, proportio A, ad B, minor erit quam £, ad F,quod 

eft propojttum. 

£odem modo. Si prima ad fecundam,maiorem habuerit 

rationem, quam tertia ad quartam^ tertia amem ad quartam, 

maiorem habuerit,quam quinta ad fextam : Trima quoque ad 

fecundam, matorem rationem habebit, quam quinta ad fextam. 

S^v o r> fi prima ad fecundam,minorem habuerit ratione, 

quam tertia ad quartam ; tertia autem ad quartam , minorem 

habuerit,quam quinta ad fextam : Trima quoque ad fecunda, 

minorem rationem habebit, quam quinta ad fextam. 

Sn pportio A,ad B, maior, qud C,adDfi& C,ad D,maior, 

qua E, ad F. Dico proportionem A, ad B, maiorem quoque ejfe , 

\ T 4 quam 



I j. qtiinti. 

14. 

8. qninti. 

I quinti. 

■ P^EVCLTT). (7E0Mg^-'- 
quam E, ad F. Sit enim ut C, ad D, ita G , ad ita utjf ti 

maiorem haheatn- 

j Cl I — I ttonem,quam 

Si-1 Sl-^ f I" ■'■i S^o fofito , erh:,nm\ 

G I ■' ——t C , ad B, maioriu» 

Ei ad F 3 Cum igmti 

tio jF, ad B , maior fit quam G , ad B 3 multo maior erttSto 

^3 ad B, quam E, ad F. 

I A M vero3jiproportio ,a:, ad B, minor fuerit, quutil^ 

adD%& C, ad D, minor , quam E ,adF demonfiraU'^) 

fer ea 3 quxinhoc fchoiio oflenfa funt, frofortionemG^d 

B, minoremeffequatnEi adF . Cum ergo frofortio Jj 

B, minor fit quam G^adB % erit multo Jninor frofortnJji 

B, quam E3 ad F, 

THEOR. 14. PROPOS. 14. 

SI prima ad fecundam eandem habuerit 
rationem, quam tertia ad quartam; Primi 
liero quam tertia maior fuerit, erit & fecuD 
da maior quam quarta. Quod fi primafo 
rit ecqualis tertia? 5 erit & fecunda a^qui 
qiiartee; Si uero minor, & minor erit. 

s I T A jprima ad B/ccuhdam, ut C, tertiaarf D, qW' 
tam. Dico fi A, maior fuerit quam C> fore quoque B,®' 

i iorem quam D $ Q_uod fi A ^ aequalis fuerit ipfi C, aequi; 
; lem quoque cfle P, ipfi D 5 Si denique A, minor fucritq"| 
C, minorem quoqueeffc B,ipfa D. Sit ptimo A, maiorq® 

C , critque proptcrca proportio A > mai®''* 
■gi——, adBi maior quam C, minoris adeandemB- 
(^1_^ Quoniam igitur cft C,prima ad D/ccunda®» 
Tji - ^ Ut A, tertia ad B, quartam j Proportio aut®® | 

A, tertiae ad B, quartam, maior cdjUtoftf®®'! 
mus, quam C, quintae ad B jfextam^i Maior quoque®'* 
proportio C, primae ad D, lecundam, quam C, quints^ 



A- 

C— 

fe^fcxtam. Minoreftergo 1^, quam B jTdeoqucBpma-jro.^«mtr 
foT erit quam D, quod eft propofitum . | 

S 1 T fecundo A, squalis ipfi C,eritquc id¬ 
circo A, ad B, ut C,ad B.QjJoniam igitur pro 
portiones C , ad D , 6c C , ad B ,csdcm funt 
proportioni A , ad B, erunt quoque inter fe 
tsdein proportiones C, ad D, & C , ad B j 
ideoque squales erunt B, & D, quod eft propofitum. 

Si t tertio a, minor quam C,eritqueob ^ 
lioc maior proportio C, maioris ad B, quam g,-- 
A, minoris ad B , eandem : Quoniam i^uur ^^ 
tftC, primaadD,fecun:^am,ut Ajtertiaad p,__ 
B, quartam } eft autem proportio A, terns ad 
B, quartam minor, quam C, quints ad B, fextam j Minor 
quoque erit proportio C, pnms ad D, fecundam , quam i 3. quinti 

C, quints ad B, ftxram j Ideoque B , minor erit, quam D, j o. quinti 

quod eft propoiitum. Si prima igitur ad fecundam eande 
liabuerit rationem,&c. Qjtpd erat demonftrandum. 

7. quinti. 

I r» quinti, 

I . . 
:p. qmntu 

8. quinti. 

THEOll. 15. PROPOS. 15. 15- 

PARTES cum pariter multiplicibus 
in eadem funt ratione, fi prout fibi mutuo 
rerpondent, ita fumantur. 

s I Nr partium A, SfB,sque'multiplices CD,5c E F. 
Dico ita eiTc C D, ad E F, ut A, ad B. Cum enim C D,Sc 
EF, fint xque multiplicesipfarum A B 5 continebitur 

A, toties in C D, 
quoties B, m E F. ^ q HDF I KF 

'Diuidaf’ ergo C D, ----‘-- > ' ^ ^ 
* in partes C G,G FI A’-' ^ 
H D , aequales ipfi 
AjSc EF.in partes EI,I K, K. F, aequales'ipft B 5 erirque 
C G , ad E I, ut A , ad 8 ) ex fcholio propos 7. huius lib. 
quod C G, & A , aequales inter le lint, nec non E I, & B . j 
Eadem ratione erit G H > atl 1 K j & H D, ad K F, ut A, ad j 

Bj Ideoque' 



___miEvcLm GEoum, 
r I. (luintL B} Idcoquc CG,GH,HD,ad eandemhabebunfj 

proportione. Qjip 

CGHDFIKF circa utCG,ad£I,| 
, I ^ I . j I , , cftjUcAjad 

iz. (Ittinti. A'-- B'-* B, ita erit C D,adi 
E F, nempe omnesi 

i C G, G H, H D, fimul, ad oihnes E I,I K,KF,fimul,quo(i| 
cft propolitum. Partes itaque cu pariter multiplicibus, 
Q_upd cratdtmonftrandum. 

i6. THEOR.i6.PROPOS.i5. 

SI quatiior magnitudines proportiona¬ 
les fuerint3,& uidffim proportionales erut. 

Sit a , ad b, ut C , ad D. Dico u cifsim , feu perniti- 
, tando, tfle quoque A, ad C, ut B , ad D. Sumantur enim' 
iplarum A, B, xque multiplices E, F j Item ipfarum C, P,| 

15’. a'que multiplices G, H; critque E , ad F, ut A , ad B,cum; 
E, & F, fint pariter multiplices partium A, &B. Eadcmra- 

1 ( Q-. I - , tione erit G, ad H, ut 0,3(1, 
A—'—1 -D • Cum igitur proportiocj 

nes E, ad Fj <Sc C, ad D,fint| 
j; T' ^ cajdcm proportioni A, ad' 
j,'i i, quinti. B ; erunt &ipfe inter ft eatdem . Rurfusquia proportio- 
jS nes E, ad F 5 & G, ad H, caedem funt proportioni C, ad D,| 

, • erunt & ipfe eaedem inter fe,hoc 'cft, m ell E, prima adF, 
fecunefam, ira erit G, tertia ad H , quartam. Q^arc fi Ei 

I4. quinti, maior cft quam G, uel aequalis, uel minor, erit quoque f, 
maior quam H, ucl aequalis, uel minor,in quacunque raul- 
tipiicationc. Eft igitur A, prim.i ad C,fccundam , ut B, ter- 

, tia ad D, quartam (cum E, & F, ftnt asque multiplices pri- 
jna: A, & tertias Bj At G, & H, aeque multiplices C, fecun¬ 
dae, & D, quartae, & illae ab his una deficiant, ucl unasequ» 
k.'- finr, uel una excedant, &c.) quod cft propofitum.Si qui 

tuoi Igitur magnitudines proportionales fuerint,& . 
uiciflim proportionales erunt. Qjipd 

oftendendum erat. 
SCHO- 
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£ iL?. r. «^4 

S C ti 0 L i 0 

E X h&c^ itlui dimonfirahitiir» 

Si prima ad fecundam, eandem habuerit 
rationem, quam tertia ad quartam n prima ne¬ 
ro, quam fecunda, maior fuerit: Erit & tertia 
maior,quam quarta j Et fi aequalis,aequalis ll 

minor, minor. 

Sit enim iit priffia ad SifecMndam,i'tn C,terti a ad I>> 
i^uartdm. Dicn,fl A, prima hiaior eji^quam fecunda i& Cy 
tertiam maiore effe quarta b j &fi dqua t 
iis,xqualem i S' fitdinoYyminorem.Erit ^ B»—1 " 
enim permutdftdo,ut A^ ad C, ita B , ad 

D. ^uaref A maior e fi, quam B., erit 

& C, maior, quam D ) & fi aqualis, aqualis j &fiminoft 

minor. S^od eft propofitum. 

xS. quintH < 
14. quinti. 

THEOR. 17. PROPOS. 17. 17. 

S i compolitcE magiiitivdines proportio-^ 
nalcs fiictint, hx quoque diuifoe proportio 
nales erunt. 

5 1 N t coMfipbiitae magnitudine* dc DlE, 
t E, ^portionales, hoc 
feft,AB,adt:B,utI)E, 
ad P E. Dico 5c diuilas ^ _ I ^ 
eafdcrn,proportionales ^ 
cire,h6ceft,uteftACi 
ad CB,ita clTc D F, D F.E 
ad F E. Ipfarum enim j_, Pvi O 
AG,;CB,DF, FE, tV—i— ' ' *' ' H-H-» 
eeque multiplices capia¬ 
tur eodem ordine G H, FlTilCL, LNi> critqucGI# 
ita multiplejt ipfius A B * ut eft ^ M, ipfius A C# 

l>GC,cft 
\tiqutmt. 



'E-KCLJ<n:>.GEOMmi 

I. quinti. 

z. qmntt. 

6.defin.^. 

i8. 

hoc eftjUt K L, ipfiusD Fj ftd uteft multiplex K L,ipfius 
D F, ita quoque multiplex eft K M , ipfius DE. Aeque 
multiplices ergo funt G I, KM,ipfarum A B, D E; Capian 

tur rurfus I N , MO, 
aeouc multiplices ipfaru 

a K, ,I , . . . Kc‘b, FE.ciuoniam^’ 
k * ' ' ''''''' ’ tur fic eft multiplex HI, 

—I prima fecundae CB,* 
D r E L M, tertia quartsFEi 
K Xi M O Ice ta eft multiplexI| 

^ ‘ ^ ‘ ' quinta ftcundae CB,(ji 
'M 0,lcxta quartaeFEi 

erit & H N, fic multiplex fecundae C B , ut L O, multipkl 
cftquartaeFE. Itaque cum fit A B, prima ad CB, fetui 
dam, ut D E,tertia ad F E, quartamj fumptaeque fint ^ 
multiplices prirnae ac tertiae j Item fccundce & quartsjul 
ut fi G I, multiplex primae A B, deficit ab H M, multipl^ 
fecundae C B, etiam K M, multiplex tettiae D E, dcficiatill 
L O, multiplici quartee F E ; & fi aequalis_,aequalis , 
cedit, excedat . Deficiat nunc G I, ab H N, & K Mji 
L O . Ablatis ergo communibus H I, L M, deficiet quo^i 
G H, ab I N, & K L , ab M O. Q. uod.fi G I, squalisfut 
ritipfi H N, & K M, ipfi LO, erit & G H, aequalis ipfiIII) 
& K L, ipfi M O. Et fi G I, exceflerit ipfam H N,& KM, 
ipfam L O ; excedet quoque G H, ipfam I N, & K L,ipfaDij 
M O. Quam ob rem cum G H , K L, fumptae fixitaequt 
multiplices primx A C, & tertiae D F j Item 1 N , MO) 
aeque multiplices fecunda; C B, & quarta; F E, oftenfunuii 
fit, aeque multiplices primae & tertia; ab a;que multiplicibui 
fccundcE & quarta; uel una deficere, uel una tequalcseiii 
uel una excedere ,• Erit A C, prima ad C B , fecundam,® 
D F, tertia ad F E, quartam, quod eft proppfitum. Si com 
pofitae igitur magnitudines proportionales fuerint, &c* 
Q^uod oftendendum erat, 

THEOR. i8. PROPOS. i8. 

SI diuife magnitudines fint proportio 
nab 



«7; 

nales, hs quoque compofitxproportiona- 
les erunt. 

S iTn T diuifoe magnitudines A C, C B, D F, F E, pro¬ 
portionales, hoc eft!> A C, ad C B> D F, ad F E j Dico 
casetiam compofitasproportionales ellc, ut A B, quidem 
ad C B, ita D E, ad F E . Sumantur enim , utprius, ipfa- 
rum A C, C B, D, F 
F E i aeque multipli¬ 
ces G KL , 
L 291 j item ipCatum 
C B , F E", ali& aeque 
multiplices I N,M O5 

eruiiiqiie rurfus G I, 

H I N 

A C B 

B EE 

t< M . 

ClUIlCtjUC lUllUa^A, 
K M, ipfaruth A B , D E, aeqiiemultiplices. Item HN, 
L O, ipfarum C B, F E, ceu in procedenti Theoremsfte 
oftenfunlfuit. Quoniam uero jloniturcfic A C, prima 
ad G B fecuiidam , ut D F, tertia ad F E * quartam j fum^ 
ptoque funt oque multiplices prima?ae tertiae-j Irem lecun 
dae & quartae 5 fit ut fi G H, multiplex prima; deficit ab I N, 
multiplici (ecundae, etiam K L, ro ultipJcx, teftia: deficiat ab 
M O, multiplici quartae j & fi aequalis,aequalis fi excedit, 
excedat. Deficiat nunc G H, ab I N, & K L, ab M. O: ad¬ 
ditis igitur communibus HI, L M. deficiet quoque G I, ab 
HN,&K2vi,abLO. Q^od fi G H, aequalis fuerit ipfi 
I N,&KL,ipfiMO,erit6cGI, ipfi H N, aequalis, & 
K M, ipfi L O; Et fi G H, cxccfferit ipfam 1 N, & iiC L, ip^ 
fam M O, excedet quoque G I, ipfam H N, & 2t M, ipfam 
L O . Quoniam ergo fi G I, multiplex primae A B,dcficit 
ab H N, multiplici lecundo C B ; etiam K M. multiplex ter 
tio D E, deficit ab L O, multiplici quartae F E j 6c fi oqua- 

lis, aequalis ,& fi excedit, excedit >crit A B, prima ad 
C B', fecundam, vt D E, tertia ad F E, quar¬ 

tam quod cft propofitum. Itaque fii 
diuifae magnitudines fint pro¬ 

portionales, &c. 
erat oftenden- 

dusa» 

t. quinti, 

i., quinti. 

S.dejin,^. 

. ..''r 

thior. 



^EVCLm. GEOM.m) 
19. THEOR. 19. PROPOS. 19. 1 

SI quemadmodum totum ad totum j ita 
ablatum fe habuerit ad ablatum : &.reji- 
quLim ad reliquum, ut totum ad totum, fe 

habebit. 

16, quinti. 

s I T tota A B, ad totam C D , ut ablata A E, ad abh- 
tam C F. Dico 5c reliquam E B,cllc ad reliquam F D,utcl 
tota A, ad totam C D. Cum enim fit A Bj ad C D, ut AE, 

_ ^ ad C F, erit & permutando AB, 
A .. , ■r 1 " fld A F.. iir r n ari r P . Dmi. 

17. quinti. 

16. quinti. 

c . , F D dendocrgoerit EB,ad AE,uii 
' * F D, ad C F ; quare pcrmutan-j 

do rurfus erit E B, ad F D > tit A E, ad C F, hoc cft ut tota 
A B, ad totam C D,cum pofita fit A B, ad C D,ut A E,ad 
C F i Si igitur quemadmodum totum ad totum,&c.Quod 

dcmonftfandum erat. 

corollarivm. 

H t N c facile demonftrabitut modus ille argumentandi in pio 
portionibus,qui fumitur a conuerlione rationis,iuxta i(5.dcfin, 

S I T enim A B, ad E B, ut C D, ad F Dj Dico tper conuerfioat! 
rationis elTe quoque A B, ad A E, nt C D, ad C F j Cum cninifitt 
A B, ad B B,ut C D,ad F D ; erit permutando A B, tota ad CO,to 
tam ut E B, ablata ad F D,abUtam: ut igitur tota A B,ad cocaGD, 
ita A E, reliqua ad C F, reliquam. Permutando ergo rurfuserii 
A B, ad A E, ut C D, ad C F : quod ell propofitum. 

16. quinti. 

ig, quinti. 
16. quinti. 

ao. • THEOR. 20, PROPO S. 20. 

SI fint tres magnitudines, & aliae ipli^ 
aequales numero, quae binae & in eademra 

tionc fumantur j ex aequo autem prima, 
tertia maior fuerit,erit & quarta, quamfex- 

ta, 
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ABC DEF 

ta^maior. Quod fi prima tertise fuerit i^qua 
lis, erit & quarta xqualis fextGe: fin illa mi¬ 
nor, haec quoque minor erit. 

Sint tres magnitndincs A, B, C, & totidem D, E, F, 
fitque A, ad B, ut D, ad E 5 & B, ad C, ut E , ad F, fic au¬ 
tem primo A , prima maior quam C , tertia. Dico de D, 
quartam efle maiorem F, fexta. Cum enim 
A, maior fit quam C , erit maior propor¬ 
tio A , ad B , quam C, ad B 5 eft autem ut 
A, ad B, ita D, ad E j maior igitur propor 
tio quoque erit D , ad E , quam L , ad B j 

At ut C, ad B , ita F, ad E j (Cum enim fit 
B, ad C, ut E, ad F, erit conuertendo ut C, 

ad B,ita F,adE, ) 
portio erit D, ad E , quam F, ad E j Q^are D, maior erit, 
quam F j quod eft propoficum . 

S I T fecundo A , «qualis ipfi C j Dico & D, asqualem 
cfTeipfiF. Cum enim A, fit ipfi C, aequa¬ 
lis , erit A , ad B , ut C, ad B j eft autem ut 
A ad B, ira D, ad E j Igitur erit 6e D, ad E, 
ut C, ad B 5 At ut C, ad B, ita eft F, ad E, 
per inuerfam rationem, uti prius. Qua¬ 
re erit D, ad E , ut F, ad E j Idcoquc aequa ^bc DEF 
ks erunt D, & Fj Q. upd eft propofitum. 

S I T tertio A , minor quam C i Dico & D , minorem 
efle, quam F . Cum enim A , minor fit 
quamC, erit minor proportio A, adB, 
quam C, ad B j led ut A, ad B, ita D , ad 
E} Minor ergo proportio eft D, ad E, qua 
C, ad B j Eft autem conuertendo,ut prius, 
ut C, ad B, ita F , ad E i Igitur minor eft - - ^ 
proportio D adE,quamF adEjproptc- 

rcaque D, minor erit quam F. Q^od eft propo¬ 
fitum . Si fint itaque tres magnitudines, & 

aliae ipfis aequales numero, &c. 
Qjrod erat oftenden- 

T H E O R. 

, quintt. 

3. 

I o. 

7. quinti. 
■ I. qMUti. 

p. 

. 

IO. quinti. 
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8. quinti. 

4. quinti. 

I o, quinti. 

7, quinti. 

p. quinti. 

5. quinti» 

SI fint tres magnitudines, & alix ipfe 
ceqiiales numero, qux bince, & in eaderaw 
tione fumantur , fueritque perturbata | 
rum proportio; ex srquo autem prima qin 
tertia maior fuerit: erit & quarta , quam 
fexta, maior. Quod fi prima tertite fiient 
tequalis, erit & quarta aequalis fextx i finii- 
la minor, bcec quoque minor erit. 

Sint tres magnitudines A, B, C, & totidem D>E,ii 
Sitque earum proportio perturbata, hoc cft , fit ut A.adJ, 
ita Ej ad F, & ut B, ad C, ita D, ad E > Sit autem primoA- 

pnma maior quam C, tertia. Dico & Dj 
quartam efie maiorem fexta F . Cum cnia 
A, maior fit quam C, erit maior propo® 
A, ad o, quam C, ad B >eft autem utA,a3; 
B, ita E, ad F : Maior ergo proportio cft 
ad F, quam C, ad B . Cfuoniam ucro utBiJ 

ad C> ita D, ad E , erit conuettendo ut C, ad B, ita i,i 

p. Qjiare maior erit proportio E , ad F , quam E, adP: 
Ide^iie maior erit D , quam F j quod eft propofitum. 

Sit ficundo A , ipfi C , aequalis 3 Dico D, quoqud 
• F, efle aequalem. Cum enim A, fitaequil 

1 ipfiC, erit A, ad B, ut C ,ad B 5 fedut A, 
B, ita eft E, ad F : Igitur erit ut C, adB,iti 
E, ad F } eft autem ,ex inuerfe ratione 
C, ad B, ita E, ad D, ueluti prius.Igiturcni 
ut E, ad F, ita E,ad D j.atque idcirco D;ip“ 

I, aequalis erit; quod eft propofitum. 
Sit tertio A, minor, quam C > Dko & D, minof® 

.eflequamF. GumenimA,fit minor quam C, erit 
proportio A, ad B , quam C >ad B i Vt autem A, ad B,i» 
£, ad F: minor cft erso proportio B, ad F, quam Ciad* 

OjoniaiD 
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(^oniam vero, vt ante, ex inuei^ ratione 
vtC ad B, Ita E , ad D j ent quoque minor 
proportio E,ad F,quam E,ad Dsacpropte- f 
rea D, minor ent quam F j quod cft propo- | 
fitum. Siigiturfint tres magnitudines, & J)EE 
^iat ipfis squales numero, Scc.Q^od often- 

" dendum erat. 

THEOR. 22. PROPOS. 22. 

S1 fint qiiotciinq; magnitLidines^&alisB 
ipfis lEquales numero, qu^ bin;^ in eadem 
ratione fumantur : Et ex irqualitate in ea¬ 
dem ratione erunt. 

s t N T quotcunq; magriifudines A, B, C, &alis toti¬ 
dem D, E, F, fitqj A, ad B, vt D, ad Ej & B, ad C, vt E, 
ad F.Dico quoque ex squalitate cfTe A, ad C. vt D, ad F j 
Sumptis enim ipfarum A,D,fqucmultipIicibus G,H}ltfm 
ipfarum B,E,squemultiplicibus I, K; Item ipfarum C, F, 

'j squemultiplicibusL, M j cum fit t 
A-, prima ad B, fecundam, vt D, r t ^ f T 
tertia ad E,quartamierit quoq5 G, 1 f J 1 I TtI 
multiplex prims ad I,multiplicem DEFO 
fecunds, vtH, multiplex tertis ad GIL 
K,multiplicem quarts. Eadem ra 
tibne, cum fit B, piima ad C , fc- 
cudam,vt E, tertia ad F,quartam j 
eriti, multiplex prims ad 1, mul¬ 
tiplicem fecunds, vt K, multiplex 
tertis ad M, multipliceni quarts. 
Quoniam igitur funttre$ magnitudines G.T,L,&a% tres 
H, K, M,qus bins in eadem proportione fLimuntur,fit yt 
fiG fuperat ipfam L,fuperct quoque H,ipfam M 3 Ef (Is- 
qiialis, squalis 3 Et fldeficit, deficiat. Itaq3 cum G, H, s- 
quemultiplices prims A,& tertis D, vel deficiat vna ab L, 
M,squemultiplicibus fccuds C, & quarts F^vel^na s-qua 

I, qumth 

4. quinti. 

zo. quinti. 
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IcsfintjVel vna exccdaf,in quacuqj multiplicatione} Erit A, 

6,defin.^, prima ad C,fccuda vt D,terria ad Fjquarra.qd"cft ^ppofitu. 
Qj^od fi fuerint plures ma- I-r f gnitudinestribus,ita vtfitetiaC, 

n I 1 T I N,vt F,ad O5 Dico adhufrff 
A BCM I>EFO vt A,ad N.tta D, ad O. Cm' 
GXL HK^ fit oftcfum in tribus rnagnliii! 

rubus,efie A,ad C, vt D,adl|0i 
natur aut C,ad N,vt F, adGjC- 
runt tres magnitudines A,C,N, 
& aliae tres D,F>0, quaebinii» 
eaderonc fumutur : crgOBi-l 
qualitate in tribus magnitudii- 

busoftcra,rurfuserit,vt A,ad N,ita D,ad O.Eodeqjinoilo; 
idc oftedetur in quinq; magnitudinib®,per quatuoii(IcBtil| 
in quatuor demoftratu fuit,per tres;Et fic de pIuribus.lBji 
fi fint quotcuq; magnitudines, &c. Q_uod erat ollcnds|> 

23. 

z 5. quinti. 

11. quinti. 
1 $. quinti. 

THEOR. 23. PROPOS. 23. 

SI fint tres magnitudines, aliceq; ipfisf- 
quales numero, quse bince in eadem rado 
ne fumantur, fuerit autem perturbatae® 
proportio: Etiam ex aiqualitate in eadei 
ratione erunt. 

Sint tres magnitudines A,B,CI 
aliaj tres D, Ej^Fjfitq; perturbataesw® 
proportio,hoc cft,fit vt A,ad B,itaP 
F;& vt B,ad C.ira D,ad E . Dicoquo^ j 
cx aequalitate cfle vt A, ad G, ItaDi^“l 
F. Sumptis.n.ipfaru A,B,D,*qucniiiliii 
plicibus G,H, I;Itc ipfaru C,E,F,2<I“''l 
multiplicib® K, L, M; Erit vt A,adB,;»i 
G, ad.H,cum G, H, fint ipfaru 
quemultipliccs; Atvt A,ad 
E,ad F; Igitur vt G,ad H,itaeft 
Sed v^E,ad F, ita eft quoq; 

L,H 
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L,M,nnt ipfaru E.F.cquemultipliccs.Igiturerit st. G,ad H, 
ita L,ad xM.Rurfus quonia eft B,prima ad C, fkuda, ut D, 
tertia ad £,quartaicritquoqj ut H,multiplex primae ad K, 
multiplice fecundae,ita I,multiplex tertiae ad L,multiplieem 
quartte.Q^ia igitur funt tres magnitucimcs G,H,K,5c aliae 
tres I,L,M.,quae binae in cade ronc fumutur,eltqj earu pro¬ 
portio perturbataj fit ut fi G^fuperatipsa K, fupcret quoqj 
I,vpfamiM; & fiaequaliSjtequalisj & fi defiot,deficiat Icdqj 
cu G4,adqucmu!nplices primx A,5c tertiae D,a K,dc M, ae- 
quemuiciplicibus fecudae Cj& quartae F, uel una deficiant, 
ucl una xqualia fint, uel una excedant; erit ut A, prima ad 
C,ftcundani, ita D, tertia ad F, quartam . 

0^' OD fifuerintplurcsmagnitudinestribus, fueritq; 
earum proportio perturbata,ut fi fuerit A , ad B, ut F, ad 
OjA:B,ad C. ut F, ad I'j 6c C.ad N, ut D,ad E. Dico ad- 
hucefleut A,adN, ita l>,adO. Cum enim iam fit often- 
fum in tribus magnitudinibus , cfle A., ad C, ut E , ad O j 
Ponatur autem-efic ita C, ad N, ut D, ad Ej erunt tres ma 
gnitudines A, C, N, & aliae tres D, E, O, qu? binae in ea¬ 
dem fumuntur proportione, eltqj pei turbata earum pro¬ 
portio; Ergo rurfus ex aequalitate in tribus magnitudini¬ 
bus oftcnfa , erit ut A, ad N, ita D, ad O . Eodemq; modo 
idem oftcndetur in quinque magnitudinibus, per quatuor, 
ficut id in quatuor fuitdemonftratum , per tres 5 Etficde 
pluribus. Itaque fi fint tres magnitudines , &c. Q^od de- 

monfirandum erat. 

II, qu,inti 

4. quinti. 

z I. quinti 

6.def,^, 

THEOR. 24. PROPOS. 24. 24. 

S I prima ad fecundam eandem habue¬ 
rit rationem, quam tertia ad quartam i ha¬ 
buerit autem & quinta ad fecundam ean¬ 
dem rationem , quam fexta ad quartam : 
Etiam compofita prima cum quinta, ad fe¬ 
cundam eandem habebit rationem 5 quam 

tertia cum fexta, ad quartam. 
1 z 2 s I T 
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4. qiunti 

11. qwntt. 

X 8. qmnti. 

22. quinti. 

4. qmntt 

11. qmnti, 

17. quinti. 

S i t a B, prima ad C,fecundam, vt D e, tertiaadF,' 
quartam ; Item B G,quinta ad C,fecundam, vt E 
ad F,quartam. Dico ita effe A G, compofiram ex primaac' 
quinta , ad fecundam C, vt eli: D H, compolita ex terfiaiSc! 
Icxta, ad quartam F. Cum enim fit vt B G, ad C, aaEH,j 

ad Fjeriteonuertentet/ 
A B G P E H c,adBG,itaF,adEH,j 

* ' Qjjpn’a Igitur clt 
—I ad C, vt 0-£,ad F;(kC,j 

ad B G, vt F,ad E H3 erit ex cequali A B,ad B G,vt DE.adl 
E H : componendo igitur erit vt tota A G.ad B G, italSllj 
D H ad E H. Itaque cum rurfusfit AG, ad B G, vtDH,! 
ad EH3&BG,adC,vtE H, ad Fj entexasquah A GjiJ! 
C, vt D H. ad F, quodeft propofitum. Si prima igiturtl: 
fecundam eandem habuerit raiioncm , 6cc . Q^odcni 

demonftrandum . 

S C H 0 L I 0 X- 

E o T> T. M fere modo oflendetttr in omni genere proforU 

nis id , quod Theorema, fextum huius lib. demonflrawt « x-j 

quemultiplicibus magnitudinibus dumaxat. Videlicet, j 

Si du? magnitudines ad duas magnitudines 
eandem habeant proportione, 5c deira(5fiE<]W' 

dam habeant ad eafdem eande proportionc:& 
reliqutead eafdem eande proportione habebfit. 

H A B E A N T G,D H^ad C, & F, eandem prop^ 

nem, hoc eB, fit A G, ad C, -vt U H, adT . Item dett0‘ 

.AB, DE, ad eafdem C, F , eandem habeant fropon»- 

nem, ita yt fit quoque AB, adC, vt DE, ad 

^ reliquas hG,E H,eandem habere proportionem 

C, F, hoc eft, ejfe B G,ad C,yt E H ad F.Cum enim fit 

ad C, ita D E, ad Fj erit conuertendo vt C, ad A B, “ l 

D E. X^uom :m igitur efi A G, ad C, vt D H, ad F i j 

A B, vt F, ad D Ei erit ex te qualitate A G, ad A B,vt 

ad D E. Diuidendo ergo erit vt BG,adA B, ita E Hj ,dDt,\ 
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Itaque rurptf ftt R G, ad ^ B, vt E.H, ad D E-, ^ Bf ■ 

ad C, -vt D E, ad Fj erit ex aquali B G, ai C, rt E H, ad F 

^od efl frofojttum . ' ■ 

iz. quinti. 

THEOR. 25- PROPOS. 25. 25. 

SI quatuor magnitudines proportiona 
les fuerint: maxima & minima reliquis dua 
bus maiores erunt. 

Sit AB,ad C D, vtE, ad F, fitqj A B, omnium ma 

xima , & F, minima . Dico duas A B; & F, fimul eflc ma^ 

iores duabus C D, & E, fimul . Auferacul- enim cx A B, 

magnitudo A G, ajqualis ip- T> tt 

fl E • & CT C D alia C H >- A - ^ . n 

qualis ipfi F} Erit igitur A G, ^ ^ r» F__ 

adCH, VtE, ad F, hoceft, ^ ' 

vt A B,ad C D. Qjaarccum fit tota A B, ad totam C D,vt 

ablata A G , ad ablatam C H 5 erit quoqj vt tota A B, ad 

totam C D , ita reliqua G B, ad reliquam H D. Eft autem 

A B, ( cum fit omnium maxima ) maior, quam C D: Igi¬ 

tur & G B,maior erit quam H D. Quoniam vero A G, & 

E, aequales luntifi ipfis addantur «equales-F, & C H j fient 

A G, & F, fimul aequales ipfis E, & CH,fimul. Additis igi 

tur inaequalibus G B, & H D, fient A B, & F, fimul maio¬ 

res quam E, & C D,fimuljCum G B,-fit maior quam H D. 

(Qj^od elt prqpofitum.Si ergo quatuor magnitudines pro- 

jportionalcs fuerint, 6cc. Qj^od erat dcmdnilrandum. 

19 quinti. 

S C H 0 L I 0 "H,- 

.TSC^C E s’s E efi autem ,Jl‘antecedens magnitudo ynius 

\froportionisfuerit omnium maxima , confequentem alterius 

-ej[fe omnium minimam , ceu in fropojito exemplo cernere licet. 

Cum enim fit yt .A B,ad C D, ita E, adFi& A B,maior qua 

Ey erit quoq; C Dymaior quam F . Item quia maior efl A B, 

quam CDj et/r quoque £, maior quam F. Quod fi e contrario 

Z } antece- 

14. quinti. 
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antecedetis ynius proportionis/{terit omnium minima , erit 

con/eqttens alterius omnium maxima ,yt conjlat ,fi dicaturef 

/e F , ad E ^yt C D , ad ^ B . Dehent quoque omnes quatm 
magnitudines ejfe eiufdem generis , altM non poj/et 

gnitudo componi ex maxima minima \ ipnnio neq^ esjeli- 

quis duabus . .Addit hoc inloco Federicus Commandin^o 

rema aliud huic 25. non multum dij/imtle,yidelicet. 

S I tres magnitudines fuerint proportiona¬ 
les : Maxima & mmima maiores erunt quam 
dupla relicj use. 

SlT yt .A^ad B/ta B, ad Cii») 

^ *- I A,maxima, C,mmima. DictJ, 

5& C, (imul maiores ejje dupUi^u 

B,Sumpta entm D,ipfi B,£quali^t- 

rityUt A,ad B ,ita D,ad C. Igitur J, 

^ Cyjtmul maiores erunt,quam B, & Dyfimul, vt proxi»^^ 

mon/ratum eff,hoc ejf,qud dupla ipfius B.^uod e(iprop^ 

Hi c finem Euclides imponit quinio libro •, Verum^ 

Campanus,iit‘ nonnulli alij adijeiunt alias quafdam propp» 

nesyquibus/ape numero grauifitmi feriptoresy yt .Archimki 

.Apollonius^ loannes Eegiomontanus, alij ytuntur, etiff 

quafi efient Euclidis,citanti placuit eas huic quinto librtit- 

neffercy^ maxima^ qua fieri potefi, breuttate demonflrm,«( 

non in numernm , ac feriem propofitionum Euclidis refertf- 

Omnes aut e traduntur de magnitudinih!' improportiondtksii 

quarum prima hac e fi, 

THEOR. 26. PROPOS. 26, 

SI prima ad fecundam habuerit maio¬ 
rem proportionem, quam tertia ad quar¬ 
ta; habebit couertedo fecuda ad prima mi¬ 
nore proportione, qua quarta ad tertiam 

Habeat A,ad B,maioFeproportionc,qua C,adD-^‘ 
co proportione B,ad A,minore cife proportione B, 
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' I ll^dligatur.n.cfTe E,ad B,vt C,ad Djcritq; proffortio A,ad 
''B,maiorquoqjquaE,adBiacpr<J , C^—+-< 

ifjtcrea A, maior erit qua Ej C>3,are g—, Dr-» 

minor erit proportio B, ad A, ma- 
iore qua B,ad E,minorejSed uteft - "t * 
B,ad E,ita eft conuertendo D,ad C. Igitur proportio B, ad 
A, minor cft quoquc,quam D,ad C jquod eft propofitum. 

SCHOLIOTt- 

Eo'0'B.U fere modo demon- n 0, . 

frimaadfecUdaha ^ Iu ^ 
iuerh minore proportione,qua £j-, 
tertia adquartam, eSuertendo 

'maiore efie proportione fecnda ad prima ,qua quarte ad tertia; 
liumodo -vocem maioris mutemus in -vocem minoris, & lontra. 

S n enim minor proportio B,qua C,ad D. Dicocon 

f$ertendo,B,ad maiore habere proportione,qua D,ad C.In 

telligaturenimej)eE,ad B,vt C,adD;Eritqi proportio ^,ad 

B, etia minor,qua E,adBiacpropterea minor erit, qua £, 
^uare maior erit proportio B,ad ^,minore,qud B,ad E, ma- ^»mtt. 

iore.Sed -vt B,ad E,ita eft couertedo D, ad C.Igitur &propor 

tio B, ad maior eft, quam D, ad C. S^uod eft propofitum. 

THEOR.27. PROPOS.27. 

SI prima ad fecundam habuerit maio¬ 
re proportione,qui tertia ad qiiartam:Ha- 
bebit quoq; viciffim prima ad tertri maio¬ 
re proportione, qua fecunda ad quartam. 

Habeat A,ad B, maiorem A , 
Woportionem , quam C,ad D. ^ 
'^ico permutando maiore cfle -p . 
quoque proportionem A, ad C, 
qua B,ad D.IntelligaturnaqjelleE.ad B,ut C,ad D, eritqj 
proportio A,ad B,maior etiam qua E,ad Bj Ideoqs A,ma- 
ioreritquam E . Qjiare maior erit proportio A , adC, 
quam E, adC : Q_uoniam vero permutando, cft vtE, 

Z 4- ad C, 
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i 6. quintU adC ,itaB,ad Dj (cum pofitafitE,ad B, vt C, ad D.)Jg| 

tur pioporrio A, ad C, maior quoque erit quam B, ad D,! 

quod elt propoficum. 

S C H 0 L 10 n, 

^ • ^.I.M I L I T E R 
"““T miisfp- f rima ad fecundam^im 

. • rem habuerit frofortionemy‘^t 

‘ tertia ad quartam, •vicijfmpi- 

mxddtertia minorfejjeproportione,.qua fecundxad q»il^- 

S I T namqiminor proportio A, ad B, quam C,adD.Dici 

permutando , minorem quoque ef e'proportionem ai C,f» 
B, ad 'D.Intelligatur enim ejfe E,ad B^-vt C,adDi Erit^^ 

portio ^4, ad B,mmor quoque^quam E, ad BidAc proptemh 

minor erit^ quam E. H^are minor erit proportio [a , ad 

E.ad C. Sed permutando ,rt E, ad C,ita B, ad D. ( cumplfu 

jit E, ad B, ut C, aiD. yiq^itur proportio A,ad 

erit j quam B, ad D. jQuod eflpropofitum, 

28. THEOR.28.PROPOS. 28. 

SI prima ad fecundam habuerit maio¬ 
rem proportionem, quam tertia ad quar¬ 
tam ; Habebit quoque compofita prima 
cum fecunda, ad fecundam maiorem pro¬ 
portionem 5 quam compofita tertia cum 
quarta, ad quartam, 

10. qninti. 

s r T maior proportio A B, ad B C, quam D 
Bico Sc componendo mtaiorem elfc proportionem 
B 0, quam D F, ad E F.lntcHigatur enim efle G B,a(lUC,| 
, ^ vt D E, ad E F j critqj proport'® 

n C A B, ad B C,maior quoquc,q“^mj 
b' GB,adBC5ldcoq5 ab, «aio« 

Di---1—quam G B. Addita ergo com®”" 
BCi 
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BC.fiet A;C,tnaior quam G C; maiorqj propterea entpro l.quinti 

rortio A C, ad B C,quam G C,ad B Cj Sed componendo, ’ 
uteft G C,ad B C, iracft D F,ad E F}(quodpofirafit GB, il.tpinti. 

adBC,vt DE,adEF ,) Maior ergo etiam ent ptoportio 
A C, ad B C, quam D F, ad B F, quod cft propofitum . 

SCH0ir0 2^. 

EaoBM Xitmneoflendemm^Q.pYO~ q 

fortiofrinnA ad fecundam minor fuerit, 

^uam tertia ad quartam, minorem quo. - 

^ue tjje proportionem prima gjr fecunda JUtt- 

ImulfOd fecudam,quam tertia (j5r quar¬ 

ta fimuL, ad quartam. 

■ S t 1 minor proportio ^ B,ad B C,quam D E,ad E T.Di’ 

to & componendo minorem effe proportionem AC,adB C,qua 

de, ad EE .Intelligatnr enim effe G Byud BC,yt pE,ad ET} 

eriiq-, proportio ^ B,ad B C, minor qmque.quam GB,adBC’, . . 

ideoqi AB,minor erit, quam GB. .addita ergo communi B C, 
fiet A C, minor ,.quam G C-, minorq, proptereaerit propor¬ 

tio ACyad BC,quam GC, ad BC, Sed componendo^^^t G C, ad 

B Cjitaejl DE,ad E E. (quodpoftafit G B,ad BC^rt D E,ad 

E E.) Minor ergo etiam er it proportio M C., ad B C, quam 

D E, ad E E. quod efipropofitum . 

THEOR. 29. PROPOS. 29. 

SI compofita pritna cum fecunda ad fe 
cundara maiorem habuerit proportionem, 
quam compofita tertia cii quarta ad quar¬ 
tam: Plabebirquoque diuidendo prima ad 
fecundam maiorem proportionem, quam 
tertia ad quartam. 

s I T maior proportio A C,ad B C, quam D F,ad E F. 
Dico & diuidendo maiorem cllc proportione A B, ad B C, 

i Quam 

S. quinti. 

29. 



<]uam D E, ad E F. I ntclligatur enim cfle G C, ad B C,m 
D F,ad E Fjcritq; proportio A C, ad B C, maior quoquel 
proportione G C, ad B C 5 ideoqj maior erit A C, quam 
G C. Ablata ergo comuni B C,maior erit A B,quam G B; 

Ac proptei ea maior erit ^portio AB, 
A C adBC, quam GB,adB Cifcddp- 

■ ' ' dendo,vt eft G B, ad B C, itacft DE, 
X),----—-iF ad EF5(Pofitanamqj cft G C,adBC, 

ut D F.ad E F,) Igitur maior quoqj erit proportio AB,iii 
B C, quam D E, ad E E* quod cft propofitum. 

o C fl^rimx cum fecunda ad fecundam , mimra 

froforttonem habuerit, quam teniia 

quarta, ad quartam j habebit & dixi-' 
Af—' t C dendo frima ad fecundam , froforUf- 

.I iF nem minorem , quam tertia ad quam 

t eodem modo fote fi of}endt,/i modoir 

Z9’ Quinti: 

cem maioris ybiq; mutes in vocem minoris ^ contra ^ 

fracedentibus fafium e fi . 

THEOR.3O.PROPOS. 30. 

SI compofita prima cum fecunda, adfe 
cudam habuerit maiorem proportionem] 
quam copofita tertia cum quarta, ad quar¬ 
tam : Habebit per conuerfionem rationisj 
prima cum fecunda ad primam , minorem 
proportionem, quam tertia cum quarta, 
ad tertiam. 

SrT maior proportio A C,adBC, 
B C qua D F,ad E F. Dico per conuerfioiit 

' rationis, minore efle proportione AC, 
ad AB,qua D F, ad DE. Cum enim 

ACJ 



Xc, ad B C, m?ior proporrio, quam D F, ad E Fj erit ^ ^ _ 
& diuidcndo maior proporrio A B, ad B C, quam D E, ad z^.qutnu. 

E F. Q^areconucrtendo minor ent proporrio BC.ad AB, z6. qmnti, 

quamE F, ad D Ei Acproptcrca& componendo , minor jib. qmnti. 

ci ir proporrio totius A C,ad AB,quam totius D F,adDE. j 

Qj4,od eft propofitum. 

s C u 0 L I 0 n,. 

?{, o N dtjJtmiU ratione ofiedemut» ^ ' B ^ 
fi cornpofitafrima cum fecunda mino^ ^ 
rem habuerit froponior.em ad fecun- J>i- '• ”>* 
dam, quam compojita tertia cum quar- 

ta ad quartam , fer conuerfionem rationis ,maiorem efe fro- 

fortionem frima & fecundx ad f rimam,quam tertia & quar 

I ta ad tertiam: dummodo ybique fro yece maioris refonamus 

yocem minoris. 

THEOR. 31. PROPOS. 31. 31. 

S I fint tres magnitudines, & alice ipfis 
aequales numerOifitq; maior proportio pri- 
mcB priorum ad fecundam, quam primiE po 
fteriorum ad fecunddmj Item fecundiE prio 
rum ad tertiam maior, quam fecunda; po- 
fteriorum ad tertiam :Erit quoque ex ^qua 
litate maior proportio primas priorum ad 
tertia, quam primee pofteriorum ad tertia . 

Sint tres magnitudines A, B, C, & ali^trcsD, E, F, 
fitqj maior proportio A^ad B,quam D, ad E 5 Item maior 
B, ad C, quam E, ad F. Dico ex squalitate maiorem quo- 
oue clTe A, ad C , quam D, ad F . Intelligarur enim efle 
G ad C,ut E,ad Ficrjtqiproprerca^portio B,ad C,maior 
quam G,ad Ci Ideoqi B, maior qua G. Q^arc maior cric I o. quinti. 



4 proportio A, ad G, mi- 
no;cm quam A,ad B, 

maiorem i Ponitur aute 
proportio A, ad B,jirr- 
ior quam D,ad E: Mul¬ 

to ergo maiorerit proportio A, ad Gj quam D, ad 
telligatur rurfus cile H, ad G, vt D, ad E jerifq proptciti 
maior proportio A, ad G, quam H, ad G ; Ideoq; A,iiis- 

8. quinti., ior erit , quam H. Qjrare maior quantitas A ,ad C, habe 
' bit maiorem proportionem , quam minor quantitas 

Z2. cjuinti. eandem G ; Atqui vt.Hjad C,itaeftcx aequalitate D,» 
( quoniam vt D,ad Edtaefl; H, ad G 5 & vt E, ad F,itaG,: 
ad C.) maior ergo propoitio quoqj clt A, ad C, quam^, 
ad F. Q^uod eft prupofitum . 

SCHOLlOTt- 

£ A D E M rattoneoftn- 

_, . demus , Jl fuerit profm 

_^ ^yadBf^uteD, 

B,ad C, maior quam^\ 

F .• yei'contra,fi 

^,ad B, fuerit maior quam D, ad Ej B,ad C.eadem, 

E, ad F5 ex squalitate maiorem ejfe quoque froportionemj) 

ad C, quam I), ad F,ceu inpropofita figura cernere licet. 

“2^,0 ^ diffimiliter demcnflrabimus , fi proportiones frit- 

Yum magnitudinum minores fuerint, etiam proporsionemti-] 

tremaruniejfe minorem . 
o D fi plures juerint magnitudines tribus 

mus maiorepiycl minorem quoque ejfe proportionem fr0 
priorum ad ■vttimam,Qfidm primne pofieriorttm ad yltimam,it 

methodo, quam propof ix. tradidimus. 

THEOR. PROPOS. 

S I fintitres magnitiicline> 5 & aliae 
aequales numero, iitq; maior proportio pn 
mx priorum ad fecundam, quam fecunc^^: 

poftC' 



pofteriorLim ad tertiam; Item fecundx prio 
rum ad tertiam maior, quam prima! pofte- 
riorum ad fecundam: Erit quoq; ex aequa¬ 
litate , maior proportio primcr priorum ad 
tertiam, quam primae pofterioru ad tertia. 

Sint itjlS magnitudines A, B, C, & aliae tres D, E,F, 

fitc)} maior proportio A, ad B,quam E, ad F j lem maior 

B,ad C. quam D,ad E. Dico elTc quoque maiorem propor 

tionem ex «qualitate A ad C.quam D, ad F . Intdligatur 

cnimefle G, ad C, vt D, ad Ej A* ' ' > •* D—' —< 

eritq; proptcrca proportio B, 33—'—E- 

ad C, maior, quam G, ^d Cj C—^ F' 

Qj^arc maior erit proportio 

A, ad G,minoiem, quam eiufaem A, ad B, maiorem : eft 

autem proportio A,ad B.iraiorquam E,ad F.Multo ergo 

maioreit proportio A,ad G,quam £,ad F.Intelligatur rur 

fusefTc H,ad G,vt E,ad Fj Eritq; proptercai maior propor¬ 

tio A,adG, quam H,adGjideoq; maiorent A, quam FI. 

Qjaocirca A, maior ad C, maiOrem habebit proportione , 

quam H,minor ad eandem C : A t v H, ad C, ita eft ex ae¬ 

qualitate D ad F, ( Quoniam vt D,ad E,itacft G,ad C; & 

vt E,ad F,itacftH,ad G,) Maior er?o etiam e it proportio 

A,ad C, quam D,ad F.Q^od eft propofitum. 

quinti. 

S. quinti. 

I o. quinti. 

9.. quinti. 

i3. quinti. 

S C H 0 L I 0 ?l. 

Eadem ratione , fi fuerit 

proportio .A., ad B, qua E , ad B 

^ D- 

E- 
E- 

adE.T^ei cotra, fi proportio .A, , 

ad B, maior quam E, ad F i At 

B,ad C, eadem, qua D,ad Ei ojkndemus, ex aqualitate maio¬ 

rem efie proportionem .A, ad C,quam D^ad F, vt inpropofita 

figura perjpicitur. 

H A V D fecus ofiendemus,fi proportiones priorum magni¬ 
tudinum 



ttidinu minores fuerintjetia extremaru^j^ortiomejje 
o D fi fuerint flures magnitudines tribus , dermt^ 

firabimus,maiorem quoque -vel mmorem efie proponionemmj 

ea arte, qua vfi fumus ^ro^of. 13 - &c. 

THEOR. 33. PROPOS. 33/ 

SI fuerit maior proportio totius^ ad fc- 
tum, quam ablati ad ablatu ai; Erit & reli¬ 
qui ad reliquum maior proportio , quaini 
totius ad totum. I 

s I T maior proportio totius A B, ad totam C D ,qui 
ablata- A E, ad ablatam C F . Dico & proportionem w' 
qu$ E B,ad reliquam F D,maiorcm tfre,quam totiusAB, 
ad totam CD. Cum enim maior fit proportio AB, ad CD, 

_ quam A E, ad C F, critqiw-l 
A . ^—H-fe-,—I—1 qac permutando maior pro- 

portio AB,ad A E, quaCD, 
ad C F j ac proptcrca, pcrcon 

:o. quinti ■ uerfionem rationis, minorer;t proportio A B,ad E 
i7. qmmi C D, ad F D. Permutando )g'tur, minor quoqueentpro- 
' ^ portioAB,adCD,quamEB,adFDihoccft.EB,l* 

qua ad reliquam F D , maiorem habebit proportionem, 
quam tora A B, ad totam C D. quod cft propofitum. . 

Qv r D fi tota ad totam habuerit minorem propor-i 
tion^ , quam ablata ad ablatam, habebit & reliquaadrt- 
l.quam mmorem propoitionem, quam tota ad totain>it 

\ modo demonflrandi liquet 

THEOR. 34. PROPOS. 

SI fint quotcunq; magnitudines, 
ipfis aequales numero, fitq; maior propor¬ 
tio primee priorum ad primam pofterioub 



V. IS4 

quam fccundoe ad fecundamj & h:3ec maior, 
quam tertise ad tertiam , & fic deinceps: 
Habebunt omnes priores fimul ad omnes 
pofteriores fimul , maiorem proportio¬ 
nem, quam vltima priorum ad vltimam po- 
fteriorumi Item maiorem , quam omnes 
priores, relidta prima, ad omnes pofterio^ 
res 5 relida quoque prima; minorem aute, 
quam prima priorum ad prima pofterioru. 

Sint tres magnitudines A,B>C,5c aliae tres, D, E, Fj 
Sit aut maior proportio A,ad D,qua B,ad E;Icc maior B, 
ad E,qua C,ad F.Dico ^portione ipfaru A,B C, fimul,ad 
ipfas D,E,F,fimul maiore elTe proportione C,ad F,& pro¬ 
portione ipfaru B,C,fimul,ad ipfasE, F, fimul,minore ve¬ 
ro proport.onc A,ad D. Cu.n.ma- 
ior fic proportio A,ad D,qua B,ad ^ 
Ej erit permutando maior A,ad B, ^ ' 
qua D,ad E, Igitur coponedo ma- ' 
lor erit proportio ipfaru A,B,fimul ad B,qua ipfaru,D, Ei 
fimul ad E: ^mutado ergo rurfus,maior erit proportio A, 
B, fimul ad D,E,fimul qua B,ad E.Itaqj cu tota A, B,ad to 
ta D,E, maiore habeat ^portione, qua ablata B, ad ablata 
Ejhabcbit quoq; reliqua A,ad reliqua D,maiorem ^portio 
ne,qua tota A,B,ad tota D,E. Eade r6ne,maior erit ^por¬ 
tio B,ad E^qua totius B,C,ad tota E, F. Multo ergo m^ior 
<rit ^portio A,ad D,qua B,C,totius ad tota E,F. Peimu- 
tado igitur,maior erit ^portio A, ad B,C,qua D,ad E, Fj 
& coponedo ergo maior eft ^portio totius A, B, C, ad B 
C, qua totius DjEjFjsdE, Fjtitrurfuspmutado maior ^ 
portiooium A,B,C,fimul ad ccs D,E,F,fimul,qua B, C, 
ad EjFiqJ cft feciulu.Itaq5 cu fit maior ^pportio totius A, 
B,C,ad tota D,E,F,qua ablatae B,C,ad ablata E, F; erit & 
maior ^portio reliquae A,ad reliqua D,qua totius A ,B,C, 
ad tota E),E,F. qd”cft tertiu.Quoniam ucro maior cft pre 
portio B, ad E, quamC, ad F j erit permutando maior 

_ quoqUe 

2^ 7. 

quinti, 

quinti. 

, qmnti. 

quinti. 

quinti. 

quinti. 

.quinti.^ 

r. quinti. 



l8. 

^ 7. quinti. 

18. quinti. 

17. quinti, 

3 3. quinti. 

^-EVCLID,GEOM.m_j^ 
quoque B,ad C,quam E, ad Fj Sc componendo maiot^ 
tius B e,ad e,quam totius E,F, ad Fj & rurfus permuta» 
do maior B C,ad E,F,quam C,ad F.Eft autem maiorp4 
portio A,B,C,ad D,E>F> vt oftendimus>quam,B, C^adE,' 
F.Multo ergo maior ent proportio omniu A,B,C, adoiii-/ 
nes DjEjF.quam vltimas C,ad titimaFi qued eit pAi 

o D fi fuerint quatuor magnitudines vttobiq;daj 
de hypothcfiij hoc eft, fi fit quoqf maior proportio C,idt,j 
qua G ad Hj cade confequentur. Vt .n. iaih m trJbus-eli* 

^ _  , flenfum, maior eft propo|fio| 
' ' ' ' ^ ^ B,ad E,qua BjCjG^ad E,r,Ej 

‘ ^ ^ ^ Multo ergo mdior ent A,adD,l 

'r! . i t ‘ quam B,C,G,ad E, F, H. Po; 
^ mutadd eroo, maiorerit A,*l 

B, C,G,quam D,ad E, F, Hj &compo'nendo maior A,11 
C, G,ad B,C,G,quam D,E,F,H,ad E,F,H i & permuiaf 
A,B.C,G,ad D;E,Fi-H,maior quaB,C,G,ad E,F,H,ciaoi 
eft fecundum . Itaqj cum fit maior proportio totius Ali 
C,G,ad totam D,E,F,H,qaam ablatae B,C,G, ad abla^j 
E.FjHj ent & reliquae A,ad reliquam D, maior propdP)' 
quam totius A,B,C,G,ad totam D,E, F, Hj quod efttci-| 
tium. Qji^oniam Y?ro vtin tribus eft demonftratu, m^i 
eft proportio B QG^ad E F, H, quam G, ad H3 & mOTj 
A, B,G,G,ad D,E,F, H,qiiam B,C,Gj ad E, F^ H, vt^| 
oftenlurn 3 multo maiorerit proportio Aj3,G,G,ad Dli| 
FjH, quam vltimie G, ad vltimam H j quod eft pt-^^',#j 
Eadem arte conciudeSjCadem confequi m quinque nia^j 
tudinibusper quatuor 5 & m fex per quinqj, & in feptCBi; 
per fex, &c. quemadmodum oftendimus in quatuorjpcf 

tres. conflat ergo totum Theorema, &c. 

FINIS ELEMENTI QJ^INTI. 

EVCLI^^^' 



E V C L f D I S 
E1.EMENTVM VI. 

'mmi 
DEFINITION ES. 

I. 

SIMILES figur* redHIineje fimt,qu2e 
& angulos fingulos lingulis Kqiuiles habet, 
atque etiam latera , qua: circum angulos 
squales, proportionalia. 

[ T triangula^ B C ,DE di- 
[ centur, fi fuerint aquiangula, ita ut an 

I gulus angulo D ^ ^ i & Cy 
ipfi F, aqualis fit j Ite latera circa aqua 
les angulos proportionalia , hoc efiyirt 

I ^ B, ad ^ Cyita D Ey ad D F y ut 
I ^By ad B CyitaDE, adEF i & ut 

ad C Byita DFyadF E. 
J^v ov fi anguli unius aqua 

les fuerint angulis alterius,finguli 
fingulis, at latera circa aquales an 
gulos non proportionalia f aut con- j 
tra i non dicentur tales figura fimi- B ^ 

les. Ex quibus confiat, omnes figui 
ras reEiilineas aquiangulas et aqui 
lateras,qu& ^ angtdoi (^latera 
habent numero aqualiayeffefimiles, 
quamuis inter fe maxime fint inaquales, Cuiufmodi fiunt trian 
gula aquilatera GHI,KLM, Tropter laterum enim aquali- 

ut X tat em 

A ^ 
hZAi 



^EZrCLIT). GSOM.3^ 
tAttm^erit G H, aciG I■, ut K Ly ad K 2il j Item G H, ad‘Ill, 

ut K LyadLMi&Glj&l Hy ut K M, ad M L, 

f ft- fit ftroportio £^ualitatis . Idem dicendum efl de quadrm, 

fentagonis aquilatevis df aquiangulis, nec non de hexa^ 

hepagonis , oSiogonis y ^ de alijs id genus figuris re^ei 

aquiangulis, atque aqutlateris, 

n. 
RECIPROC AE autem figuret fa 

cum in utraque figura antecedentes 
fequentes rationum termini fuerint. 

y r fi in farallelogrammis ^ B C D,EF GH,laterti!fl, 

B C, ita frd^oYtionaliafuerint lateribus £ F, F Gj ut airi 

que fit & antecedinii 

A ^ X ^ confequertSyim 

■ - ^ farum fro^ortmn, 

hoc efl, ut fit eipt 

■portio ^ B , d fit 

qu£F Gy ad B ci(» 

j ^B,adFG,ut2l 

® ad2 C-y^utroque^ 

modo A B , e/1 tmtecedens-rnius proportionis air B C, ^‘' 

quens alterius, in figura A B C I> j quemadmodum 

modo E F, eft confequens rnius, eJr F G, antecedens alt^\ 

uel fecundo modo F G, confequens, & E Fysfiitecedensy injp 

raEF G Hy ) dicentur huiufmodi paralielogramma recifro- 

Crf, quamuis fi milia non fint. Similiter erunt triangula 1 

MlSl^Oy reciproca^ fifusrit ttt I Kyad M ita M 
uel yt I Kyad M 0, itaM adi L, 

, ni. 
SECVNDVM extremam» & 

diam rationem reda linea feda effe dicitu^) 

li-u K 



B E R3.yi.MM 
, cum ut tota ad maius fegmentuiii} ita maius 
ad minus fe habuerit. 
t 5" I linea refla quauls AB, ita diuidatur in C, inaqualU 

ter, ut fit^quer/iadmodum tota A. maius figmentum AC,‘, 

I ita .A C, maius figmentum ad CB, 
^inus figmentum; dicetur diuifa ^ ^ 
e(jefecundum extremam.^ me- •»* " 
'^amrationem , Quam quidem di- 

uifionem docebit Euclides fropos. 5 o. huius lib.eamqi fub alfs 

dterbis iam docuit lib. z. frofos. i l.utfietperfiicuum propos., 

30. huius, lib. Sunt autem pene innumera dignitates , atque 

utilitates linea hoc modo diuifie,ceu ex libris Stereometria con- 

fiabit, prafertim lib. i^.ut non immmerito a quibufdamdi- 

fla fit diuina proportio,in quam linea efi diuifa. 

III 1. 

ALTITVDO cuiufque figura efi Ii- 
nea perpendicularis a uertice ad bafin de- 

dudta. 
S I <t uertice ji, trirtnguli A3 C, ad bafin B C, perpendi- 

\:ularis ducatur A G j dicetur hac perpendicularis , altitudo 

trianguli A B Cj ita ut tantam__D 
dicatur habere altitudinem di- 

Bum triangulum , quanta efi 

perpendicularis .A G . Sic etiam 

perpendicularis D H , duBa a 

D, uertice trianguli D EF ,ad 

bafin EF, ad partes E, protraBam , appellabitur altitudo 

trianguli D E F. Vnde fi duarum figurarum perpendicula¬ 

res a verticibus adbafes,(^fiue haprotraBa fint, fiue non ) 

demifia fuerint aquales , eandem dicentur huiufmodi figu¬ 

ra habere altitudinem . Tunc autem diB* perpendicula¬ 

res erunt aquales, cum bafes figurarum, <*c vertices in eif- 

dem conBituti fuerint parallelis , cuiufmodi funt perpendi¬ 

culares J[G,DH, triangulorum ABC^DEV .in eifdem 

parallelis confiitutorum. Cum enim anguli AG HyDH G,^ 
A a % internt 



it.frimi. 

Jf^E Zl CE ID.GSOMil 
interni ex eadem farte fint duobus reSi is aquales, immi du 

reBi i erunt reBa ^ G, D H, faraUela j funt autem ^jfD, 

. G H , farallelx, eo quod fm/o-j 

... _tur triangula in eijdem ejjtii. 

I \ nV rallelis confiituta . Igittf^ 

/ \ y\ rallelogrammum erit ^DHS; 

^E F— frofterealateraoffofit^, 

D H i aqualia erunt . k- 
BG 

dem igitur dicetur diBa triangula habere altitudinem.^ 

Ji in eifdem triangulis -rertices fonantur C ,&F , bafiim 

Jd B, flr D E i non habebunt eandem altitudinem . Ter^ 

cularis enim duBaex F j ad hafin D E, frotraBam nfiii 

non eBferfendicuiariex C, ad bafin A B, deduBa, cuMtK 

triangula iffa in eifdem parallelis fojftnt conftitui, ytirn 
fefium eB. 

J^E c T E yero ab Euclide altitudo figura cuiusuis dtjliii' 
ta eftfer lineam ferfendicularem^quue a rertice ad bafinithf 

citur : quoniam , ut fcribit Vtolemaus in libello de Jmltn- 

mate, S' referente fimf licio , in libro de dimenfione , me^nt 

cuiufcunque rei debet efje Bata,determinataque eJj' non iniif 

nitatinter ^s autem reBas lineas, f enes quas merito Geoim, 

jicut &yulgus , omnia metiuntur, fola linea fer fendicif^ 

certa eft,determinataque longitudinis,alia autem omntsm\ 

ia indeter minat aque . ^ua de re plura feri f fimus ad ;W«»» 
cimentqriorum,quos in Jfiharam loun.de facro bofeo edidim. 

V.- 

RATIO ex rationibus componi dici¬ 
tur 5 cum rationum quantitates inter feiniil 
tiplicatJBjaliquam effecerint rationem. 

o N I A M denominator cuiuslibet frefortionisixp 

tftitf quanta fit magnitudo antecedens ad confequententii^^ 

denominator quadrupla proportionis ^ nempe 4. ofiendit) 

quauis proportione quadrupla antecedentem magnitudk^ 

quater continere confequentem ; denominator yero propoiiw>^ 

fishfi' 
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fti^adriipUuidelicet ^ . indicat antecedentem ejfe f artent 

(funum confequentisdici foletpropterea denominator a 

Gttmetris^quantitas proportionis; >f idem fiifnifret quantitas 

iticuius phfortionis , quod denominator. Vultigituir in hac 

I itfinttione Euclides,proportionem aliquam ex duabkf ,uei plu^ 

rihuiproportionibus componi y quando harum denominatores, 

fnquantitates inter fe multiplicata effecerint illam proportio^ 

\um,feu (utuertit Zambertus ) effecerint illius proportionis 

mimitatem , fiue dehominatorem. Vt proportio duodecupla 

'mporii dicitur ex dupla fecupla ^ quoniam denominator Ifroportionis duodecupla, nimirum 11.producitur ex multipli- 

utkne denominatoris dupla proportionis, nempe ex 1. in deno, 

minatorem fecupla , hoc efiyin C- Sic eadem proportio duode- 

tupla dicitur componi ex tripla eJr quadrupla . ISPjtm ex mul. 

ttplicatione in 4. producuntur eadem iz. denominator fcili» 

j«t duodecupla proportionis , Eddem ratione proportio trigecu- 

placomponi dicitur ex dupla, tripla, ^ quineupla»TS[jzm 

haru denominatores z. 3. 5- inter fe multiplicati gignunt ^o. 
ienominatorem illius. 

P 0 R R o quemadmodum in magnitudinihuf continue 

proportionalibusyproportioprimee ad yltimam componi dicitur 

tx proportione prima ad fecundam , fecunda ad tertiam, eJr 
UT^ia adquartam, (^c. cumillaex his intermedijs confiet, fr 

illius denominator ex harum denominatoribus inter fe multipli 

catis prodicatur, ceu in quinto libro defin. i o. expofuimus : 

ita ut ft fuerint dua proportiones aquales intetmedia,dica¬ 

tur proportio prima magnitudinis ad yltimam, duplicata pro¬ 

portionis prima ad fecundam; fi tres, triplicata,^c. Sic etia 

'tn magnitudinibus quibufiunque ordinepofitis,proportio pri. 

fMt ad yltimam dicetur componi ex proportione prima ad fe¬ 

cundam , ds- fecunda ad tertiam, tertia ad quartam , S‘c, 

donec extiterit proportio ; quoniam denominator proportionis 

prima magnitudinis ad yltimam , confurgit ex denominatori- 

hus proportionum intermediarum inter fe multiplicatis. P^uad 

Ouidem primo, induSfione quadam Theonis -4lexandrini,qua Ihoc in loco adducit, confirmabimus; Deinde «ero idem, duabus 

denonfirationibus, quarum una traditur ab Eutocir, .Afcalo~ 

Ub. i. .Archimedis de jfhara Cylindro, theoremate 

^'&in i.lib..ApoUonq "Pergat de conicis elementis,propos. 11. 
.A a 3 .Altera: 



altera Autem A Vhellione Ub. i. H.fuA perJhelfM 
comprobabimus, ” 

Theon igitur rem propofitam ita conatur ahfol^ 
Habeat' A 6 > C D, rationem datam , 'veluti dupiam^jut 
triplam^ aut quamlibet aliam j ^t.C D,adE'P, eandej^, 
que datam. Djco.quod ipjius AB, ad E F,ratio.coiKI 
A B} ad C ID } &.ex C D, E F j uel quod^ ipfus 
C D 3 rationis quantitas multiplicata in ipfius C D, Jf,! 
rationis quantitate^ effictt ipfius ^Byad EF, rasionis q^\ 
tatem . Sit enim primum AB, quam C ID^piaior ; CD, j 
quam E F: & fit quidem A B, ipfius C D , dupla, CD,i 
^-1 ipfiusEF, tripla, ^oni.in igitur CD,#i 

E F , tripla efi, ipfius autem C D, dupla 
erit A B j ipfius E F, fexcupla . ^jio'niflm Jti\-\ 5 pium alicuius dupllr^ms, fit fexcuplumi hoc^n' 

S efi. proprie compofitio. Vel fic . Quoniam 

BUF ^ diuidatuT A B, in ipfi CD, 
aqualia, hoc efi, A G, G-B: quoniam CAj 
ipfius EF , tripla efi i .tqualis at,temefi A G,/))' 

C D; ^ A G, igitur ipfius E F, tripla efi; Id propiet^jl 
G B, ipfius E F, tripla efi. T ota igitur A S, ipfiut f I,! 
fexcupla efi. Ipfius igitur A B E F, ratio co»»#iffj 
per C D, medium limitem, compofita fx ipfius A B , C Dii 
&CD,adS.F,ratione . . , 

, S l M I r ,f T E R autem, fi mhor fuerit C P 
^ie ipfitjrnm A S, eJj” E F, idipfUm colligitur » Sit enimw-. 

fus AB y ipfius c D , tripla j C D, )jP‘ 
H F, fit dimidia. Et quoniam C D, im‘ 
E .F, dimidia efi j Ipfius autem C D, trifltd^ 
A B i erit AB, fefjuialtera ipfius EFA> 
enim alicuius dimidium triplicamus, habehtip 
fhm Hmd, dk/ililum . J[X rxrttl.jn A 

^ fius C E>i tripla efi C D, Lfius E 
ia: qualium A B , xqualium iyfiC D , trhur , tdlri'''" 

E F, iinwum. Satare felqulalteru::- efi AB, ipfius 
tuT ratio A B, ad E FfConneSiitm- per C D , ^ 
limitem , comp cfiu ex ipfius AB, ad C D j ©" C D, A 
ratione. 

Si D i.tm mrfusfit C D, mraque ip/arum A B, d' A F, 

A 

3»? 
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maior j & jtt quidem AB., iffius C 0 , dimidium^ & C D, 
ifjiuj EF, fefqtiitertium. Quoniam igitur, qualium efi 

A B 5 duorum , talium efl C H ,,quAtuor; qualium autem 

CD ,quatuor j talium EI, trtum. Et qualutnt 

igitur A B, duorum, talium E F , trium. Cmne ■ 
Slitur igitur rurfui ratio iffiut A !», ad EIp per ^ —i 

C D, medium limitem , qua duorum efi ad tria. Si- A 

militer quoque &. in pluribus , ^ in. reliquis cajt^ J 
bus . Etmanifef{umeft.tquodJia compofita ratio, . I* 
ne qu£uis\na compotitarum auferatur., yno Jim. 

pliciumeieflo,reliquacompofitarumaJfumetur. 

Hac ad uerbum defumpftmuf ex Theone^iuxtainterpreta- 

tionem Zamberti. 

£ V r o C I 1 **tro demonflratio itafe habet.,. 

5" I N T tres magnitudines A , B, C , Dico proportionem 

jf , ad C, componi ex proportionibus .A, ad B i , ad C', 

Quod quidem facile demonjirabitur y affumpto prius hocprin 

cipio ; Quantitatemy feu denominatorem cuiusuis proportio, 

nis multiplicatum in confequentem magnitudinem proportio¬ 

nis eiufdem, producere antecedentem'. Cum enim denomina¬ 

tor indicet habitudinem antecedentis ad confequentem, neceffe 

efi, confequentem fumptam fecundum denominatorem,hocefiy 

multiplicatam in denominatorem, refiituere antecedentem. Vt 

quia ii.ad^. habent proportionem quadruplam y i dcirca 

multiplicata in 4. producunt 11. &C. ]Sit 

igitur proportionis A, ad Bydenominator 

D } proportionis yero B, ad C, denomina¬ 

tor fit E&!>, multiplicans E yprodu, 

cat F. Dico F, e^e quantitatem,fiue deno- 

minatorem proportionis .A, ad C, hoc efi, 

fi multiplicetur E , in C, produci A. 

Cum enim D , fit denominator proportio- 

nis A y ad By fi multiplicetur D y\in 

B, producetur A , Eadem ratione , fi 

E , multiplicetur in C, producetur B i 
producatur quoque G , ex multiplica¬ 

tione E y inC. Ofiendendum ergo efi G, 

aqualem ejfe ipfi A; atq-, adeo ex multiplicatione F, inC, pro¬ 

duci A. Quoniam E , & E, multiplicantes C, frodu- 

i A a eunt 

abcdefg 
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iS.feftimt 

Ij.fepimi 

cuni Gf & B ;(nam ex F, in C,fitGi(^ex F, in C,fitb, nt 

dtStum efif ) erit ut F, ad F.,ita G, ad B, Ejirfus quia D, muL 

tif litans £ , & B, froducit F y & ^ erit ut E, ad B, ha f, 

ad^ i ^ permutando ut E ,ad F,ita B,ad A ; conmr- 

tfndo rurftis,'vt F, ad £, ita ad B. Vt autem F ^ ad E, k 

opiertftim eft ej[e G, ad B.Igitut yt ^,ad B^ita G,ad Bj l^, 

aquales erunt quantitates e5r G . Quam ob rem cum Gp 

ducatur ex F, in C yproducetur epUoque ex F, in C j prt^ 

r^eaque F, quantitas erit proportionis A, ad C i quod eji-^ 

f cfitum. 
5" I M I 1.1 s ratio efi in pluribus magnitudinibus.Sernin 

enim proportio prima adyltimam componetur ex proporthi- 

bus prima ai fecundam, & fecunda ad tertiam , gjr tertM 

12 quartam, eJrc. Vt f fuerint quatuor magnif^ 

nes A, B, C, D,-componetur proportio A, adS, 

ex proportionibus A, ad B } B, ad C‘, ^ C, adD, 

^am fi intelltgantur tres magnitudines 

componetur proportio A, ad D, ex proportionhi\ 

A, 'ad C i & Cpa<l ^ j oftenfum eji : At Jimj 
eadem ratione proportio A, ai C , componiturn 

proportionibusyA,ad B,& B,ad C. Igiturprsftr- 

tio A, ad D , componitur quoque ex proportionibus A ,dl\ 

B,adCi €, adD . Quod eBpropofitum. Idem cermsin\< 

6, '^. yei quotcunque magnitudinibus, 

VlTBLLlo denique huiufcemodi ajfert dett» 

firationem. 

-S I N T tres magnitudines A, B, C. DicoproportioneMMi 

ad C, componi ex proportionibus A , ad S;il 

B,adC. Eoe autem demon firabitur, ajjd 

pto eodem principio- Eutocq, DenominSt" 

rem uidelicetproportionis multiplicatu»» 

magnitudinem confequentem proportmih 

producere antecedentem magnitudinevs-»^» 

namque D, denominator proportionis J, “ 
B Et denominator proportionis 

At F, denominator proportionis A, 

Demanfirandum eft igitur F, produci 

in E. Quomam quod ex F f primi 

ABCD 

1!! 
abcdeb titate in C, quartam producitur j 

■ '«Od 
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ei,quodex D, feat»dain B, tertiamgigttitur, cum femper pro 

ducatur .A i (nam ex F, denominatore m C, confequentempro^ 

ducitur antecedens i fimiUter ex denominatore in B,coft 

fequentem producitur antecedens .A,) erit ut F, prima ad D,fe i^. feptim 

eundam, ita B, tertia ad C, quartam. Cum igitur E, fit deno¬ 

minator proportionis B,adC •, erit quoque denominator propor 

tionis F,ad D . Quare E, multiplicans confequentem D,pro~ 

ducet antecedentem F. quod eft propcfitum.Hac Vitellio. 

Idem oftendetur in pluribus magnitudinibus, ut prius 

ex Eutocio • 
Ir A Qjf. E cum proportio extremorum componatur ex pro 

portionibus intermedijs,ceu demonjiratum fuit} nihil aliud coi 

ligendum erit, quando proportio aliqua ex duabus proportioni¬ 

bus dicetur effe compofita , quam eam proportionem eandem ef- 

fe,qu/eilla, quam habet prima aliqua quantitas ad tertiam,fi 

modo tres quantitates ita coordinentur , ut proportio prima ad 

fecundam fit eadem, qua altera componentium,&proportio fe¬ 

cunda ad tertiam eadem, qua reliqua componentium . Vt,qua 

do dicitur proportio i6,adi i.compofita effe ex proportionibus 

8. ad 3. & 2. ad 4. nihil aliud efi inte U igendum, quam fi fu¬ 

mantur tres quilibet numeri 14. 9. fecundum proportione 

S.ad^.& 1. ad 4.. ( efi enim ut S. ad 3. ita 24. ad 9. & ut 

2. ad 4. ita 9. ad i 8.) eam effe proportionem \6.ad \ z. quam 

habent 24. ai i %. Vtmanifefium erit propos. zi.huius lib. 

Qjf 1 N E autem pradiElis definitionibus Euclidis 

addendam effe cenfemus fequentemfextam , qua multum con^ 

ducet^ ut re£ie intelLtgantur 2’J,2%-19. dr ?0. propofitiones 

huius libri, quamplurimaalia decimi libri.' Ea autem efi 

eiufmodi. 

vt. 
PARALLELOGRAMMVMfe 

eundum aliquam reddam lineam applicatu, 
deficere dicitur parallelogrammo, quando 
non occupat totam lineam. Excedere ue- 
ro, quando occupat maiorem lineam, qua 
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fit ea, fecundum quam applicatur. 

i" r T data reBa linea ^'&,ftt^ra auam cotiftituatur fa- 

rallelogrammum ^ C D E y tjmd non occupet totam litum 

^ B, fed dejit CjBj cr- duBa B F^jfl 
E _ ^ Y rallela ipfi C D j dohee cum ipj 

I II pyotraBa conutniat in-E, cow^ 
I II tur totum far allelogrammum Kl\ 

A C B 'Pa.rallelogramum igitur A'D|} 

applicatum fecundum reBam AB,i 
dejicere dicitur parallelogrammo D B , ita ut D B y aj 

tur defeBus. 
V R s V s Jit data reBa linea A C ,fupraquam confk 

tuatur parallelogrammum A B F E, quod habeat latus A B, 
maius re Ba data A C y & ducatur C D , ipfi B F, paralld% 

T? ar ali elogrammum igitur AE y applicatum fecundum^ 

Bam A Cy excedere dicitur parallelogrammo DBfitavt Di, 

uocetur excejfus. 1 
H I c autem defeBus D B , uel excejjus y in reBangiit i 

fluidem ejfepotefi uel quadratum , -vel altera parte longior f |; 
gura: InnonreBangulis autemyuel BjoombusyTtel Bjtom^ 

desy ut perjficuum eji. !j 

THEOR. I. PROPOS. i. 

TRIANGVLA & parallelogram- 
ma , quorum eadem fuerit altitudo ? ita fc 
habent inter fe, ut bafcs. 

Sint duo triangula ABC, D E F, quorum bafcs 
BC, E F, habentia eandem altitudinem, item duo paral- 
Iclogramma C G , E H, ciufdcm altitudinis, quorum ei¬ 
dem bafes B C, E F. Dico ita clic triangulum A B 
triangulum D E F} & parallelogrammum C G , ad paral ■ 
lelugrammum E H, uteft bafis B C , ad bafin E F. Coi- i 
locentur enim tam triangula, quam parallclogramma in- ! 
tereafdcm parallelas G H, L N . ( Nam ut in dcfin.fd'* 

aum 
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€iumcft, triangula & parallclogramma tum demum can- 
kcm habebunt altitudinem, cum inter cafdcm fuerint con- 

'ftituta parallelas: 
fic enim perpen- _6bA H._ 

dicularesa uerti- 
<ibus ad bafes dc 
milliaequalesc- 
runt)&exB L, 
fumant'quotcu 

LKI BC e F M N 

juc reflas B l. I K, KL ipfi B C , aequales ,• Item ex F N, 
abfeindantur quotcunque rcftae F M, M N, aequales rc£tae 
E F. Deinde ex.A, 6c D, deducantur rede AI, A K, A I., 
D M, D N . Erunf igitur triangula ABC, A 1 B, A KI, 
A L K,, fuperoEquales bafes, Sc inter eafdcm parallelis con 
ftituta , inter fc asqualia. Eadem ratione cequalia erunt triE 
gula DE F, D F M,D M N . <^am multiplex cft ergo rc 
da C L , rccW E C, tam multiplex quoque erit triangu¬ 
lum A C L, trianguli A B C 5 & quam multiplex cft reda 
E N, redae E F, tam quoque , multiplex erit triangulum 
D E N,trianguli* D E F j quia in tot triangula aequalia fune 
diuiia tota triangula A C L, D E N , k^quotlredjass^qua- 
lcsfeda: ftjerunc torae rcdieCL.EFt: Qj^oniamUcrolj 
bafis C L, aequalis fuct:? bafi E N , ncceflario triangulum 
A C L jcequalc cft triangulo D E N; & fi G L, nraior fue¬ 
rit auam E N , ncceflano A C L, maius cft quam D E N5 
& fi minor , minus ; deficient proprcrea una C E , rev 
da, & triangulum A C L,aequcmultiplicia primae magni¬ 
tudinis B C, & tertiae ABC,ab EN,rcd3,& triangulo D EN, 
seque multiplicibus fecundae E F, & quartae D E F s uei una 
ieqtialia erunt, uel una excedent, fi ea firmantur, qua: intet 
fe refpondcnt. Q^arc qute proportio efi arimae E C, ad ft- 
cund5 £F,bafis ad bafin,ea cft tertiae A BC,ad quarta DE F, 
trianguli ad triarfgaiuin.&kut i^it^it ^aCi, adbafin»itatti5 
gulttm ad man|ulam. quod cft propofitum. 

Q_v N I A M autem ut triangulum ABC, ad trian¬ 
gulum DBF, ita parallelogrammum C G, (quod dupiiicft 
trianguli A B C, per 34. propofitionem primi.) ad parallelo 
graminum E H {quod cft duplu trianguli DEF ) pcrfpicuu 
cft, ita quoqi efle parallelogrammum ad paralleiograni-It t.5«;»» 

I mum, i 

I C. 
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mum, ut eft bafis ad bafin. Quod tamen eodem argumcri 
to confirmari potcft,quo ufi fumus in triangulis,fi priusex 
pundis I, K, L, educantur redie paralleljcipfi BG inecno 
ex pundis M, parallelae, ipfi F H, Triangula igitur &pa 
rallelogramma , quorum eadem fuerit altitudo, ita fcha- 
bent inter Ic, ut bafts. Q^od erat demonftrandum,. 

I, fexti. 

ll. quinti 

9 quinti. 

S C H 0 L l 0 

S t T> ^ conuerfum huins demonf{ra.bimur, Videlictt, 

Triangvla, & parallelogramma,qui: 
ita fe habent inler fe, ut bafes^ eandera habeat 
altitudinem , arqualesue. r 

S I T triangulum ^ B C, ad triangulum D E V ; 
lelogrammii ,A G B C, ad farallelogr ammum DEE Hj«tk 

jis B Cj ad bajin E E . Dico eorum alitudines , nimirum ftr- 

fendiculares ,A l y D K,effe aijiU’ 

les . Si eriim non funt aquales 

jl lyjifieripoteffy maior y qua. i)t 

^bfcijja Igitur I L yifji DK , 

li y duBaque LM, iffi B C, farti- 

lela , qua latus .A C, fecet in 

iunSlaq-y reBa BT^erit TSfBC,triti» 

lu ad triangulum DEE , -vt bafis BC, ad bajin EE; cum aliin 

dines L I, D K, ponantur aquales . Sed fuit etiam A B C,ti 

DEE,utBCyadEE. Igitur triangula ISjB C y ,ABCyd 

triangulum DEE, eandem habent profortionem j Aefroinit 

«qualia erunt, pars ^ totum . S^od eft abfurdum . ?{on »1» 

inaquales funt altitudines ,A 1, D K,fed aquales. Eadem tji 

ratio in paraUelogramrhis, Simti'ehim argumento ojienit- 

mus, parallelogramma ISjM B C, ,aGBC , aqualia epif 

altitudines AI,DK,inxqualei dicantur, eJr LI,DY, squdtt' 

A T> D i r hoc in loco Eedericus Commandinus aliudthtt- 

rema, quod nosbreuius demonjirabmus . Videlicet, 

Triangvla,& parallelogramma,qoo 
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rum squales funt bares>uel eadem,iia fe habenr 
inter fe, ut altitudines. 

5* I N T duo triangula ^ B C, D Ef i & parallelogram- 

maAGBC,DE¥H, habentia bafes tequales B C, E F, Dico 

ejje triangulum ji B C,ad trian 

gulumD EF^<^paraLlelogram 

mum ^ G B C, ad parallelo- 

grammum D EF HyUt altitudo 

^ I , efi ad altitudinem D K. 

Si enim fumantur re&a I L,K M y bafihus B C, E F. tequalesy 

ducanturque reSia L M D , erit triangulum ^L lytrian 

gulo A B Cy aqualcy cum fint fuper bafes aequales L Z, B Cy cr 
inter eafdem parallelas A C, ! B . Eodem modo aquale erit 

triangulum D K MytrianguLo D E F. Quare erity ut A B Cy 

adDEF, ita ALlyodDKM.EftautCyUt A LEadDYvM, 

ita A ly ad D K. (TSljtm fi bafes ponantur A I yD K y erunt re 

Ba aquales Ll y K M , altitudines.) Igitur cir A B C,ad 

DEFy erity ut A I,ad D K. Quodefi propofitum. 

Qy o N I A M uero efty ut A B C, ad D E Fy ita paralle- 

logrammum A G B Cy trianguli A B Cy duplumy adparalle- 

logrammunt D £ F H, trianguli DE F, duplum j Erit quoque 

AGBCy ad DEFHy ut Aly ad DK. Quod tamen eodem 

modo confirmari potefi yfi reSiae ducantur LGyM H. Idem fe~ 

quetur, fi triangula , & parallelogramma eandem habue¬ 

rint bafin. 

Hoc uero conuertemus etiam y ad hunc modum. 

3 S.primi, 

7. quinti. 

i. fexti. 

t f. quinti. 

11. quinti. 

Triangvla, & parallelogramma,qus ' 
itafe habent inter fe, uc altitudines , squales 
habent bafes. 

S 1 T triangulum ABCy adtriangulumDEFiiirparaUe. 

logrammu A GB C, ad parallelo- ^ , 

grammum D EFHyUt altitudo AJy - 
ad altitudinem D K. Dico eorum 

bafes B Cy E Fy/equales ejfe. St enim S 

n funt aqualesy fit BC yfi fieri po * 3,C t KE 
iS 
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11 

et p.quinti. 

teft, mdor, quam E F. ^bfcijja igitur B L, iffi E F, Aqudi,dH 

Haqi reBa L.A i erit,ut froxime demcfnfirauimus L,ai 
DEF,Mt A I,ad D K: Sed ut AI,ii 

er MA D k, ita ponitur efie ABC,ad Dlf. 

J jn/\ dem habent proportionem-. Ac prm 

t/ // 1 1 \ tuinter /e aqualia funt , pars ^it-j 

jQ 3.C IKE F dem.-'^od e fi ab fur dum. T^on^l 
go inaquales funt bafes B C, EF, 

fed aquales . Eadertique ejl ratio de parallelogrammis, S»^ij 
enim argumento, duBa L M, ipfi G B, parallela o/2e»<i«)pj 
parallelogramma M G B L, A G B C^aqualia ejfe,fi bafes%'^ 

E F, dicantur inequales. | 
IN omnibus autem his non uariabitur demonfiratiofti&l^ 

fi triangula^ ^parallelogrammafint reBangula, ita ut m 

tudines fint ipforum latera,uel unum fuerit reBangulum^ 

rum uero non. TSfos affumpfimus cafum d:fficiliorem, q»^ 

fcilicet neutrum efi reBangulum . Itaenim demonBrattom- 

iore indiget quandoque confiruBione. 

2 • THE O R. 2. PROPOS. 2. 

SI ad unum trianguli latus paralleladui 
dta fuerit redla qusedam linea, hisc propor- 
tionaliter fecabit ipfius trianguli latera.Etli ■ 
trianguli latera proportionaliter feda fue¬ 
rint, quas ad rediones adiun(51:a fuerit reda 
linea, erit ad reliquum ipfius trianguli latus 
parallela. 

3 7 .primi 

I N triangulo ABC, ducatur refta D E, parallela laK- 
ri B C. Dico latera A B, A C , (cfta cfleproportioiialittr 
in D, & E, hoc cft , cfle ut A D, ad D B, ita A E, ad E C 
Duftiscnim redis C D, B E-erunt triangula D E B,DECi| 
fupcr eandem bafin D E, 6c inter cafdem parallelas D E > 
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B C , conflituta, inter fe tequalia . Qjjarc uc triangu¬ 
lum A D E, ad triangulum D E B, ita triangulum idem 
A E D, ad triangulum D E C j Atqui Ut triangulum 
A D E , ad triangulum D E B , ita 
bafis A D , ad bafin D B, (cum hsec 
triangula fint ciufdcm altuudinis,ut 
conflat, fi per E, agatur parallela 
refta ipfi A B0& eadem ratione , ut 
triangulum A E D , ad triangulum 
DEC, ita bafis AE. ad bafit) EC.Vt 
igitur A D, ad D B , ita A E,ad EC. ~ 
( cum hac duae proportiones easdem 
fint propoitioni trianguli A D E , ad triangulum D E B, 
uel trianguli A E D, ad triangulum D E C.) quod cft 
propofitum. 

S E c £ T iam rc^ia D E, latera A B ,; A C , propor- 
tionaliter. Dico DE, parallelam efle reliquo lateri B C. 
Dualis enim rurfus rcftis C D, B E , erit ut bafis A D, ad 
bafin D B, ita triangulum A DE , ad triangulum D E B, 
cum fint ei ufdep altitudinis : Ponitur autem ut A D, ad 
D B , ita A £ , ad E C 5 igitur ut triangulum A D E , ad 
trianoulum D E B ^ ita A E ad E C : Sed rurfus ut bafis 
A E, ad bafin E C, ita triangulum A E D , ad triangulum 
DEC, cum fint altitudinis eiutdem . Igitur ut triangu¬ 
lum A D E, ad triangulum D EB, ita triangulum idem 
A E D, ad triangulum DEC. Aequalia ergo funt trian¬ 
gula D E B, & D E C : Ac propterca cum eandem habeant 
bafin D E,intercaldem erunt collocata parallelas. Igitur 
parallela cft D E ipfi B C j quod cft propofitum , Si itaqj 
ad unum trianguli latus parallela duda fuerit, &c. Qjt; d 
erat oftendendum. 

THEOR.3.PROPOS. 3. 

S1 trianguli angulus bifariam fe dus fit, 
(ecans autem angulum re<5la linea fecuerit 
& bafin; bafis fegmenta eandem habebunt 

II. qmntt. 

9, 



Stfntni. 
7. quinti 

l. fexti. 
11 .quinti 

2. fexti 

11 .quinti 
^.quinti, 

zg.frimi. 
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rationem, quam reliqua ipfius trianguli la¬ 
tera. Etfibafis fegmenta eandem habeant 
rationem, quam reliqua ipfius triangiilila- 
tera; re<5i:a linea, quae a ucrtice ad fcdiod 

producitur, ea bifariam fecat trianguli iw 
fius angulum. 

IN triangulo ABC, rc£la A D,fccet angulum B At 
bifariam. Dico efle ut B A, ad A C, ita B D, ad D C. 
tur enim per B , rcfta B E, parallela ipfi AD, donecca 

CA, produda conucniatinEi! 
critque angulus E B A, asqualcli 
trrno R A D ; ananlus E.tt terno B A D ; & angulus E,a! 
terno D A C. Cum igitur diin 
anguli B A D, D A C, asqual» 
ponantur 5 erunt & anguli EBA,; 
& E, inter fe aequales 5 Idcoqw 
reftae B A, E A, inter fe squala! 
Vt igitur E A, ad A C, itaBA,; 
ad eandem A C j Atqui ut EA, 

ad A C, ita B D, ad D C,cu in triangulo B C E, rcfta AD, 
fit parallela lateri B E j Igitur ut B A > ad A C, ita B D,all 
D C, quod cft propofitum. j 

Sit iarn ut B A, ad A C, ita B D , ad D C. Dicortfli 
A D, bifariam fecare angulum B A C. Agatur enim ruifiu 
per B, redla B E, ipfi A D, parallela coiens cum C A.protrd-j’ 
€tzin E . Qj^oniam igitur ut B A, ad A C, ita poniturBDi, 
ad D C} ut autem B D,ad D C, ita cft E A,ad A Cj (q“0“| 
in triangulo B C E, rcfta A D, fit lateri B E, parallela) ^ 
ut B A, ad A C, ita E A, ad eandem A C. Aequalesigii“'l 
funt B A, & E A, inter fc j ac proptcrca anguli A B E, Si 
E, aequales erunt. Cum igitur angulus A B E, aequalis M 
terno B A D 5 & angulus E, externo D A C i erunt 
anguli B A D, D A C, inter fc aequales, quod cft proppM 
tum. Itaque fi trianguli angulus bifariam feftu* 
Qjuoderat dcmonftrandum. 

THEOR*' 



a- THEOR. 4. PROPOS. 4. 

l AEQ\aANGVLORVM triangu 
lorum 'proportionalia funt latera, quce cir,- 

3. cum aequales angulos 5 & homologa funt 
latera, qux crqualibus angulisfubtendun- 

^ I tur. 
Sint ^quiangula triangula A B C,DCE,fintq} asqua 

banguli A B C, D C Ej & A C B,D E Cj& B AC, CDE. 
Dico eflc A B ,ad B C , ut D C, ad G E ; & BC,ad CA,ut 
Ce, ad e D i Sc ab, denique ad A C, ut D C, ad D E j Ita 

^ fnira latera circa aequales angulos funt proportionalia, ho- 
J ®ologaquc funt ea latera,quse aequa 

^'^‘*»2ngulis fubtenduntur, hoceft, 
^ I & antecedentia omnia aequales refpi- 

ciunt angulos,& conlequentia fimili . 
es. l*^*^'^^^*^uantur latera B C,C E, -Ai 
1 Iccundum lineam reftam, ita ut an- 
^ ’ gulns D C E , externus llt aequalis 

' interno ABC; pariterque externus , 
j A C B, interno D E C. Et quia duo .B C 

^ anguli AB C, A C B, minores funt duobus reSis j cft autc i j.frimi 
, jangulo A C B, aequalis angulus DEC; erunt & anguli B, 
j 2fMuobusreftisminores. Q^uarereftac B A, & E D,pro- l r. pro», 

<lua« ad partes A, D, coibunt. Producantur ergo, & con- 
4 '^tniantm F. Q_uonia uero angulus externus D C £,aequa- 

lis cft interno oppofito ABC; parallelae erunt C D, & BF. i2.fritni 
. Eadem ratione, parallelae erunt C A, & E F, quod angulus 

«ternus A C B , fit aequalis interno DEC. Parallelogia- 
nium cft igitur A C D F j proptercaque reda A F, a?qualis 

, tefta: C D ; & rcdla C A , redae D F. (Quoniam igitur in 
^ ttiangulo B E F,rcda A C, parallela cft lateri E F; erit AB, 

|j hoc cft, ad D C, (quae aequalis eft ipfi A F,) ut B C, i. fexti, 
c. p P^^^^^^stando igitur erit A B,ad B C,ut DC.adCE. 16 quinti 
'j EjUrfus quia in eodem triangulo B E F. reda C D, parallela 

j '^bcri B F, erit B C, ad C fi,ut F D, hoccl^,utCA,(qu§ x.fexti. 
B b aequa- 



mMEZrCLm. GSOM..^- 
X 6. quinti. 

IX. quinti. 

xqualis cft ipfi F D) ad E D. permutando igitur erit B C.ad 
C A , ut C E, ad E D. Cum igitur fit A B, ad BC,utDC, 
ad C £ j & B C, ad C A, ut C £, ad £ D : erit & cxaquali 
A B, ad CA, ut D C, ad E D. quod cft propoficum.lqui- 
anguloru ergo trianguloru proportionalia funtlatcrXi&t' 
Q^od cfaidemonftrandum. 1 

COR 0 L L A R I V M. 

j. H I N'c fit, lineam reftam , qua parallilife 
'■ citur uni lateri in triangulo , auferre crianjii 

toti triangulo fimile. Ducatur enim in triaipli 
/ \ ABC, lateri B C, parallela D E. Dico w 

luna A D E , toti triangulo ABC.efleAi 

ig. primi 

^ 1 - ' ' Acqtiiangula nanxque fiint, cum anguli AD1i 
B A E D, *quales fint angulis A B C, A C B,or¬ 

ni internis j & angulus A , communis. Qua»* 
demonfiiatum efl, fiabent latera circa aequales angulos propoi» 
nalia j Ac proiBdc,ex definitione, fimilialunt. 

4. fexu. 

S C H 0 L I 0 T(. 

7^0 N alienum a noflro inflituto effe putetui ijihkk» 

ftremus duo theoremata, quorum primum Federicm Csm»®' 
dinui demonftrat in libello .Archimedis de jjs qu£ uehunW* 

aqua j Secundum uero in commemarips in A^pollon^ C»*'*' 
Horum primum eji. 

S I ex duobus pundis cuiusuis redae,quo; 

rum alterum fit extremum,alcerum uerointrali 
neam, duae parallelae inter fe ad eafdem partt*: 
educantur, ita ut proportionem habeantes»- 
dem ,quam redx inter ipfas, & alterQra 
mum pundum inclufae; Reda coniungcnsci!’| 
treraum unius carum cura extremo prioris li* 

nc«,tranlibit per extremum alterius linea:* 

X i't refia uf B, ^expunEiis A , cjr C, educant 

faraileU A D, C TL,proportionem habentes, 

iM ut fit jt Dfad C E ,ficm A B, ad B Cj uel 



t*B A B. Dicorecfam ,qt** contungit extrema o, t;- 

Ey tranftrefer pimBum D. Item reElam, conimgit exw- 

tnx B, &D,tranftre perpun ^ 

£ium^Sienimre£taliE,no 

tranfn per D, coeat cum AD, yT\ 
inP,punSlo,qmdfitvelfupra ^ 
D,yelinfra,ut in prima figH- AC B A 
y;t. Quiniam igitur per coroll.huim propqs.trpangula 

B C E, (imUia funt; erit, »f A B, ad A P, ita B C, ad C Ej 
Et permutando^ ut k B, adB Cy ita A f^ad.C EFt autem 

AB ad BC, ita erat quoque A Dyad C E» Igitur erit,ut AF, 
adCBy ita A D, C E .* propterea aquales erunt reEla 

A \yy^ATs^toiuvii\ J^^od eji ^hjuvdiifft m *TTAn^t er 

co reBa BE. per punBum D. Quodeft primum. 
R V R s V s fireciaBDynon tranftt per E, tranfeatpr 

F, punBum, quod fit velfuPraE. uel infra, 

ra. Quoniam ergoy per diBum coroU.trtangula BAD,BCE, 
(imilia Cunt 5 erit yUt ABy ad A D, ita BC,adCE i& per- 

, T, .. \n.adCEi Isiturertt , »t A D, i* *• equinu. 

4. fextl 

16, quinti, 

i r .quinti 

^.quinti 

.. fexti. 

mutandoyut AB, ad H na ix u, au^s:. r. : 
ad B C, ita quoque erat A D, 4(f C E 5 ««« yUtADy\i . 
ad C F, A D, C £ .- proinde aquales erunt reBa p.qumtt 

C F CE, pars & totum. Quod eft abfurdum . Tranjtt er- 

gorlBa BDy per E. Quod eft fecundum . 
Secundum uero eft. 

Si in triangulo quouis uni lateri parallela 
rcdtaagatur, & cx quocunque pundo illius late 
ris ad angulum oppofitum reda educatur linea; 
diuidentur linea parallela, & latus didum, in 

«afdcm rationes. 

f 2^ triangulo ABC, duBa fit D E, lateri B C, paral¬ 

lela ,&axpunBo F, quocunque ad angu- Ak 

,lum A,reBa extendatur F , fecans D E, /\\ 
,in G. Dico efie, ut BEy adE CyttaDG, / \\ 

ad G E.Quoniam triangula A F B, AG D, 
4X coroU, huius propos.fimilia funt} ent ut i ■' 4 ’ ”c . nxtl 
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16. quinti. 

X i,quinti. 

tAndo y ut A-TfUd A Gj ita B F, dci D G. .Atque eodemm- 

Ak gumento concludemus ejfe, ut A F, ad AG, 
»4 F C , G E . Igitur erit, 3F,a/j 

/ \ \ D Gj ita F Cj^ad G E } eJ)- 
HB¥ yadlCyitaDGy adGE. 

i-^ fropofitum. 1 
^ L I T s K . Quonid triangula ABF, 

A D G, (imilia funt , nec non triangula A F C, A G E,p 

cQToll. huius propos. erit, ut B f, ad f Aj ita D G , adM. 

Item ut ¥ A y adE C, ita G A , ad G E . Ex aquo 

£ F, F C, ita J) G,ad G E. J^od erat demonfiraniun, 

5* THEOR. 5. PROPOS. 5. 

SI duo triangula latera proportionalia 
habeant; crquiangula erunt triangula, & 
ajquales habebimt eos angulos, fub quibus 
& homologa latera fubtendimtur. 

H'a beant triangula A B C, D E F, latera propoi 
tionalia, fitque A B, ad B C,ut D K. ad E F5 & BC,ad CA, 
ut E F. ad F D} & A B,dcmque ad A C, ut D E,ad DF. Di¬ 
co triangula effeacquiangula, angulum falicet A, xqualtn 

^ efle angulo D ; & anguium 
A gulo Ei & angulum C, angulo 

/\ A ^anguli tequalcs rcfpi- 
/ y /\ ciunt homologa latera. Piat an- 
/ \ / \ gulus F E G, aequalis anguloBi&: 

ix.frlmi 

tx. quinti: 

^ qutntt, 1 
4. fexti, 

i 

S Q, JP angulus E F G, angulo C,conut! 
\l niantque reftae EG, FGjinGi 
Cc critqj reliquus angulus G, reliquo 

angulo A , aequalis . Acquiangula igitur funt triangulo 
A B C, G E F. Q^arc ut A B, ad B C, ita G E, adE F} Vt 
aurem A B, ad B C, ita ponitur D E, ad E F. Igitur ut CE» 
ad E F, ita D E, ad E F, eandem : proptercaque aequales 
erunt G E, D E. Rurfus, quoniam ut B C ,ad C A)>“ 
E F, ad F G i Vt autem B C, ad C A, ita ponitur E 



< F Di erit ut E F, ad F G, ita eade E F,ad F Djideoque a:qua 
Ics erunt F G, F D. Itaque cum latera E G, F G , squalia 
fint lateribus D E, D F, utrumque utrique} 5c bafis com- 
munis E F, erunt anguli G, & D, aequales j ac propterca rc 
liqui anguli G E F, reliquis angulis D E F, D F E, aequales 
erunt. Qjtamobrem cum angulus G, aequalis lit angulo 
A erit & angulus D, eidem angulo A, xqualis; eodemque 
modo anguru: D E F, angulo B,& angulus D F E,angulo 
C, sequalis erit, quod cft propofitum . Si duo igitur trian¬ 
gula latera proportionalia habeant, &c. Q.uod oftenden- 

9, quinti. 

8. primi 
4. primi 

THEOR. 6. PROPOS.6. 6. 
SI duo triangula unum angulum uni 

angulo sequalem, & circum «quales angu- 
lodatera proportionalia habuerint: «qui- 
angula erunt triangula 5 «qualesque habe¬ 
bunt angulos 5 fub quibus homologa latera 

fubtenduntur * 

s I T angulusB, trianguli AB C,aequalis angulo E, 
trianguli D E F, fmtquc latera A B, B C, proportionalia la 
teribus D E. E F, hoc cft. fit A B , ad B C, ut D E, ad E F. 
Dico reliquos angulos reliquis anguiis aequa es efle, angulu 
fcilicet A^nguia D, & angulum C. angulo F j Ita enim 
^quales anguli homologa latera re JS- 
rpiciunt. Fiat angulo B, aequalis 
angulus F E G } angulo C, an- 
gulus B F G ; eritque, ut in prae¬ 
cedenti propos. diftum eft , trian¬ 
gulum G E F, triangulo ABC, 
aequiangulum. QuarcutAB,ad 
B C, ita G E. ad E F j fcd ut A B, ad B C, ita ponitur D E, 
ad E F i igitur utD E, ad E F, ita G E,ad eandem E Fi ac 
idcirco D^E, G E, xqualcs erunt. Itaque cum latera D £, 

fib 3 EF. 

j f aUgUiU S j Aid viili 

4. fexti. 

i t. quinti. 

■). quinti. 
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E F, aequalia fint lateribus G E, E F, & anguli iplis conttnri 
aequales quoque 5 (nam angulo B, cui fadus eft, aequalisan 

d L gulus F E G , aequalis tfl: poCtusj 
\ U angulus D E F, proptcreaqi2qu3l 

lesad inuicem erunt anguli DEfj 

N. XT? G E F ,) erunt reliqui angulil),j 
L——^ 7 E F D, reliquis angulis G, E fd 

aequales. Cum ergo angulusG, 
fit aequalis angulo A , Sc angtlii 

E F G, angulo C > erunt etiam angulis A, C, sequalcs 31151 
li D, E FD 5 & obid aequiangula erunt triangula A BC, 

DEF. quod cftpropofitum. Si igitur duo triangula uti 

angulum uni angulo aequalem,&c. Q^od erat dcmoi- 
firandum. 

THEOR. 7.PROPOS. 7. 

SI duo triangula vnum angulum uni an! 
gulo jEqualemjcircum autem alios angulosi 
latera proportionalia habeant; reliquorum 
liero fimulutrunqiie aut minorem, aut no 
minorem redto : Aequiangula erunt trian¬ 
gula , & sequales habebunt eos angulos, cir 
cum quos proportionalia funt latera. 

Sit angulus A, trianguli ABC, aequalis anguIoF, 
trianguli D E F j & latera A C , C B, circa angulum ACB, 
proportionalia lateribus D r,F E,circa angulum F, hocefli 
iit ut A C, ad C B, ita D F, ad F E ; hac tamen lege, utqui- 
libct reliquorum angulorum B, & E,fit uel minor redo,ucl 
non minor. Dico aequiangula efle triangula, angulos fd- 
licet A C B, & F, circa quos funt latera proportionalia,n« 
non & angulos B, & E, aequales efle. Sit enim primo taro 
B,quam E, refto minor: Qjiopofito, fi anguli ACB, 
& F, non funt aequales, fit A C B, maior, quam F; fiatq»' 
ipfi F,aequalis A C G. Cum igitur,& angulus A,anguloD> 



ponaturxqualiSjCrit&rcIiquusAGC reliquo E, «qua- ii.frimi 

lis j ideoquc triangula A G C , D E F, aequiangula erunt. 
Qliare ut A C, ad C C,ita DF, AK 4- fexti. 

ad F E 5 fcd ut D F , ad F E,ita / \ \ 
ponitur A C,ad CB : Vtigitur j \ 
A C, ad C G, Ita cadem A C. / \ ' 
ad C B j ac proptcrca aequales y/ 9* 
erunt C G,C B,& anguli CBG, S- 

C G B, aequales. Cum igitur angulus B,ponatur redo mi 
nor.erit&CG B, minor redo,idcoquc ei deinceps AGC, 
redo maior j cum A G C, C G B, fint duobus redis «qua- i j. frimi 

les i Eft autem oftenfus angulus AGC, angulo E, aequalis, 
Maiorigiturrcdoeft angulus Ei Sed politus eft etiam re¬ 
do minor. quod eft ablurdum. 

S I T fecundo tam B, angulus, quam E , redo non mi¬ 
nor, eritque ut prius angulus B,angulo CG B, aequalis, 
ideoque & C G B, redo non minor erit, ac propttrea angu 
li C B G, C G B, in triangulo B C G , non minores erunt 
duobus redis, (eduel maiores, uel aequales duobus redis, I ^ 
quod eft abfurdu. Non ergo inaequales funt anguli AC B, 
& F fed aequales, ac idcirco reliqui ctia anguli B, & E, «qua 

les erunt. quod eft propofitum . Si di|0 itaque triangula 
unum angulum uni angulo aequalem, &c. C^od demon 
ftrandumerat. 

S C H 0 L I 0 

,/4" D n I D t T Euclides , utrumque angulorum reliquo¬ 

rum By & Eydebere ejje uel minorem reEio, uel non minorem. 
7{am alias,manente tota hyfotheji.non fequeretur .triangula 

ejfe aquiangula. Si enim in eodem triangulo ^ B C.fit C 

tequahs ipjl C B, habebunt duo triangula ^ B Cy kGCyUnum 

angulu uni angulo aqualeyimmo angulum -4yComunem^tir e»" 
cum alios angulos .A CB.^CGy latera frogortionalU y hoc 

efi, ut ^ Cy ad C B, ita eadem ^ C,adCG , cum aquales fo- 7* ?»»»»#. 
nantur reEia C B, C G : & tamen non funt ullo modo aquian- 

gula triangula ^ BCy^ GC.ut confiat. Quod ideo euenit, 

quia non uterque angulorum A B C, AGC, minor efi reEio, 

uel non minor. Immo ABC, efi quidem reEio minor-, A G C, 

Bb 4 
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tteroreBo maior, Cum enim C G , CB„ latera aqualiafm, 

^ ideo anguliC B G, C G aquales j erit uterque eonuitti-i 

Bo minorj ac fropterea ^ 6 C, reclo maior. 

THEOR. 8.PROPOS.8. 

SI in triangulo rc(5languIo, ab angiilo 
reiflo in bafin perpendicularis duda {it:qui 
ad perpendicularem triangula, tum totitrii 
gulo, tum ipfa inter fe fimilia funt. 

IN triangulo ABC, angulus B A C,iit reftus, a qm 
ad bafin perpendicularis agatur A D.Dico triangula ADS, 
A D C, fimilia efle & toti triangulo ABC, & inter fc.Cuit! 
enim m triangulis A B C, D B A, anguli B A C, & A OH; 
fint redi, & angulus B, communis, erunt & reliqui aaoiii; 
A C B, & D A B, aequales. Acquiangulum eft igiturtna»- 
gulum DBA, triangulo A B C, ac p^ropterca habebuBtli' 

tera circa equales angulosfO| 
portionalia, hoc eft, erit® 
C B, ad B A, ita B A, a» 
&ut B A,ad A C,itaB D,il 
D A ; & ut E C, ad C A.iti 
B A , ad A D. C^are Wt 
eft triangulum A DBjtoii: 

triangulo ABC. Eodem modo oftendetur'trianHuluffl; 
A D C, fimilc eidem triangulo A B C; Nam anguliBAC,) 
& A D C, funtredi, &angu'us C, communis j acpropt^' 
rea reliqui anguli A B C, ik C A D, squales. Qu^arfUt 
BC,adCA,itaC A, ad CD; ScutC A,ad AB,itaCD,j 
ad D A j & ut C B, ad B A, ita C A , ad AD, Non lecus 
demonftrabitur, fimilia inter le efle triangula ADB.& 
ADC, cuanguli A D B, AD C, fintrefti, & anguli AB11> 
CAD,oftcnfi squales, nec non anguli BA D,A C DiAt^i 
idcirco fit ut B D, ad D A, ita D A, ad D C, &c.Si igituti'' 
triangulo rcftangulo,ab angulo refto in bafin peipcndiculi 
ris dufta fit,&c. Qjiod erat demonftrandumr 

CORR-OL- 
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co rollarivm. 

E X hoc manifeflum eft, perpendiculare qu* in reSanguIe trii^ 
fulo ab angulo rcfto in bafin demittitur, cffc mediam proportio¬ 
nalem inter duo bafis fegmenta : Item lacus ucrumhbet anguluin 
reaum ambiensmedium proportionale inter totam bafin, & illud 
fegmentum bafi.*-, quod dido lateri adiacet. 

O s T s N s V M ctt enim, cfle ut B D, ad D A, ua D A,ad DCj 
ac proptcrea D A, effe mediam proportionalem inter B D,& D C: 
Item effe ut C B, ad B A,ita B A, ad B D ; & idcirco B A,mediam 
effe proporcionalcm inter C B, & B D : Denique effe ut B C, ad 
C K ita C A, ad C D ; idcoque C A^ciTc propomonalcm mediam 
inter B C, & C D. Quod clt propoficum. 

PROBL. I. PROPOS. 9. 

A DATA rcdla linea imperatam par 

tem auferre. 

Im pERETr R, Utcxlinea AB,auferamus partem 
tertiam . Ex A, ducatur rcfta A C, utcunque faciens angu 
Ium C A B 5 & tx A C, abfeindantur tot partes a:qua!cs cu¬ 
iuslibet magnitudinis, quota pars detrahenda eft ex A B, ut 

in propofito exemplo tres A D, 
DE, E F. Deinde ex F, ad B, 
refta ducatur F B, cui per D,pa- \ 
rallela agatur D G . Dico A G, \ 
cfle partem tertiam imperatam. A- G ‘ ® 
Nam cum in triangulo A B F, lateri F B, parallela fit rcfta 
D G j erit ut F D, ad D A, ita B G, ad G A 5 componendo ' 1. fexti. 

igitur, ut F A , ad D A, ita B A , ad G A ; fcd F A, ipfiiis 18. quinti 

A D, clt tripla ex conftru6tionc 5 Igitur & B A ipfius A G, 
erit tripla,idcoque A G, erit tertia pars ipfius A B, qu* im¬ 
perabatur. A data ergo reda linea imperatam partem ab- 
ituhmus. Q^od faciendum crac. 

S C H 0 L J 0 71, 

jQjr o D ^ ex ji Bi auferenda fit pars, qua contineat qua- 

tuor undecimae ipfius A Bf/umenda erum cx A C , undecim 
partes- 
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partes aquales ufque ad D, punBum^ ex quo ad B, reSa duca¬ 
tur D E huic parallela £ f, exF-, termino quatuor partiHj 

2^am^f,erit 
\ imperate, 
\ Erit enim riir 
\ Jus ut D Aji/ 

4. quinti. 

X 'jF .—.a ^E,nali^ 
adAftQu- 

& conuetxendo ut -A E, ad A D, ita -A F, ad-A ^ :E^a 
tem.A E y pars continens quatuor undecimas ipfiusAB^u 
conRru&ione-y Igitur A F, ea.ie pars erit reEise -A B. 
efi propojitum, 2ipn aliter detrahetur ex A B ^ pars co»>fc> 
Bens quot cunque partes ipftus aliqmtas. 

12. PROBL.2.PROPOS.IO. 

DATAM redam lineam infedamli' 
militer fecare , ut data altera reda fe&l 

fuerit. 

t. fcxti. i 

z. Jexti. j 
j 

j 

• ^ ^ fecanda fimiliter, ut fcfta eft reda AC 
in D, & E, hoc cft, in partes, quae fint partibus A D, DE, 
E C, proportionales. Coniungantur datae dua: linei ai 

A, facientes angulum qucmcufl- 
;r> cjuc B A C J & conneftatur rc& 

^ ® C. Deinde ex D, E, agantut 
^^ D F, E G, parallelae ipfi B C. Di- 
^ ^ coreaamAB,fimilitcreirefc- 

ttaminF, 6cG,ureftreaa A C,in D, & E. Nam ut AD, 
ad D E, ita A F, ad F G} Proportionales cigo funt partts 
A F, F G, partibus A D, D E. Q^od fi ducatur D H ,ipii 
F B,parallcia, Iccans E G,in I, critrurfus ut DE,adEC, 
Ita D I, ad I H, hoc cft, ita F G, ad G Bjquod F G,ipli Dl. 
& G B, jpfi I H, aequalis fit. Q^are proportionales quoque 
erunt partes F G, G B,partibus D E, E C. Itaque datamrc- 
ilam lineam inie£tam fimiliter fecuiraus,utdata altera icfl'* 
feSa fuit. Q^d faciendum erat, 

SCHO- 
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S C H 0 L I 0 Tif 

E X hoc problemate colligi poteji facilis admolum uia, ac 

ratio diuidendi lineam rebfa datam in partes quot cunque aqua 

ies: id, quod nos ad fropos. lO. lib. t.faEJuros recepimus . Sit 

enim datarecla ^ B, diuidendain quinque partes aquales. 

DtiSla reBa A C, faciente cum 

A B, quemcunque anguluCAB, 

fumantur ex ea quinque partes 

aquales A D, D E, E F.FG, GH. 

J^uia igitur linea reBa A H,ut¬ 

cunque efi diuifa,fiex H,ad li,d» 

catur reBa H B , cb" huic ex pun- 

Bis D f E, F, G, parallela agan- 
. . T\ r rr lA r t /Z ^ 

jC 1 JK L 
Ctss U f ti, t, tjjr, yarauLiet agun¬ 

tur D It EKyF L, G M i erit A B ,/imtliter diuifa^utAU, 

ceu conpat ex demonftratione huius problematis. Cum igitur 

A Byfit diuifa in quinque partes aquales, erit & A B,in toti¬ 

dem aquales partes diuifa . Haud aliter m plures partes aqua 

les diuidetur eadem reBa AB. 
Hv I c rationi diuidenda linea reBa inqmtcunque partes 

aquales, adiungi poffunt alia non iniucunda , ceu propos. i o, 
lib. i. fumus polliciti. Sitenimrurfus datalinvareBa AB, 
diuidenda in quinque partes aquales. Ducatur ex B ,reBa 

B C, utcunque faciens angulum cum A B i Deinde ex ajfum- 

pto punBo D, agatur D E, paralle¬ 

la ipfi AB , ex qua abfcindantar 

quinque aquales partes D F ,f G, 

CH,H I, lK.,ea tege tamen, ut 

DK, minor fit quam A B.,Tofire- 

mo ex A, per K,reBa ducatur A L, 

occurrens ipfiBC, in LypunBo, a j , \ \ 
quo per pimBa F, G, H, I, reBa du ^ M N O 'P 
cantur L V ,L0, l. L M ^ quot 

dico diuidere reBa A B,in quinque partes aquales . Cum zn-m 

D E, ftparallela tpfi A B,erit angulus L I K.angulo LMA, frlm 

angulus LKI, angulo LA M, aqualis: efi amem anguius 

A L M, communis', Aequiangula igiturfunt mangula i K % j 
L A M, acpropterea ut L I, ad I K., ita L M, «flJ M Item j 4. 
eadem ratione, ut LI,adI H, tta L M, adMl^: fedut LI, \ 

aJ. t 



y. qmntt. 

I i, quinti. 

9. quinti, 

Xl.frmi 

ad I K, ita LTy ad IH, quod aquales fumptxftnt /K, IHiip. 

tur ut L M,ad M .Ay ita eadem L M.ad M 2{j ideoqiK^u. 

leserunt.A M, M. TSi.. aliter ojiendes M ?i,£qmSt*Jfi 

ipfi i & ti^O,ifft OTy&OT, ipfi VB. DiuifaeHni<, 

^ B, in quinque partes aquales, ^od efi propofitum. 

Aliter. A.b extremis punElis A , B , educMtw 

dua re Eia B C, A D, inter fe parallela Et ex B C, abfcinin, 

tur quatuor partes aquales BE,El, 

P G,G H, utfint tot partes uM ti¬ 

nus,in quot efi linea diuidenda\lSs 

autem ex- A D , totidem quales tj- 

centur AI, IK,KL,LM. Diis 

igitur reElis EM^V L,G K,H 0 

cantibus reSiam A 
dico ipfam A B , feElam ejje in quinque partes requales , C»« 
enim aquales (int, ^ paraUelx G H, I K.. erunt ^ H 1,61, 

parallela j Eademque ratione parallela erunt G K, F L,E)i~ 

Quare cum A M, feEiafit in quatuor aquales partes, eritl; 

A Q^^yfimiliter in quatuor partes aquales diuifa , ut cobHh 

ex demonfiratione huius i c.propos. Eadem ratione diuififit 

& in quatuor partes aquales , eo quod B H , in totiitt 

efi partes aquales diuifa . Quare cum tam A , quam 

aqualis /it fingulispartibus 0 'P, P Q^i ertit omnes<im 

que partes AT^,T^O,0 V, T Qj , inter fe aqudu. 

Quod efi propofitum. 

A L I T B R. Traparetur prius infirumentum huic reiit- 

commodatum in hunc modum . DuSlis duabus reElis interf 

parallelis utcunque C D, E F; ex utraque .xhfcindinOii 

partes inter fe aquales quotcunque ,faltem tot, in quotfarto 

diuidenda proponitur linea, c!?” bina punEla correfiondei^t 

lineis reElis lungantur. Deinde officio circini capiatur lonp- 

tudo rcEla A B, diuidenda , eaque ex aliquo punElo linet Cl, 

ut ex E, transferatur in infirumentum ad punEium I, ilHut^ 

nex , qua tot Jpatia terminat, in quot partes linea proponiit*'^ 

diuidenda, qualis in exemplo efi reEla G H iea enim incluii[ 

quinque fiatia . Tofiremo ex E . ad I, reEla ducatur EI, 

dico dimfam effe in quinque aquales partes. Cum enim G K; 
H Z j aquales fint, ^ parallela, erunt quoque G H ,K l>f*' 

raliela j Eodcmtjue modo omnes linea inter reElat CD)bli 



inter fe faralleU oftendentttr . ^uare ,«t ex demonfiratione 

huius I o. fropos. liquet, quemadmo 

dum E G, diuifa e fi in quinque par¬ 

tes aquales, ita fimiliter in totidem 

diuifa erit EI. Si igitur officio cir¬ 

cini fingulapartes linea E I, tranf- 

ferantur in reSlam propofitam A B, 

ifft EI, aqualem, diuifa erit ^ 

A B , m quinque partes aquales. 
J^od efl propofi tu m. 

Ai.iQ_vando autem ne- 

cejjeefi lineas parallelas extra in- 

flrumentum producere, f^t fi eade 

linea transferatur ab M , ufque ad 

7f,punBum linea G H , protraEIa^ erit quoque M 2^, diui¬ 

fa in quinque partes aquales. Vt conflat , fi ducatur ex Mfpfi 

E G, parallela, ufque adreflam G H. Pjiod fi linea diuiden- 

da fuerit admodum breuis, accipienda erunt partes paralle¬ 

larum C D,E¥, minores , ;^c. 

£ O D E M modo, ad fimilitudinem huis propofitionis, lice¬ 

bit nobis facili nigotto datam lineam fi care in duas partes , 

qua habeant proportionem quamcunque datam. Id enim ] 

raro a Geometris exigitur . 

Sit fecanda refla AB, in duas partes, qua habeant prd 

portionem inter fe, quam refla C, c5r D. Ex 

E, ducatur linea A E, faciens angulum A, 
quemcunque,ex qua abfcindatur refla Ai’, ipfi 

C, & F G, ipfi D, aqualis: Dufla deinde GB, 

ducatur ei per F,parallela F H. Dico A B,fe- 

flam ejfe in H, fecundum proportionem C, ad 

D . Hoc autem manifefium eft , cum fit , 
AF,adT C, atque adeo,ut C, ad D, ita A H, ad H B. 

Postremo inferemus huic loco theoremta quoddam 

ad linearum etiam feflionespertiner.s^defumptttm ex Federico 

Commandino in libellum Archimedis (Uqs,qu<e uehumur in 

aqua. Tdjmirum, 

S 1 dujc reda; lineas fecentur in binis pun€tis 
proportionaiiter; Erum quoqueintetmedias fe 

' flivnes 
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x%, quinti. 

1, fexti. 

lo.frimi 
z. fexti. 

diones in eadem proportione cum quibusli¬ 
bet Tegmentis duobus . 

JlCENTVR refJteA B, C D, proportionaliter inii. 

nisfunFiis E, E, ^ C, H, ita ut fit A E, ad E B,ficHt CG,d\ 

G D i Item A FyadF B, ut CH,adH D. Dico JeBienetinur 

medias EF,G H^proportionales quoque ejfe cum duobus fept 

tis .A E, C G \ uel cum duobus F B, HDikcl 

' jA T T "B efi,efie AE,ad E F, tst C G^ad G H.ItemFB, 

C CH*^ B* ^ H D,adG H.Cum enim fit,ut (d, 

*—4 ad E B, ita CG,adGD i Erit cowp6B«^,j 
^ Jit \ Fi , ad E B y ita C D , ad GD . Itmm. 

^A\\ \ fit,ut AF,adF B,ita CH,adHD; Erm\ 

^ ^ fonendOyUt A B, ad F B, ita C D, ad H Djff , 

conuenendo, ut FB,adA H D,ad C D. Itaque cuisfi 

ut FB,adA B, ita H D, ad C D }Et ut A B, ad E B, issCd, 

ad G D y Erit exaquo ,ut F B, ad E B , ita H D ,ad GDjB 

conuertendo, ut EB,adF B, ita G D,ad HD iEt fer conm- 

fionem rationisy ut EBy adE F,ita G D,adG H iEt diuiia-i 

doyUt FByUdE Ffita HD,adG H. Quod eft fecundum. 

Ksy s, quiaeB, ut AEyadE B, ita CGyudG DiB 

ut EB,adE Ffita G Dy ad GHi Erit ex aquOyUt A E,ad f I, 
ita C G,ad G H. S^od efi primum. 

Br B V I V s tota propofitio demonfirabitur hoc modo, ti 

ueniant duo punSia Ay&Cy in unum,ut fiat angulus B CBi 

uel BADi iunganturque rebla D B, H F,G E.Quia igiturtfi^ 

ut AEyadEB yita CGyad G D } I^arallela erit G Bjj 

D B . Ej*rfus,cum fit,ut A F, ad F B, ita C H,ad H D J 
rallelaerit eadem ratione H F, ipfi D B. Quare & Gt, Hf| 
inter fe parallela Junt: Ac propterea erit, ut A £,ad B fj 
C G.atfO H.. Quod eft propofitum. 

IO. PROBL.3. PROPOS. II. 

D V A B V S datis redis lineis, tertiam 
proportionalem adinuenire. 

s I N T d u« rcftac A B, A C, ita di fpofit*, ut efficiant 
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angulum A,qucmcumquc,fitque inuenicnda illis tertia pro 
portionalis, ficut quidem A B, ad A C, ita A C, ad tertiam- 
Producatur A B, quam uolumus elTe antecedentem, & ca¬ 
piatur B D, aequalis rpfi A C.De¬ 
inde du£ta reda B C, agatur illi 
ex D ,,parallela D E , occurrens 
ipfi A C, produdaeinE . Dico 
C E, tfle tertiam proportionale, 
hoc eft, cfle ut A B, ad A G, ita A. B 
AC.adCE. Cumenimin tria- 
gulo A D E, lateri D E, parallela fit reda B C} erit ut A B, 
ad B D, ita A C, ad C E j Sed ut A B, ad B D, ita caderri 
A B, ad A C,aequalemipfiB D : Vtigitur A B,ad A C,ita 
A C, ad C E. quod cft propofitum . Duabus ergo datis re 
dis lineis, tertiam proportionalem adinucnimus. Q^od 
erat faciendum. 

SCHOLIOK.. 

A'l, I T 1 R idem demonflrahimusyhuc modo, Duxrefix 

dat£ A B’, B Ct COnfthuantur ad anguium reBum A B C j ^ 
coniungatur reBa AC. VroduBa au¬ 

tem A B, antecedente , ducatur ex C,xd 

A Cfferpendtcuiaris C D,occurrens iffi 

A B, froduBa in D. Dico B D, ejfeter- B I> 
tiamfrofortionalem. Cum enim tn tria ^ 

gulo ACD,angulus A C DifitreBus^^ ah to ad ba/in AD, 
deduB a perpendicularis CB i erit per corolL. S.propos. huius 

lib. B C, media proportionalis inter A B , B D , hoc eft, ut 

A B, B C, ita erit B C, ad B D. .Quod c{i propofitum. 

Inventa autemtertialinea continue proportionali, 

fi primam omiferis, eJr al^s du.a- 

bus tertiam inueneris ,{hahebU 

s^uatuor lineas continue propor¬ 

tionales. Vt fi lineis K,S' B,ad- 

inueniatur tertia proportionalis 

C i (lir duabus B, cSr C , tertia 

proportionalis D, erunt^uatuor linese A, B,C, D, conti 

nue proportionales, Eadem arte reperietur quinta propor¬ 

tionalis. 

a. fexti. 

r, quinti. 
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lO. 

a. fexti. 

tionalis, finita , fepima , oBaua, &c. 

PROBL.4.PROPOS.I2. 

T RIB V S datis redis lineis, quarta 
proportionalem inuenire. 

Sint tres lineat rcftae A BjB C, A D, quibus in^v^ 
da fit quarta proportionalis} ficut quidem A B, ad B C.lui. 
A D, ad quartam . Difponantur primte duas A B,B C/t-a 

' eundum lineam refta, quae fit AC;a 
Tertia uero A D, cum prima AB,[1 
faciat angulum A , qucmcunquc.Jl 

, Deinde ex B, ad D , reda ducaturjl 
A B c B D, cui per c, parallela ducatur,^ 

C E, occurrens redae A D, produd^ae, m E, pundo. Dico 
^ ^ cfle quartam proportionalem. Cum enim in trian-| | 
gu^o' ACE, lateri C E.adafit perpendicularis B D,critut j 
Ab ad b c , ita a d, ad d e . Q^arc D E , quarta d S 
proportionalis j ac propterea, tribus datis redis lineis,quar. f 
tam proportionalem inucnimus. Q^odfecicndum erat. ■ 

S C H 0 L I 0 n,, i -' 
i 

Hinc facile elicimus,quonam facfo,dat!s duabus rellh 

lineis, dux alia in eadem cum iUis froportioneu ^ 
periri pojjint. St enim datxfint dua reBalintt^ 

, A, B, in quacunque proportione, fi tertia qutb- \ 

het accipiatur C, & ei quarta proportionalis m-J 
j. j i i ueniatur D, ut fit quemadmodum A, ad B,ita Cf -a 

A BCD ^ faSium erit, quod proponitur.Eadem artt 1 
inuenientur fex linex, oS{o,decem,duodecim,^c.quarutn bini ^ 

femper eandem habeant proportionem. p f‘. | 
OsTENDEMVS etiam cum “Pappo fequens 

ma, Videlicet. 

T R I B V S datis redis lineis > quarta inueni* i 
rc>quaefitad tertiam,ut prima ad fecundam.> J ^ 
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^ I N T tres reElx ^ B ,B C t C D oforteatque muraire 

eptxrtitnfy^jux ad C Dj tertiam Jit,Mt 

frima ad B C, fetundam.Difionantur fri 

ma lime ^ B,B C,in direBum,ut faciant* f 

teBam A C : Tertia uero C D , cum fecun -a- 
da B C, faciat angulum C,.quemcunque . 

Deinde ex B,ad D , reSla ducatur B D j cui per A, parallelct 

ducatur A E, occurrens recix C D,produB£,in E. Dico E D , 

ejfe quartam, hoc eB, ejfe E D, adD C, tertiam,ut ejl A B,pri 

nta ad B C, fecundam. Hoc autem mantfefium eB, cum A 
E Cyproportionaliter fecentur in B,&D. 

PROBL. 5. PROPOS. 13. 

. D V A B V S datis redis lineisj mediam 
proportionalem adinuenire. 

'Sint' duae redae A B, B G, quibus media inuenienda 
cftproportionalis, difpofitaefccundum lineam redam AC. 
Diuifa A C, bifariam in E, ex E, centro , & interuallo E A, 
uel E C, femicirculus deferibatur A D C j Bemdeex B,ad 
A C, perpendicularis educatur BD, ad 
circumferentiam ufque . Dico B D, cf- 
fe mediam proportionale. Dudis enim 
redis A D, C D , erit angulus A D C, 
redus in ftmicirculo exiftens . Cum 
igitur ex angulo redo A D C, triangu- 
iircdanguliA DC, deduda fit adba- 
finAC,perpendicularisDBjerit per corollarium g.pro- 
pos. huius lib. B D, media proportionalis inter AB,&BC. 
Duabus ergo datis redis lineis, media proportionalem ad- 
inuenimus. Q^od erat faciendum. 

S C H 0 L I 0 71, 

PErsp icvvm hinc fit, lineam reSiam, qux in circu 

ic a quouispunBo diametri ipji diametro perpendicularis du¬ 

citur ad circumferentiam ujqut y mediam ejje proportionalem, 

. C c inter 

A JE. B C 
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zS.frimi 
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iriterdmM^tnetrifeginenta,qu£afer^endict{lari 

Djeturenim femicirculus ^ B C ^ & ex punSlo D , dimttt, 

^ C ^ducatur ad circumferentiamuSi' 

D ByferpendicHlaris iffi ^C. OicofiS, 

ejje proportionalem mediam inter jLM 

^ D C, id qmd liquido confiat exjki 

X>"E Q C firatione huius problematis. 5';e»)a& 

cantur reSix ji B j C B , fiet 

J[ B f, reSlus; Quare per coroU.propos. 8. confiat 

Eadem ratione erit perpendicularis E F, media proponlmi^ 

inter U E, & E C. Item G H finter ^ G, &GC, &c.^, j 

EX PELETARIO. 

Data redla linea, aliatn reftam, (quimi-i 
nor non fit, quam dupla illius) ita fecarciOt 
data redla fit racdia proportionalis inter fp 
menta huius 

'0^ 

S I T data re^a A C, & dimdenda proponatur rcfta A 
minor non fit quam dnpla ipfius A C, fed uel dupla, uel maior):i' 

ut inter huius Tegmenta, media prjfcr 
tioiialis fit A C. Difponantur reS*'*i;ij 
A C, ad angulum rcftum B A C, St.#!' 
fa A B, bifariam in P, ex D, centro,31- 
teruallo autem D A, uel D B, femicirc!'l 
lus defcribacur A E B. Deinde per^^'*! 
cacur ipfi A B« parallela C E, recani®! 
cumferentiam in E, punfto, a quode®' 

atur ad A B, perpendicularis E F. Dico A C^efle mediam prof- 
ionalem inter fegmcnta A F. F B. Dudis enim reftis A E, a i 
:rit ut iam elt demonllratum, ex coroll. 8. propos. huius lib- 
ncdia proportionalis inter A F, & F B. Cum igitur 
it ipfi A C, eo quod parallclogrammum fit A C E F -,( E» o® 
: E, ipfi A F, parallela per confiruftionem , & A C.ipfi 6 h P 
cer angulos reftos C A F, & E F A j ) erit & A C, mediapropo' 

ionalis inter A F, & F B. Q.uod cll propofitum. 

A f B 

THEOR. 9. PROPOS.14. 

AEQVALIVM, &unumuniJqWi 
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lem habentium angulij m,paraIIelogrammo 
rum 5 reciprocafunt latera, quas circum 
squales angulos . Et quorum parallelo- 
grammorum unum angulum uni angulo 
squalem habentium reciproca fimt late¬ 
ra , c[\\x circum sequales angulos; illa funt 
squalia. 
Sint duoparalIclogramma*qualia ABCD, BEFGi 

habentia angulos A B C, £ B G.asquales . Dico latera cir¬ 
cum hofcc angulos cflc reciproca, hoc cft, cfle ut A B , ad 
B G , ita E B , ad B C , Coniungantur 
parallclogramma ad angulos squales, 
ita ut AB, & B G, unam efficiant linea 
rcftam. Q^ofaUo, cum anguli ABC, 
E B G, fint squales, erunt & E B, BC, 
una reda linea,ut ad propos. i 5.1ib. i .ex 
Proclo demonftrauimus . Producan¬ 
tur iam D C,& FG,donec coeant in H. 
Quoniam igitur squalia funt parallelo 
gramma D B, B F, ent ut D B, ad BH, 
Ita B F, ad idem B H . Sed ut D B , ad B H, ita eft A B,ba- 
fis ad bafin B H, quod parallclogramma fint eiufdem alti¬ 
tudinis; &fimilifer ut B F, ad B H,ita cft bafis E B, ad ba- 
fin B C : loitur ut A B, ad B G , ita eft E B, ad B C, quod 
eft propofitum. 

E CONTRARIO, fintiam latera circa squales an¬ 
gulos A B C, E B G, rcJproca, hoc eft, Ut A B,ad B G, ita 
E B, ad B C. Dico parallclogramma D B, B F, cflc squa- 
lia. Fada enim eadem conftrudione, cum fit, ut A B, ad 
B G, ita E B, ad B C j Vt autem A B ,ad B G,ita D B, ad 
B H ; & ut E B, ad B C,ita B F, ad idem B H : erit quoque 
ut D B , ad B H , ita B F, ad idem B H ; Ac idcirco squa- 

iia erunt parallclogramma D B , B F . Aequalium 
igitur, & unum uni squalem habentium an¬ 

gulum, &c. Q^od erat demon- 
ftrandum. 

Cc 1 THEOR, 

quinti. 

1. fextt. 

I. fexti. 

), quinti. 
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THEOR. IO. PRQPOS, 15. 

AE QV A LIVM5 & unumunioequa, 
lem habentium angulum 5 triangulorum,| 
reciproca funt latera, quoe circum aquales 
angulos. Et quorum triangulorum uniim 
angulum uni sequalem habentium recipro¬ 
ca funt larera 5 qu2E circum ecquales angu¬ 
los ; illa funt aqualia. 

7. quinti, 

l,f€XU, 

-53 r 

Ia ffXtl 

9 qmntt. 

Sint duo triangula aequalia A B C, D B E, hab- 
tia angulos j qui ad B, aequales. Dico latera circa hofctaa- 
gulos ellc reciproca, hoceft, efle ut A B, ad B E,ita DB,j1 
B C . Coniungantur triangula ad angulos aequakSj^Ei 

* — A B, B E, una,ni cffi® j 
lineam redam. Quo fi¬ 
do, cum anguli ABC, 
i) B E, lint arqual^ttii 
fic p B, B C, una rcClal 

nea, ceu demonftratum cft, ad propos. i y.lib.i. ex Proclo 
Duda igitur reda C E j quoniam aequalia ilint, tnaj^oli 
ABC, D B E, erit ut A B C, ad B. C E, ita D B E, ad i 
B C E i fcd ut tiiangulum ABC, ad triangulum B CE, 
Ita cft bafis A B, ad bafin B E, quod haec triangula eiufdw 
fint altitudinis •, & fimiljtcr ut D B E, ad B C E, itaBoli»' 
DB,ad8C5Q3arcut AB, ad B E, ita D B,adBC | 

. Qjipdeft pt opofitum . ■ ! 1 
1 A M ucro contra, fint latera circa angulos aequal«.^“' 

ad B,reciproca, hoc cft, ut A B, ad B E , ita D B, adBC- 
Dico triangula A B C,D B E,efle aequalia. Eadaeniffl^® 
ftrudionc eadem, cum fit ut AB,adBE,ita D B,adB / 

, ut au^em A B, ad B E, ita triangulum A B C . ad triaJgr'* 
B C E , & ut D B, ad B C, ita triangulum D B E» 

■ gulumidem B C E ; Erit ut A B C, ad B C Vi 
j ad idcm B C E i proptcreaqj sequalia erunt 
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D B E. Aequalium igitur, & unum uni ajqutJcm habcn» 
tium angulum, &c. (l^od oftcndcndum erat. 

TH.EOR. II-PROPOS. i6. 15. 

SI. quatuor re(5lce1inex proportionales ; 
fae^ht'; qtfod fub extremis comprehendi- , 
tur re<5tafigulum > pequaleeft eis quod Kib 
medijs comprehenditur , re^angulo . Et; 
fi fub extremis comprehenfum Tedlangu^ 
Ium aequale fuerit ei) quod Tub medijs con- , 

tinetur, re<51angulo : ilice quatuor redce li- 
necE proportionales erunt. 

33>—‘ C 

Sint ruatuor redae proportionales A B , F G, E 
B C, ut quidem A B , ad F G . ita E F , ad B C: S.tque re- 
dangulum A BCD, comprehenfum lub extremis A B* 
B C j reUanoulum ucro E F G H, comprehenfum fub i^e- 
dijs E F, F G. Dico rcdangula A C, E G, efTe aequalia. Cu 

enim anguli redi B..8c 

F, fint aequales, & fit ut -Ai - 
A R, ad F G, ita E F, ad - 
B C ; eriint latera circa ^ 
equales angulos B, & F, 

reciproca . Q^are pa- 
rallelograma A C, E G, 
cqualia erunt. Q^od 

cit propbfitum. , . 
C o N T R A uero, fint iam aequalia reftangula A C, 

E G. Dico quatuor redas lineas A B, £G,£ F , B C,cfie 
proportionales, hoc cft, tfle ut A b, ad F G,!ta E F,ad BG. 
Cum enim aequalia fint ledangula A C, E G, habcanrque 
angulos sequalcs , nempe redos B, 3c C 5 erunt latera circa Ihofccanoulos reciproca, ficut quidem A B, ad F G, ita EF, 
ad BcT Itaque fi quatuor red* lineae proportionales 

^ C c fuerint. 

14, fexti 
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Sireniis A B.S C, quadrato E Q ,.hoc..cft.r|- 
ftanoulofub medijs.E F, E.G.comprchcnfp ; Q^ode^ 

^ S^E D finriam*qua)fa ;J exanguium A p, & 
BG . Dico efle ut A Bj ^ E E F, ad B p. Ciinienini 
squalia fint A ^ §C;| G ^prit ut A B ad E F,ita | 
F G,ad B e . yp autemJG; ?4,B C ita cB E^F, 
squalis, ad eandem B p. ut A B, ad E F,tta eft E F, 
ad B e . Si trFCs-igitur rc^ae lu^ac fint proportionales, occ. 
Q^od erat dcrnqnftranduoia^ 

r ..rlijq 
S :C HM:L,I 0 n. 

, B A D E M o.mmno 

V fint re^angu- 

la , dummodo fint-Acf,m- 

'Angulx , ita ut E G,fi.t 
J{hombus , ^ ^.C» 

]\j}omboidet,'!S[on enim 

, diffimilis erit in his de- 

^confequuntur, etiamjt faraUelogr.im- 

'monfiratio , ut figura indicat. 

G O R O L L A R I V M. 

. E x pofttriori huius theorematis parte efficitur?, quamlibet rc.i 
dam lineam ctTe fhediam proportionale inter quasuis alias duas 
reftas,qu* comprehendunt reftangulum quadrato illius aequale. 
E x eo enim quod reSse A R, B C, comprehendunt te^angulum 
aquale quadrato re»* E F, oltenfiim fuit, effe tit A B, ad E F.ita 
EF, ad BC. Quare EF, media elt proportionalis inter AB, & B C. 

PRQBL. 6.PROPOS.18. 

A DATA reda linea dato reifiili- 
neofimile fimiliterqi pofitum ref^lilineiim 
deferibere. 



^ErCLlTD.GSOM-'^ : 

^riiiieum rcdilineo C D E F G , fimilejfimilitcrq; 'pofitum,: 
Ducadttirex qudlibetangdlo‘, utex-p; ad iTnguIof angulos 
oppofitos redae Jioeae, quae redilineum rcfoiuant in triangu; 
Ia C D F, D E J, F G C . 'Beiride^ angulo D C F, ajquaiisj 
fiat angulus B 'A 15 & angirlq C I5 P, angulus A BI jeo-J 
eantque redae A I?, B t; rft pun^toj'; critque reliquo aagti-l 
Io C F P, reliquus angulus A i B.squalis/tbtumquc 

guIunri A I B , foti trianj^lol 
* ’ ‘ C F D,aequiangulum. Riitlusl 

Jr angUlo F D E/aequalisfiatan-l 
■ . gulus I B H } Scangulo DiE,j 
\/ V aAgUlus-B I Hj conueniaiitqwj 
C .D B H, I H,in pundo H 5 eritqut| 
' ' ' • ' eadem rarionetrianguiu BHI, 

Itrkngulo D E F, aequiangulum. Praeterea angulo C FG,j 
:fiat iqualis angulus A I K^Sc angulo FCG,angulus lAK; 
'coeantque A K, I K , in K : entque triangulum qu^ 
A K I, triangulo C G E, acquiatigulum. Atque ita pe¬ 
datur, donec abfoluanturoninia triangula redilinei propo- 

:fiti, fi plura extiterint. Dico igitur, redtlineum ABHIK. 
■rcdilinco C D E F G, fiinile efle^, fimiliterque pofitum.Cii 
'cnim angulus I A B, conftiturus fit xqualisangulo FCDi| 
5c angulus I A K^unguloF C.G jeyt totus angulus B A E,| 
toti angulo D C G,aequalis 5 Eademque ratione angulusj 
A B H, angulo CD E , aequalis erit, ■& reliqui reliquis, w 
conftarcXconftrudione. C^are aequiangtilufii entreft 
lineum A Bi H I K, rcdilineo’ C D E p G.' Qjuoniara uc' 
roitaeft A B, ad B I, ut C D,ad O F j & ita B I, adBH, 
ut D F, ad D E j erit exaequo ita A B. ad B-H, ut C D,.Jil 
DE. Q^Jtc latera circaaquales angulos A BH, CDE, 
proportionalia funt. Suntautem Se latera circa ^qualcsjn 
gulos Hioc E, proportionalia', oB triangula aequiangul» 
BH I, DEF. Rurfusitaeft HI,adIBrutE F,adFDi 

& ita I B/ad I A/ut F D, dd F C5 & ita I ad I A;,ut FC, 
ad F G5 Q^uare ex aequo erit ita H I ,ad IK, ut E F, ad FGi 
;& ideo latera quoque circa angulos H I/si, E F G, proportio 
nalia , fic de caeteris • Q^amobrem rcdilinca, cumfint 

sequianguia, habeantque latera circa aequalesangulospro- 

pottionalia-, fimika fun.t,^fi,nujitcrquc deferipea . A 



E.Xj. f'1- 
crao refta linea , dato rcailinco fimilc fimilitcrquc pofitum 
reailineumdcfcripfimus} Quod faciendum erat. 

S C HOLIOK- 

D I c y N T V R ^ttmreBUif>eafu^tr lineas 

feripta, ejfe fimilia & fimiUter pofna, ^i*ando angiiU 

conhJLurf,,periffa^reBMli^^^^^ ^^indes fem 

per ordine fefecwfeqimntnr, nec non,&Utera p^porttona- 

lia, Vt triangula A B CfUEV, 

non foltitn ervmt fimilia, fed ena. ^ 

fuper teBoi B C, E F, fimiUter de 

fcrifta, fi anguli B,C, acpuales- / 

fuerint angtdis E, F i & ita fit B Cfc. 

B, .ISC ,u,D E, .d E r, &c. E C,D£, 

non dicemur fimiUter effie dejcripta, cum anguli B,C,n J 

aquales angulis D ,E . Similiter re - Aj-pl ^ 

BanguU A C, E G, fimilia, dicemur \_\ 

fimiUter ejfe deferipta fup reBas D C, 

HG, quoniam ut A D , ad D C , ita j_jti 

€BEH, adHG,&c, Atyer^reBan ^ ^ 
vulaA C.,IG, non dicentur fimiUter defcripta fuper rtBas 

D C, H G, quamuisfint fimilia, ut manifeftunieji. 'Eadem ta¬ 

men fimiUter erunt deferipta fuper reBof DC,lH, uelfupei 

reBMA-D,HG. l/. 
Omnes autem figura fecundum conBrnBionem huius proble 

masis deferipta, fiunt necejjariofimiUterpofiita, ut patet mre- 

Biiineis ABHIK,CD E F G,fiuper Uneas A B, & C D,de. 

feriptis , Item omnes aquilaterse figura , & sequtangula^junt 

^ ^ {s I S autemex.pediuusTTohlemapropofi.tum 

conficiemus adhunc modum. Sit dato reBUineo A BCDEF, 

fnper datam reBam G, deficrihendum ftmUe reBilinmm,fiimi. 

iiterque pofitum. TroduBis duobus lateribus A B, A F,cir^ 

ca angulum A, educantur ex A , fer omnes alios angulos re- 

Ba A C, A A E, quantumlibtt . Deinde ex A B, abficin 

datur A H, aqualis data reBa G, uel certe ex iffia A B, uUe- 

rius preduBa , fi uldelicet G, fuerit maior , quam A B, Tofi 

hac per H, agatur reBaU 1,Uteri B C, parallela p^- 

a 
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4. fixti. 

17- 

i6.frimi 

vclisd.gsom:^ 
l, reSia. IK, lateri C DyfaralleU, <^3- fic deinceps , donec om 

nia latera Jitas habeant parallelas, demptis dmbus laterihtts 

produBis .A B, ^ F j faBumjj ‘ 

erit, qmd praponitur. Cutnim 

angulus .A, fit communis; jjf 

angulis B r, A F E, eqituki 

fint anguli ^ H I, A Ml:, 

TBjc non angulis A Ctf 

ACO, aquales fint an^sili 

A I H, A I K yhocej}, totian-l 

gulo B C D, aqualis fit angulnt^ 

u r-1 H I K i Eodemque modo angulis^ 

C DE, D E F, aquales fintiit-', 

guli TK L , "K. L M : Aequiangula erunt reBilineaA Bf-| 

D E F y AH I K L M, Sed latera circum aquales angdttl 

habent proportionalia . Cum enim triangula A H I ,A 

A K L, A L M^ fimiliafint, per coroll .propos..^, huiitsliii 

triangulis ABC,ACD,ADEyAEF } Erit, ut A ]i,d\ 

B Cyita A HyadHt. B^srfus , ut BC, ad CA, ita H I,d: 

lA i EtutCAyadCD, ita IA , aci IK : Ac proinde, «, 

aquo , ut B C, ad C D, ita HI, adi K, &c. Igitur , exdefn.] 

ftmiliafuntreBilinea A B C D E F , A H l K LM, & [mi¬ 

liter pofita, 

THEOR. 13. PROPOS. 19. 

SIMILIA triangula inter fe fnnt in 
duplicata ratione laterum homologorum. 

Sint triangula fimilia A B C, D E F, habentia angu¬ 
los asqualcs B , & E j Item C, & F, &c. Et fit ut A B, ad, 

A D B C, ita D E, ad E F. Dico triangula 
inter fc rationem habere duplicata C1U5, 
quam habent latera homologa BC,& 

_ E F. Sintenim primum latera B CjEh 
^ aequalia ; eruntque propterea triangula 

inter ft aqualia, habcbuntque proportionem tequalitatiSi 
quemadmodu & latera homologa} Atqui proportio fqua 

litatit 

A D ^ 

A A Za At 
B CE F 
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li.fexti. 

3 . 
d EF, ^ D 

/h A - 
«G. B. ac E^j 

quinti 

litatis duplicata folum efficit proportionem squalitatis: 
( Pofitis enim tribus magnitudinibus squalibus,dicetur pri 
ma ad tertiam habere proportionem duplicatam proportio 
nis, quam habet prima ad fecundam , ut conflat ex defini¬ 
tione rovlib. 5. cum tamen prima ad tertiam habeat propor 
tionem squalitatis,ficuti & prima ad fecundam.) Igitur tria 
oulum A B e, ad triangulum D E F, proportionem habet 
Suplicatameius, quam habet latus B C, ad E F . Q^uod 

cll propofitum . l 
S p T fecundo B C, latus latere E F, maius;& ex BC, ab 

feindatur rectis BC,EF,tcrti3 proportionalisEG, ducaturq; 
reda A G . Qjjja igitur eft ut A B , ad B C , ita D E, ad 
E F ; erit permutando ut A B , ad DE, a 
ita B C,3d E F ; Vt autem B C,ad EF, 

eft perconftrudionem E F,ad 
Vt ergo A B , ad D E , ita ent E F 
B G . Qjiarc cUm triangula A B G, 
DBF, habeant latera circa angulos B, E, squales rccipro- j 
ea, ipfa inter fe squalia erunt i &proptcrcaut triangulum i i 5./Fxt;. 
A B C, ad triangulum D E F,ita erit triangulum A B C,ad 

triangulum A B G j Vt autem triangulum A B C, ad trian 
gulum A B G, eiufdem altitudinis, ira eft bafis B C , ad ba- 
fin B G. Igitur ut tiiangulum A B C, ad triangulum 
D E F, ita eft B C , ad B'i3 . Atqui cum tres lines B C, 
EF, B G.fintproportionales,eritpropoitio prims B C,ad 
tertiam B G,duplicata proportionis B C, prims ad E F, fe¬ 
cundam . Quare & triangulum A E C ad triangulum 
DBF, proportionemhabet duplicatam proportionis B C, 
ad E F . Similia igitur triangula inter fc funt, &c. Quod 
erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 

H 11» c manifeftum eft, fi tres reSat Ifne* proportionales fue¬ 
rint; ut eft prima ad tertiam, ira efle triangulut» fuper primam dc- 
feriptum ad triangulum fupra fecundam fimile ^niiluerque dc- 
(cnptutn . 

Si n t enim tres re&x proportio- 
TiUes A. B, C ; & fuper pniram A,& 
fecundam B, confticuta triangula A, 
&B, fiimlia, funiliterquc dcicnpta , 
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15. fexti. 

Dico , ut cft refta A, prima ad reftam C, tertiam, ita effc triangii 
ium A,ad triangulum B. Nam proportio reda A,ad-rcdam C,t(t, 

per definitionem , duplicata prppqjy 
A. . tionis redae A,'ad redam B: CumigT 
/ \ tur triangulum A, ad triangulum B, 

^ A-\ / B\ C , liabeat quoque proportionem duplita 
tam redae A, ad redam £ ; erit utfp 

da A, ad redam C, ita triangulum A, ad triangulum 6. 
Eodem mo do oUendes , ita eiTe triangulum (upra fecundam 

ad triangulum fiipra tertia fimile fimilitc^tj" dcrcriptu,uc ell priala 
linea ad tertiam . Sunt cnim proportionales tres C, B, A, St fajift 
B, fecundam, & A, icrtiam conlli tuantur triangula fimilia fimili. 
terque pofita B, & A . Dico, ut elt reda C,ad red^Ajitaefletrian 
gulum B, ad triangulum A . Nam proportio C, ad A , dupliata 
ell proportionis C,ad B, hoc eft,red* B,ad redam A . Cum igitoi 

;& triangulum B,ad triangulum A, haheac proportionem duplica-, 
tiin red* B,ad redam A,quoniam B, & A, funt latera homologa;' 
Erit ut C, reda ad redam A, ita triangulum B,ad triangulum A. 

18. THEOR. 14.PROPOS.20. 

SIMILIA polygona in fimilia trian^ 
gula diuiduntur, & numero cequalia > & ho 
mologa totis. Et polygona duplicatam ha 
bent eam inter fe rationem , quam latus 
homologum ad homologum latus. 

Sint polygona' fimilia A B C D E, F G HIK .ha¬ 
bentia angulos a£quales B A E, G F K ; Item angulos B, ^ 
3c fic deinceps. habeant autem latera proportionalia cirdi 
angulos squales j ut quidem A B, ad B C, ita F G,ad GH; 
& ut B C,ad C D. ita G H, ad H I, &c. Dico primo, hate 
polygona dmidiin triangula fimilia,qua: fiat numeroequa 
lia. Ab angulis enim B A E , G F K , rcfta: educantur ad 
fingulosangulos oppofitos, qute fint A C, A D , F H, Fjli 
diudaque erunt polygona in triangula numero aqualia,efi 
propter fimilitudinem habeant angulos numero aquales. 
Qjjoniam ucro angulus B, aqualis cft angulo G, ex hypo- 
thefi. & cjrca ipfos latera proportionalia > aquiangula erunt, 

triangula 



triangula A B C, F GH, habentia angulos B A C, G F H, j 
vequaks; Item angulos A C B, F H G i ideoque lacera ha¬ 
bebunt circa aequos angulos proportionalia i ac propterea 
inter (cfimilia erunt. Ea¬ 
dem ratione erunt fimilia 
triangula A E D > F K I- 
Deinde quia eft ut A C, 
adCB,Ita FH,adHG> 
ob fimilitudinem triangu 
lorum A B C, F G Hj ut 
autem C B, ad C D, ita 
eft, exhypotefi, H G, ad H I, ob fimilitudinem polysono- 
rum 3 Ex aequo erit ut A C, ad C D , ifa F H , ad H I. Et 
quoniam angulus B C D, aequalis ponitur angulo G H l j 
eft autem & ablatus A CB , oftenfus aequalis ablato FHGj 
erit & reliquus A C D, reliquo F H I, aequalis. Quare trian 
gula A C D, F H I, aequiangula erunt, ideoque limilia. 

Dico praeterea triangula haec efle homologa totis poly¬ 
gonis. Quoniam fimilia funt triangula A B C,F G H,erit 
eorum proportio duplicata proportionis homologorum la 
terum AC, F H ; Atque eodem argumento proportio tria 
gulorum A C D, F H Ij duplicata erit proportionis eoi un¬ 
dem laterum homologorum A C , F H. Q^^arc ut tnan- 
guium A. B'C , ad triangulum F G H , ita erit triangulum 
A C D, ad triangulum F H I. Neque diftimih ratione con 
eludetur quoque efle triangulum A D E , ad triangulum 
F1K, ut A C D,ad F HI . Atque ita proportionalia lunt 
triangula unius polygoni cum triangulis alterius, ita ut trian 
gula unius fint antecedentia, & triangula altctius confequen 
tiaproportionum, Vtautemunum anteccdehsad unum 
confequens ,itafunt omnia antecedentia ad omnia confe- 
qucntia. Igitur ut quodlibet triangulum unius polygoni 
ad fibi rcfpondens triangulum alterius, ita erit totum poly 
gonum ad totum polygonum j ideoque triangula homp- 
ga erunt totis polygonis. 

D r c o poftremo , polygona inter fe proportionem ha¬ 
bere duplicatam cius,quam habent latera homologa . Cum 
enim fit ut triangulum A B C , ad triangulum F G H , ita 
polygonum A B C D E, ad polygonum F G H1 Ki Tria- 

gulum 

6% fexti. 

4. fexu. 

ix. qmmt, 

6, fexti. 

p. fixti. 

11. qmntt 



6. fextt. 

I f. quinti 

gulum ucro AB C,ad triangulum F G H, habeat p:opor j 
tioncm duplicaram cius,j 
quam habent latera ho¬ 
mologa A B, F G : ha-j 
bebunt quoque polygo.| 
g'ona inter fe proportio.! 
nem duplicatam propor.' 
tionis eorudem laterum 
homologorum A B, FQ.i 

Itaqjnmilia polygona in Hmilia triangula diuidumur,&c 
Q^od demon litandum erat. 

S e H 0 L l 0 "K, 

4^v o V fi polygona fimilin, fuerint aquilatera, &. ] 
anguLx , diuidentur quoque in fimilin triangula., numen 1 

aqualiaj duSris e centris circulorum iffa circunfcribenli0^ 

ad omnes angulos. reBisii- | 

neis , Sint enimpoly^mif^ 

milia, aquilatera, it?*** 

angula ^ B C D E f, GtiU 

K L M, qute circunfcrihe»' 

tur a circulis circa centri 

1^,0,ex quibui reBainti 

tur "HfjA, &c. D/co triangula 2^C D,0 IK , ftmilii 

ejje» Quoniam angttli C 10 K , aquales /i»»r 

eeque fubmultiplices fint quatuor reBorum . Tgjtm utrmi]»i\ 

(facium Ifj&O, quatuor reBis aquiualens, ex coroU. 

pos. t 5. lib, I. diuiditur in angulos cit' numero, & quantit^] 

aquales, fubtenfos nimirum a bafibus a qualibus , contentosqm 

lateribus aqualibus, ) Sunt autem latera circum ipfos ptJ-l 

portionalia, cum utrobique fit proportio xqualitatis', Smlk\ 

erunt triangula TS(^C D, 0 l K , Eademque efi ratio de 

ris . ,At uero hac triangula efje homologa totis polygonis,rm^ 

lo negocio demonjirabitur , Cum enim tota polygona fine iffi' 

rum triangulorum aque multiplicia , ut patet, habebunt uti¬ 

que eandem cum ipfisproportionem, 

P 0 R K o fX hoc theoremate perfacile demonfirabimus 
theore. 
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theorema iUad, MW diter infcholiofro^O!,^.Ub^ z.ojlen 

dimus. Tiimirum. 

S I linea reda dupla fuerit lineie reds, qua¬ 
dratum illius quadruplum erit quadrati huius: 
Et contra , fi quadratum quadruplum fuerit 
quadrati,latus illius duplum erit lateris huius. 

5 I T frirtium reSta jf.dufu reSta B. Dico quadratum 

euadruplum efe quadrati B . Cum enim omnia quadrata fint 

Imilia, ut conjiat ex i .defin. huius lib- erit, per hanc propos. 

proportio quadrati ^ , ad quadratum 

B, duplicata proportionis laterumho- 

mologorum & B i qua cum propor¬ 

tionem habeant duplam j erit proporuo 

quadratorum quadrupla. Quadrupla 

enim proportio duphcat4f^ dupldpro 

portionis y ut hic apparet. l.t. 7 • « 
S ir iam quadratum .A y quadruplum quadrati B. Dico 

latus jfy duplum e(ie lateris B. Cum enim proportio quadra¬ 

torum y qua ponitur quadrupla y duplicata fit proportionis Ia- 

terum homoLorum. ut diElum eft 3 habebunt Uter a homologa 

eJr* B, proportionem 'duplam . quadrupla proportio 

duplicata efi proportionis dupU , «t in exemplo adducto fiu- 

perius apparet . 

COROLLA RIVM. 

H I N c manifeflum cft , fi fuerint 
tre.< reft* lineae ptoportion^cs, ut 
elt prima ad tertiam, ita effe poly- 
o^onum fu per primam deferiptum , 
ad polygonum fuper fecundam limi 
Ic fimiiiterque deferiptum . 

Hoc non aliterdcmonllrabitur ex hoc theoremate , ( 
ollenlum fuit corollarium prstcedentis theorematis 

ex fuo theoremate : Vt perfpicuum clt m 
hac figura appofita. 

, fi fuerint . ' --I 
naies, ut j I 

•S LajUJ. 

THEOR. 
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20. T H E 0 R. 15. P R O P O S. 21. 

QVAE eidemredilineo funt fimilia, 
& inter fe fimt (i milia,. 

^11 . quinti 

Sint rcftilinea A B C, D E F, reftilineo G HI, &)• 
lia. Dico & ipfa inter fe efle firhilia . Cum cniih proptqji" 
militudinem, anguli redilinei ABC, aequales fint angulis 

» jj rcftilinci G H1 j Itera a- 
yv Q /\ 4cn'* de caufa anguli reffli 
/ \ A /\ nci D E F,aequales angulis 
/ \ / \ ^_\ ciufdcm reftilinci GHIi] 
B CHI E F erunt per c©mmunen||pii| 
tentiam,anguliredilinei ABC, aequales angulis rr» 
nei U E F, Rurfus cum ob eandem fimilitudincm latcrait 
ftilinei ABC, proportionalia fint lateribus reailinei GHI, 
ea uidelicet, quae circum eequales funt angulos ; Item^- 
dem ob caulam, latera reclilinei D E F, proportionalialatc: 
nbuseiufdem reftilinei G HI serunt quoque latera reaili-! 
nci A B C, lateribus reailmei D E F, proportionalia,» 
nimirum , quae angulos arnbmntaequaless Atque ade(S||Bi 
definitionem, fimilia exiftent redilinea ABC, DEF.Qjiz, 
igitur eidem redilineo funt fimilia, & inter fc (unt fimilia. 
Q_^od erat oftendendum. 

21. THEOR. i6. PROPOS. 22. 

SI quatiior redis lineoe proportionales 
fuerint: Et ab eis redilinea fimilia fimili- 
terque deferipta 5 proportionalia erunt.Et 
fi a redis lineis fimilia fimiliterque deferi- 
pta redilinea 5 proportionalia fuerint rip- 
fie etiam redee linece proportionales erunt. 

Sint quatuor redae A B, C D, E F, G H, proportio- 
jialcs,; 
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naks.ut quidem A B,ad C D,ita E F, ad G H 5 Conftituan 
turque fuptr A B , C D, duo qua?cunquerc<^tilinea fimilia 
fimiiiterque dcic* ipta A B I, C D K j Item fuper E F,G H, 
alia duo queeeunque redilinea fimilia limiliterquc deferipta, 
E F M L,G H 0'N . Dico, & htec rcdiilinca clTc propor- 

Itionalia, ut quidem A B l,ad 
CDK,ita£M,adGO.In- 
ueniatur 'cnirh redis A B , 
C D, terna proportionalis P} 
& redis E F, G H,tertia pro¬ 
portionalis critque ex 
aequo, ut A B, ad P , ita E F, 
ad Ojf, Vt autem A B, §d P, 
ita elt redilineum A B l,ad 
red lineum C D K,fimilefimiliterque deferiptum,ex corol¬ 
lario propofitionis ao.liuius lib. uelfi fuerint triangula, ex 
coroll. propos. 19. Er eadem ratione,ut E F , ad Q^jta re- 
dilineum E M, ad redilineum G O . Igitur ut A B I ,ad 
C D.K.itaerit E M,adG O. Qjjodcft,'propofitum, 

E CONVERSO, fint iamdida redilinea proportiona 
lia. Dico quatuor redas A B,C D, E F, G RjcHc quoque 
proportionales, ut quidem A B ad C O, ita E F, sd G H. 
Inueniatur enim tribus redis AB, C D, E F , quarta pro 
portionalis RS, fuper quam defcribatur redilineum R S- 
V T, fimile redilineo E M, 5c ob id redilmeo G O , fimili- 
terque politum . Q_^oniam igitur eft, ut A B, ad C D, ita 
E F, ad R S > erit quoque, ut iam eft oftenfum, ut A B I, 
adCDK,itaEM,adRV. Vtautem A B I, ad‘ C D K, 
ita quoque ponitur EM, ad G O • Igitur ent ut E M, ad 
R V.ita E M,ad GO j Ac idcirco ^qualia erunt R V,GO. 
Quae cum fint fimilia fimiliterque pofita,confiftcnt nectlTa- 
no, ut mox oftenaemus, luper redas R S, G H , »qua- 
les. Quareerit ut E F, ad R S,itaE F, ad G H . Ponitur 

autem £ F, ad R S , ut A B, ad C D . Igitur eiit ut 
A B, ad C D, ita E F, quoque ad G H. Q^am- 

obrem fi quatuor redae lineae pro¬ 
portionales fuerint, &c.Qjipd 

erat dcmonftraa- 
dum. 

ir. fexti. 

ir. quinti* 

r I. quinti. 

111. fexti. 

i I. fexti, 

;i 1. quinti. 
p. quinti. 

7. quinti. 

I I. quinti., 

Dd LEMMA 
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L E M m \a. 

o D autem aqualia rf6iilinea 
terque defcripta, qualia funt GOi i\y t confijiatit 
fiiper ndias aqualei , ita oftendetur,^ Si euntis-! 
aquales funt G H, R^S ; fit C H, maior^ Cum 
o^fimilitudinem redUlinconm i fit ut G H tui fiO) 
Ita RJS i adSy i Tonatur autem G H, mawr 
F^S j erit quoque H 0, maior quam SV 
reareSiiUneum G 0 ymaiusreSitlmeo R^t/^cuink 
mira ipfum pojfit confitiui; quod eft abfurdum Jcw 
fitcGmra hypothejin. "hlon ergo inaquates fuin- 

G H, RJ.quod eU propofitim, ' ‘; 
Aliter. Sint duoreSlilinea ^BC, DEI, 

(Cqualia, & ftmilia fimiliterque pofita. Duo latin 
homologa^ mufmodi funt rebiS ^ B yD E, 

lia, 
credatur 

C lia , fit Jk 
maius , 

DE; mueniaiurque refiis oi 5, D £, tertia prypj 
tionalis G. .Quoniam ergo eftyUt ^ By adp E,P 
D Ei ad G; Eft autem ji B, maior, quam Df 
Erit quoque D E, maior , quam G > ac propt0j j 
multo maior ^ B > quam G . yt uero ,A By adC/i*; 
efi reCidineum ^BC y ad re&dineum D E E, Pi 
coroU. propos, i ^.uel io. huius lib. Igitur ch J-H 
maior fit, quam G, erit quoque reCidineum 
maiusreflilineo D EF : quode^labfurdunfy cuinfo-] 
(itum fit lequale. /iqon ergo maior eftJlBytt^f 
quam refia D E, Sed neque minor erit eadem ratiO'i 
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; iima & re^ilmsum^ BC» minus oHenderetur 
reSiilmeo D E F ; quod efi centra hypothefm, Q^ua-‘ 
re aquales funtreiiiC^ B, D E, 

s-c 0 L I 0 '?^ 

JE o D E M modof Ji fuerint tres reB£ proportionales;erunt\ 

^xeBUineaf milia fmiliterepue defcripta ab eis^proportiopa-l 

lia,&l:Si enim fu,‘matur linea media,eiusque reBtlineum bisy 

'habebuntur qudtmr reBk pro - ' ^ 

"portionales . Igitur ^ quatuor /\ /v ^ 

‘ reBilinea proportionalia j ut hic / \ /\ /\ a 

^Euclides demonflrauit. Cum igi A. BG JDC J)EF 

tur id; quod a fecunda cf dejcriptum^ aquale fit ei, quod a ter 

iia, eo quod & linea fecunda fit aqualis tertix } manifeflum 

'kp,.quod proponitur. ' . 

E K i \ i y s tota hac propojitio [demonftrahitur, hoc moJ 

do. Ponatur primo effe 'ut .A B^adC D,ita E F^ad G H. Di¬ 

co ejfi quoque ut A E I, ad C'D K, ita EM, ad G 0. Cum 

enim fit proportio reBilinei ■ I 

M B I, ad C D K , duplicata ; i g. uel i o,; 

proportionis M B, ad C D j Fte / ^^ ■ ■ fexti. 

proportio reBilinei E M, ad re * - — 

Bilineum G 0 , duplicata pro¬ 

portionis E F ,adG H : erunt 

proportiones A B i,ad C D K; 

€57' E M,ad G 0, aquales; qua 

doquidemdupliffatafunt pro¬ 

portionum aqualium A B, ad CDj & E F, ad G H. jQuodeB 

primum. Bjtrfus ponatur fecundo effe, ut A B I ,adCD K, 

ita E M, adG 0. Dico effe quoque ut A B, ad C D, ita E f, 

ad G H. Cum enim fit proportio A B I, ad C D Hi, duplicata 19. uel 10. 

proportionis A B, ad C D ; Itemproportio E M,ad G 0, dupli fexti, 

cataproportionis £F,adG H : Erunt proportiones A B ,ad' 

C D i & E F, ad G H, aquales j quandoquidem earum propor¬ 

tiones duplicata ABI, ad C D K •, & EM, ad 

G 0, aquales ponuntur, ^uod efi 

fecundum. 

Dd z THEOK- 

tr T(—nV 
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THEOR. 17. PROPOS.23. 

AE Q^y IA N G V L A parallclogram 
ma inter fe rationem habent eamjquoea 
lateribus componitur. j 

Sint parallclogrammajcquiangula A C, CF,hab«n' 
tia angulos B C D. E C G , aequales. Dico proporti^j 
corumcllecompofitam ex duabus proportionibus,quaslia| 
benrduo latera unius circa angulum aequalem,ad duolatt-i 
ra alterius circa angulum aequalem ,ita utanteccdent^pio 
portionum fint in uno parallelogrammo, & ccnfcq^iiil 
in altero j hoceft, proportionem A C, parallclogrammiailj 
parallelogrammum C F.compofitam eflcex propordoni-l 
bus reftac B Cj ad C G, reSam, & ledae D C , ad redam 
C E; Vel etiam ex proportionibus reftae B C, ad redam! 
C E, & reftae D Qad reftaria C G. Coriiungantur paiall 
Iclogramma ad angulos aequales, ita ut B C, C G , eradant! 

unam lineam redlam j Quofado,; 
^ cum anguli H C D, E C 

quales, erunt & D C, C E, unare 
fta linea,ut ad propos. 15:. lib. f 
Proclo demonftrauimus. Produ¬ 
cantur deinde A D,FG, donecco- 
ueniantinH. Sumptaiamredal 
quacunque, inucniatur tribusBC,i 
C G, & I,quarta proportionaiiii'i 

Item tribus D C, C E,& K, quarta proportionalis LQ.UU 
niam igitur cft, ut B C,ad C G, ita A C, ad C Hj Vt autem 
B C, ad C G, ita pofita cft I, ad K } ent quoque ut A C, 
ad C H, ita I, ad K , Eodemque argumento ollendeiellt. 

12. quinti, ur H C , ad C F, ita K,ad L. Ex aequo igitur erit, ut A C, 
ad C F, ita I, ad L, Sed proportio I,ad L, per 5.dcfinJiu 
ius lib. componitur ex proportionibus I,ad 
hoccft, ex proportionibus B C, ad C G 5 & DC,adCE 
Ex his cifdem ergo proportionibus componetur propo^iO 
parallclogrammi A C, ad parallelogrammum CF. 

----- 



dcmquc rationeoftcndeinus, proportionem A C, adCF, 

componi cx proportionibus B C, ad C E, & D C, ad C Gj 

dummodo parallclogramma ita coniutigantur ad angulos 

redos, ut B C , C E , efficiant unam redam lineam , &c. 

Acquianguia itaque parallclogramma inter Ic rationem ha 
bentj 3cc. Q^oderatoftendendum. 

S C H 0 L l 0 

£x?IDITIvs idem demonjlrdbitur hoc mode . Con- 

iunFlis fttrallelogr^tmmis^ ut prius j Cum /it ut A C ^ adC H, 

Ita. 'BC^adCG-.&utCB^adC F, ita fJ C, ad CE ; Tropor- 

tto autem ^ C, ad C F , componatur , per definitionem , ex m~ 

termedifsproportionibuf ^ C,adCH, ^CH,ad CFicompone- 

tur qmtjue eadem proportio ^ C, ad C F,ex proportionibus BC, 

adCG,& D Cyad CE, quie itlU intetmedijs funt aquales . 

i^uod ejl propofitum. 
Demonstrat hoc in loco Federicus Commandinus 

nonnulla aha ad compojitionem propertienumpertinentia non 

inutilia , qua nos quoque afferre decreuimus , mutatis tamen 

nonnihil demonjirationibus i Sunt autem ea, qua fequuntur. 

r, fexti. 

Tri angvla, qux unum angulum uni 
angulo ecqualem habent,proportionem habent 
cx lateribus arqualem angulum comprehenden¬ 
tibus compofiiam. 

t 

Sint triangula A B D E F, angulum C, angulo F, 

habentia xqualem. Dico proportionem trianguli A B C, 

triangula DZFfCompOj^tameJle /7 ^ 

ex lateribus, hoc e fi, ex proportio / ® 

ne ^C, ad Z F, & ex proportio f 

ne hC, ad Yi>Z i Vel ex propor- q j- jr 

tione B C, D F t^proportto 

ne AC,adZ F. Completis enimparallelogrammis C GjF H, 

erunt ea aqutangula ; atque adeo eorum proportio ex laseribus 

componetur . Cum ergo triangula A B C, D £ F, cum ip/is , 

quorum funt dimidia , eandem habeant proportionem •, Erit 

D d 3 quoque 

13. fexti. 

i 5. fexti. 



E T) J°D ■: (r EOW.fir 
qitoaue frhfonio A B C, D p 1 fcompofiia ex pyo^orf^i, 

but laterum B C, A Qyud Utera. E F, I) F. 

11. Proportionem ex duabus propor.j 
tionibus, uel pluribus cpraponere. ; 1 

Hoc, quo modo flat y facile colliguur ex demond^ 

huius fro^os z 3. Sint enim tres proportiones A ^ad Bjliii 
A D J E, F. Oportet iam ex 

* proportionem componere. Piat v.td^ 

j portionem G . ad , compo(it/im ij|H| 
^ tribus datts propormnibus. 

H ] , compoptafit ex proportionihut G 

f^iud I i Ij adK, per defin.'j.nrnt 

lib. compojlta etiam erit ex propox^‘ 

bus Fj quod his illa fu^tt 
fint aquales. 

III. Proportionem minorem ex maio¬ 
re auferre. 

S I T proportio A,adB, minor auferenda ex proponmi 

maiore C, adD . fiat, ut A, ad B, itiCi 

^ l-~— -l ter C, D , Dico ablatam efje prnfori»' 

j 1 nem A, ad B, ex proportione C. ad D. n!^ 
i: i—--t ' quamque ejfeproportionem E , ad D. C»» 
m *-.» enim proportio C, ad D, componatur exft 

portionibus C, ad E, & E, adD : Si 

portio C, ad E , hoc efi A, ad B, auferaturrelinqueiuf f’’"' 

t portio Ey adD. 

IIIl. Triangvla, qufunumanguhin^o’^^ 
angulo aoqualcm habent, eandem proportio 
nem habent, quam retfiangula, qua fub.lateri' 
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bus aequalem angulum ctimpt^hendentibus \ 

continentur. ; 

. S" I N T triangula A B C,D E F, angulum ^^angulo^, 

habentia aqualem. Dico efl'e ABC, ad D E F, kt re^angn i 

lumfiih A B , A C,adreB.angulum f^h D E , f) F. Dubtis j 

nim ad A C, F, perpendicularibus B G,E H, erunt tria ^ 
gula AEG, DEUt aquiangith^vtconjlat ex coroU. i.propos. J 

^1.lil?. i, cii duo dguliA, AGBf 

' duobus angulis J), D HE ffint . 

'aquales. Igitur erit, ut G B 

B A., ita H F, ad E D : au~ / ‘ 

tem G B, ad B A, itaefi reBan - 

gulum fub B G, A C, ad re&an ^ C E -K I. fexti. 

gulumfubyQ, AC. (T^am/i 

bafes ponantur G B , B A , erit eorum eadem alitudo AC)' 

Ft eadem ratione . ut Y\ E,adEt) ^tta eft reBangulum fub 

E H, D F, ad reEianguLum fub D E,D F. BeBangulum igi ; 

turfub B G, A C, ad reBangulum fub A B, A C, ef, ut re- 11, quinti, 

'gulum fub E H, D F. ad reBangulum fub DE, D F j per 

mutando , reBangulum fub EG , AC , ad reBangulum fub 

E H, D F, v.treBangulumfih A B, A C, ad reBangulum 

fub D E, D F . .''edut reBangulum fub B G, A C,ad reBan . . 

gulum fub E H, I) F, ita e fi tri angulum AEC, ad triangu * 

Ium D E F i quod hac triangula fera reBangulofum illorum 

dimidia . ( Habent enim eafdcm eum illis bafes A C , D E,al- 

titudinesque eafedem B G, E H j ac proinde inter eafedem cum 

illis parallelas funt confeituta. ) Igitur erit quoque triangu- 

lur, ABC, ad traanguium D E F, ut reBangulum fub A B, 

A C^ ad reBangulum fub D £, D E^Quodeflpropofttm.. 

Parallelogra m m a inter fetequi 
angula, eandem habent proportionem, quam 
retSanguia fub lateribus ipforum aequalem an¬ 
gulum continentibus comprehenfa. 

' 5” I N T parallelogramma A B C D , E F G H,’ aqitian- 

gula inter fe , quormu anguli B, & E,fnt aquales. Dico effe, 

Dd n ut 

V. 
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j I, tiuinti. 

VI. 

^EVCI.JID. 
ut B D,4£f F H, itdrebangulum fub A B, B C, a l ■reF{xtig4., 

lumfuh E r, f G . DuSits tmm diametris A C, EG,qutaii\ 

gulos aquales B, F, fUbtendait ,hal)e-\ 

bunt triangula A B C, £ F G, angulii 

B, angulo F, aqualem. Q uare^utUa' 

demonfiratiimus , erit, m ABC, di 

E F G, ita reSiangulum fub A B,dcJ 

ad teBangulum'fuh E F , F G.C»*| 
ergoparallelogramma B D, F H|te| 

dem habeam proportionem , quam trtangula A B C, E FG|i 
ip forum dimidia ; Erit quoque utED, adE H , ita 

Ium fub A B, B C , reBangulum fub E f, F G . 
ef propofitum . j, I 

Triangvla, & parallelogramma k.j 
ter (e proportionem habent copofitani ex pro¬ 
portione bafium, & proportione altiiudinum.! 

7. qumti. 

i.fexti. 

5* r N T triangula ABC, DEF, (irparallelognmm 

CG, E H, quorum altitudines A I, DA. Titco eorum pnpt 

tionem compofitam effie er proportione bafii B C, adhafinEf, 

& proportione altitudinis A I , 4!^ altitudinem D K. i'in! 
enim primi* altitudines aqualesybafes uero uelaquales etiJ^! 

inaquales : Fiatque, ut B C, ad£%\ 

-iH ita L ,ad M', Vt autem Al,ai'^'^>' 

ita M, ad TSf. Q^uo faEio,> rit 

lSC,aqualis, quod ^ A \ 

__ __aqualis ponitur j ./dc proinde eritl, 

^ ^ dtiA/, fcocc^, 

•".■* •—■* ‘ * EF. ^t uero, ut B C, ad LF,m4 
triangulum ABC , ad triangula 

DEE, & parallelogrammum CC , ad parallelogrxrnmm 

E H. Igitur quoque erit, ut L^ad 2i^,ita triangulum ABC, 
ad triangulum D E E, & parallelogrammum C G, adp^to^- 

IdogrammumEH i Sed proportio L , ad !>{, compofttAtpt 

proportione L, ad M, hoc efi, bafis B C, ad bafin E F 

proportione M, ad 3^, hoc efi, altitudinis A I, ad ahy.ttiint^ 

D K. 'Proportio ergo trtanguit ABC, ad triangulum DEh 
0'f'' 

tS.-ita 

» cxek f Ji 
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Cir furxUeUgrammi C G,<td^araUelogrammi EH,ex eifdem 

froponiombus eft comptfita, Qttoieji frupnfitum. 

^ I N T tam alticndines ^ I, D K,inacjttales,^ ^ litna^ 
iori bafes -vtro B C, E F.yeUquales,yel etiam inaqualtt.Fiat, 

yt ji ly ad D K,ita 0,ad2^ i & yt B C ^ad E F, ita P, ad ^ 

'A 
I C K 

^bf:ij]a deinde IL, xqua- 

li ipfi £> K j ducatur per L , 

ipJiBC, parallela L M,fe 

cas ji C, in 7^^, iungaturqi 

xtEia B 7^. jQuoniam igitur 

eji triangulum ^ B C, ad 

triangulum 71^ B C i & pa- 

rallelogrammum C G y ad 

parallelogrammum C My ut altitudo ^ I, ad altitudinem ILy 

yelad D K, ipji I L, xqualem, hoc efly ut 0, ad P, fer ea,qua 

ad i.propos. huius lib.ofiendimus ; Et ut triangulum TiBC, 

ad triangulum D E F,& parallelogrammum C M, ad paral¬ 

lelogrammum E H, ita efly bajis B C, ad bafin EF , {cum eade 

fit altitudo) hoc e fi,ita P, ad ^^erit ex aquo ui B C, ad DEF, 

<irCGy ad E HyUtOy ad cum proportio 0 y ad 

componatur ex proportione 0 , ad P, hoc e fi j altitudinis /» ; 

ad altitudinem DYii& ex proportione P , ad hoc ef,bafis 

BC,adbafn EF : Ex eifdem proportionibus componetur pro¬ 

portio trianguli ^ B C y ad triangulum O E F , & paralLelo- 

grammi C G y ad parallelogrammum E H . ^od efi pro- 

poftum. 
£ o D E M paBo ofendetur proportio trianguli D EF, cu. 

ius altitudo minor efi, ad triangulum A B C y & farallelo- 

grammiE H y ad parallelogrammum C G , compofta ejfe ex 

opertione bafis EFyadbafin BC,& proportione alcitudinisDKy 

ad altitudine ^l.Si enim fiat,yt EFyad BCyita S^ad yt 

DKyad Alyita T^ad 0,& reliqua fant,ytpriutytrit triangu- 

la DEF, adtriangulu 7iBC,& parallelogrammii LH, adpa 

rallelo^rammum C MyYt EF, ad BC,hoc efl,ut ^ ad P, Item 

triangulum Ti.B C, adtriangulum ABCy parallelogram 

mumCM , ad parallelogrammum C G ,yt Ll,feuD K , a,d 

A I yhocef yytP yadO . Ex aquo igitur erit , rt D E F, 

adABCy&EH yddC G, ita ad 0.:QH'xirca cum pro- 

portio ^ ad 0, componatur ex proportione J^f^y ad P , hoc ef, 

I. fexti. 

. /extt. 



IN omni parallelogrammo, quce cira,- 
diametrum fiint, parallelograrama Sc tdf 
&-inter fe funt fi milia. -rl 

Esto para^Ieforrammum A B C D, in’quo ducatur, 
diameter A C,& per quodl bet cius pundu i, ducanturdurf ' 
redse E F, G H, paralit Ja:lateribus parailelogrammi. 1^ 
parallclogiama circa diamcttu, nt pc EG, FH,nnulia efleie 
toti paralldogran.mo, & inter ic fe. Qjmdcninn SC|U|H 
gula fint rori, Iticile ofteridetur ex propos. 29. iib. i. Nam 
angulus G A £, idem cft qui angulus B A Dj & an-" 

gulus externus A E I, asqualis interno 
A D C"; & angulus AGI, cxternu^||E 
terjtio AB C; & angulus E 1 G, exter^ 
interno B F I j & hic externus interno 
B C D. C^^areaequiangulum cfi E G;jp| 
fi S D : Et cade ratione eidem B D,equT|? 

angulum erit FH . Q^od autem latera circa $qualesan-j 
guJos habeant proportionalia latcnbustotius, hoc modo] 

jidemonftrabimus. Cum triangulum A G I.aEquisrguluiii, 
j fit triangulo A B Cj & triangulum A E 1,triangulo 
I ut pcrlpicuiim.clt.cx 29. propos. Jib. i.ucl etiam cx cor6IH| • 
propo% 4. huius lib. erit ut A B, ad B C,ita A G,ad Gljat-' 

j queita Jarcra circa-anouios B, & G , propUrticnaiia lunf. | 
I Rurfuscrit ut B'C, a<f C A/ita G I, ad l A 5 Ium utCA,f 

z 2. ^mntL isd C D,ita I A, ad I E. Ex tequo igitur,'ut I C,ad C D, 
j^G i,ad I Ei acpropterea «5« latera circa angulos hCC',GlE,': 
iprdportionalia cxiftufit. Non aliter demonfirabuntiirla-l 
tcra circa relicjuos angulos atqualcs,eHe ^porti’ nalia.Qj^'] 
re per definitionem, fimile ent parallelcgrammum E G,to-| 
tiparaJlciogrammo B D.Ead«m'arteoftendcs parailciog^j 



-/«2? S Kyi^. , 
rtium V H,(imi!ecllecid<‘m parallelt^rammoB Di atque 
adcnScipfa inter fefimiliaerunt. In omni ergo pardlelo- xi.fexti. 

grammo, qu$ circa diametrum fune > &c. Q^upd erat' 
oftendentium. 

S e H 0 L I 0 Ti, 

Intelligend a atttem f*nt ^arallelo^ramma 

•circadixmetfumtmusi ejje qux hxbeam unum xngMln 

tvtm toto parallelogrammo communem , »r manifeBum eB ex 

forma demonfiratioms , ■ 
i2_^v OD jl circa diametrum aVicuim paratlelogramipro- 

duBam confiBat para{ielogra.mmnm dhtd > ita ut duo huiut 

iatera reBas duas comp-onant lineas cum duobus lateribus aU 

teriuSf uel certe iUa his fint parallela^ ijfdemfere mediis ojlen- 

detitr, htc iUi' efe fmiUi Va^ ■ 
rallelogrammi enim ^BCD^ 

diameter B Di ft produBa ad ^ J ' 
Vi circauuamconfifgiparal-. . / 

ielogrammum D R F GiCuius M ■ G 
duo latera O Ey D G, reBas linea* effeiant cum .A DyD C,l& 

te-ribusparalielogrammi A C. Dico paraltelogrammufn G E, 

■Jimile ejfe parallelogrammo A ^»'jd enim ambo inter fe 

fint aquiangula y facile oftendetur ex prepos. z^. Ithv 

quia angulus A, aequatis eB angitlo alterno A D G\ huic au» 

tem aqualis quoque eB alternus angulus 6; erunt aquales, an 

guli Aj & G . Quare his oppoiiti Cy & E , requdes qmque. 5 4» 
erunt. FQtrfus quia anguli AD Cy G D E, ai uertkem , fiunt. I primi 

eequalesy erunt his quoque oppofiti ABC, GFEy aquales. Igi- J 4. ptimi 

utr cequiangula fiunt G Ey A Cy parallelogrammay Quod aute 

latera habeam proportionalia circum aquales angulosyhac ira^ 

tione fiet perfiicuum. Cum triangulum B A D , aquiangulu 

fit triangulo D GF triangulum B C D,triangulo D E Fy 

vt conBat ex prepos% tq. lib. I. Erit "vt B Ay ad A DyitstDGy ■ 4» fextu 

ad G F. K»rfus vt A D y ad D Bfita G F,adF D i & ut D 'By 

ad D Cy ita F D,ad F E-y ac propterea ex aquo vt A D^ad DC. 

ita G t,ad F E . Sunt igitur latera circa angulos AyADC. 

proportiomalia lateribus circa angulos G,GFE.1>ij)n fieetts oflen' 

desy reliqua latera circa angulos aquales proportionalia efi.e. 



tl.fexti. 

i^EVCLieD.GSOM^m_ 
^arefimiliafuntparaUelogmmma^ C, G E.J^odfi circii 

eandem diametrum conMax faralleloirammum HlKP,hi-\ 

bens latera parallela luibus farallelogrammi ^ C, idemit ] 

monftrabitur . TS(ampiriduff>su£ D, C D, donec occurrantrt- 

Bis FK,F HyproduBis in E, & Gj erit H K , fimile ipfi GE, I 

ut Euclides demonftrauit: ^tqui eidem G E, fimile efl ^m^ij 

^ CyVt nunc ofiendimus. Igitur & HK C, inter fefmi. 

Uafunt.Quodefipropofitum. '■ j 

S ^X> & abfoluemus cum Veletario Jequens problema,^ 

Datis duobus parallelogrammmis sqiii 
angulis , fed non limilibus : cx qaouis illorum 
alteri fimile rcfecare. i 

LT 

\1 

)_^ 

3 I 

K 

C 

A i> 

<}—ii>— 

Dvo parallelogramma aquiangula, fednon fimiluyfiii 

C DyC E F G ,& ex^ B C D, abfcindendum fit pardlf , 

logrammum ipfi CEF G,fimile. Coniungantur ambo adar^»-i 
. , - . _ los aquales B C D, ECG,iiiHt 

fit una linea reBa B C G,irf»- 

Q pterea ut ad fpos. i ^.lib. i. dem 

Bratum efiyECDyquoqi unan^t 

F linea.Deinde duBa diameterfC, 

producaturydonec in Hyfecet uel l^tus oi D, uel latus J ii 

(ly per Hyducatur H 7, parallela ipfi A B, -vel ipfi A D. Dic*\ 

parallelogramum abfci^um H Cy fimile efietpfi C F. Si eninttt 

tumparallelogrammum K L, compleatur, erunt H C,CF, cir¬ 

ca diametrum j Quare inter fe fimilia, >r Euclides demonflrt 

uit in hac propofitione, 

£ A DEM autem arte fere alterutrum ipforum augert jii- 

terit,ut fiat fimile alteri. Sit enim augendum ABC D,utji^ 

fr A P L ipfi C EF G, fimile, Coniungur^ 

tur ytiprius,diameter F C,»:- 

' tendatur, donec in H, fecet uel li¬ 

tus BA, protraBum , uel /rft»' 

- — * D AtprotraBum. Deinde perB, 

ducatur H I, parallela ipfi A D, uel ipfi A B, donec fecet 

C D, protraBamyUel CB, protraBam in I. Dico paralleUgr*'’ 

mum auBum H C, fimile ejfe par alie logrammo C F. Tijsrof 



cpmfteatur totum f :iyaUelogrammum}L Licoufifient H C,CF^ 

circa, diametrum -, Quarefimilia inter fe erunt. 

PERSPrcvvM autem e fi ex demonjiratione hmut . 

theoremati/faSia ab Euclide,& ex frobatione theorematis a 

nobis profojlti in hoc Scholio , prcallelogramma arca ean^ 

dem diametrum non folum effe ftmilia-, Verum etiam ftmUiter 

fojita. Vnde profoCito quouis paratteLogrammo A B C D , 

maius debeat defcribi illi jimili- 

terjue fofitum , producendum erit La¬ 

tus unum, nepe B C ^ Atque ex E,quo- 

libet punSio ultra Cj ipf- C D,paralie-^_ 

laEV, ducenda,fetans diametris B D» 

produEla inT i & pef F, ducenda F G, 

parallela ipfi AD,occurrens reSia B A, 

froditSlxin G * Erit enim varallcLo^rxmmum G E , fimilep- 

mditerque pofitum ipfi A C, rhaius eodrm. Quodfi mintu 

debeat defcribi, fumendum erit punElurn E, citra ^ reliqua 

per agenda,ut prius , ceu figura indicat. 

PROBL.7.PROPOS.25. 

DATO redilineo fimile, & alteri da¬ 
to aequale idem conftituere. 

25. 

Sint data duo rcftilinca A,5( B jfitquc conftituen* 
dum aliud rcdilincum, quod fimilc quidem fit ipfi 
le ucro ipfi B. Super 
C D,unum latus rc- 
dilinei, cui fimilc de¬ 
bet conftitui , confti 
tuatur parallclogra» 
mum C E,in quouis 
angulo,Tquale re^li- 
linco A j Et fuper 
ftam D E, in angulo 
E D G ,qui aequalis 
fit angulo D C Fjpa- 
rallclogrammum D H entque C D G>linea 

44.«e/4y 

primi. 



s lEVCMD^GEOM.WWt: 

E H 

-una nec no F E H,ceu demonftratum fuit propo^ij. 
iib. I. Inueniatur iam mter>reaas C D,'D G^tertia propor- 
tionalisl K, fuperquam conrtituatur redilmcam L,(iiiiilc 
ipfi A, flrrulucrque pofiiu. Dico L, aequale ena cflcaltedrcj 

ft^/inco B . Cu enim 
fintjpiportionabtrci 
rea* C D,I K/P6; 
erif p coroll. prl»' 
zo^hiiius lilj.irt.CD,| 
pv-imaad DG,tcria,' 
ita-A, rcdiiineuB|lii 
per primam C P,ii 
rcftilincum 
I K, fecundam fimJt 
fimiliterqj defcfjpi: 

Vt autem C D , ad D G, ita eft parallelogrammum CE, 
ad paral-lelpgtanimum D H , ciufdcm altitudinis . Igitiit' 
erit ut G E,ad DH,ita A, ad L. Vt aute C E,ad D H,itjcll 
A, a<d B, propter aequalitatem parallcJogrammorum,Sfto-j 

rum reftilineorum* C^are erit ut A,ad B, ita A ^ad Lipto- 

ptereaqj aequalia erunt reffilinea B,& L. Eftaufcni 

mile ipfi A, per conftruifiionem. Dato igitur rcftilineo liroi 

le, ^.alteri dato aquale idem conflit uimus. Qj^dd 

faciendum, i 

THEOR. 19. PROPOS. 26. j 

$ I^.a paralleiogrammo parallelogram- 
muiHablatum fimile toti 5 & rimilitefl 
pofitumjcomrriiincm cum eo habens angu 
Ium; hoc circum eandem cum toto diame^ 
trum conMit. 

E X parallcloorammo B DjabfcifTum fit palielpgr3®®“ 

E G,fimile fimiluerqj pofitum,habens cum ipfo angulu^®' 

muntm E A G. Dico E G, confiflere circa diametrdni to¬ 

tius B D. Ducantur cniin redae A F,C F,qu$ fifuciint“‘'^ 
. iiiica 



linea rcaa,perfpicuam^cum A F,fit diameter ipfius EG. 
& A C,diameter ipfius B D,paral.dogrammum E G, con¬ 
fidere circa diametru A F C.totius parailel^rammr.v^od 
fi A F,C F,non dicantur efficere Imcam rettam} ducatur to 
tius parafle oorammi diameter AG,fc- 

<ans \atasE;F,in H punad, per ejUod 
ipfiF G, paral ela agatur H l.Q^onia 
ioitur parallelogramma B D, E l.iunt 
cTrca caiidem diametrum A H C jipfa 
erunt fimilia/imiliterqj pofira. Q3ar€ 
erit ut B A, ad «AD,ira E A,ad AI: Sed ut B A,ad AD,ita 
qu,oquc eft E A,ad A G } quod parallelogramma B D,EG, 
ponantur fimilia,' fimilkcrque. pofica . Igitur erit ut E A, ad 
A I,ita E A, ad A Q. Ac propterea sequales erunt rccFo; 
A l' A G j par?, & totum 3 quod eft abfurdum. 

C^ o D fi dicatur reda A H C.fecarc alterum latus FGj 
Tu^uifta H I, parallela ipfi E F;erunt 
rurfus fimilia parallelogramma B D,IG, _• '^y/\ 
fimiliterq; pofita '. Qjiareerit ut DAiad ^ \ 
AB,ira GA,ad A I: Sed ut DA,ad AB, ' 
ita quoque eft G A, ad A E, ob fimditu . . G" 
dinem parailciogrammorum BDjEG j Igitur er,t ut G A,a° 
A 1, ita G A, ad'A E 5-ideoqjaequales erunt rediae A I, A E> 
pars Scrotum ; Qjxod eft abfurdum.Itaqj fi.a pai allelbgra- 
moparaHelogrammum ablatum fit , Scc, Qjjpderat de- 

monftrandum^ ^ i C 

SCHOLIOTI. 

«d L I T E R idem theorema demonflrahi- 

mits oftenfiup, hoc modo, oiuifis lateribus 

B C, bifariam iri funEtis H, 

H', cddat in funBum Eyfine fupra^fiue' infra 3 

ducantur reEia £>uoniani igitur-y- 

'froperjimilitudinsm far alie logrammo)rum , 
■eft ut .A B, ad B C, ita .A £, cciE F V- Vt aute 
'tota AI B ad totam B C,ita eft dimidia HB,ai 
dimidiam B I} F.Bt m H B, ad B lyittt ^ Uy" 
ad E F. • triangula igitur H Bl, A EF^ cum habeant circa 

. ^ ■ ' angulos 

,4, fexti 

I. quinti. 

. quinti. 

4. fexti. 

11. quinti, 

9, quinti. 

-l ^i quintt, 

I i.quimi 



BVCLID.GEOM.m^t ■ 

6. fexti, 

iS.frimi 

1. fexti. 

8. quinti. 

tguhs dquaies B, E, Utera proportionalia ^ erunt 

gnUy habebuntqi aquales angulos £H/,E4|j| 

externum, & internum inter recfa-s H R 

S^uare parallela erunt reBa HI, AF. ^(|ai4| 
uero reBa,qua ex punEio Aj ad punctum C,ii; 

ci concipitur, parallela qnoqi reSix H I.pnl 

fterea quod latera A li,^C,tYiangitH timtd\ 

jHituti ABC, proporiionaliter effent 

H, I,ytpote bifariami efficitur,ut dui 

fi a A C,eadem jiat qua A F, tran/eattji 

punfium F j cum expunfio A,folum utt 

neaparallela refia-H I,pofJit duci, utma 

fium efi. Conjiftunt ergo B D, E G, pardi 

gramma circa eandem diametrum A F 
Qjuodtfipropofitum. 

o D fi duo parallelogramma limiliajimiliterq-,p\ 

non habeant angulum communem , fed unum fit extra di 

hac tamen legeyUt ita fint connexa inter fe fecundum duost 

rum angulos aquales,ut duo latera unius cum duobus 

bus alterius duas reflas Irneas conflituant: demonfirabimut '^^ 

dem fere medijs, ea circa eandem confiflere diametrum. 

enim duo parallelogramma fimilia fimiliterque pofita B D,£^ 
qua ad animulos aquales B C D,G C YL.ita coniungatur,i^\ 

«e<eB C,CG,>» dire fium taceant,(ffy obid,per ea,quje adfn‘\ 

pos. I i lib. \ ,ofiendmus,linea D C,C 'S.,unam quoq-fintl' 

reflam componant.Dico parallelogrdma%d,\ 

E G, circa eandem confifiere diametrum 

efi,diametrum A C,cumdiametro FC , unittj 

reflam lineam conficere. Si enim A C, FC,i'*| 1 
faciunt unam lineam reflam,ducatur ex A,«it 

E,linea refla fecans BC,»« H,funflo,per([Mi' 

^ agatur H l, parallela ipfi C D , occurrensrt-\^ 

fla F E, produflx in K. Quoniam igitur parallelogramilh^ 

K G, circa eandem diametrum A H F, produflam confP«”<i> 

efficiuntq; dua refla B H, H I, cum duabus refiis H G« HKj 
lineas reflas, ipfa erunt fimilia fimiliterq-, pofita, per ea, 
ad propos.x:^. huius lib.demonfirauimus. Quare erit ut 

adB A, ita F K, ad Yi H. Habet autem C B , maior ad B A, 
maiorem prcportionem, quam H B, minor ad eandem B 

■ tfl' 



B E-K3. fi. ^ t.7 
\efiHt C B, ad B ha F E , ad E C, eo quodparallelogrammx 

B D, EG,ponuntur fitnilia fimilkertjue defcriptu: Igitur ^ 

F E,, ad E C, /joc e/Zi^c/y»/C Hyhiaiorem habebit pro 

portionem,qudittH B,ad B A,hoc efi^quamF Yi,ddK H.Qud* 

obrem cumF E,ad K H, maiorem habeat proportionem,quam 

F K, ad eandem K H , erit F £, maior quam F K } pari'quam 

totum : !^od ejlabfurdum. '■■■. ■ 

(^y a i> fiquis dicat, reEiam A HF , fecarelatut CD, 

Tunc per H, duEia reEla B C, parallela HI, qua ocvurrM ra- 

Eia F G, prot raEia K; erunt rurfus fimi~ , j ’ p 
Ita limiliterque pofita p.trallelogrammx ^ 
I D,EK, per ea, qua ad propQS. 1huius q ~/yi^ 

lib. ofiendimus . .Quare erip ut H D , ai //^ 7 

D A, ita F K, ad K H. Habet autem C D, 1/A j 

IO. quinti.' 

ad D A, maiorem proportione,quatn H D, ^ 
ad D A i Et eflut C D, ad D A,itaF G,ai 

G Cjpropterea quod par allelogrammaB D,EC, jtmiUafimi- 

literque pofita funt concejfa ; Igitur F,(?> ad G C, hoc efi, 

ad fibi aqualem KH, maiorem habebit proportionem , quam 

i. quinti. 

F K,ad KH i ideoque F <? , maior erit,quam F K , pars quam 

totum : Quod e[i abfurdum. 

Ostensive idem hac ratione ofiendetur, Qupniam 

propterfimilitudinem parallelogrammorum B D,E G, anguli 

10. quinti. 

Bf E, funt aquales , efique ut ^ ^,ad B C^ita C E^ad £ Fiha- V 
'bebunt triangula A B C, C £'f, circa angulos aquales B, air . 

E, latera proportionalia, ac idcirco aquiangulaerunt , habe, 

buntque angulos B C A, EF C, aquales . Addito ergo coikmu 

ni angulo B CF, erunt duo anguli BC At B C F, duobus angu^ 

lis EF C,BC F, a quales i fed hi inter pa- ^rpi^ 

6. fexti 

rallelat B C, E F, aquales funt duobus re- Ei- 
Elis. S^are ^BC A,BCF, duobus / 

erunt reEHs aquales i Ac propterea A C, l 

primi 

F Cj unam component reEiam lineam , 
Quod efipropofitum. 

E C T E autem Euclides in theoremate yoluit, paralie- 

logrammum a toto ablatum nonfolum ejfetott fi mile, verum 

etia fimiliter pofitUfVt ofiedatur circa eande cu toto diametru. 

Tgam fi ex altera parte longiori B D, alfcindatur altera par¬ 

te longius E G, circa eandem cum toto diametrum confifiens , 

£ e erit 

primi 



36. 

W^EzrcLi^,e€OM:^y 

|?V' 
A X>H O t 

erit E G, ipfi B D, fimile(imiliterqm 'fofitutn. yeftji jo' 

^ reEiangulo I ^uod fit it^uilatcr^ i^ 

•« r——71 r—- jP fumatur H aqualis iojt.^i 

eb“ M 7S(jaqualis iffi erk^gi 

dem reBangulum M 0Aquale 

le re€iangt*lo -E G , fropter aqtudifiitt 

laterum, & angulorum,qui fiunt reBi,^ ob id.fimile re^ 

gulo I L fified tamen quia non eji fimiliterpofitum^non cor^ 

circa eandem cum toto 11> diametrum^ k 

/D £M quoque hic perJfiicitur in reBahgulisyquoriJ^ 

efi extra alterum, fecundum tamen angulos eorum 'Ud inierji 

■E,_■ conneXa,ut du^daterauniipal 

0 K 0 dire&um iaceant cum dtiM 

lateribus alterius, qualuM 

farallelogramma reBmgd^ 

BD,EGi&IL,MO> («f I 
bus E G, quidem cohfiftit circa eandem diametrum 

fiangulo B D ^quoniameB fimiliterpofitum :^t veroM0t\ 

rhitiime confiftit circa eandem diametrum cum reBanguUU,\ 

quia non efi fimiliterfcfitum,quamuis fimile fit, cu prorfiusm 

aquale ipfi EG, 2fam K M, aqualis efi ipfi £ f , 
ififi’EC,&c. 

T H E O R. 20. P R O P O S. 27. 

GMNIVM parallelogrammorurafe¬ 
cundum eandem redam lineam applicato¬ 
rum, deficientiumq; figuris parallelograili- 
misfiinilibus fimiliterquepofitisei, quod 

a dimidia defcribitur; maximu id eft, quod 

ad dimidiam applicatur, parallelogram# 
fimile exiftens defedui. 

D E T V R icda A B.diuita bifariam in C, fupcrg; ous 

dimidiam BC,conftituatur quodcunquc parallclograniniii 

C D £ B, cuius diameter B D. Si igitur compleatur totu® 
paralie- 



msi' ! B E Ej)- ni gf® iis 
p^llclogramtflutfi 4'B'S'H ,erit paralfclogVahium' A '0; 
fuperdimid(’am A Cyconffftehs, applicatum fecundu A B, 
(iefiacns paraHelbgramravt) C E, & cxiftcns fimile 
C E. Dico parallelogrammurn A D, —; Py . 
ad dimidiam A C, applicatum ,dcfi- ^ A'»//', 
cicnsqueparallelbgramtrio G E, ma- ;py 
ximum cflc 6mnmrn,qu5 (ecundum ' / 
A B>re^3mapplicantur,defeuntqj A- G 'K. 
pirallclogtammis-iim iibiis fimiliterq} pofrtisipfiCE.Sam^’ 
pto enimpunfto G, utciiHquein diametro B D , & diiftis' 
per G.icbtis F G IjK G,qui (int parallelae reiSts A B, B/Ej 
ent paralldogrammurn- F'K;fecundum reait* AByappHca 
tum , deficichs^pdrallciogfammd K l, quod ipff-GEVflmilc' 
eft,limiliterque pdlifum^trurn fit circa canderii 'cUf* CE,'dia- 
nibtrum. Quoniam uero complementa’ C G';GE^d:qualia 
fUnt j fi addatur commune Krl.crunt qiUoquc asciuaTia G I, 
AME : Eft autem CI,aequaleipfi C F, pri^ttrfeaifd aetfUafe 
AG;t; Bi lgitur^-C F, /if E,aequalia erprrt'i ad(fitbq};cortirt!lt-i- 
ni'C G. aequaWtiriintparalldpgrammurn’ AGySc gnpnibti; 
L* M. Q3,arc cufii C^EVmaiftS’fi,t gnomdnfe I. M'; (continet 
eiiim C E, pt'aeter'^n6hiDirt§pntallelogrSfnUtti adhUc D ff,) 

efitquoq; A D; teqUiBceiiftertsipfi GE.pWpreFbfdfc^^cJUa 
Ics A C,C B, maius quam parallclogrammum A 
parallciogrammo D G . Eodemqj modo oftendetur A D, 
maius cifc omnibus parallelogrammis , quae ita fecundum 
reftam A B, applicantur, ut pundum G,fit inter pundla B, 
& D , hoceftjquae occupant maiorem lineam dimidia Afe, 
habentque minorem altirudihem, quam A D 5 dummodo 
defe£tusfimilesfint ipfi C E. - . ' 

A 11 T E R demonltrabitur A D, maius efleparafido- 
orammo A G, hoemodOi ParaUeiogramma F O, D I. tant 
Aqualia, cum bafis H D, D E,fint squales ; Eft autem DI, 
maius quam G E,lioceft, quam complcffientuin Q G, fibt 
squale, parallciogrammo D G j Igitur & F D, maius erit, 
quam C G,parallciogrammo eodem D G. Acidcir^co addi¬ 
to communi C F, niaius erit AD,quam A G, paralldogra- 
mp eodem DG. * 

Q^od fi punftumGjfumatur in diametro B D,prpdu 
fta extra paralldogrammurn C E. TuncduiSa per Giredra 

Ee z HM, 

a 4. fixti, 

primi 

16. primi 

3 6. primi 



WtEircLm.GsoM.^ 

»7* 

24. piXi 

%6.frimi 

HM,qu« fit parallela ipfi AB,occufratq; redis AA:,BE,pJ 
H_ GL M tradis in H,& M, Ite duda G F,parjjy 

^ la ipfi AH i erit parallclogrammu 
applicatum, fecundum redam A B, 
defiaes parallelogrammmo P M, quod 

A ’FC'"' Tt ^ ^ ’ cft firoile fimiliterque po&ij 
* cum fit circa eandem diametrum ml 

e E i Dico adhuc maius efle A DJpfo A G. Protrada ffl 
C-P,ad.L,crunt aequales redas HL, L M,idcoquesqu|il 
paiallelogramma .H D, D M. Cum igitur D M, fit sqilak 
complemento p.F,erit 8c H D,tEqualc ipfi D F^. Eftauttinj 
H D, maius tjuam. H I, parallclogrammo IL , Q^aifllM' 
D, F, maius.erit quam HI , eodem parallelogrammo ly 
Ac propterea cpmmimi addito A I, maius erit A D, quam 
A G, codgn parallelogrammo I L. Iifdem argumcntisfPj 
eludes A !D,maiufci[c quocunque paradlclogrammoitaapi 
piicatafecundumre|^m A &,ut pundum G, fit ultraD,in| 

dianaaro B D,produda rhoc.eft, quod occupat minoremj 
lineam dimidia, A C, habetque maiorem altitudinem,quam! 
A jDjdummodpdcfcdus fimilis exiftat parallelogranu^| 
C £• Itaque pmptum parallelogratnmorum fecundum tan' 
dem redam jinean;! applicatordm , &c. Q^od crat^ 
mondrandum. 

. S C H OLI a . 

AT A K I F 2 s.T V M autem efiy UneAtn, ad quamfml 

Itlogrammum deficiens appUcattfr , ejj[e yel maiorem dimidii 

A C, qualis efi A K,in friorifigura,uel minorem, cuiuft^ 

tfi •AF,infigura-f ofieri''ri: proutfunflum G,fumitur udi» 

diametro B D,tuL in taproduSia ad partes D, i 

PROBL.8.PROPOS.28. 

A D datam lineam recSlam, dato redi- 
lineo iEqiiale parallelogrammum applicare 
deficiens figura parallelogrammajqucc fimi- 



Vh ai9 

lis (it akcri parallelogrammo dato. Opor¬ 
tet autem datum re(5iilineum, cui aquale 
applicandum eft, non maius efTe eo, quod 
ad dimidiam applicaturjcum fimiles fuerint 
defeaius & ciusvquod ad dimidiam applica 
tur,& eiusjcui fimile deeffe debet. 

A D datam rcaam lineam A B,dato rcailineo C/appIu 
candum fit parallclogrammum squale,deficiens parallelo- 
prammo,qucd fit fimile dato alteri parallelogrammo D.Se. 

, fta A B, bifariam in E , fuper medietatem E B, deferibatur , 
parallclogrammum E F G B,fimilcipfi D, fimilitcrque pofi 
tum} & compleatur totum parallelogrammum A H G B. 
Si i>ntur A F, squale cft ipfi C, cum fit applicatum ad AB, 
deffeiens parallelogrammo E G, fimili ipfi D , faftum. crit, 
quodiubetur. Si autem A F,maius eli quam C. ( Neque 
enim minus crit. Nam cum per prscedentem ipfum fit oni- 
nium applicatorum maximum, dummodo dcfc£tus fint fi¬ 
miles , non poflet applicari ullum ad A B,quod eflet ipfi C, 
squale,fed omn a eflent mino- . 
ra: Proptereaadiunxit Euclides} /S. ^ 
Oportet autem datum rcftili- / C \ ^ \ 
neum,&c.)eritquoq5 fibisqua |t F CLG K » 
Ic E G,maius quam G. Sit igitur j 
maius rcdilinco I. (Ctiia ucro J O, 
ratione exceflus duorum rcftili / . . .. . 
neor um fit inquirendus, docui- A. E 15 
,mus ad jPpos. 45»lib* I .)&cofii' _ ■ _ . 
tuatur parailelogrammu KLMN.fimilc quidem ipfi D,,feu x J. 
ipfi E G, squale ucro cxcefiui inuenro I, ut fit E G, squale 
rcftiiinco C,& parallelogrammo K.M,fimul,^ pbid maius 
quam K M.Cum igitur obfimilitudinem fit ut E F,ad FG, 
Ita N K, ad K L} erunt quoque latera E F, FG, maiora la¬ 
teribus N K,K L. Si enim his illa forent squalia, uel mino¬ 
ra, cfTet etiam EG ,squalcipfiNL, uel minus,ut confiat. 
Quare abfcifiis redis F O, FCQhus fint squales ipfis K N, 
JC L, & completo parallelogrammo F Oj ent hoc ipfi 

, Ec 5 LN, 

la 
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16. fexti. 

14. fexti. 

43. frmi 

^6,^‘rmi 

L N, «qUale,^eidem fimile fimiljtejquc pofitum ^ Sepro* 

® circa eandem, diameti um rura 

U GjConliftcCjqusfitBF.Produiaisiam rectis Q^,OP,{nt 

parallclQor^mmu AP,adrcctiffl' 

A B,applicatu,deficies parallelo 

gtamo P B, o) fimileeftipfilG, 

& jppterea iplil D, Dicoigi^ill’, 

aequale eflc ipfi C, rcctilitieJp 

tu PGjSqualefir coplcmetcifi; 

fiaddat’c6mune P8,erit &B(^ 

aquale ipfi £ B., hoc eft.ipfiEi, 

quod aequale cft ipfi E R ^pw 

pterbafis aequales E A, E B^X^uate fi aqualibus A 0,B(^ 

commune addatur E Pjerit A P,aequalcgnomoni T V.Sri 

gr.omon r V , aequalis eft rectihneo C. ( Nam cum EG, 

paralielogrammum aequale fit ipfi C,una cum L iv 5 fi aut 

rantur aequalia QJ), L N, remanebit gnomon TV,ipliC, 

Jequalis.) Igitur & A P, eidem: Cj aequale ent. Ad rectim 

ergo A B.appilicatum ell paralielogrammum A Pjdefic!cli!| 

parallclcgrammo P B,quodfimileelI;dato parallelogramO 

D, Sc tequalc tcctilinco dato C. Q^od faciendum eranq j 

SCHOLIOX. I 
-Af 0 V 6 N t hoc in locO dubium tjUoidaM tacnhus Ptk 

tarius, cSt" TSlJcDlaut Tartalea^quod iuxtji.ftbjiram cotiflrudin^ 
nem locum nOnhabetfCumfuper E B, conflitueYimus £ 
Yailelogramtnnm non fdum fimile igfi D,‘verum etiam ftmili 

ter fofitumi quod tffi minime fecerunt. Suadere confutt er 
tum commentarios , 

T i K $ P i c V V M autem ex diSiiseflyfi adrcftmsf- 
f licetur paralielogrammum deficiens 

r L dratofpfum applicatum aquale efereHe»‘\ 
f I f S^^^>^’*'^‘^f*^fiS^^titislinexferapfilt(f. 

D B tionetn faSlis continetur, ytfi ad 

cetur ,A deficiens quadrato C By erit Jt C, 
applicatum, teSlangulum contentum fub.4 D f J,f#» 
fJ-goDr, aqualis fit hfi D B ^propter quadratu C B ; conti^}} 
tur quoqy.A C, fub fegmemis ,/iDiDBy per applicatione fiBie- 

PiiOBJ. 
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PROBL.9. PROPOS. 29. 

A D datam redbam lineam, dato redili- 
neoceqiialeparallelogrammum^ applicare, 
excedens figura parallelogramma,qu^ fimi 
lis fit parallelogrammo alteri dato. 

A D datam rectam lineam A B, dato rcctilinco C,appli¬ 

candum fit parallelogrammum ®quale,cxcedens parallelo- 

Prammo, quod fimiJc fit dato, alteri parallelogrammo D. 

Diuifa A B,bifariam in E ; fiiper dimidiam E B , conftrua- 

tur parallelogrammum E F G B, fimile ipfi D.fimilitcrque 

pofitum. Deinde rectilineo C. & parallelogrammo E G.con 

llituatur quadratum H , aequale , cui quidcin fiat paralie 

logrammum 1 K L M, aequale, fimile uero ipfi E G, fimili- 

terque pofitum 5 critque propterea I K L M , maius quam 

E F G B, quandoquidem aequale cft quadrato H, quod co- 

llructu eft rectilineo C, 

una cum parallclogram- 

mo E G.^qualc. Cum igi 

tur ob fimilitudinc M K, 

E G.fit ut M I,ad 1 K^ita 

E F.ad F G.eruntquoq; 

latera M I, I K, lateribus 

E F, FG,maiora. Si enim 

illa his forent aequalia,ucl 

m»nora,cfrct quoque M K,uel aequale ipfi E G , ucl minus, 

ut perfpicuum eft. Productis igitur F E, F G , ut reets F O, 

F N, squales fint rectis I M, 11(,& completo parallclogra 

mo O N,crit hoc fimile fimiliterque pofitum ipfi E G, cu fit 

scqualcipfi U K, & fimile. Quare ON, E G, circa eandem 

diametrum confiftcnt,quae fit F P. Productisiam A B,GB, 

ad QjJR. j & P O, donec cum A S, ipfi F O ,parallela con- 

ueniat in Sj erit parallelogrammum A P, applicaturo ad re¬ 

ctam A B, excedens parallelogrammo fimile eft 

ipfi E G, ac propterea ipfi D. Dicoj igitur A P, squale efle 

rectilineo C. Nam cu A O, E R, fintsqualia j & ER, ^qua 

I 4 1« 

0217 ^ VlJ-» 

o R p 

t 8. fexti 

i/{.fecundi 

x6. fexti. 

14. fexti. 

^6. f rimi 



^^EVCLI^V.GSOM.^ 
IccomplementoBN,crit& A sequaSTik 

ergo communi O Q., fiet A P, «qualegnomoni EPN.At- 

qui gnomon EPN,*qua 

Jis eft rectilineo C,( um 

cum M K, hoc eft, OV,! 
acquaJe fit rectilineo C, 

una cum E G i Si aufen 

tur commune E Q|n 

nebunt a:qualia gn^i 

3 o E P N, & rectilinti^C! 

... ^ ^ A P,xquallW 
rectilineo C. AJ datam ergo rectam A B,dato rectilirfftC,: 

aequale parallclogrammum applicatum eft A P, excedas 

parallelogramo R Q^quod fimilc eft alteri dato D. d ucl 
faciendum erat. 

29. PROBL. IO. PROPOS. 50; 

PROPOSITAMrccfbam lineamtci 
minata, extrema, ac media ratione fecare. 

S I T recta A B.fecanda extrema acrr.edia ratione.Pf' 

feripto fuper eam quadrato ABC D ; ad latus D A, appfe 

tur rectangulum D F, aequale quadrato A C , & excedens 

paralklogiammo A F,fimiliipfi quadrato,eritqjpropttrei: 

A F.quoqj quadratum, cum quadrato folum quadratura 

fit fimiJe. Secet deinde recta E F, rectam A B, in H. Dico 

A B,in G, lectam elTe extrema ac media ratione.Cumenira 

aqualia fint D F, & A C > fi dematffrU 

niune A E,remanebunt aequalia G H.HCi 

quae cum habeant angulos aequales AH fJ 

B H E, urpote rectos, erunt latcia circailloSj 

reciproca 5 hoc eft, erit ut E H . hoc fft»"*! 

A B, fibi aequalis; ad H F, hoc eft, ad A H, 

fibi aeoualem, ut A H.ad H B . Qjuarcfccto 

eft A B, extrema ac media ratione,perde-; 

finitionem. Propofiram ergo rectam linea tciminatii»i&f | 

Quod erat faciendum. ' 

I> 'E C 

H& 

F 

AitTts 



R JO. yi- « 
A T, 1 T I R oftcndcmus AB,cflcfcctam in H ,extrema 

ac media ratione. Cum tres lineaj dentur A B, A H,HB,(Itqi 
rectangulum H C,comprchenfum fub prima A B > & tertia 
H B, aequale quadrato mediae A Hj erunt iplae proportiona 
Ics.ut A B quidead A H, ita AH,ad H B. Q^are per defi¬ 
nitionem fecta cft AB,in H, extrema ac media ratione. ' 

Aliter totum problema conficiemus. Diuidatur 
A B,inC,ita ut rectangulum fub to ^ C 
ta A B, dc iegmento C B,aEquaIc fit Ai——i 5 
quadrato alterius fegmenti A C. Dico A B,in C.cflc fectam 
extrema ac media ratione. Erunt enim rurfus, ut prius,tres 
lineas A B, A C , C B , continue proportionales . Confiat 
ergo propofitum. 

17. fexti. 

tl.Jecundi 

l-j» fexti. 

S C H 0 L 10 n.- 

H A .B R T admiranda hac fe&to linea extrema ac media 

ratione injignes utilitates^ froprietatef^ue,ceu in libris Stereo 

metria tnanifefium erit,ut no fine caufa aflerisque Mathema 

ticis linea ita diuifa diuinam quodammodo^ ob admirabile eittf 

yim,ac naturam^ dicatur habere proportionem : ,4b aiijs uero 

fimpliciter uocetur diuifa propotfionaliter. 

THEOR. 21. PROPOS. 31. 31. 

IN reiflangulistriangulis,figuraqueeuis 
a latere rciflum angulum Tubtendete deferi- 
ptajcequalis eft figuris, quas priori illi fimi- ’ 
iesj& fimiliter pofita? a lateribus! re(5tu angu 
Ium continentibus deferibuntur. 

Trtangvlvm rectangulum fit ABC, habens an¬ 
gulum B ACjrectS-j-dcfiribaturq} fuper B C.quascanqjfi¬ 
gura rectilinea B C D E , cui fimiles fimiiiterqj pofitas fuper i 8. fexti. 

AB,AC,conftituantur ABFG,AC1H[. Dico figuram BD, 
aequalem ellcduabus figuris A F, AI. Dertiiflaenim ex A, 
ad BC,perpendiculari A K j erit per corollarium propos.S. 

\ huius 
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14. quinti. 

r lo. 
fexti. 

quintii 

. fextl 

19. fexti. 

huiushb.ut B Giad CA,ita CA,ad C K. Qj^arc ut B Ciad 
C K,prima linea ad tertii,ita figura BD,fupcr pritra,ad&u' 
ram‘C H,fupcr fecundanvfimilitcr pofita,percoroll.propw| 
iy.ucl 2 0.huiuslib.& conuertendo ut CK,ad BC. ua figy. 

ra C H,ad figura BD. Non fecuso|(B 
detur,eirc quoque ut BK,adB C.itafi 

>I guram B G, ad figura BDjcumtre^./ 
nex^BC, BA, B K,fiot quoqjpropor- 
tionaleSj&c. Q^oniaigitur cit ut CK, 

^ prima quantitas ad B C, fccundan^ 
C H, tertia ad B D, quartam j IreiB!« 

B K, quinta quantitas ad B C, fecundam, ita B G, fcxtaail 
B D,quartam; erit ut prima C K,cum quinta B K,ad B C, 
fecundam,ita tertia C H,cum fexta BG,ad BD,quarta.Suiit 
autem prima C K , & quinta B K , fimul asquales fecundi' 
B C i ergo tertia C H, & fexta B G, fimul atquales quoque 
erunt quartx B D. In rectangulisigitur triangulis , figlin 
quxuis, &c. Q^od erat oftendendum . 

Aliter. Cum triangulo ABC, fimile fittiianj^..^ 
K A Cjfintq; homologa latera ipforum BC,CAj (Namtft 
ut B C,ad CAjin tnagulo ABC,ita CA.adC K, intnagulo 
KAC)habebittriangulu KAC, ad triangulu A B C,duplifl 
ta proportionem eius,quam habet C A, ad B C. Habet autc 
& figura C H,ad figuram B D, proportitJnc duplicata pro¬ 
portionis C A, ad B C. Q_uare erit ut triangulu K A C,a(l 
triangulum ABC,ita figura C H,ad figuram B D . Eadem 
ratione oftendetur eflc, ut triangulu K B A, ad triangulum 
A B C,ita figuram B G," a'd figuram B D. (Quoniam ergo, 
ruifus eft, ut, KAC, prima quantitas ad A B C, fecundam, 
ita C H,tertia ad B P,quartam ; Item ut K B A, quinta ad 
ad ABC,fecundam,ita B G,fcxta ad BD, quartam 5crit& 

24 quintii prima K A C,compofita cUm quinta K B A, ad fecundam 
ABC, ita compofita tertia, C H,cum fexta BG,ad quartam 
B D . Suntaute KaC, KBA, prima & quinta fimul, asqua 
les fecundas ABC. Igitur & C H, BG, tertia & fexta M 
aequales eriint quartas B D. 

Aliter. Vt quadratum rectae AC,prima quantitas, 
ad quadratum reette B C, fecundam quantitatem, itaclifi¬ 
gura C Hjtertia quantitas,ad figwpam B D,quartam quan¬ 

titatem, 



ill 

litatem, eum utraquc proportio iit duplicata proportionis jr 9. ««/10 
A C,ad B C. Similiter erit ut quadratu rtette A B , quinta Ijexw. 

quantitas,ad quadramm rectae B C, fecunda quantitate,ita 1 

figura B Gjftxta quantitas,ad figuram B D,quartam quan j 

luatem. Quocirca erit,ut pnma quantitas cum quinta , ne-124. 

c quadratii rect^ AC,cum quadrato rectae AB,ad fecunda, 

oc cft,ad quadratu rectae B C,ita tertia quantitas cum fex- 

.a , nimirum figura C H , cum figura B G > ad quartam, 

nempe ad figuram B D : Sunt autem quadrata rectarum 

A C, A B, fimul aequalia quadraro tect* B C. Igitur de fi- 

gurae C H,B G,figurae B D, aequales erunt. 

S C H X> L I 0 2^. 

V I t s igitur , longe tfe uniucrfaliut theorema hoc 

T-Uciidis, quod fefe-ad omnes figuras fimiies fimilittrqtfe de- 

feriptas extendit, quam illud 'PythagorJ? inuentum > qmdfola 

quadrata includit.,ux profos.it^-j. primi ith. monuimus. Eji ta¬ 

men ^ theorema illud', quod ibi es Pappo demonfirauimus, ad¬ 

huc yniaerfatim hoc,cum illud de omni triangulo , paraLtelo- 

'grammisqae etiam non jimilibus^. Hoc vero de triangulo tan- 

tumtriodo rtHangulo ,figuYisque fimilibus, ^ fimiliter pofi» 

tis, proponatur. 
•CoNVtRTtMVS etiam theoremahoc ex Campano no 

■aliter^quam /^7-.propoJitionemprimiiib. in hunc modum, 

Si figufa,quajab uno laterum trianguli de- 
fcribitur,a:qualis fit eis, qux a reliquis triangu¬ 
li lateribus deferibuntur, figuris fimilibus fitni- 

i litetque pofitis: Angulus comprehenfus fubre 
i liquis duobus inanguli lateribus, redus cft. 

D t r V R triangulum jf B C, Jitque figuraquauisfuper 

latus B C Mferipta aqualis duabus figuris (ibi fimilibus flmili- 

ierqi defcripiis JUper 'reliqua lateia .A B, ji C. Oico angulU 

B.ACt effe reBum. Ducatur enim .ji D, ad .A C,perpendicula-^ 

Yu, qua fit ipfi B,a;qualis,&conneSiaturre5ia CD.S^onia 

igitur ^nghlm C^AD, re£ius efi^erit figura fuper C D,{qux 



m 

JI. fexti. 

__ ^^EVCLI‘T). 
fimilis fit ei,qftie fuf 

lis figuris f»ler !a^D, Ji c[defcriptl,qux^ifilfile^^^^ 

hterquepnfit£ : £ft autem figura fuperJD, 

*qualisfigurx fuper^B, ob Ac^ualimmle 

terumi Quare figura fuper CD, xque^ 

^^ figuris fuper Cum igitur 

fuper B C ,eifde figuris fuper A “ ^'~>^‘J^'^Jigurisjuper Ai5,. 
Uts ponatur i erunt figura fu.por C D , BC,inter fe aq. 

^ fyopterea reff^ y^qusdes erunt^ ut conflat ex len 

I propos. 21. huius lib. Sitoniam igi tur latera ^ D,^Cj 

j guli ^ DC, Aqualia [unt lateribus jiB.^C, trianguli Mi 

o • ^ quoque Aquatis bafi B C i erunt anni 

s.prtmt ! p A C,B A Q, aquales. Quare cumT)KC,reBus fit,txa 
YruBione^reEius quoque erit BAC} quod efi propofitum.' 

THEOR. 22. PROPOS. 32. 

SI duo triangula, qu.T duo latera diio- 
buslatcribus proportionalia habeant,feciin| 
dum unum angulum compofita fuerint,ita! 
ut homologa eorum latera fint etiam pa-' 
railela; tum reliqua illorum triangulorum 
latera in redlam linea collocata repcrietiff. 

Habeant trianoula ABC,DCE,latera AB,AC,la 

tcr/busDC,DE,proportionalia,ut quidem AB, ad AC.itJ 
OC, adDEjcomponanrurqucadanguIum A C D, ita ut 
iatera homologa A E, D Q Item A C,D E, inter fe fintpa- 

29. primi 

C E 

ralida.'Dico duo latera reliqua B C, CE» 
rectam coponere lineam . Cum enim pa¬ 
rallela; fint AB, DC, erit angulus A,alttt 
no ACD, cequalis: Eademqj rationcan- 
gulus D,eidem ACD, aequaliscritjacpro 
prerea A. & D, inter Ic quoque cxiftt”^ i&, WV. JiJigi ic iJUUCjUC CAUiv— 

aequales. Qjjpniam igitur triangula A BG,DCE, habentia- 
tci3 cires 3i(ju3lcssngulos AySc Djproportionilj^sip^^^^^^^ 
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iptcr fc aquiagula, habebuntq; ajqualcs angulos B,& DCE. j 6. fexti. 

Additis ergo aequalibus A,& ACD, erunt duo anguli B,& j 
A, duobus angulis D C E, A C D, hoc cft, angulo ACE, 
aequales. Rui fus addito communi A C B , fient tres anguli 
trianguli ABC, duobus angulis ACE, ACB, cequales : Sed 
illi tres aequales funt duobus rectisjcrgo & duo ACE, ACB, ^z.prinii 
duobus erunt rectis aequales : Ac idcirco BC,CE, unam re- 14. priwu 
ctam lineam conftituent. Itaque fi duo triangula, quae duo 
latera duobus lateribus proportionalia habeant, &c. Qjiod 
cat dcmonftrandum. 

S C H 0 L I 0 7t. 

Debent autem pr/ediBa dm triangula ita fecundum 

"pnum angulum ejfe c^mpofita,T>t yteique angulorum a lateri¬ 

bus proportionalibus cnmprehenfus^alternus fit illi angulo, fe¬ 

cundum quem triangula coponuntur } yeluti in fchemate theo 

rematisfaBum effe y^des'. 7^m angulo .ACD,fecundum que 

triangula funt conipofita, alternus efl tam angulus A, quam 

angulus D ^quoruni uterque lateribus p roportionalibus conti¬ 

netur. Hinc enim efficitur,angulos .A, &D, ejfe aqua les 

propterea triangula effe xequiangula j atque adeo ex B C , C E, 

ynam reBam lineam componi, yt ex demonfiratione liquet, 

o D fi yterque angulorum lateribus proportionalibus 

comprehenfus non fuerit alternus angulo, fecundum quem 

triangula componuntur, licet reliqua hypothefes theorematis 

[eruentur , non colligitur necejfario conclufio, 2{am duo tria, 

gula .4 B C, D B E , habent duo latera jf B, 

A C, duobus lateribus D E,D B, proportio- 

naliaf yt quidem .A B,ad A C, ita D E, ad 

D Bi compofitaque funt ad angulum CBD, 
ita yt tam homologa latera A B, D E , quam A C, D h,fint 

parallela: 7{ihtlominus reliqua duo latera CB, BE, non 

confiituunt ynam lineam reBam i propterea quod angulo 

C B D, non fit alternus yterque angulorum Df 

immo neuter eorum , ut perjfichum efi^ 

^uamobrem demonfiratio thiore» 

matis locum non 

habet, 

THEOK, 



32. 

I. qttani, 

28. tertlf. 

2 7. ien-jj. 

^EVCLI^D.GEOM.^ 
THEOR. 23. PR0P0s7^ 

IN sequalibus circulis,anguli eandem! 

habent rationem cum pcripherijs, quibus! 

infiftunt, fine ad centra , fiue ad periphe- 

riasconftitutiinfifiant: Infupcruero ScfJ 
(5tores, quippe qui ad centra confifiunt? I l 

Sint duo circuli aequales A P C, E F G, quorumat 
tra D, H i fumantuiquc cx circulisduo arcus quicunqw ' 

B C , F G , quibus ■ 
ad centra quidciAi 
fiftat anguli B BC, ; 
F H G j ad circunft- i' 
rentias ucro anguli! ‘ 
BAC.FEG.D:! < 
co efle ut arcuBC,! 
ad arcum FGiiii 
angulum B D C,ad I 

angulum F H G 5 & angulum B A C, ad angulum F EG,' 1 
& fcdorem B D G, qui redis B D , D C, & arcu B C, con- : i 
tinefUT , adiedo! em F H G , quem 'comprehendunt reto :! 
FH,H G,&arcus F G . Dudisenim redis B C, FG,flpP'd | 

I centui ipfisin circulis aequales redae, C I, quidemipfiBC,; i 
At ucro G K, K L, ipfi F G rducanturquc fedae I U, A H, 
LH. Quoniam igitur aequales iuht redae B C, C I,«unt ; 
quoque aequales arcus B C,C I, acpropterca anguli BDC,j i 
C D I.aequalcs erunt. Eadem ratione aequales erunt&ar-| 
cusFG,G K>K1j,& anguli FHG,GHK, KHL Qjj,a! 
multiplexergoeft arcus B CI, ipfiusarcus B C,tam multi-| 
plex ent angulus 8 D I, feu aggregatum angulorum prope 
ccntrumD,mfiftentiumarcuiBCI, anguli B DCiBtquaj 
muJtiplcxclt arcus F G K L, ipfius arcus F G, tam mnlii- 
pkx erit angulus F H L, feu aggregatum angulorum prope , 
centrum H, areui F G K L,infiltcntium,anguli F H G;quia 
in tot angulos aequales diuifilunt anguli bTj 1, FHL,in 
quot arcus tequalcsfcdifunt arcus B C I, FGKL. Q^oiiia 
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uero fi a?cus B CI, aequalis fuerit afcui E G K L, ncccllario 

angulus S D fjangulo F H L, aequalis eft} Ac proinde Car ipterj'^. 
cus B C I, maior-fuerit arcu F G K L, nccclTario anguius 

B'D I, maior eft angulo F H L r-Sc fi rnrnor, minor : Jjcfi- 

cknt proipterca una arcus B GI i & angulus B D I, asque 

multiplicia primae magnitudinis B C , & tertise B X> C, ab 

F G K L, arcu, & angulo F H L, aeque multiplicibus fecun 

dae magnitudinis FG j& quart^^FH GjUcl una aequalia crut; 

ucl unacxcctknt j fi^ fumantur, qua? inter fij rcfpondcnt.; ^ 
Qjtare quae prpportio cfl: arcus B C) priinae jpagnitudinis^ 

adarcum F G-,'i^undam magnitudincm^-:ea erit angub 

B D C, tertiae, magjrutudmis,.ad angulurn FHG, quartam 

magnitudinern. 

o N 1 A M uero, ut angulus B DC.adangul^uni 

F,H G,ita cfl: angulus BA C, ad anguium. F E G ,cumilii i ^.quinti 
horum fintdupH 5 pcrfpicuum cfl,ita eflequoque angulum 20. tmjr. 

B A G,ad angulmn F E G, ut eft vps B C,ad arcum F 0: 11, quinti. 
Qjtpd tamen cifdcm argumt;nt;s ^emoftrart pQtcft,qu!bu^ 

ufi fumus in angulis ad centra conflitunSj-fi prius ducatur 

refti I A, K E, LE. 
C o N s T I r Y X n ;'! V R iam jn fegmtiitis B C, C I, 

anguli B M C, C. N.t, qui aequales erunt, cuni mfiliant atT 27. tertij. 
cubus aequalibus B AC, C B A Ir Q^are fimilia erunt flg-' 

menta B M C, C N l,atque adeo inter fc aequalia, propte-; 24. tentj. 
rea quod fint fuper jeftas B G, C I, quae inter fc funt aequa¬ 

les, Additis Igitur triangulis B,D C, C D I , quae aequalia 

quoque funt, fientfeftores B D C, C D I,aequales. C>,ua^ 

propter tam multiplex erit feftor B D I, IcAoris BDC, qua 

cfl multiplex arcus B' CI, jpfius qircus ^C. Sjmiliter ofteride 

mus, fetorem F H L,tam multiplicem efle fefloris F H G, 

quam multiplex cfl arcus FGKL,ipfius ar< us FG. Qji,onia 

uero li arcus B C I, aequalis fuijrit' arcui F G K L , fcdor 

quoque B D I, fefton F H L, aequalis cfl j (ceu in feftori- 

bus B D C, C DI, oftenfum fuit,j& fi maior, maior •, & C 
minor,minor: Deficient proptcrca una arcus B CI, & fc 

£kor B D I, aeque multiplicia primae magnitudinis B C, & 

tertiae BDC, ab arcu F G K L, & ledorc F H L, aeque 

multiplicibus fecundae magnitudinis F G,& quartae F H Gi 

ucl una aequalia erunt i uel una excedent; fi ea fumantur, 

quae 
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33. ftxti. 

ihftxtk 

quas inter ferefportdcDt. Qjiamobrcm quas propott^ji 

arcus B C, primas magnitudinis, ad arcum F G, fecundam 

magnitudinem, ea erit icAoris B D C, tertia: magnitudinis, 

ad fcdlorem F H G.quartam magnitudinem. In $quali|ics' 

ergo circulis^anguli eandem habent rationem cum pci^j 

rqs,6cc.Qjuoddcmonftrandum erat. ,, , 

C^O R 6 ,i L A R I V M. I. 

H I K c mahiTcftilm eft , fic islfe feSnrem ad fcftorern,iitilr 
gulusad angulftm ,-Vtraque enim proportio eadfcm eltjpro^n: 
ni arcus ad arcuifl. Quare & inter Ic eaedem ciunt. 

C O R 6 L L A R I V M. II. ! 

PsRSPicyvM quoque cft, ut cft angulus ad cent^r! 
quatuor redos,ita efiearcum TubtenAim illi angui» ad lotatn ci; 
cuoferentiam. Et contra, ut funtquatuor refti ad anguiura.iiwti 
crojita effe totam circunferentl^m ad arcum illi angulo fubtejif» 
Nam ut elt angulus in centro ad angulum reftum rn cemroiptii 
arcus illi angulo fubtcnfus ad quadranrem angulo re&o fubtffiirp! 
Quamobrem erit ut angulus in centro ad quadruolum angulitl ! 
Si,nempe ad quatuor reSos,ita arcus illi angulo (ubtcnfusadfi 
druplum quadrantis,nimirunx ad,totam circunferentia,perea;q»i| 
ad 4. propos.Iib.5,dem6nftrauimus. Quod eit primtim. Qilfflitlal 
igitur elt ut angiilus in centro ad quatuor reSos,ita arcus 
lo fubtcnfus ad totam circunlcrentiam 5 erit & conucrte,iid9')“’! 
quatuor reSi ad angulum in centro,ita tota circunferentia adaipi 
angulo in centro fubtenfum,. Quod cR'fecundum. Verum'Ife 
etiam ita dcmonftrabitiir. Cum iit,ut angulus reSus in centfti>I|, 
anguium in cehtrb, ita quadrans angulo redb Tubtenfus ad aremt. 
illi angulo lubtenfum; erit quoque, per ea, quae ad propoii.j^S.; 
j;.oHcndiniMS,ut quadruplum anguli refti,nempe quatuoi; rw" 
angulum in centro,ita quadruplum quadrantis, nimirum tota'®’ 
cunfcrcntia,ad arcum illi angulo fubtenfum. Qiipd eft propdfti 

J C H 0 i I 0 2i . 

■y „ 1 
Caetervm ex theoremate hoc luce clarius coUig^ij^^^ 

IS^qui circunferentia alicui infifiit, referendurn efe ad,mh\ 

qui bafis eji ijgfius anguli ^non autem ad arcum in quo exip' 

lionenim eadem ejifroportio anguli ad angulum, qua&nf 

ad arcum, Ji fumantur arcus, in quibus anguli exiiluntiti} \ 

uult Euclides, in fropofto hoc theoremate. Sint enim circuli j ■ 
sqMh' 



L'i^ E 'iLys- EI- 
itquales ji B C,0 E F,in quibus anguli ad circunferentiam co 

(iitutifintB, E, maior quid^ B, minor autem E , .Q»o po^^to 

erit arcus A C, maior arcu D F ^ac prepterea reliquus arcus. 

A B Caminor reliquo arcu D EF. ^are proportio anguli B, 

ad angulu E^efl maioVis inaqua 

litatis l proportio uero arcus 

ABC, ad arcum D E F, mino- 

ris inaqualitatis .TSlpnergo ea jy. y 

dem eji proportio anguli ad an- ^ ^ 

gulum ^ qua arcus ad arcum . Quod fi fumamus arcut ,fuper 

quos anguli afcenderunt, quales fiunt arcus A C,DF, tum demit 

erit angulus B, ad angulum EyUt arcus A C,ad arcum D Fyiet, 

reEie demonfirauit Euclides. Quocirca cum dicimus angulum. 

'efie in fiegmentOyaliud intelligere debemus,quam cum dicimus, 

angulum infifiere fiegmentolfieu arcui. Id quod iri expofitione 

definitionis S-lib. 'i. monuimus. 

N obfcure quoque ex hoc theoremate deducipotejl.fimi- 

litudinem fiegmentorum in circulisfimilium,qu£ F.uclides de, 

finitione i o.lib.-^.definiuit per angulos aquales inipfis fiegmen 

tis exiflentes , Confifiere in eo , quod fiegmenta ,fieu circunfieren 

tire finiiles, ad integras circunfierentias circulorum eandem ha 

beant proportionem, propterea qualis pars efluna circun- 

fierentia totius fux circunfierentia, talis quoque fit alia circun 

ferentia fimdis totius Jux circunfierentia j yeluti in expofitio¬ 

ne pradiSla definitionis docuimus . Sint enim primum duo cit 

culi aquales A B C,DE F,in quibtis anguli ad circunfierentias 

cenftituantur aquales BAC,EDF i Quo pofito , figmenta 

B A C, E D F, iuxta Euclidis definitionem prafiatam dicentur 

fimilia^Manifiefium autem efi, " ~ 

eorum circunfierentias habere, 

eandem proportkrtem ad inte¬ 

gras circulorum circunfieren- E 

tias . Cum enim ob circulorum 

'.qualitatem,arcus B C,EF , quibus anguli aquales infifiunt, 

fint aquales ; efficitur reliquas circunferenti.ts B A C, E Dfi , 

ejfie quoque aquales. Qjtare ad totas circunfierentias,qua aqua 

les etiam ponuntur, eandem proportionem habebunt: Atque 

idcirco.qua pars efi arcus B A C, totius circuficrenti& ABC A, 

eadem pars erit arcus EOF,totius circiinfierentia Q E F D. 

i" I N r 

. tertij 



jpfE zrcLm.GeoM.^%^ 

20. reny. 

7. 

li.qmnti. 

hns anguli ad circunferentias conflit nantur, ^auaUs^liQ 

tT>'S.Quofofito,dicenturfeimemj^\C, EOF, ex Eud^, 
fementia,fimiiia. Dico rurfuf arens B A C,E’D,F„ ean&h, 

bere frofortio7iem ad integras fuas ch cHnferentias. 

turenim^d centra G,H, yec7^BG,: CG, EH.F H. qS 

igitur anguli A, & D, aqiialet fonuntur,. erunt 

centra anguli G, 
les^cttmhi illorum duA.- 

fiant. Q^are quatm^- 

ad angulum G, eandeAi 

bttnt ratienem^^quam ai^i 

Ium H. ^tqiii ut quati^tt 

tlt ad angulum G, ita ejl i*:i 
cicunfierentia ABGA, ad aretstn B C.‘ I t ut quatuor reBii-\ 

angulum H,ita efi tota circunjerentta LE dD^ad aremV} 

ex coroll. i. huius fropos, ^ 3, Igitur ut tota~circunfermi\ 

A B G A , ad arcum B C , tta erit tota circunferentiaDll 

F D , ad arcum £ F. Diuidendo ergo erit,vt arcus B A 
arcu B C,ita arcw E DF,<trfarcum E F. Et conuertendo j^ l 

fus,i>t arcus BC,ad arcu BACj ita arcus EY,ad arcu E DF.I 
>Acpropterva componendoyyt circun ferentia tota A B C Ajiiiil 
arcum B AC,ita circunferentia totx DEFD, ad arcum EDf! 

Et rurftis conuertendo,ut arcus B A C,ad totam circitnf^\ 

tiam AB C A, ita arcus E D F , <t i totam circanferaditi'. 

D E F D . S^ocirca qua pars cH arcus B A C,tot 'us cimi” 

ferentia A B C A, eadem pars erit arcui EDfjtotius cireffl 

ferentiaDEFD. 
C o N S T AT igitur, reSte Euclidem vocajje ea circuli- 

rum figmenta fimilia,in quibus anguliexifientes inter fifii 

aquales } quandoquidem huiufmodi figmenta eandem hiilioii 

proportionem ad circulos fiios integros, 

Mk nifestvm etiam efi ex dicfis,angulos infi(lentet if 

cubus circulorumfimilibus Jiue ad centra,flue ad circuifi^ 

tias infi fiant,aquales ejfi inter ^ (e, Sint enim in cfrcyM' A B' 

C D, EFGRf quorum centra I,]i,arcus fimiles BCI>,FGH, 

quibus infifiant,ad centra quidem angtiii 1,!^;- K , adci^- 

firemias autem anguli A, E, Dico tam illos, quam hnif 

inter fi ecquales. Confiituantur enim in ^iflis arcubut 

BCB,! 



B E ^ iti 

B C D,F G H,ow/ equulei erunt, ex defin- fegmentorum fimL 

lium j Sunt autem tant anguli 

C, & A,qjtam GE,duobus 

reBis equales : ablatis igitur 

aqualibus C, G’, reliqui 

^ J5 } ac proinde eorum dugli 

I, <(y K, aquales erunt. 

V ciS^lM qmqi liquet, 

:arcus^quibus infifiunt {tue ad cefra^Jiue ad circunferentias ,an 

■guliaquales,fimiles ejp’. T^d fi anguli h,et E,fuerint aquales-, 

erunt cir reliqui duoru refloru C,# G,aquales.Igit,f definitio 

■ne,arcus BCD,TGH,fimiles funt,quibus diSii anguli A, & 

Bfinfifiut.S^uod fi aqualesfint,erut et eoru dimidq .A, 

et E,aquales. ^uare,-rt prius,arcus^Q£>,'EG]r{,fimiles funt. 

Qji o N I A M yero Euclides multa dixit de inu^^aione It- 

n^earu proportionalia, nihil yero de fuperficieru, yelplanorum 

sproportionaliu inuefiigatione nobis pr&fcripfit j non abs re me 

fxBurum exi(iimo,fi nonnulla problemata, atque theefremata, 

quoru multa circa inuentione fuperficierupropo-rtionaliu uer- 

fantur,fcituno iniucunda,loco appedicis,partim ex peritis Geo 

metris,partim ex ituuentisproprijs,huic fexto libro qnneBarn j 

-jquippe qua ex demonflratis ab Euclide facili negotio deducun¬ 

tur j Hinc ament exordium capiemus. 

A DATO redlilineo imperatam partem au 

fcrrCjita tamen,ut& ablatum,& id, quod telin 

quitur , fi mile fit cuiuis redilineo dato, fimfii- 

terque pofitum. 
S I T ex reflilineo .X, auferenda 

tertia pars, qua fimilis fit.fimili- 

terque pofita reSlilineo B, relin- 

quatq-, reBilineum eidem 'b,fimi- 

le,&fimiliter pofitii, Cofiituatur 

reBilineu C D, aquale quide ipfi 

! A,fimileyero ipfi B,Juperqi ynu 

eius latus CE,femicircului defieri 

bat CFE.Deinde ablata parte ter- 

tia G E,imperata uidelicet,ex CE,agat GTfUd CE,ppendicula 

ris,coneBanturqi reBa CF^ E'F,fup quas cofiruant reBilinea \ 13. fexti. 

^ Ff^FH,\ 



iS.fexti. 

3 I, tertif, 

3 i.fextt. 

4. fexti, 

8. fexti. 

19« 'vel 20, 
fexti. 

JWE Z) cltd. gsom.^- 
F H,F I,(imUiu jlmiliterqtte fcjita iffi C D . Dia igitur f<t- 

Eium ejje^quod iuhetur. Cnm entm angulus C F E , recltu fit, 

quippe qui in femicirculo exijiit j erit reBUineum C D, 

IcreBilineis H F jF 1} atque adeo Jl auferatur reBilinatai 

F lyfmile ipjl B , exreBilineoCl^,\ 

. hoc efl^exfibi tequali A^relincp»^, 

reBilineu H F^ fimile quoque 

S^od autem reBUineum ahhoa. 

F J, fit tertia pars reBilinei C Z),« 
cfiendetur. Quoniam efi utnBi' 

C G, ad G F, ita reBa C F, ad'Fli’ 

eo quod triangula, C G F,C F E^s 

fimilia: Hahet autem C G , adGl,\ 

■ proportionem duplicatam proportionis C G, adG F,propt^' 

I qu»dproportionales fint tres reBs. C G, G F, G Ey ex coni 

! propos. Z.huius lib. Item reBUineum H F^ad reBUineum 

proportionem quoque habet duplicatam proportionis latem\ 

homologorum CF, F E-,Erit yt reBa CG, adG E, ita reflWt-j 
neum H f, ad reBUineum FI} quandoquidem ha proponh-i 

nes duarum xqualtum proportionum duplicata funt. Comm 

nendo igitur erityUt C E,ad G Eyita duo reSilinea H F, F//' 
mulyhoc efl,reBUineum C D,quod ef} illis aquale, ad reBib-', 

neum F l. Efi autem C E, ipfius G E, tripla, per conftritSio-' 

nem 5 Igitur gj?- reBUineum C D , triplum erit reBUintill 

^ c propterea hoc illius tertia pars exifiet . ^od efi prop-. 
fi tum. 1 

primi 

. fexti. 

o D fi pars imperata,nempe tertia, pmpltciter 

ferenda, fiet id hreuijfime , hac arte. l\eBUineum 

reuocetur ad parallelogrammum Bf,j 
fibi aquale-, ex latere BD, auferittin 

DE,tertia pars imperata, per EjSfi 

tur ipft C D, parallela £ F . DicoF.C, 

tertiam efie partem ipfius B C, hoc ef, reBilinei dati ^.C 
enim fit yt D E,ad D B, ita F, C,ad C git autem per 

Bionem D E, ipfius D B, pars tertia^ erit ^ E C, ipfius C Bji 
tertia pars. S^uod efi propofitum. 1 

ir. Dvobvs datis re6lilineis> tertiumpropor. 

tionaleinucnire. | 



217 S IL3. _ 
5 I N T datadtiOjreMilmea & HCD,quibus inuenie- 

dum Jit tertium proportionale . Confiituatitr ipfi 

ncumaquale EFG,(imile -verofmiliterque pq^tumipjl BCD. 
Deinde lateribus homoiogisE F , B C/ fs/ D 
inueniatur tertia linea proportionalis^ /\ 
Hlyfuper quamconftituaturreSlilineu ^ ^ ^^ 
HIK,fim‘ilejimiliterquepofitumipfis. a ^ 
£ F G,B C D. Dico H I K,ejfe tertium / \ TV 
proportionale. Cum enimproportiona- E^—— 
let fmt reSta £ F, B C, HI,erunt & reSlilmea £ F G,B C D, 
HI Vi,ah illis discripta (cum fint fimilia/uiniliterque pofita) 

proportionalia. Cum er^a E F G,per conjiruHionem, aquale 

jit ipfi Ai erunt & re&ilinea jd,BC D,H IK,proportionalia. 

T R 1 B V s datis re(ailineis , quartum pro¬ 
portionale inuenire. 

Tria reBilJneadatafintA,BCT)E,VG}ii,quibufquar 

■tumfit inueniendum proportionale, Confiruatur reBilineum 

IK L M,aquale quidem ^ ^ 

..... ^ 7—7 / \ 

T-Tb c f G n h t/-/k 

ipfi Affimileyero fimili 

tercji pofitum iffiBC- 

DE. Tribus deinde re- 

Bis I K,BCy FG,inuen 

ta quarta proportionali ta quarta proportionait »  -—^ iv us ■ v/ 
"n^OyConfiiiuatur fuper 2^0, reBilmeum 7^0 T, ipfi F G Hj 

fimile finiiliterque pofitum. Dico 2(^0 VyXeBilineumefie quar 

tum proportionale. Cum enimquatuor reBa I K , B C, F G, 
OyfintprQportionales,eYunt (^r reBilinea fimiliafimiliterqi 

pofita ab ipfis defcripta IL,BD,IGH,2{^OT,proportionalia. 

Cum igitur ILyConffruBum fit aquale Ipfi A } erunt & qua- 

tuor reciilinea A, B D, F G Hy2{PP,proportionalia. 

Dvobvs datis reAilincis> medium pro¬ 
portionale inuenire. 

5 I N T duo reBilinea A, BCDyquihns medium inuenien 

dum efi proportionale.' Confiituatur reBilineumE.FG, aqua 

le ipfi .Ay & fimile fimiliterque pofitum ipfiS C D, Duabita 

deinde reBis E F, BC, inuenta inedia proportionali H I, con¬ 

firuatur fuper H lyreBilineum H I K-fimile fimiliterq', pofi- 

Ff 3 tum 

15', fexti, 

11, fexti. 

18. fexti, 

Xt. fexti. 

III. 

aj. fexti. 

12. fexti. 

18. fexti. 

12. fexti. 

IIII. 

If. fexti. 

r fexti. 

fexti. 



rCLID.GEOM.^ 

12, fexti. 

45. primi 

ZS. fexti. 

I. fexti. 

16, fexti. 

I. fexti, 

V. 

25. fexti. 

tumipps EFG, BCD. D/coHIA', 
medium ejfe proportionale ejuaftitt, 

Cum enim pfoponiondlet fint tresu' 

Bs, E F,H /,JS c, erunt QmqmrtBi\ 

linea ab ipft cUfcripta e’ F 
BCD ,pr-epartionaliafCum fint fdj 

lia fimiliterjue polita j i^c. ^ 
Sit rurfus inter reSlilinea , (& B, /-eriiLl 

rendum mediu proportionale . CoBjjjwj 
tur ipfi .A^aquale, parallelogrJmuquti' 

cunqite CDEF;- Ipfi -vero R, aqudil^l 

ralielo^ratntnu ^GUl,fimile uerafid^ 

liter que pofitufn ipfi C D E F .■ ConneBanturciue hac pctrelp. 

Iqgramrna ad angelos aquales,utT) E, E l, ejfciant unas^dh 

nedm,ac'pr6pterea,'per edyquaad'1 ^.pro^os. dmo4'i' 

uimus , una quoque linea componatkr ex F E, E Gj 
turque totum par allelogrammum KL . D-^co y>trumhhet%ll 

■vel E L,medium efe proportionale inter D F, G I, Iwc 

ter A B. Curp enim fimilia fint , fimiliterfue pofiu^i 

G l,erit rt BE, ad EF,/f.t E l,ad E G . 'Permutando er^' 

D B,ad E'I,»ra.'F E,ad E autem DE,4c/ £ I,/tdDF,j 
ad B K ^ ut V B, ad E G,ita B K , adG I. Igitur vt D F, 
adB K,itaB K,adG I,&c. ||| 

o D etiam in hunc modum confirmari potefl^>l^\ 

DF, G I, fimilia fint, fimilkerque pofita, confiBent e\arti\ 

eandem diametrum . Quare complementa B K, £ I ,£qi(di' 

erunt. f^t autem D F, E A , ita efi 'EL, ud Gl, eo qiui 

■vtraque proportio eadem fit proportioniD E , ad Bl. IgtW 

erit,yt D F,<»rf E K.,ita E K,ad G I, '-tf l 

Dato redilineo duo re<51:ilinea »qualiaC0j 
ftituere, quse fimilia finr, fimiliterque dcrcriptJj 
cuicunque re(fliIineo, habeantqueinter lepro ; 
portionem propolltam quamcunque. i® 

5" I T datum reBilineii ,A, dataq^ proportio reBa 

oporteatq', conftituere duo reBilinea,qua ipfi A faqualiajiil^ 

beantq; p-roportioncm ,quam B, & Cj ac fimilia fimihtrepk-^ 

fitafint reBilinco culuit D. Con(iituaturreBilineum EFGH» 
aquale ipfi Ai& fimilcfimiliterque- pofitum ipfi D, 

dJit-lt 



VI. ^ iiS 

ieinde Utere eMts E H. in I,fecunU»m ^roponwnemB,adC» 

Cquodfa.cile fei,^ confici at ^^■'■■vhkdyiex ex B,ir C.l>{amt:tnc 

/milher^fecancta erit E H;&'cl)de(Hibatm orca Z H^Cemicir 

'cc*htt E K U,-^ex T,dHcatHr ad ^-H^perfendiculans I K,con 

tieEfantUrj-. reBa E K, H K. Deftril/antur tamet^E K. H, 
reBilineaE K L M/ i^BTtOiipfiE G, yel 

mliterjipofita‘y tfux dko aqtta . ■ . ' " 

eJfeHpfi E Gffezt ipfi A y '• - ■ - j' ^ 1 y A 

haberejuepropc^tiotiem datam ‘ ^ -) 

B, «ii C. C«»» >n/w 
"E K H ,in femicirchlo exifiens j \^' 

reBus fit,erunt rectilirira E'I»' / 
H OyAqttdia reBUineo E G, cH 

Jini fitnilia inter fe, fimititerqf' 

.defcripta, ^oniam vero eft,yt 

E l,ad I K fita E K,ad K H,cumirtangula ET K, E K H,fimi 

ItafinfyRjitiute EI, ad IHfin proportione duplicatApropfnioJ 

aIs ei, adi K; quod tres E I, f K, I H,fint, ex corollario pro- 

iib\ huius,proportionales: Itetn E L,ad H 0,m proportio 

■ne duplicata eius,quam habet latus E K, ad latus homologum 

K iii^nt yt E I,ad I H^hoc eft,ut 'B;ad C Jta E l, ad HO Da 

to c.rgo.recttlineo A, exhibuimus duo aqualia E /,» H Q,quxfir 

•milia funtifiniiliserque pnfita dato rectilinee D,habenique pro¬ 

portionem inter fie datam E,ad C. 
Dato reotilineo^duo redilinca sequalia ex¬ 

hibere,qu* cuiuis rcdlilineo iimilia fini, fimili- 
tecque deferipta, lareraque eorum homologa 
habeant inter feproporrionem datam , 

Det V r rectilineutn ^proportio ^ . » 

recta E,ad rectam Cioporteatque lonfiitue ) A 'Jyp^ 

re dtio‘r'eci‘linra ipfi A,aqualiA,iirfimilia 

ipfi Difpofito,fimiliterq,pofi-td, quoru la¬ 

tera homologa pportione habe ai,qua E,ad 

C. Inueta ipfi: B, Q,,tertia f portionali E, 

fiat rectilineu VGH,a-quale ipfi- A,'it‘fitni 

tefimilirerq-y pofituipfi D-D uifiiq* latere 

‘EByiri l,§m pportione E',defcribat cir 

'caTHjfemicirculus FKH;« ex I, iucas adFH,perpedicularis 

Ff 4 IK, 

£C£ 



' 3 1. fexti. 

4. fexti. 

; VII. 

! . . 
! 
I 

; 25. fexti. 

i 8. fexti. 

51. fexti. 

iKfConneEianturqidereB&F K iHK. 'Defremantur iamex' 

F K, H K.re^ilirtea FKL , HKM, ipfi F G H, fel iffi.DJim ' 

ha ,fimiliteyq»e fofita. Dko hacreBUinea aquaitaejjfxiff 

FGE^yei ipfi .4,eorunique Laterahmlf l 
r- ": A H K, proporjjgnem habere dtm 

1- }/o\ refia B^ad reBam C . Cum enim angtlxi' 

■* BY\.HfnfemirirculoreBuffit, eruntjtHi 

linea FK L,H K.M,reB^ineg FGHfidelij, 

YeBilineg jF, xquaLia. Quonia. 

ytF I, ad I K,ita F}C, ad Hlli,ob fmlBt 

dinem triangulorum F I K, FKH'. B. 

autem t I^ad LH,in proportione dupli^\ 

proportionis F I, ad i K,(quodtrei F I, I K,I H, prcpor^ni. 

lesfint,ex coroll.prc'pos.\i.hUiufjik.) i^icpropterea in fnpt-\ 

tione duplicata proportionis later.u hcmologoru FJ<, H O ' 
& proportio B,ad.E, (aqualisproportioni FI,ad IFi^ ex cU 

Bione,) in duplicata eB proportione proportionis B, ad.C,it 

defin. Igitur eadem erit proportio F K,ad E K, qua 

quandoquidem ipfarum duplicata proportiones F I^ad 1 Hfff 

B,ad E, aquales futit. 

D V o B vs datis re<3:ilineis , a*qualc redili* 

neumconftituere,quod fimilefit, limiliterquel 

pofitum cuiuis rec^iilineo dato. | 
D V p reBilinea dataftm B,quibus aquale ft^ 

Jlru endu,pmile'(imiUterc(ifl'. 

tum ippC. Fiat ipfi 

Di.lc ,fimileaute (imilmf \ 

pofttuipfiC.Iteiprt 

conBituatur G F 

■eidem C,fimUiter f, politH. 

inde reBilinea DE F, GFHj***j 
inter fe conneBantur, yt Uterij 

eorum homologa E F, FH,conp’ 

tuant angulum E F HyreBu^cuifuhtendatur recta EH, 

•def ribatur rectilineum IHE,pmilefmiliterque poftuniifl'' 

DEF, CFH, hoc ep,ipf C. Vefjficuum autem efl EH/, <f < 
leejie duobus D E FfGTHs atque idcirco duobus ./I 

£ r e V 1 V s . Qofliiuaturparallelogrammu aqualedu*- 
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bui rtctilineisper ea,qif<e adpropos. 4^.lib. i JocuU 

miis,. Si enim huic paralielogrammo confiruxerimus tfcjuale 

, redilineim E H I, quod Jimilefit, Jtmiliterj-y pofiturn alteri 

dato reEiiUneo Cj conBitutum erit reBilineum EHI, aquale 

duob^¥eilUineis fimile,fmiliterq-,pofitu reBilineo C, 

$ I in circulo du^ redlJJ line? fe ie munio fe- 
cucrint: Erunt fegmenta uniusTegmentis alte¬ 

rius reciproca. 
I N circulo ^ B C D,fe mutuo fecentreBa ^ CyBD, in E. 

]yko feg}fientxJ€ E,EC,eferec{proca'legme' ' 

B. E, E.D: Hoc efi^ycffe yt ^ Eixd B E, ita / \ \ 

E D,,ad, E C Felm A E,ad ED, ita EE,ad f \eJ/.'. 
E C, Cum enim reBangulum fuh.A EXQ, b\^ 
comprehenfum aqualeftt re B angulo fubEE, 

E contento gerunt lateracircaaquales angulos reciproca, 

^od efipropojitum. • > « . ' ’ 
Si extra circulum fumatur pundlu aliquod,, 

abeoquc in circulum cadat dux re<ax lincx cir¬ 

culum feCantes ; Erunt totx > & fcgraenta extr-a 

circulum reciproca. Qnod-fi ab eodem pun- 

<$l:o linea ducatur,qux circulum tangat^Erit h?c 

media proportionalis inter quamlibet redanj, 

qu? circulum fecet & eius regmenturn exterius. 
^ £ X T R A circulum ABC X),fumatur punBum E ,aquo 

cadant reBaECy E D,fecantes circuit^min A , & B.Dico 

rectas EC,£^> ejje reciprocas rectis E D/ ■" 
E A : Hoc eftycjfey yt E C j ai E D , 

itaE A,ad E B: Vel utEC,adE X, ita 

E 0, ad'E B. DuBa enim E E, tangente 

circulum in Ederit reBangulum fub EC, 

E E,qufldrato'reBA EF, aquale i Item reBanguium fub ED, 
EA , eidem quadrato reB& EEyXquale» Quare & reBartgula 

fubEC,EE>y& CuhED , E k, aqualia et um : jfc propterea 

lateraeoriicjyca.angulosa/j^uales reciproca, Qucnid aute qua^ i 

drato reBa EF, aquale eji reBangulu fuh E C, E B: Item re- 3 
Etangulu fub ED, E^ , erunt tres refla EC,EF, EB. Itemqi 
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X. 

tres E D, E F , E ^ , fropnionales , atque adeo E F , media-1 
proportionalis inter c,u imlibet lineam qua circulumfecet^-^ 

figmentum eius exterius . <^od eft propofitum. 

Si dux lines fefe r . . - -iwiw mutuo fecuennt,& 
a duobus eorum terminis perpendiculares filii 

mutuo demittantur : erunt dus lines > quarnoi 
una inter terminu, & fe^ione, altera ueroiiiic 
iCundc terminu,& Tua perpendicularem inierj) 
citur,alijs duj^b® eode modo inelufis reciproq 

jD V A E reFla JB, CB, fe mntuo fecent in 'B,(^ex tem 

>nh ^tC,ad ipfias demittantur, perpendiculares, A D , qutika 

adC B , at uero CE, ad A B'i qua perpendiculares cadent iit 

A B,C B,protraBas ultraB,fi.atigulus A B C, fuerit obtigi 

tntpfas yero iritrorfum , fi'idem angulus dcutus'fuerit, tiif- 

gura indicant . Dico reBas A B, B E, {quarum prior'inteW 

tUr inter terminum AfeEitdnem B^ pofieriOr yero intefi- 

Bionem B,&perpendicularefitam C E , quapmirurn ai f 

4. fexti. 

4. fexti. 

XI. 

fam A B,ducitur)reciprocas ejfe diiahn 

C By B U,(qua interfimiles termimh 

eluduntur) hoc efi, efie vt A B , ad B C, 

itaB D ,adBE; f^el vt A B, adBD, 

ita B C,ad B E.Cum enim anguli JBD, 

A DB, trianguli ABD, aqualesfim» 

gulis CBE, CEB, trianguli C B £.{^^1 
j . •^E)B,CEB,reBifunt i&, ABD,CUi 

I ad yerticem m priori figura, in pofieriori autem ynus (ff-iiiti 

V angulus) erunt triangula ABDy CBE, xquiangula. 
I erit y>t A B,ad B D, it^a C ^,ad B E: Acpropterea perniutani 

[fio quoq-y ,vtABy adBC.ita BD, ad BE. Quodefipropofitum.. 

£* o R R a- eadem rafonefiegmenta perpendiculariu ji Vf- 

r-f, ’n pofieriari figura fe mtft.uo fecarnium in F i erunt red- \ 

prua. Cum eniriityiangula AFE, CFD,fint aquianguU\ erit: 
yt A F, ad F E,.Ita C F,f4 F D : Et permutando quo 

A F, ad C F,ita F E, ad F D. ' 

i N parallclogrammo , dux rc(5ts lateribus; 
parallela’ fe mutuo Iecantes,diuidunt parallelo-i 

graminum! 
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grammiim' in quamcr parallclograrama pro- 
potiionalia. 

f N f UrallehgrammQ ^ B C D, du£ reEixE F, tSH> lateri 

bus ^ Dy)b C f faraileU fe mittuo fe- 

ient in [. Dico ejuataor ifkr.aUelogram XV 

ma E G, G F,Bi, i C, ejje'proportioni^ 

lia. Cii enimjiipvt E f, adi F,ita EG, 

ad G F: hem vt E I^ad I F^ita B l^ad l Cj Erit qttoque ut EG, 

ad.G Fyita B I,ad I C,ejmdeflpropofitum. 

Om N E quadrilatcrum a duabus diamerris 
jfe mutuo fecantibus diaiditur in quatuor tiian 
gula proportionalia» 

Z) 1 V I' D A N T diametri .A t', BD^ Je mut.«o ficantes in 

E, e^uadrilaierum A B C D. Dko r^ua- k- " ' p 

tuor triatigUid A E D ,C ED, A E S, 

€EB,e(fe propontonalia. Erk enim vt '^ 

.A E, ad E it a triangulum .AED,ad ^ 

triangulum C D triangulum AEB, adtriangulum VE-B*. 

Quare vt triangidutH \AED, ad triangulum CED -, ita trian¬ 

gulum .A EB, ad triangulum CEB. Eademqi roaione -ofiendes 

efe ui B E.Aiad DEdi,ifa.’1iEC,adDEG,cum xtraqipivptY 

tio eadem fit proportioni B E, ad E D. Confiat ergo propofitunt- 

A DATO pun6to in latere trianguli lineam 
reilara ducere, quac.tnanguliim diuidar in duo 
fegmentafecundum proportionem datam. 

5” I T triangulum .A B C, oporteatque adato punSIo D » /^ 
eius latere B cfiineam reBam ducireyqua triangulum fecet in 

duo fegmeta fecundum proportio- ^ 

nem datam E y ad F , Dinidatur / 

BCdn Gy fecundum proportione / . 

E,adT ycadatq, primo. punBum B I> .C Bi> , .ti 

G,in datumpunBum D, ducaturq} reBa D .A . Quoniam igi¬ 

tur eB-vc B D,ad E)C,ita triangulum B "D-k,ad triangulum 

CD A, fecabit reBa ID Kytriangulum datum fecundum prope\ 

tionem datam BG, ad GC, hoc efi, E,ad F»' 

C A JD A T. fecundo punBitm Gfnter D. DuCatUr er¬ 

go reBa DAfCuiper G, parallela agatur G H,coniungaturq\ 

reBa 

i. fexti 

I T i qnm 

XIL 

l. fcxi 

Xdii 

l. fixt 
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37. fumi 

J.qumth 

I 7. quinti, 

I. fexti. 

reSia D H . Dico reBkm D H, fecare triangulum datmft. 

'undum froportionem datam, hoc efly ejje trapecQum BDHAj' 
ad triangulum C D VI, yt1,d\ 1 
F, feu yt BGj-tc/ GC.DuBattim ■ 

reBa G A.,erunt triagulaldjk} 

G H Dy otqualid , cum fintjUjaj B I> c Bl> c±~e 
eandem bafin GH,c^ inter eafde paralleUf G^HyD^.Jdkj 

igitur communi triangulo CGHyfiet aqu^ia triangula CGfl 
CDVL: proinde triangulum ^BC, eandem habebit 

tionem ad CG^,^ ad CDH. Diuidendo igitur, erit yt trm- 

gulum .BG A,ad trianguluni C G ,A, ita trapezium SDHjl 

ad triangulum CDH. EB autem B G ,A, ad C G ^jyt 

G C. Igitur erit trapezium BDH,yi, ad triangulu rZ)Hp<l 
B G, ad GKyhoc efi,ut ,E, ad T. I^odejipropojitum.. . 

37. primi 

7. quinti. 

I. fexti. 

Cadat tertio punBum G, inter B, D,\ducatHrf,n- 

Ba D -A, CUI rurfus per G, agatur parallela G H>,Dicp icitur,\ 

reBam duBa DH, fecare triangulum ABC, 
fecundum proportionem datam IL, adi 

efi, ejfetrtagulum BDH,ad trape%iim CD- 

^ G^C 'HA,utE,adF.DuBaemmreBaG,/I,tril,i 

yt prius triangula HG A. GHD, aqualia i additoq-, comn^ 

B G H, aqualia fient B G A, B D.H. J^are erit A B C,d 

B G A,yt ad B D H. Diuidendo ergo erit yt CGji,adB GJ,\ 

17 . quinti, ita trapezium CDH A,ad triangulum BDH; eJr conueruk^ 

‘ do,ytBG A, ad CG A,ita BlUldyad trapezium C DH A.ff 

autem BGA,ad CG A,Tf BG, ad G C. Igitur ^ B D E ',d‘ 

trapezium C D' H A, erit ut B G, ad G'C, hoc efij yt E, itih\ 

S^odeBpropofitum. j 

Hinc perfficuum efi, quonam modo imperata pars a 

ti iangulofit auferenda per lineam reBam , qu& a quo»isdM\ 

puriBo latpris ducatur. Si enim per reBam lineam a datofW] 

Bo duBam diuidatur triangulum fecundum proportione tnul-] 

tiplicem] cuius denominator ynitate minor fit denominatonl 

partis imperata, (t? fecundum proportionem triplam^fi quartf 

pars imperetur, faBum erit, quod iubetnr , yt manifeB^] 

efi. Habebit enim tunc totum triangulum ad fegmentum ahU \ 

tum proportionem multiplicem,cuius denominator aqttalisefl 

denominator i partis,cum priori denominatori proportionis j 
tiplicis addatur unitas, qua ante deerat • 

Dato 
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ciiicutt(jnejre£iiLineo datottnxiuft aut minusy fccmdiinf datm 

froportionem ^uamcuac^ue. Tametjt autem ^ Ibertus him' 

praxisnuUam affert rationem, fid eam fimpUciier proponit •,] 

non multum tamen eius demonjiratio a fracedenti dffen 

lox offendimus. - 
i" I T igitur uuadratum A B r D, equineuplicitiii)gt\ 

Traducto latere A B , ad partes B , o^uant uni libet, furnam] 

quinque partes ipji A B, eequales , a puncto B, incipiendo,al-l 
que ad E, *n); 

B E , 
ipjius A B.Dw- 
fa dctde «offlAEijl 

bifaria inF,ii-i 

ffcribat ur exlA 

interuallumii,' 

■vel FE/em^i 

Ius .AGEfptk 

caturque latus B C,adc ircuuferentiam vfque in G. D»rtf | 
dratum B G YilyexBG^defcrtptum^quincuplum effetfttdtt 

ti A BCD . Erit enim per cor oli. propns. 1huius Lib.iF^^\ 

dia proportionalis ititer E B, BA. Igitur erit ut E 
B A, tertiam^ita B FIyquadratum fecundes,ad A C, 

tertia, ex coroll. propos. to.huius lib. Eft autem E 

Bructionem,ipfius AB ,qmncupla. Igitur eJr quadrattmUi 

quadrati AC,quincuplum erit, ^uoi eftpropofitum. Q^‘}\ 

reSla B E. fumatur fexcupla lateris A B, erit c5r quadfU^^l 

recta B G,quadrati A B C D, fexcuplum : SiautemBi.j*'- 

rit tertia pars ipftus A li,erit cjr quadratum B 
quadrati A C. Denique tn quacunque proportione 

EE,ttd A B, eande habebit quadratum B H, ad quadrtwld- 

Sit rurfus rectangulum ABCD,cui inueniendtd^l' 

mile jimiliterquepofitum, quod duplum jit ippm .Ei^' 

A B,producto fumatur B E, dupla tpftus A B . Diuifa 

tota A E,bifaria in Fj ^ ex F, deferipto femicirculo,y{f>'‘^'- 

producta CB.adCj erit B G,unum latus recun^»lt f*f'l 

tii ^arepabfcindatur AH, aqualisippBG,&p H, 
ipp B CyparaileldH lyoccurrens diametro A C, protrittt 

I, perpeiaturqueparaHelogramnium H K^erit H 

pwilepmilherque poptum-,quod etiam aio duplum eJjeifF! 
BD.i 
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B D. Cum enim proportionalesfinttres rectie i, B, B G,B A, 

ex corollario propcs, i ?. huius lib. 

Erit yt prius, Jicut E B; prima ad 

B ?c^tertiam,itdreBangulu H K, 

fupra AU,fec.Rnda (fumpta enim 

fuit A H, ipfi B G,fecundx £^ua- 

lisfad ^Ltangulum B D , fupra 

terftafn A B, quodejl fimilejimiliterjue defc.riptum, 

£,o D E M modoj/i fupra A B , conjiitutum fuerit quod 

cunquerectiljneum, erit quod exBG, illi fitnile, ftmiliier^ue 

ptijitum-dejcidbifur y ipftus duplum. ..it que in hunc modum 

femper eam proportionem habebit rectilineum ex B G , ad recti 

iineunhfimile ex A B,quam habere ponetur recta E B,ad recta 
B A, eX ionfiructione. * 

I^ERSPicvvM autem efl, hanc operationem y na cu 

eius.dem»f ratione a noflra antea tradita no diferre,nift quod 

.hac fimul tradat, itt.uentionem medU proportionalis . Hanc 

enim ob caufam iAlherttts coniungit in rectum, ^ continui* 

lincai E B, B A^quaproportionem habet datam,ytJiatim,vna 

operatione,me diam preportionrctem obiihedi, (pp-c. 

EX federico commandino. 
In ,dato triangulo quocunque quadratum 

defcribere. 
S I T daturo triangulum ABC, acutangulum. Ex angulo A, ad 

BC.perpc- ^ 
dicuiaris 
demittatur 
aD, nuat 
in E,Itale- / \ A E i' 
cctur,per •« 
ca , qux m 
Stholio jp- 

E.IO bu- 
libri do 

II ^ 

-\c b Zi- 
H DI A HQ 

IUS, ut 
eadefir y 
portio A E, ___ 
adED,que B HD .1' ; C 

A D,ad B C. Deinde pct 8,agatur FG,ipfi BC, parallela. Pcfirc- 
mo ex F,& G,ipfi DE,parallela ducantur F H , GI. Dico FGlH, 
rcfiilinciim triangulo ABC, inferi ptum,cfie quadratu. Cum enun 
F£ G,ipli C,fit parallela,erit ut BD,adD G, ita F E, ad £G,ex ftho 

' /;o 
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ic,^rtmi 

4« fmi. 

lio propos. 4.huius lib'& componendo, uc B C,ad D C, ita f G,|l 
E G.Sed ut D C,ad AO,ita eft BC,ad A Ejg> per coroll.jppos^A 
ius itb.triangula ADC, A 6G,fint iimilia. Igitur erit ex zquo 
B C,ad AD,ita FG,ad A E . Quia uero per conftrudionem eCjii 
A D,ad BC.ita A E,ad ED; erit rurfus ex aequo , ut BC, ad 
F G,ad E D.EE autem £C,ipnBC,xqualts,immoeadem : Aeijia. 

^ lis igitd 

& FAiff 
£0. Qnrt 
cu 
HI;*'®, 

■B KD I C -. 
Et quia anguli E D H, F H D, duobus redis aquales funt: Eftiiiit 
f DH, per conftrudionem redus: erit & F H Djredus . Qnodm, 
perca , ijuaead debn. i. lib. 2.demon(irauimus , & rcbqui 
H FG, FGI,GIH, redi funt j Ac propterea F I.quadratu elt.1 
elt propolitum. i 

Non iecus id? problema;abibluemus,E datum triangului^ 
nt redangulum uel obtusangulum, dummodo ex angulo re&i 
obtuio perpendicularem demittamus, tcu m po'llerioinbus duou» 
triangulis apparet. ' m 

Q V o D fi in triangulo re.dangulo quadno 
deferibere libeat,ita ut duo eius Jatera dut^ 
trianguli lateribus circa angulu redu nitaatr, 
diiiidemus perpedicularc AB,inD, itauteidt 
fit proportio, A D,ad DB,qu* AB,ad BC,S'pB 

quidem ipfi B C,parallela ducemus DBjpfl 
Ejuero ipfi AB,alia parallela EF.Quonia W 
eltjUt B C. ad AB,ita DF,-ad ADjquodtnj^j 
Ia ABG> ADEjfimilia fint,pcrcoroIl.,ppcfC4Ji*| 
ius lib.Eft aute per c6ftrudione,ut AB,adBC, 
ita AD,adDB. Enc ex lequojut BC,ad 
D E,ad DB : Fit autem BC,fibi ipfi 5equali5)i» 

mo eadem. Aequalis igitur elt & D E,ipfi DB.Quarc uc prii»|D^‘ 
FB, quadratum cit. Quod elt piopofitum . 

riNiS ELEMENTI SEXTI. 

E VCLIDI 



E V C L I D I S 
ELEMENTVM VII. 

D E F I N I T I O N ES. 

L 

VNITAS eft, fecundumqiiaunum¬ 
quodque eorum, quse fiint, unum dicitur. 

A. c T H N V s egit Euclides de prio¬ 

ri GemetrU parte,edfcilicet, (jux cir¬ 

ca flttna uerfatur j reflabat dltera'foli- 

dorumVerum ante ei necejflefuit de U 

neis commenJurabilibuSf incommen- 

furabilibus dijjerere, tjuod ad froprieta 

tes corporumplurimorum,eorumqiie ma 

-_ xime>,quaregularia nominantury demon 

handas,atque ut oportet, etcplicandas,harum cognitio linearu 

■e.uiratur}dqueadeo,ut abfque eis fl Udorum tractam smper 

'■ectaCtt , neque fuis numerisabfoluta. Buc accedit, quod abf 

meeifdem lineis plurima latera tam planorum,quam folido ' 

■um flGeometrU Theoria in opus conferatur, atque ufum, 

leque exprimi queant, neque intelligi: Tiam pleraque lateru 

untilUlinea.quaaGrsicis^hoyoi^a LannU Irratimales 

ippeUantur : Vel certe ,fl non funt Irrattondet, longitudine 

nterfefunt incommenfurabUes, atque adeofub menfuram nu- 

nerorum non cadunt. Et quia earundem linearum expUcauc, 

tc inteUigentia cum numeris eB implicata, & coniuncta, ut 

tbfque his nuUo modo cognofcantur , oportuit etiam numeroru 

txplanationem,yt doctrina fuus ordo,ratioquea:onflaret,Uneis. 
^ Gg anteponi. 
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Antefoni. ^arehoc lihrofepima , duobus infequn^, 

ctrca.numerorum froprietates^afectionesque, quantumurei 

Geometrica inferuiunt, occupatur , ut in decimo deiniiftd 

lius,ac plenius demonBrationes linearum commenfttrahiliua, 

& incommenfurahilium exequatur. Incipiens igitur 

aprincipijs,definit initio unitatem , docetque eam ejje Jcciu. 

dum quam unumquodque eortfm, qua funt, unum efe dicim: 

Tiamfecundum unitatem unum lapidem,unum animal,timl 

corpus^ (^c. dicere folemus . C&terum unitas in numeriU 

lamfufcipit diuifionem , quemadmodum rtec punctum ki» 

gnitudinibus, ut in primo libMcmmus . 

IL 

NVMERVS autem ex unitatibus | 
compofita multitudo. ^ 

C V M numerus Jit multitudo quadam ex ynitatihus csBp- 

Jita,manifeftum eff^numeru quemltbet tot habere partes^ 

funt ynitates eum confiituentes-. Ita yt ynitasjit pars cmu 

numeri denominata ab ipso numero, cuius e fi pars . Vt nm-' 

rus 8. compofitw ex ofio ynitatibus, diuidimr in totideii^. 

tes, nempe ynitates, quarum qualibet oBaua pars dicitu^ 

narij. Sic quoque numerus loo. ex centum ynitatihtu^ 

pofituf,in totidem dijiribuitur, juarum qualibet cemeftm^^ 
fius p ars e fi, 

E X his fequitur , omnes numeros, quotcunque Jint,inw^’ 

commenfurabiles ejfe, cum eos una eademque menfura,)^ ' 

ynitM,yt difiumejl,metiatur: Id quod omnibus magnt^. ■ 
bus nulla pote fi ratione conuenire,cum plurima illanin^ 

fstram communem non habeant, fedprorfus ftnt tncomme^t 

biles put clari fime lib, i o. ofiendetur, 4^ 

IIL 

^ PARS eft numerus numeri, minor mi- 
ioris,cum minor metitur maiorem. 
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1 o N c/? difjlmitis h^c definitie illi, qua, Hudides lih. 
f artem quantitatis continua expofuit. Sicut enim ibi, ita & 
hsc partem duntaxat aliquotam definit,cum hac folum proprie 
dicatur metiri totum ,yt ibidem latius expUcauimus. Itaque 
numerus 6. dicetur pars omnium horum numerorum 11. 18. 
14. jo. Co. 6%o. (ifc.quiaille.finguhs hos metitur. Similiter 
huius numeri 6.partes erunt omnes hi numeri ^.^.6.^,cHr» 
iUumflngulihimetiantur,ytperfpicuum e(i. 

Omnis autem pars ab eo numero nomen fibi Jimit,per. 
quem ipfa numerum, , cuius pars, efl^metituri ut 6, pars huius 
cumeri .nomen trahit a 7.cum ^.metiatur s^z.per 7. Itaqtte 
6. erit feptimapars numeri 41. & in reliquis eode modo» 

IMI. 

PARTES autem^ciim non metitur. 

yult Euclides,numerum minorem maioris numeri,quem no 
metitur , non partem, fed partes appellari: cuiusmodi eft nur 
merus if.(i cenferatur cumhoc numero i^.Quamuis enim , cu 
eum non metiatur,nifi per fuas ynitates,pars dici non debeati 
apte tamen congruenterque partes poterit appellari, quod quin 
que contineat ynitates, quarum qualibet decimao/iaua pars 
e fi huius numeri i 8. Vnde numerum <y. dicemus quinque par ■. 
tes decimasoBauas numeri iS. Ex quibus liquido confiat,Eu^ 
clidem nomine partis intellexiffe partem aliquotam.tantum, no 
autem & aliquantam , ytyolunt nonnuUi-, alioquin .fupetua 
caneaeffet hac definit io quarta, qute partem aliquantam com~ 

prehendit, ^ 
A E T E R V M partes quacunque nomen accipiunt a duo 

hus illis numeris,per quos communis duorum numerorum men 
fura utrumque eorum metitur, air eum fcilicet , qui parfts ^h 
citur, & eum, cuius ille partes appellatur: Ita ut fi communis^ 
duorum numerorum men fur a metiatur minorem per m^ 
iorem per dicatur.minor maioris tres quinta. Tales parces, 
funt 6. huius numeri i o.nam communis eorum menfura t.me 
titurS.per 3.^ lo.per Eadem ratione eundem numerum 6. 
dicemus fex decimas eiufdem numeri i o aum_ unitas, eorum co~ ; 

G g 1 munis 
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munis mfnfura,illum metiatur per 6. hunc uero per i o.Idem | 

iudicium habeto in reliquis^ • 

^•v o D 'fi roges^cw Euclides hocinloco>non folumtm\ 

numerum minorem definiat, qui maioris,pars e(i,verumetml 

lUumy qui partes.: mn autem idipfum-quinto itb. in mapitJ 

dinibus prafiiterit^; T^eque etiim magnitudinem illam minJ J 
rem, qua maioretn non metitur,partes appellauit} fed tantim! 

eamfqua maiorem metitur, partem . Kej^ondemus ,huiim' 

caufam ejje, quod omnis numerus minor cuiuslibet maior'u'h\ 

pars eHy aut partes, ceu fropos. 4. huius Ub, ofiendetur j ^ij 

quidem, cum ipfufn methur^par^es uero\cum rion metitur,Av 

in magnitudinibus longe aliter fi,res habet,Tgpn enimprtfn- 

fitis duabus magnitudinibus i*tequalibus,necejjario minorm. 

pars,aut partes efi maioris, cuin ea perfa^pefint incommet^ 

biles,ut aperte liber decimus demonflrabit, atque adeo rm« 

nullo modo contineatplures panes rpaiotis . Tgam fidum iuml 

gnitudinibus commehfurabilibus, minor maioris partes plure, 

comprehendit, fi ilium non metiatur. RjBe igitur Euclila 

in quinto lib. partem duntaxat in magnitudinibus , hic atm 

in numeris partem, ^ partes explicauit, 

V 

MVLTIPLEX iicro maior mino-| 
risjcum maiorem metitur minor. i 

E M A D M O D V M ille folum numerus minor,mw\ 

ris pars dicitur, qui maiorem metitur, ita quoque ille tantiM 

modo numerus maior,minoris appellatur multiplex,qutnS- 

nor metitur i adeo ut numerus maior, cuius minor eH pars,!:^ 

Hicijfim minoris multiplex. Vt numerus 6. pars efl numeri ]C.. 

& hit illius multiplex efij c5rc. Si vero maiorem minor no^-\ 

tidtur,nuilo modverit maior minorismultiplex; Si enm<ipr 

ior minoris multiplex ejjlr, metiretur minor maiorem ,ptrVu 

definitionem. Et vicijfim^fi maior minoris non fuerit multi- 

■tiplex, minor maiorem no'metietur, "tfamfi metire. 

tur'minor maiorem,eJJetper hanc defin, 

"maior minoris multiphx, 
n 



E vn. 
• VI. 

PAR numerus eft 5 qui bifariam di- 

uiditur. 

Vr omneshimmeri^, X0,1^0. ICO. \606. fare! yocan- 

tur, e^noniam iittiduniur bifariamy fiue in duas, f artes iqua- 

lesjCtm eorum dimidia jintz. j.20. jo.foo, • 

VII. 

IMPAR uero, qui bifariam non diui- 
ditur. Vel, qui unitate differt a pari. 

Omnes hi numeri f. i T. if. j 7. lor. icot .imfares 

nominantur,quia bsfariam diuidi nequeunt .Fel certe ^quia 

unitate di ferunt ab his faribus 4. i O. 14. 36..1 00. i ooc. uel 

etiam ab hisf,ii. 16. 3S. loi. 1061. Ex hoc autem loco 

ferjpicue colligi fotefty ynitatem in numeris frorfus efeindi- 

uiduam. Si enim diuideretur, omnis numerus imfar haberet 

dimidium-, atque adeo bifariam diuidt fofet. T^amhuius imfa 

ris I I. dimidia fars ejjent quinque ynitates ejr femis : cuius 

contrarium Euclides hac definitione docuit. 

VILI. 

PARITER par numerus eft,quem 
par numerus metitur per numerum pare. 

I A numerus far efi , qui bifariam diuidituf, fit rt 

quemlibet farem aliquis numerus far , faltem binarius, metia 

tur. TSljimerus igitur ille far,quem far numerus metitur fer 

numerum farem , fariter far nominatur , Cuiufmodt efl 

numerus hic far 32. Metitur enim iffum far numerus 8. 

fer numerum farem 4. Ita quoque far numerus 24. fari- 

Gg 3 ter 
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terfarnuncupabitur^ cum euin parnumerus ^,metm^h 
numerffm parem 6. crc. ‘ " ; 

I X. 

PARITER autem impar eft, quem 
-par numerus metitur per numerum is-l 
parem. T- 

o D y? numerum parem metiatur numerus par fer» ' 

parem numerum i yocabitur is pariter impar. jQualisefifi 

numerus j o. Metitur enim eum numerus par i. per imfi^ 

■numerum i f. Sic quoque par numerus 6. metitur eui^ 

pernumerum imparem ^> I 

CaeteRVM fi recie dua proxima definitiones exfa- [ 

dantur^perjpicuum erit, fieripojfey ut unus idemque ntiH^ \ 

par , fit & pariter parf& pariter impar . 2iam parntti^ i 

14.cum eum metiatur par numerus 6. per numerum j 

pariter par erit. I^urfus quia eundem numerus far S.mrtA» j 

per numerum imparem ^.pariter quoque impar uocabimlh ' 

de interpretes nonnulli, exifimantes hoc efie ah fur dum, !?«• 

eluderent numeros eiufmodi fares,qui & pariter pares,ifip' 

riter impares yidentur effe,addiderunt ytrique definitioni f \ 

ticulam,tantumi itayt numerus pariter par, fecundum i 

quem far numerus metitur fer numerum parem tantumf^\ 

ter autem impar,quem par numerus metitur per numeri^ 

parem tantum. Ita enim fit,yt propofitus numerus par z+w' 

que pariter par fit y cum eum non tantum metiatur far 6. fi; 

parem 4. fed etiam par i.fer impanm 3. T^eq^ pariter infih 

quod eum metiatur non tantum, yt diBum efi, far 8,fer^ 

rem ^.yerum etiam far 6, fer parem 4. Sed apte yocari fottrii 
pariter par, & pariter impar. 'Participat enim quodammi» 

naturam ytriufque , yt confiat. Itaque tria confiituenttttfi' 

nera numeri paris inter fe maxime dtuerfa : Pariter pariffii- 

ter impar-, pariter par & pariter impar,qui a quibu[dam,fi- 

riter par & impariter appellatur . Veruntamen 

yeta quidem funt, & ex Jententia Pythagoreorum , 7iic0' 

ihiyBdetgyt^ aliorum reBe explicata,fedalienaprorfas 



Ern. ijfi 

thdU mHhuto,yt perj^icttum efi ^ tx definitionibttrtifaiitisy 

in quibus nm referitur di£fio ffia^^tantuut, qtttimiUi af^ontif, 

^ txfropoi. j 2.. 3 5,34. lib. 9, ubi manifefle omnemriumeru 

f arem,quem aliquis far fer f arem metitur, f ariter fare affel ] 

lat i illum yero, quem aliquis far- metitur fer imf arem, pariter 

imfaremi eum denique,quem farnumerus mititur ^ for fa~- 

rem numerum,^ fer imfareh, yocat f ariter farem, ^ f ari¬ 

ter imf arem j demonjiratque omnes numeros a binario duflos, 

quales funt^l. S.16, 32,. 64. tzi-&c,ejief ariter f ares t an 

tum, hoc eli,far es numeros eos metiri fer fores numeros tan¬ 

tum i 'tlumtros yero,qui dimidios imf ares habenf, ejfe f ariter 

imf ares tantum, id ejl,f ares numeros eos metiri fer numeros 

imf ares duntaxat, cuiufmodi funt 6.10.1^,18.2 

meros denique, qui nec a binario dufli funt,ntc dimidios habet 

imf ares,f ariter fares ejfe,^ f ariter impares , vt funt 11.20. 

24.18. 3^. Itaque yult Euclides in demonfi ationibus 

iUarumfrofofitionum,hosfoBremos numeros, aliosque fimt- 

les,yere efe,fecundum traditas defini tiones,pariter paresi rur 

fus eofdem dici reSiepariter impares, quanquam nec folum fa 

riter fares, nec folum pariter imf ares iUi fnt. Sed hac f la¬ 

nius in lib. inteliigentur. 

IMPARITER vero impar numerus 
eft 5 quem impar numerus metitur per nu¬ 
merum imparem. 

V T hic numerus imfar 1.imf ariter imf ar dicitur, quo¬ 

niam numerus imf ar ^,eam metitur fer y. numerum imf are. 

Sic quoque hi numeri imf ares 53.35'. 39. ijy, 

202 5. «ir al'^ infiniti , impariter imf aret nominantur, 

XL 

P RT M V S numerus efi 5 quem imitas 
fola metitur. 
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^E'DCLJT>. (PEOM.m 
J^v o D fi namerum quempiam nullus numeru^^^j^fil. 

ynitasmetiatur^ita yt neq;pariterpar^neque pariter impar 

neqi impariter impar po(Jit dici,appellabitur numeruspri^jj 

quales funt omnes ijlii.^. 5'.7. 7-,X 

Tilameosfila ynitas metitur. 

'■ ■ 

P R,I MI inter fe numc^ri funt, qnoj|, 
Ia unitas 5 communfs menfura, metitur.', | 

Si cvr numerus ille,quem'fila ytiitas metitur,Vm<' 

dicitur; ita quoque duo, tres, quatubr,yet etiam plwes niin . 

rij quos praeter y nitatem , nullus numerus, tamquam mafii I 

ra communis metitur^ quamuis jinguli illorum habeant nitri- j 

ros,quieps,pr£ter ynitatem metiantur,appeUantur inter'^f 

mi. Vt I f. i, funt numeri inter fe primi, quia fla ymtu, i 

menfura communis, illos metitur : quamuis enim priored^’- 

tiantur hi numeri 3. <py <;.pofleriorem uero ifi z. 4. tamtr^ rA 

Iusifiorum ytrunquemetitur,fed folaynitasyiriufqtteefi^, 

munis menfura. Sic etiamhi numeri 7. 10. r $. primi interjt. 

dicentur, quod praeter ynitatem, nullum habeant ntm^', 

menfuram communem, quamquam pofiremi duo habeantcir- 

munem menfuramhunc numerum 5., Denique ynitas, 

uis numerus,dicipojfuntylicet improprie,numeri inter 

mi; quia fola ynitas unitatem, lir numerum quemuis tneuw- 

, XIIL ‘ I 

GOMPOSITVS numeruseft)que! 
numerus quifpiam metitur . 1 

2\fvMERVM, quem prieter ynitatem aliquis 

merus metitur, appellant Geometra compofitum, cniuftn^o 

hic I f. "Pfam eum yterque horurn nunterorwm 3,. «>«**<**i 

'PerfiicHum autem ef,omnes numeros pares, derhpto bina‘'^i\ 

effe compojitos,cum eos omnes binarius metiatur, quof^f^'. 



^L T<^6K^. FIJ. M »?7 
nes n»mem frimot^f reter binarium,efe impares, quandoqui¬ 

dem ex paribus ,folus binarius primus ejf,vt diximus. 

XIIII. 

COMPOSITI auteminterTenume 
rifiint, quos numerus aliquis, communis 
menfura, metitur, r 

D V o numeri , -velplures, quos praeter vnitdtem , dliquis 

altus numerus,tanquam menfura communis, metitur , .dicun. 

tur inter je compofiti, licet non quilibet fit compofitus nume¬ 

rus } quemadmodum ^ numerus ille, quem prater -rmtatem^ 

numerus quijpiam metitur,compofitus nominatur. Vt hi nume 

ri I Z4. compofiti inter fi funt^quia eos hic numerus 3 . taU- 

quam communis menfura ) metitur . Ita etiam inter fe compo- 

fiti erunt hi numeri 7.11.35. primus eoru & fe ipfum, 

cSr reliquos duos metitur,licet per fe fumptus,Trimus uocetur. 

XV. 

N V M E R V S numerum multiplica¬ 
re dicitur, cum toties compofitus fuerit is, 
qui multiplicatur, quot furit in ipfo mul¬ 
tiplicante unitates , & procreatus fuerit 

aliquis. 

r T numerus 6. multiplicare dicetur numerum %. quando 

numerus,S,fixies fuerit compofitus,toties nimirum,quot funt in 

multiplicante 6.rnitates, procreatusquefuerit numerus 

Ita quoque ctmtra numerus 8. multiplicare dicetur numerum 

6.'fi numerum 6. oSlies fumpferimus , toties fcilicet, quot ynr- 

tates in multiplicante.Z.continentur, procreauer imus que eun- 

dem numerii 4 8. Eadem denique ratione hi numeri 100.1000. 

ZQ. dicentur multiplicare numerum 6. cum hic fum- 
ptus 



pus fuerit centies, miUies , aut yicies, &c.genh{que /S| 

h numeri 45:^00. 45'<5ooo .9110. &c. Itaque numertid^ 

quis dicetur froduci , gigni, procreoriue ex duobus mmit, 

quando altero alterum multiplicante,produElus fueritMm 

merus 6y gigni dicitur ex his numeris 7, 9. qPa procrtgtu 

exmultiplicaucme numeri 7, in numerum ^.uel e contrm. 
Et pede reliquis t 

XVL. 

C VM autem duo numerimutuofefc 
multiplicantes aliquem fecerint, qui fadus 
erit 5 planus appellabitur. Qui uero nume 
ri mutuo fefe multiplicarint, latera ilis 
dicentur, 

Omnis numerus procreatus ex multiplicatione mtm 
duorum numerorum, planus appellatur, quia fecunda^ 
"pnitates in longum, ^ latum dipoptat paraUelogrammtqjpn 
ctangulum refert,cuius latera funt duo numeri multiplkfu 
tes, qui idcirco latera numeri procreati uocantur , qudk 
fum contineant, nonfecus,ac reB<s linex angulum reBmm 
bientes, parallelogrammum reBangulum continere dicunt 

0 • ^ ^ ^ ^ latius lib. 2, explicauim. 
Vt numerus z^. produiiiHti 

• * * • ♦ • multiplicatione mutua numetr 
• t % « 41 • 4'&6>fianus appellem, 

lateraque eius funt 4, cJr 

• • • • • • eius ynitates in longum,&hi 

- di^opta ,prout latera exigmt, 

referunt parallelogrammum reBangulum, cuius ynum Ixm 
fex ynitates,alterumuero /^.compleBitur. Eodem modo numt- 
rus 6^.genitus ex mutua multiplicatione numerorumi. 
planus dicitur,eiusque latera 8. c5^ 8. 

Caeter vm cuminpmta pnt genera numerorum 

norum apud Arithmeticos , quemadmodum eJr pgure 

"P^d Geometras: Euclides folumdepnitplannm '' 



Fll. ms 
rem reBangulum, qui yidelicet fub duobtu numeris^ex quoru j 

mutua multiplicatione gignitur f continetur ; quoniam de hoc 

folo in hifce libris numerorum di/putat,quod omni ex farte qua I 

drato geomrtrico,& figura altera farte longiori^miles fint^et 

aquales^fiue ambitum,fiue aream^ cafacitatemue jfieEies . T^i^ 

hit autem dicit de numeris triangularibus,fentagonis^ hexaq-o 

nis,&ttquia hi, licet conueniant triangulo Geometrico, fenta 

gono, hexagono,i^c. quoad ambitum : tamen fi aream^feu cafa 

citatem confideres, ab pfdem multum difcrefant, Id quod fer, 

Jpicuu efl cuilibet,qui diligenter hos Euclidis libros, ^rith-^ 

melicam Iordani ferlegerit . 

Potest autem unus, idemque numerus flanus flura 

habere later a, cum ex fluribus multiflicadonibus frocreari 

fojfit} yt numerus 2 4. non folum latera habet 4. C» yeruni 

etiam 8. nec non z, & 12. quia tam ex multiflicatione j. 

in S.quam z.in i 2.froducitur,quemadt^odum ^ idem ex mul 

tiflicatione 4. in 6. e fi genitus. Ita quoque numerus flanus 

I oc» latera habet 4. gjr* 25’.* yo.-io. & io,quod 

ex his omnibus numeris, fi bini inter fe multif licentur ^ gi.. 

gnatur. 

r A rero omnem numerum flanum metiuntur duo n» 

meri multiflicantes fe mutuo, quod quilibet eorum toties fum- 

ftus,quot funt in altero ynitates, iffum frocreet, liquido con^ 

fiat, omnem flanum numerum efie compofitum 5 (^uod etiam 

denumero folido, qui iamiam definietur, dici potefi. yerum 

e fi,ynitatem ali quando dici pejfe numerum flanum, quamuis 

imfrofrie j quia eius latera funt duce ynitates,qua multiplica» 

t(S mutuo iffam rnitatem f reducunt, 

XVII. 

C V M uero tres numeri mutuo fe fc 
multiplicantes-aliquem fecerint 5 qui pro¬ 
creatus erit 5 folidus appellabitur: Qui au¬ 
tem numeri mutuo fe fe multiplicarint, la¬ 
tera illius dicentur. 

Vi 
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WMBvcltw.gsom:^ 
V T (luiA tres hi numeri i. 3. A.tumuo fefe multiplhintes, 

producunt 24. T^am ex i. in 3. procreatur numerus 6*ei^« 

^'rc 7■*” UT numerus %.& ex 8. in 3. 
efficitur i^.Vel denique ex 3, in ^.producitur nunteru^jK^ 

ex 12 .in i.generatur XJi,.appellabitur numerus 24, foli^} 

meriyero 2. l. ^.dicemur Latera iUius, quia eius ynitmlf 

longum,latum atque profundum dijpofita referunt figura ifui. 

damfolidam,qua ‘Parallelepipedum nuncupatur,ut lib.i w 

plicabimusfCuiHs omnes tres dimenfiones exprimunt treiiml 

rife mutuo multiplicantes; ynus quidem longitudinem,ig 

yero latitudinem, <^3- altitudinem reliquus. Tiam fi prijim. 

multiplicetur numerus x.in 5 .efficietur numerus 6.blfisjil'i 

numeri longa tres unitates, & lata ducts: Et fi hsec bafisiny 

multiplicetur, hoc efi , accipm 

quater, .exurget totus numeru^i- 

■dus z q.altitudinem habens 

ynitatum, .At fi numerttstaUf] 

multiplicetur,habebitur bafisg.ni 

tatum , qu£ multiplicata in 

totum folidum numerum 13, #: 

tudinehabens 3. ynitates.Sidni’', 

numerus 3, multiplicetur in 4. procreabitur numerus lyr» 

bafe,qu& bisfumpta faciet numerum eundem folidum i4Tra- 

ius altitudo, continet duas ynitates. Qut omnia perjfiicmfmt, 

in figura propofita. Si enim bafis fit .ABC Dyduodecimp^; 

tatum, cuius longitudo B C,quatuorynitates,&- 2>’^,/.«)Wo, 

tres compleSiitur j fuperponetur ei altera bafisfimilis, & 

lisF.TGH,ut totus numerus folidus contineat 24. ynim,' 

eiusque altitudo B F,ynitates duas. Similiter, fi bafisfitM\ 

G F,oflo ynitatum, cuius longitudo B C, quatuor, ^ /jWW»; 

B f,duas continet ynitates ifuperponentur ei alia dus, hsfesf' 

miles, ej- aquales, fietque totus folidus numerus rurfum :f 

altitudinem B A,habens trium ynitatum. Si denique bajisfi 
A BF E, fex ynitatum,cuius longitudo B, tres continej^ 

latitudo B F,duas,luperponenturilli tres alite b.tfesfimileiift 

aquales, confiabitque totus numerus folidus unitatibus Z4.?<« 

rum quatuor,altitudinem dabunt B C. Idem hic numeritffdi 

dus 24^ habet hac latera 6. 1. i.cu ex his mutuo multipUafi^ 

j f ducat.Eodem q; modo de alijs numeris folidis iudicandu erit- 

D EN iClJ^ 



J B & K3, VIl. ^ »3? 
Z) E N I E cSr* rttitas tiliquando folidus appellabitur 

^ttmeruf, & jl mn proprie,quia eius Utera funt tres vnitates, 

iffam vnitatem ex mutua earu multiplicaiione procreantes. 

Defini r autem hic Euclides tantum numerum fo 

Udum reclangul'tm,cuius*b‘afes &ppofita funt parallela , conti¬ 

netur que fub tribus nume^ris , omijjis infinitis alijs, de quibus 

l«rdanu<,ob caufam in pracedenti definitione datam, quia fci- 

licet hi prorfus aquales funt, & Jimiles cubis , paralielept. 

'pedis Geometricis • 

XVIII. 

Q^V A D R A T VS numerus eft, qui 
aequaliter sequaljs . Vel qui fub duobus ae¬ 
qualibus numeris continetur. 

T* L A N V M illum numerum, qui aquaUter aqualis efi, 

hoc efi, qui fecundum lenitates fuas in longum ^ latum dijpo- 

fitas, refert parallelogrammum reffangulum, cuius longitudo 

latitudini'efi aqualis fta yt omnia latera fnt aqualia yeTqui 

ex multiplicatione mutua duorum numerorum aqualium pro 

creatur, atque adeo fub illis contine 

tur, vocat quadratum. Huiufmo- • • • • • 

di efi numerus 25, contentus fub nu 

meris aqualibus %. dir c ‘hoc efi, ex ^ ♦ 

eorum mutua multiplicaitionegeni- • • • * • 

tus. Tdjt m fi eius unitates in forma 

planam redigantur, refiret perfe- ^ • • • • 

Bum quadratum Geometricum ,tn 9' ■ 0 0 0-0 

omnibus lateribus habens quinque 

vnitates ideoque aqua liter aqualis erit, 

^LTERVTER autem numerorum aqualium , fub qui 

bus quadratus numerus continetur, uel ex quorum multi» 

' plicatione producitur,latus quadrati a Geo¬ 

metris , radix uero ab ./frithmeti- 

cis pierifque appellatur. 

XIX. 
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XIX. 

G V B V S uero, qui aequaliter aqua¬ 
lis ^qualiter. Vel, qui fub tribus cequali- 
bus numeris continetur. 

5“ o 11 D V M quaque illum numerum yocat cuhutiilp 

ejl xqualiter gqua.l;s xqitaliter,ideffy cuius unitates inl^ 

latumyatque f>rof%endum dijpofitx cubum Geometricumi^ 

runty ita yt omnes eiusdimenfionesynimirum longitudo,Im 

doy altitudo tfiueprofunditas^ aquales finti Vel quiexii 

tiplicamne mutua trium aqualium numerorum interf 

citur y .Qualis efi numerus zj,contentus fub numeris aqusli-' 

bus i.i.itfiue ex eorum nM 

pltcatione mutua procreatxi^d] 

ex in 3. fiat numerus 

^.in 3 .gignatur numerusfj^]^ 

27. Omnes enim illius vmUtii 

in formam folidam redaliaitf 

runtperfecium cubum Geoitt»! 

cum y exifiuntque tam in /wf | 

tudine y ^ latitudine, quUMitl 

profunditatCy tres unitates,Q»i-1 

re ipfe numerus 2 -j^ef aqutlitit 

'.qualis ^qualiter. 

Qjf I L I E E T yero trium numerorum xqualium, fw 

quibus cubus continetur , yel ex quorum mutua multiplkt^ 

ne procreatur^ Geometris latus cubi yplerifque autem Um 

met icis radix dicitur, 

XX. 

N V M E RI proportionales funt > cum 
primus fcclindi, & tertius quarti, mque 
multiplex efl j ucl eadem pars 3 uel eaedem 

, pxnu'. 
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J partes: Vel certe, cum primus fecundum, ” 
& tertius quartum , c^qualirer continet, 
candcmqueinfupcr illius partem, uel eaf- 
dem partes. 

y r numeros proportionales in omni genere pro^ertionUra- 
mnalis inaqualitatis (cuiufmocii funt omnes numeri inaequa, 

lex inter fe coliati) compleBeremur,addidimus huic definitioni 

lUa yerba i yel certe , cum primus fecundum, tertius quar¬ 

tum, aqualiter continet, eandemque infuper illius partem,yoL 

eafdem panes.Definitio etenim uulgata Euclidis,qua puto effe 

corruptam, cum manca fit, atque imperfeBa, comprehen- 

I ditfolum proportionales numeros in proportione multiplici, fub 

multipUciue, in proportionibus reliquis minoris inaqualita 

tts. ns(am in proportione multiplici funt quatuor quilibet nu- 

tneri proportionales, cum primus fecundi , iy tertius quarti, 

aque multiplex e fi •, infubmultipiici yero, cum primus fecun- 

di, cJ?' tertius quarti, eadem pars efii ^ in reliquis proportio 

nibus minoris inaqualitatis, cum primus fecundi , eJ;- tertius 

quarti, eadem partes fue nt,yt yult definitio Euclidis : .At ue 

ro ex ea nequaquam deprehendere poffumus, quinam numeri 

proportionalesfint inproportione fuperparticulari,fuperpar- 

tiente, multiplici fuperparticulari, «Jr multiplici fuperpar¬ 

tiente i In his enim omnibus,primus numerus fecundi, &tet- 

tius quarti, nec aque multiplex efi,nec eadempars, nec eadem 

partes i fed primus fecundum,^ tertius quartum , aqualiter 

continet,putayelfemel, yelaliquoties , ^ eandem infuper il¬ 

lius partem, eafdemue partes j yt pe‘r (ficuum efi ex qs,qu& do¬ 

cuimus addefin.^.lib.^.ybi omnesproponicnesrationales co- 

piofe explicuimus. Itaque hi numeri 11.4. 9. j, proportiona¬ 

les funt, cum primus fecundi, & tertius quarti aque multiplex 

fit,nempe triplus. Item hi 4,12. 3. p.efi enim primus fecundi, 

tertius quarti, eadempars, nimirum tertia, Bjtrfutpropor 

tionales funt hi numeri 6. 8.9. ix.quodprimus fecundi,^ ter 

tius quarti eadem partes fint, videlicet tres partes quarta. De¬ 

nique & 7. 6,14,12. 7.4. 14. 8.& ii. f.zz. lo.&iz. 
5.14.1 Otfunt numeripropfirtionales. T^am in primo exem¬ 

plo primus numerus fecundum,tertius quartum ,fertiel, & 

infuper 
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infufer eandem partem, nemf e fextam i In feafnda. 

mei, & eafdem fanes , nimtrum tres quartas s In 

de bis, & adhuc fartemxandem, yidelicet quintam, coi^c;-, 

In ultimo tandem frimus fecundifm,iir ierttus quartum^^\ 

fraterea eafdem fanes compleBhur,futa duMfanesjumv 

Qiiodf frimus numerus fecundi, ey tertius quarti, nojumtl 

multifleXjHeleadem fars,uel eadem f artes ; vel dentqueftj 

mus fecundum, tertius quartum, non aqualtter contim,. 

eandemque infufer illius f artem,yel eafdem f artes j 
Sio dicendi erunt numeri frofojin frofortionales. _ . 

p V o T I E S C V N Qjr E igitur quatuor numer^tii 

portionales efjeponuntur , concedendum neceffario 

dem maiores cum minoribus coferuntur, quod primus fecnd,' 

& tertius quarti, <eque multiplex fu ; Vel certe, quodffM 

fecundum , & tertius quartum,contineat aquaUter , & 4'-| 

per eandem partem, uel eafdem fanes : Et contra, fi 

fecundi, & tertius quaxti, aque multiplex concedatur i n: 

certe primus Cecundum, & tertius quartum, aquaUter (ficjpr 

continere, & eandem adhuc partem,vel eafdem f artes, 

tur numeros effe proportionales.Quodfi minores ad mames^\ ; 

feranturidicanturque eandem habere proportionem, faterdm 

erit, frimum fecundi, tertium quarti, effe panem eanam, : 

vel panes eafdem : Et e contrario , fi primus fecundi, &^-\ 1 
tius quarti , eadem concedatur pars, vel eadem 'partes,a)ndu- ^ 

detur numeros ipfos eandem habere proportionem. | 

U E' F I N I T autem Euclides eos duntaxat numeros ftr 

fonUnales, qui proportionem eandem inaqualitatis habittt.\ 

2{am fide proportione aqualitatis Loquamur, perjfiicuum4,\ 

primum fecundo, tertium quarto aqualem debere 

proportionales numeridicantur. j 

E x hac autem definitione aperte colligitur, aquales nkW 

ros ad eundem habere eandem proportionem : Et contra, f» '1 
ad xquaks eandem quoque^habere proportionem i Item »»»pj 

ros'ad eundem habentes eandem proportionem, vel ad 

eandi habet proportionem , aquales effe. Cum enim aqm» 

numeriftnteiufdem,vel aque multiplices, vel eademJtn, 

vel eaie partesiVel certe eundi aqualiter. catineant,e,and0<ly 

infufer illius partem, vel'partes j Item cum idem nuafrus^ 

aqualm fit vel aque multiplex,vd eadem pars, veleade pwtt«- 
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fel certe illos aejualiter contineat,eandemque inf/tper eorum 

partem , uel partesi perj^icuum efi^ a(^i*ales numeros ad eun¬ 

dem,yel eur^em numerum ad aquales, eandem habere propoT 

tionem,iuxtahanc definitionem. 

R s V s .quianumeri ad eundem habentes eandem pro 

portionem, funt ilUus rei aquemultiplicesyuel eadem pars.uel 

eadem partes ; Vel cette illum aqualiter continent, eandemqi 

infupereius partem,uelpartesiltem quia ide numerus habens 

eandem proportionem ad aliquos , efl illorum uel aque multi¬ 

plex , uel eadem pars, uel eadem partes 3 Vel certe illos aquali 

ter continet, eandemque infuper illorum partem,uel partes,fe¬ 

cundum hanc eandem dejinnionem j manifejium e(i,numero.i, 

qui ad eundem eandem habeat proportionem, vel ad quos idem 

eandem proportionem habet, aquales ej]e. 

Pari ratione in fertur,maior is numeri ad eundem, ma¬ 

iorem proportionem effe,quam minoris. Rt contra , eiufdem ad 

minorem, maiorem ejfe proportionem', quam ad maiorem, Item 

numerorum illum , qui ad eundem habet maiorerH proportione', 

maiorem efe: .Ad quem amem iflem habet mau/rem proportio¬ 

nem, minorem ej]e. jQua 6)fnriia'perjpicuafunt,fi reUe hac de¬ 

finitio intelligatur. 

XXL 

SIMILES plani, & folidi fimtjqui pro 
portionalia habent latera. 

7^0 N neceffeefi, ut planus numerus plano numero fit fi- 

milisyquselibet duo, illius latera quibufuis duobus lateribus hu 

fus efje proportionalia', fed fatis efl, illum habere aliqua duo 

laterx,qua fint proportiondlia quibufdam duobus lateribus hu 

ius. TSjim hac ratione erunt eorum latitudinet longitudi'"^'^"' 

proportionales , fi fecundu fuas vniiates in formam plani 

gstntur , prout latera afjumpta exigunt . Vt numeri piat 

^ S.fimiles funt,quonidillius latera 6. .^.proportionali 

lateribus huius i.i.quamuis his eifdem non fint prqpqn 

lia alia illius latera,nempe i. i.uelii. 2, 

£ o D E M tnodoyVt duo numeri folidi fimiles fint, nc : 

Hh 
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riftr y ut qu^euistria unius latera proportionaliafint triiut ' 

quibuslibet lateribus alterius i, fed fufftcit,ut tria ummre- 

periantur tribuf alterius proportionalia yquiahac ratimt, 

fi fecundumynitates informant /olidam redkcantury erunta 

rum latitudines longitudinibusy& longitudines altituimthm 

proportionales., Vt numerifolidi 191. cJr t^tfuntfimiles.tjm 

latera illius 8. 6. ^.lateribus huius 4. 2. funt froportioiu.; I 

/;■ licet his eifdem nequaquam proportionalia fint alia la-i 

raiUiuSy nimirum 11. 8. i.uel 16. 4. j 

J T A Q_v E po/funt duo numeri plani, uel Colidiyffe/lii\.\ 

les, licet lateribus aliquibus unius acceptis nullo modo 

ri queant latera alterius propjrtionalia. Sunt mim ht nmtn\ 

plani 2 s^,6.fimiies, ut diflii ejli& tamen fi latera prion^l \ 

mantur & S nulla repertentur in pojieriori illis proponit- 

nalia. Sic et’am folidifimtles funt igx.zq. cum tamenk 

teribus prioris afiumptis 3. 4. t6. nulla reperiantur prejur- 

ttonalia inpofiermi. \ j 

XXII. ' I 

PERFECTVS numerus eftjqui fuis 
ipfiu5 partibus eft aequalis. I 

M E R V s ille, cui omnes fute partes fimtil fumpf 

(.loquimur amem de partibus aliquotis ,iuxta defin. 

Itb )tqualesfuntyPerfecius a M.athematicis nuncupatur^ ] 

iufmodi funt hi numeri 6. 2 8. 496* pnmus contin^ 

partes aliquot a duntaxat 1.2.3 .quafimui fumpta conjtc^. j 

numerum 6,Secundi autem numeri partes omnes aliquote^] ^ 

ha r ,2. 4. 7. 14. quarum fumma confiituit ip/um numtrm 

28 . Tertus demum numerus has partes habet aliquotas t.f* 

4. 8. 3 t. 6c. I -4. i 48. quas omnes in ynam fumwAmitf 

lefias componere numerum 496. per/picuum e/i. <Jtti autO | 

numert perfefli fint, & qua uiay ac ratione procreentur, (ji»» 

emmprater tres diEios innumerabiles alij) demonfirabittfld) 

Euclidepropos.ultima lib,q. , . 

▼ o D (i partes omnes aliquot* alicuius numeri jim 

accepta maioretfint ipfo numerOydiei filet numerus ille,M- 

dAns: fi HevQ minore tMiminutuim 
* * w I s 
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His definhivnibtts ab Euclide fropofitis adiun^endis nii. 

hi videntur cx Campano, alpsque fcriptorihus mmuUie dUa , 

' quibus proxime fuccedens pojiulata, ^ communes animi notio 

nts,pr&feni>n e£,qusbus in demonfirandis Humerorum proprie 

tat ibus ^ Euclides^ir eius interpretes uti uidentuY, 

XXIII. 

N V M E R V S numerum metiri dicitur; 
per illum numerumjquem multiplicansjuel 
a quo multiplicatus, illum producit. 

y T numerus ^.metiri diciturnumerum r 2.per i.quia tnul 

tiplicatus fecundum i.producit st. Eademque ratione nume> 

rus ^.eundem numerum i z. metietur per .\,cum ex multiplica- 

tione a.in j .numerus 11. producatur. Hoc autem itaejfe,hac 

ratione fiet perjficuum . Cum numerus 4, metiatur it.per 

l. faciet ^,ipfum it.toties compofitus, quoties eH unitas in J. 

Quare per defin.i$. numerus multiplicans numerum 

producet i 1. Quia uero vtpropos. 1 6 huiusUb. oflendemus, 

idem numerus producitur ex multiplicatione 4. in 3 .qui ex ^.in ■ 

^.manijefium relinquitur eundem numerum 11. procreari fji ' 

numerus ^.multiplicet numerum i. 

XXIIII- 

PROPORTIO numerorum eR ha- . 
bitudo qiuTdam unius numeri ad alterum, 
fecundum quod illius eft multiplex , uel 
pars 5 partesue; uel certe illum continet-fe- 
mel,aut aliquoties, ac aliquam infuperil- ’ 
liuspartem, uel partes. 

s 1 numerus to. cum numero 4, conferatur ea ratto- 

ne. qua illius multiplex efl y nempe quincuplus , decetur 

Hh i hxc 
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h&c comparatio,habitudoue 'Proportio.Sic etiam proportunit 

ea habitudo,^ua idem numerus •, o.cum numero 6o confertitr, 

Jecundum quod illius tertia pars eji fic de reliquis, 1 

A E cum ita Jtnt,perJpicuttm esi , tum demum quatmr] 

'nufneros dici proportionale.’fCumprimus fecundi, iirtertml 

quarti, aque multiflex efl j “vel eadem pars^-vel eadem psrt{j;j 

yel certe, cum primus fecundum,<^^ tertius quartum, 

ter continet, eandemque-infuper ilUus partem, yeleafd^fe 

teSf yt fupradefn. zo.docuimus. 

, XXV.. ^ 

T E'R MI NIj {lue radices proportionis 
dicuntur duo numeri, quibus in eademprc 
portione ininotes fumi nequeunt. 

: xxvi. 
C V M tres numeri proportionales fiie- 

rint; Primus ad tertium ? duplicatam ratio¬ 
nem-habere dicitur eius, quam habet adie^ 
eundum. At cum iquatuor numeri propor¬ 
tionales fuerint j.Rrimus ad quartum, tripli 
catam rationem habere dicitur cius, qualia 
bet ad fecundum Et femper deinceps iino 
amplius, quamdiu proportio extirerit. 

H de finitio,ut admagnitudines pertinet, coj)ii(tf^' 

plicata fuit in quinto lib. Vnde cum omnia, quxtbi 

fcripjimus, ad numeros huc transferrt 

facile pofjint, non eji, quod 

iterum ea h:cre- 

petamut, 



03^ O T LIB E T niiineris orcfinc J)6{i- 
tis, proportio primiIdtirtinlum &mponi 
dicitur ex- prdporriombii&primiiad fecun¬ 
dum 5 & fecundi ad tertiu, & tertij ad quar¬ 
tum >. & ita deinceps, donec extitqrit p^ro- 
portrO'. ' *; ; Vp 

■ Hoc - itaf^^hrCi^^lunhustievhis /tm]j>ii'^dMi)tifiratum 
tjladdefin ^.lib.6- " 

T o s s V N T etiarn huc ^eferri definitionef m qutn~ 

to tibro tradita de alterna, ratione, mtterfaejue j de comp<.{itio^ 

pe^(iii»ifi<tfie,cir.cqpiHer(ipne,fat.ifi/tds-,; derat^oi^ (^-.a-cj^ifU^aiei 

de froforndne ordinat^ , a:cperturbata .Omhes enim-hi^ wo- 

dtarf^umentdti<mumyepuife cit(a.pi6p6tiUties ite*fantur, derfio'- 

firabuntur cjuotpe in hocfeptitnd libroprqpqruafiibus-numera* 

rum conuenire, 

POSTVLATaJ^iVe PETITIONES 

;;r:: ..“-p . ' h :;{*:»?! - '/0 

Z ^ (. '/ ■ ::* , vSf,-:. ,f/! jbiif > 

P O S T V L E T. y B i) cuilijbj^t-ni^mero 
quotlibetpoffe fumi aequales 5 uef multi¬ 
plice^. .illi 

■ •;.■: -ri': /T07p 

^ CT V o T. 1 B E T ^numero fumi pofle 
maiorem. •' 

A M V I S enim nuhteritt inftrilte diminui nequeat, 

fed necejiario ad.ynitatem indiuiduam ditninunttdeuenit^^ta 

men augeri poiejidnfinite per addiliqnem confinuarh Anita- 

Hh i tis. 
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tis. ^Hay‘e quolibet numero profojito maior exhiberi pateti,iU 

le uidelicet^quiex unius unitatis, uel etiam plurium rMut- 

ne confurgitm j 

AXIOMATA, SIVE | 
PRONVNtlATA. j 

L ‘ 

QVI numeri aequalium numcrorujuti 
eiufdem aeque multiplices funt > interit 
funt aequales. i 

II. ^ 1, 

QV O R V M idem numerus aeque mul ' 
tiplex efl:, uel aeque multiplices funt aqua¬ 
les, inter fe aequales funt. 

IIL 

QVI numerivTqualiu numerorum,uel 
eiuldem, eadem pars,uel eaedem partes fe 
rint,aequales inter fe fiint. 

IIII. 

Qy o R V M idem numerusjuei jequa* 
les, caidem pars, uel eaedem partes fuerint? 
aequales inter fe funt. 

V- . 

VNITAS omnem numerum per uni- 
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|tates-j qua? in ipfo funt, hoc eil, per ipfuni- 
, met numerum metitur. 

M unitxi Cumpta toties, quot funt in numerepropofi- 

$0 unitates \ ipf .m conflhuit. ^t.insohrem ipfutn tnetitur per 

unitates, [qua in ipfo funt, hoc eji,per ipfummet numerum ex 

fuis unitatibus cenfiituium. 

VI. - 

OMNIS numerus fe ipfum metitur 
per unitatem. 

r V M quilibet numerus femel fumpttts jibi ip/tfit aqualis , 

tnani/eflum e^,qjr, nem nurnerum feipfum metiri per unitate, 

VII. 

SI numerus numerum multiplicans, ali 
que produxerit,metietur multiplicans pro¬ 
ducum per multiplicatum , multiplicatus 
autem eundem per multiplicantem. 

M. ERV S enim ^. numerum B, multiplicant pro. 

elecat numerum C. Dico metiri ipfum C, per Bj ^ B^eun- 

dem C,per .i Cum enim ex defln. nu 

merus B,toties compojitut confiituatip. A B... 

fum C, quot funt in A,unitates j perj]>i C.. 
tuum e(i B, metiri ipfum C,perA,& 

eadem ratione A , ip fum eundem C, metiri per B, cum etiam 

By ipfum A, multiplicabas procreet numerum C, yt demonf ra¬ 

bitur propot, 16. huius lib. — - 

VIII. 

SI numerus numerum metiatur, & il¬ 
le, per quem metitur, eundem metietur 
per eas , quae in metiente funt, unitates, 

H fe 4 hoc 



^Eyclm.aEOM.^' ' 

Woc eft, per ipfum riutnerum metientem. ■ 

}:■ t. quiA numerus 6.met iturnumerum i S.per ^.mttiitur 

(^Mvmtrm 3. eundem numerum i 6. hoc eB,feryniii-\ 

tes,quitJn metiente numero 6. referiuntur. Hoc atiiemit'i^i 

ad hunc modum confirmabimus. Quoniam humerus 5) 

tur iS.fer ^.fiet numerus -f multi^li'cdnvhe6.'in]yi 

l.in 6.fer defin. 13. <^i(are^er axioma fracedcns numj\ 

^^^t^umerunfi^ipi4tiefurfer,6»_ > • 

IX, ■ ■■■■y- 

S r numerus numerum hietiensVmciiS 
;pliceteum,per que.itietitur, uel ab eomul- 
:tiplicetur,illum quem metitur, producet. 

M E T I. A T V R enim numerus .4 ^ numerum C'^ 

. ^• DicO i^, multiplicantem^ 

A . . . ■' B .. • multiplicatumXI F, p^‘ 
^ ’ * * * . - - rc if/ttm C. lfliam^numerus JjT; 
Vj . . . . ....... . merum C, metiri dicitur fefM 

, ; numerumyquem.multipluuniiv! 

a quo ntuitiplicatus,ipfum Cyprpducit, per deftn.if. CMhp- 

go yf,metiri potiatur ipfum C,per B ; ^erjficuum ef , nunl ‘ 

rum 4, multiplicantem ipfum B,yel ab eo multiplicatui^^’^ 

ducere ipfum C,' 

X. ' ' - 

N V M E R V vS quotcurique numero 
mctiensjcompofitum quoque exiplis me-j 
titur.-, j 

-^etiaTVR numerus 4 , numeros BCyCD. Df 

eundem 4,metiri quoque exipfis comptfitum B L). Cutnf”''' 

4, metiatur ipfos B C^C D y erit tam B C, quam C E 
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A . . . . 

0. 

jf, rrtula^lex: TXiui ’ 

fo ergo B C, in partes 

BE, ECfipfi' 

t les,& ipfd-CD,iftpar ^ 

tes C F, P6,GD, €i ’ 

dem -//, jECjHales i erit numerus B l>i compdfitns ex omnibus 

partibus B E^ E C, C F, F G, G D, ipjl aqualibusy multi¬ 

plex ipfius iA. Q^are\Ay ipfum B D,metitur . S^uod efi pro-, 

pofitum. 

. XL 

N VME R y S qucracimque nyiperu 
metiensmetiuir quoque omnem mume- 
ruiii) quem ille metitur. 

M E' t 1 A t y R ‘ numerus .Ay numeruniB \ By nume¬ 

rum C D, Dico eundem A y metiri quoque.n^mer;ifpt.C D y que 

B , metitur . -CurA enim 

B , metiatur ipfum € Di 

eri fC DyIpfius B, multi¬ 

plex t Diuifoergb DD-fn 

partes'C E , E\D,yipf'By 

^equalesy metietur A, ip-. 

fis numeros C £, E.D ; 

quandoquidem numefum B,tam numero C £, quam.E .D,equa 

lem, metiri ponitur figitur idem A, per pron. lO, metietur 

quoque numerum C D.y ex CE.y E D y cornpojitum . ^uod eji 

propofitum» r 

XIL 

K V M E R V S metiens totum & abla¬ 
tum^ metitur & reliquum 

•* M E r 1 A T V R numerus A, totum B C, «Jr ablatum 

B D . ' Dtco fundem A metiri quoque reltquum D C. Cum 

enim A], metiatur B Cy B D i erit tam B Cy quam B Dy 
tp(tus 
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ifftm multiplex, Diuifo ergo tam B C, quajn BD, !npar.\ 

tes fjjfi ^5 aquales j Erit». ' 

liquus . numerus D C, tui 

ji . . » una pars numeri B 

B.. D ... C aqualis, uel flures , atipu', | 

• .D C adeo DCf aqualis erit if/l I 
^, uel eius multiplexl^i.i 

titur. igitur ^ , ipfumH \ 

Quoiejl propojttum, 

THEOR. i.PROPOS.i. 

SI duobus numeris incequalibus propo 

(itis, detrahatur femper minor de maiore,; 

alterna quadam detradione, neq; reliquus 

unqua metiatur praTedente, quoad alfiim- 

pta fit unitas i qui principio propofiti fflUt , 

numeri, primi inter fe erunt. j 

Sint duo numeri propofiti inarauaies A B,CD) 
^uoinm C D, minor f X ma¬ 
iore A B, quoties pofcftdcita 

A.E .. G . B hatur;5c rdiquus BBjfxCD, 
C ... F . . D quoties etiam potcftj & rt- 

H - liquus F O, ex E B: Et m 
haca'terna ditrad one nun* 
quam numerusrtiiquuspr*- 

cedentem, a quo fuitdetradus, metiatur.doncc ad unitaici 
G 8, quae quidem praecedente numerum F D,mct tur,dc*| 
tradio perueniat, Dico numeros A BjCD.eiTc intcrlrpti 
mos 5 hoc^tft folam unitatem communi menfura eos meti- 
tiri. S: enim nt n dicantur inter (c primi, metierur eos a!i* 
quis numerus, qui fit H, communi menftara,praeter unita¬ 
tem . C^uia erpo H, metitur numerum C Di& C D, ume 
ru A E, (quod C D,uci pars fit ipfius A E, uti vertetiatqua 
liSjCumdettadusex A B , reliquerit numerum E nicDC- 

11. pron I tur quoque H, Jpfuai A £ : At H, metitur quoque totum 
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A B} igitur 5c reliquum E 3,metietur. Metitur autem EB, |i 2. 
ipfum e Fj Igitur & Hjipfum C F,metietur5 Ac propterea, 
ciim& totum CD, metiatur, metietur quoque reliquum 
F D. Cum ergo F D, metiatur ipfum E G ; metietur etia 
H.ipfum E G .‘ Metiebatur autem Se H , totum E B » Reli¬ 
quam igitur unitatem quoque G B,nUmerus H, metietur, 
partem totum . Qj^od cftabfurdum. Non igitur numerus 
aliquis, praeter unitatem, numeros A B, C D,metitur: Ac 
proinde primi inter fc funt. Qjiamobre , fi duobus numeris 
inaequalibus propofitis,&c. Quod erat dcmonflrandum. 

S C H 0 L I 

r o N T E R T 1 M y s fAcilt ctttH Camp^tno hanc frtfojt- 

tionemf hoc modo, 

fron. 

fron, 

frot:, 

pron. 

Si duobus numeris inter fe primis propo- 
fitis , detrahatur femper minor de maiore, al¬ 
terna quadam dccradtione j nunquam reli¬ 
quus metietur prarcedentem, quoad alfumpta 
fit unitas. 

JI N T du» numeri inter fe primi ^ B,C D, ^uorit minor 

C D,ex maiore A B,quoties poteji,detrahatur.^ ^ reliquus EB, 

ex C D, quoties etiam poteji j reliquus f I), ex E B ^ relin- 

quens G B. Dico in hac alterna detraBione nunquam reli^ 

quum metiri prace- 

dentem, quoad rni ^.... E . . G -» B 

■tas ajjumatur. Me^ C T ,, D 

tiatur enim , ante~ 

quam ad vnitate detraBie perueniatferi poteji,reliquus nu 

merus G B, pracedentem F D , ex E B, ablatum. Quia igitur 

numerus G B,numerum F D,metitur i ^ F T),i^fum R G-,me¬ 

tietur quoque G Byipfumk G. Cum ergo G B, fe ipfum 

tiatitr } metietur quoque numerum E B, ex E G, G B,compofi- 

tum: Metitur autem E B, ipfum C F; Igitur Ct G B , eundem 

C F, metietur : .Atq-^ adeo cu ^ ipfum F D,pofttus jti metiri | 

metietur, quoque CD ^ ex C F ,F D , compojitum. Mtrero 

CD, 

II proH. 

10. pron. 

11. pron, 

10. proH. 



C Dj metitur fpfum ^ E : Igitur ^ eundem A.^t nmmf 

G B, metieturftite 

froinde cum^^' 

A.E..G—^S fumEBy metie^ 

C ..P • • -P ■ytoJ{enfum efl-,mttie 

'. exWO- 
’' lAEy E By~ 

fojttum , Quxre cum numerus Q B, nteiiatur numeros ] 

C Djpji erunt inter fe compojtti ^uod eft abfurdimyCt 

nantur inter Je primi. 7iun<judm ergo numerus aliquis 

quutpracedentem metietur.^ donec t^umptajit ynitas,^ 

eft propojitum, 

£ o D j M modo i^t hoc demonfixahimus. ■ii 
SI propofitis duobus numeris inter fc com- 

pofitis> detrahatur fcn)per minor de maioitt) 
alternaquadam derradlione; detractio ad vni* 
tatem vfque non perueniet > fed ad numerum» 
qui praecedentem detrad:um metiatur. 

2^ A M detraSlio huiupmodi ad vnitatem upjue permi' 
ret y tjfentpropofiti numeri mterfe pri^tiy ut Euclides dea 

^rauit. Qptod ejl dhfurdum, cum ponantur inter fe comff 

Ex his facile dignofcemus,an duo quicunque.numer^ 

pvfti fint inter Je primi, nec ne. T>{am dettaElo femper 

de maiore,a!terna quadam detraBione j f nuqua rdiqHM^}^ 

cedent.em metiatur,quoad affumpt^fit ynitas j ipji ermt i^ 

fe primi, ut Euclides demonflrauitSi uero reliquus 

numeruspracecLentem'nietiatur, ipfi erunt inter.fe comfi§t', 

cum ille idem reliquus numerus Mtru^ue riuhierum 

tum metiatur, ut perjftcuum efi ex^demonf ratione fiiferim. 
E% eo enim,quod.reliqttus numerus G B,metiri dicebatu^^ 

cedentem numerum f.T), ofienfum fuit^ eundem' reliquiiCS, 

ytrunque A B, & C D,metiri. 1.^.. 

PROBL. I. PROPOS.2, J 

D VOBV S numeris datis non primis 
.- . . .Jm 



Vlh ^m M7 

inter fe, maximam eorum comunem mcn- 
furam reperirc. 

D H N T V K duo numeri A B,C D,non primi inter fe, 
quorum maximam communem menfuram oporteat repe¬ 
rirc. Detrahatur minor C D,' X maiore A B.quotiesp jtcll, 
rclinquatqj E B,numcrum,qui ex CD.fubtradus relinquat 
F D,& fic deinceps femper minor de maiore fubtrahatur al¬ 
terna quadam detra- 
£lioncj in qua quide 
pcrucnietur ad numc A.....E,.B 
rum,quipra;ccdcnte_ C.f..D 
metiatur. Nam fi ad G- 
unitate dcucniretur, 
numeri A B, CD,e^- 
fent inter Ic primi 5 quod eft contra hypothefim. Peruentu 
ergo lam fit ad icliquum numerum F D, qui detraftus, cx 
E B,nihil relinquat, fcdeam metiatur . Dico F D, efle ma¬ 
ximam menfuram communem numerorum A B, C D. 

Q^od enim utrunqj mctiatuijita ortendemus. C^ja FD, 
tneiitur ipfum E B j &, E b , ipfum C f j metietur quoque 
F D , ipfum CF j atq; adeo cu & leipfum metiatur , metie¬ 
tur & rotu C D.ex CF,FD,compofitum Ac C D, ipTumi 
AE,metiturj Igitur & FD,eundem A E, metietur. A.cpro 
pterea cum F U,metiatur quoque ipfum E B i metietur ctia 
totum A B, cx utroque A E, E B , compofitum. Metitur 
igitur F D , utrunquen umerum A B,C D. 

Qjr o D autem F D,fitmaxima menfura communisil 
loru,ita probabi nus , Si enim fieri poteft.dctur nfiaior men 
furacommuniS G, quam F D- Quoniam ergo G, metifur 
utrunque A 15, C Dj Et C D, metitur ipfunfi A £5 metietur 
quoque G, iplum A E. Igitur & refiduum E B ; Atuero 
E B, metitur C F j Metietur ergo & G, eundem C Fj Igitur 
& refiduum F D ; maior miriOrem, Qjipd cfi abfurdum. 
Non ergo maior numerus, qua F D, numtrbs A B , C D, 
metitur j Ac proinde FD, maxima cft menfura numero¬ 
rum A B, C D. 

p D fi-miinor numeru>C D, metia'ur maiorem 
A B, ita utdccradusex A B, inhil reii*iquat, crit ipfe maxi¬ 

ma 

1. 

ir, pron. 

1 c. pron, 

11. pron. 

IO. pron. 

tt. tt. 

I I. pron. 

It. pron. 



VCLID.GEOM.^3 
ma amborum mefura com. 

A...B murus, cum &fcjpfummc. 
C.D ttatur. Duobus igitut nu¬ 

meris datis non primis mter 
fc,6cc. Q^ad erat faciendum. 

COROLLARIVM. 

Ex hocmanifcRum eft, quod numerus metiens duos nuat, 
ro», metitur & maximam eorundem communem meniuramiiic 
elicitur ex ea parce demonitrauonis, qua o-(tcnfiim fuicF D,jIf 
maximam menAiram ipforum A B, C D. OemonRracum enimdl 
ibi, numerum G, fi metiatur numeros AB, C D , n»etiti qute 
numerum F O, maximam eorum mtnruram comunem. Ead^ 
ratio cR de exrcris. 

SCHOLlOTi. 

E X diSiit facile cum Campano experiemur, an quetliiit 

numeripropofiti fint inter feprimi, hec ne. Sint tres numi 

ji, B ,C. Trimum ergo experHt^ 

^ perea,quie adpropos, i. docuii^ 
an duo ^ B,jtnt inter feprim: 

C. fiderint inter fe primi, 

erunt tres numeri A, B, C, inmit 

compojiti, t^uod nullam pofjint habere merifuram cornmttnm, 

prseter unitatem, propternumeros cjr B, inter fe prima. 

S I yero ^ B, fuerint inter fe compofiti,fit eorum mi- 

xima menfura communit in- 

^ ...... nenta D i qui fi metiatur C 

B .. numerum C, perfpicuum^^i 

C.. tres numeros .A, B, C,ejfein 

D , . , terfe compofitos , cum habitn\ 

numerum D^communemmn 

furam. 

j^v o V fi D,maxima menfura numerorum .A, & F, nw 

metiatur numerum C i Erunt C,^D, uel inter fe pritniy ml 

non'. Si fint inter fe primi, non eruru tres numeri A 
inter fe compojiti ,fed inter fe primi. Si enim dicantur tft 

inter fe compojiti, ita ut habeant numerum communem tntnf» 

ram, metietur eiufmodi communis menfura numerum D, »«<• 
iinoit 



B & K3. ^ »4« 
ximam menfuram nurnerorum ji, & B,per coroU. hnius fro- 

poi. Quare cum eadem illa menfu- 

ra metiatur quoque numernm C ,nen ^ « 
erunt inter feprimi numeri C, & D. £...... 
Quod efi contra hypothefim . Si aute C . . . . . 
C,& D, non Jint inter fe primi, erunt D . . . 
tres numeris, B, C, inter fe compo- 

fiti. Inuenta enim numerorum CD, maxima ntnfura 

communi E i cum E, 

metiatur ipfum D i D, 

autem ipfos ^ & B i .. 
metietur qmque E.,eof- B....... 
dem ^ & B . Quare C.. 
cum idem E, metia- D . • • • £ . . 
tur quoque ipfum C} 
metietur E,ires nume- 

ros y1, B, C} ^cpnpterea ipf interfefunt compojiti. Quod 

efl propofitum, 

5” I M I L I arte explorabim’'S, an plures numeri, quam 

tres fint inter fe primi , an potius inter fe compojiti. 1>{am 

fi dati numeri fuerint quatuor,experiendum Id erit primum in 

tribus i fi quinque, tn quatuor, it c. Heltqua autem perficien 

dayti de tribus numerit datis diximus, 

PRQBL.2. PROPOS. 3. 

■ .feptimi 

11. pron. 

T R I B V S numeris dwitis non primis 
inter fe, maximam eorum coinunem men- 
furam reperire. 

D E N T V R tres numeri A, B, C, non primi inter fc, 
quorum max-mam men 
fura comunem oporteat A... 
icptrirc. Sit D, maxima B . D 
menfura numerorum A. C.. £..'F- 
& B i Siergo O,metiatur 

quooue 

1 .feptimi 



1(. fren. 
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.... D.... 
E..,. F>—. 

quoque ipfam Cipcrfpicuum cft D.eiJe mapsimam racn/li 
ram numerorum datorum A , B, C. Nam fi maior nume¬ 
rus dicatur metiri numeros A, B,C, metietur idem^a 

coroll, prppQS. ,i. huiusjik,j 
numerum D,inaximanf mciii 
furatn auinciorum A,^£,; 
maior numerus min«i^,| 
Q^pd eft abfurdum. Siitral 
D,no metiatur ipfum Qnii 
faltem p, & e, interfeco3-| 

poflti-. Cum.enim(Iot;A, B, C,inter fe compofitijipti 
tur quaepunquejUptupi menfura communis, per cprt^io 
pos. 2 huius lib. nurnerurn D, maximam mcnluramti! 
merorunj A/A B , Cum ergo eadem illamenrora *ncwn: 
etiam ipfum Cjerunt D, 6c C,inter fe compofici. Siteorim 
maxima menfura E. Dico EjCife maximam mcnfuraqito. 
munem datorum numerorum A, B,C.Qjiod enim io¬ 
rum menfura c6munis,hac ratione demon lirabitur,||iio- 
niam E, metitur numeros C. &.Diat D,ipfos A,&BiHit 
tietur quoque E, ipfos A , & B j Ac proinde tres iiumcioi 
A, B, Qmetictur,. 

v o D autem E,/it maxima eorum communis men-; 
fura,perlpicuum efl. Si enim fieri potcfl, fit F,ma orquam! 
E.eorum menfura communis. Qj^ia igitur F, mctituriiii 
meros A, & metietur quoquc,pcr coroll.propos.t.huiw 
hb Rumtff umvD^maximam eorum menfurami .communi 
Metitur autem oc C : Igitur F, metiens D , & C, metitiw 
quoque E, eorum menf uram maxim,ani),,ex. ,co,dem^®l^ 
numerus maior minorem . quod tft%bfurdura-i. Nonctgoj 
maior numerusj quam E, nunicros A jBj C, mctitutjAi-i 
que adeo £,maxima menfura cft ipfoi um . Qjuamol)lcni| 
mbusnumens datis non primis inter fc,-&c. Q^od facien¬ 
dum erat. 

C O R O L L A R I V M. ! 

H I Kc'perrpiciiiim ett,quod numeras metiens tres numtro^; j 
mctitilr quoqtie maximam eorum conimunem mefuram. ^ 
coHigituncx ultima parte demonllraiionis ; Oltcnfum cn»”*" 
ibi,nunieruin F, fi metiatur numeros A, B, C, meuri quoqucn-j 

mfru™! 
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merum e', maximam illpirum i«entuiamca«>mtrr.fem-u-Eadeinil,;45 

ineaeteriselt racio. ‘ • . * . ■ ; c ^ 
P A X I r-itionc , pluribus numeris datis, quam tribus, no.i pri- 

mis inter fe ,maxima eorum eomiinis tr.DUra inuenjietury locumq; 
habebit hoc idem corollarium . Nam fi dati numen iucr.nt qua 
tuor, inueriienda erit primum maxima mcnlura communis tiium 
numcroriimifi quinque, qua uor numerorum accipienda erit pri¬ 
mum inaximacb>niTvunis roenftira,» KeliquX;Utro^omnia per¬ 
agenda, ut de tribus numeris diftum eit. _ 

T H E Q Ra 2. P R 6 4.. 

OMNIS nui^erus, omnis numeri, mi¬ 
nor maioris,aut pars eftjaut paftes»',' , 

Sint duo numeri A, minor, & B, maior. Dico A, 

cfl[e aut partem, aut partes ipfius B. , 
Sint enim primo Ai Sc B, inter fc pri- A, 

nai • Q^ia Igitur quaelibet unitas nu B 

meri A.parseft numeriBj perfpi- ,, , ; ' 
cuum eft, numerum A, efle partes numeri B.;! 

Sint deinde A, & B> no primi 
inter fe, fcd inter compoliti, & me- A , . . . . j 

tiatur A.. ipfum B. QjiVpofito ma- B ..... 

nifeftumcft A, parteefle numeri B. 

Sed iam A,non metiatur ipfum Biinuentaautem ma 

ximaeorum menfura communis fitC.i diuidaturque nu¬ 

merus A, in partes A D, D E, 

EF, ejuarum flngulas ipfi C, A .. D E 
fintaequales. Q^ia igitur C, B.. 

pars eft ipfius B, cu ipfum me- C . . 

tiatur j erit euoque A D, pars 

eiufdem B: fimilitcr & D E, & E F ; Ac propterea totus nu 

merus A, eft partes numeii B. Omnis igitur numerus, om¬ 

nis numeri, mirior maioris, aut pars eft, aut partes. Q^od 

demon ftrandum erat. 

THEOR. 3. PROPOS. 5. 

SI numerus numeri pars fuerit, & alter 
1 i ’ alte- 



alterius eadem pars : Et fimul uterque 
utriufque fimul eadem pars erit, quK imus 
unius. 

S iT numerus A,eadem pars numeriB C,quaeeftnu.' 
merus D,numcrj E F. Dico utruhqut numerum A,&D, 
iimul, utriufque njumeri B C, & E F , fimul candcmtCj | 
partemi quae cftucl A, jpfiusB Q ucl I),ipfius E F. Di#.i i 

fis eoiD, j 

numefiii 

A.. t .... B C,EJ, I 

B.G C E....-Hr...F in partes 

EG,GC| 
' •' 

ipfis A, 5c D, a»quales; erit multitudo partium numeriBC,: 

aequalismifltitudinipartium numen E F,proptcrea quodj 

eadem pars eft A,ipfius B C, qu* D, ipfiu<; B F. 

tur A, & B G,aequales funt j fi illis addantur aequales D,&| 

E H} erunt A, & D,fimul aquales ipfi>. BG,^C' E 

Eode argumento erunt A, 6c Dj fimui ipfis G C,&HF,fi 

mul squales; Et fic dcinceps,fi plui es partes fuerint in BC,j 

E F,- aggregatum numerorum A, & D, tot aggregatis par¬ 

tium numerorum B C, & E F, squale erit, quoties 

B C, ucl C, in E F, continetur : Ac propterea eadempar*’ 

erit ute-que A^ & E),fimul utriufque B C, & £F,fiinuI,qu{ 

eft.Ajipfius B C, uti D, pilus E F . Si numerus ergo numtj 

riparstucm, &c. Q^oderat oftendendum. I 

S C n 0 L I 0 n.. j 

£ o D B M inodvdemonJ}rabmus hoc , quod 

S I vnicas numeri pars fuerit, Sc altera uni- , 
tas, uel numerus alterius numeri eadem pars; I 
Etfimul urraque unitas , uel uniilas & nume- j 
rus fimul, utriufque numen fimul eadem pars 
erit>qu<e unitas numeri. 



^L i'^ S ILA. «;° 
Hoc autemferj^iUnemhis apfojitisexilis apfaret.-[Ea- 

dem enimprorfu^ eft demonftratio. , ., 

^ . r £) . ^ . Z) . . . 
• B. G, C, .i.SE..,H,F. . B. G.C.., 

!P o s s V M V s etiam hanc frofofitionem ad quotcunque' 

numeras transferre , hoc modo. 

S I (inr quoxclirique n«'fteri quotCunquc hu 
tperoriirri «quatidm numero,finguli littgalorii, 
eaJem pars i^Et omnes omj?ium limul eadem 
pars erunr, qu2B unu^ unius,; , ..... 

i'r N r numeri./1 ,B,C, numerorum DE,VG,HI,Jtnguli 

Jingulovu eade pars. Dico omnes numeros ^,B,C,Ji0ui omniu 

numerorum > • ; . 

DE,FG, .A- B... C,... 

Hlyfimut D....K...».E F...L...G 

eandem effie 
parre,qu£e(i Al,iffius D E.DiuijisM.numeris DE,^GyH I,in 

partes iffis .A,B,C,teqmles-,erit multitudo partiu numerkDE^ 

aqualis multitudini partiu tam numeri F G, qua numeri H t. 

^la igitur .Ay&D I^,aquales funt', ji illis addatur aquales 

B,& F L,erunt ^,Bjiniulaquales,ipfis DK,F Lyfimul; qm~ 

bus fi rurfum addantur xqitales Cjsir’ H Mi erunt qnoqi Ay B, 

Cffimul aquales ipfis O KyFL,HM,fimul. Simili ratione emt 

M,ByC fimulaquales ipfis Kr.,LG,Ml,Jlmui,&fic deinceps, 

JipLurespartesfuerintinDE,FG,Hl,aggregatu numerorum 

MyB,C,tot aggregatis.partium numerorum D E,FG', HI, xqua 

le erit,quoties M,in D E, cotinetur. ^amobre eade pars eriit 

M^B,C,ftmulipfor.ii pE,FG,HI,ft}nul,qux M, ipfius D E. 

Idem fequiturffiloco uniut numeroru M, B,C, fumatur 

unitas,uel loco pluriii, vAetia omniu,plures unitates , yt de 

duobus diEium eji. U quod fequentes figurx indicatu. 

jf. B .. C... M. B. C. 

D.K.E F..L..G .D.K.E'F.L.G H.M.t 

Tum oremati quoque primo quinti lib. /imilepro 

ponemus Jn hunc modum. ^ 



^EZrCLm.GSOM.^^ 
S 1 finr quorcuquenomefi quotcunqucnu- 

merorum «qualium nUmero, (ingiili fingulo 
rura., ajque multiplices : quam multiplexcftj 
urttus unu^ numerus, tam multiplicei cruttt& 
:omnes omnium. . . 1 

: i> f M o N S.T RATIO eadem hic eFi^qu* inM.i, 
Quodtamen aliter ita etiam demonjirabimus , Sint 

ntimertiiunierbrumUi, 

.. ® •. •... f. F, kq»e mi*ltiplicei\lt 

£>•..* £... F.. guli jinguLorum.bm 
entnes A fB, C 

nium DJ-,V,fimul tam multiplicet efe^quam efi 

ipfius D. Cumenim tamfit multiplex^,ipjius O, quamajii, ■ 
ipjius E, &C,ipfi.us Fi erit e lontrario O, eadem partjfin 

ipfius B, F, ipfimC.T.er ea igttur, qua mfm 

mhts demonfirata funt, erunt £>, £, F^fitmul eadempAr^\ 

rum u4i Ey Cjfimulyqua D, tpfius Jf ; propterea eciWM- 

rio tam multiplices erunt omnes w//, B, C,fimul, mnim D) 

Ey Fyfimuly quuM cfl multiplex ipfius D. \ 

J^v o D fi loco unius numerorum D,E, F, ajjumatut yti-' 
tas,ueletiam loco plurium,uel omnium , plures vnitatefitho- 
rema eodem modo demonfirabhur ^ ut ex fequentibtit%*‘ 
ru apparet. 

I 

^ B .... C ...... a .. B .. C., I 
D.£..F... D. 

THEOR. 4. PROPOS. 6. | j 

SI numerus numeri partes fuerit, &3I- 
ter alterius easdem partes : Et fimul uter¬ 
que utriufque fimul eaedem partes erit,qu3t 
unus unius. 

Sit niuncrns A B, eaedem partes numeri C, qu* 
mftu! 



LiB E JL%rn.im 
merus b E,numeri F. Pfeo urrunque numerum A B, &* 

DE fimulutrmfque numen CAF#fimulcafdcm paices 

efT-, qua: A B, 

ipfius C, uel 

D E , ipiius F. C *....%••• i F ... 

) Diuifis.n nu¬ 

meris AB DE, in |)artcs A G, G B j D H, H E, numero¬ 

rum C, 5c F, ei ir multitudo partium in numero A B.xqua 

lis multitudini partium in numero D E; propterca quod 

eaedem partes eft numerus A B f numeri C, quae numerus 

DE.numeri.F. Quia igi'ur, qua; parseft A G,r umeri C,: 

cadtmcft D H, numeri F } erit uterque A G , D H. fimul 5 

eadem pars utriufquc C, F.fimul, qu* A G, ipfius C, ucl 1 

D H, ipfius F. Eadem ratione erit uterque G H, H E.Hmul 

eadem pars utriufqucC,F, fimul .quaeG B, ipfius C, uel 

H E,ipfius F : Et fic deinceps, fi plurcs panes fuerint in A P, 

D E, erunt rot aooregata partium in numeris A B, D E;t6 

tenta, partes eaedem numerorum C, F, fimul, quot partes 

czdem cft numerus A B,ipfius C,ucl D E,ipfius F ; Ac pro 

inde caedem parces erit uterque numerus A B, D E, fimul, 

utriufque numcc’ C, F,fimul, quae A B, ipfius C, ucl D E,, 

ipfius F. Si numerus ergo numeri partes fuerit^ &c. Q^od 

erat demon lirandum. 

S C H 0 L I 0 

5 E D dr hanc frofojltionetn ad quotcftnque numeres ex- 

tendentes , hoc modo amplificabimus. 

S i fintquotcunque numeri quoccunqiicnu 

merorum, (inguli (ingulorum , eaedem partes; 

Et omnes omnium limuleccdeni panes erunt, 

quae unus unius. 
Eadem enim ejl demonflratio , fi modo pro quinta pro- 

po.r, aj]umdtur id. quod fecundo loco demonjirauimus in ficho- 

Ito pracedenti i ut hicperfiicuum efl. 

A.. B C... E... D 

G. H . i.... 

[i } THEOX. 
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’ 7* THEOR.5.PKOPOS.7: 

. . SI ■ numerus nUmerj pars fuerit, qualis 
ablatus ablati: Et reliquus reliqui eadem 

■ pars crkjrqualis totus totius, ' 

s I T' mimerus A B,eadem parsnumeri C Djquatt' 
tus A E,abJati C F. Dico reliquum E' B, eandem eiTcpni| 

reliqui F D^quaeeftiotii! 
A B AB, totius CD. Pom. 

G.. F....'D .tur enim £ B, nunw! 
G C, eadem pars,qy*tt 

A E, ipfius C F,ucl totus A B,totiusG D.Qjtja igitur AI, 
eadem eft pars ipfius C F, quJB E B , ipfius G C j erit uifi. 
que A E,E B. fimul eadem pars utriufq, fimul CF, GC,(iii; 
A Ejipfius Q F,hoccft,qu£e<orus A B,totius G D j Acpro ! 
preveacum A B^eademfir pars atriufquenumeri FG,CDi! 
eruntipfl nurneri F G, C D, inter le,aequales. DeniptQft»0| 
eornmuni C F, squales remanebunt G C, F D. Eadcm^i*! 
tur parsent E B, ipllus F D,quaE ipfius G G, hoc eft.quatol 
tus A B, totius G D. Si igitur numerus numeripaisfuc< 
ritjScc. Qjuodcratoftendcndum. 

S C H 0 l f 0 X. 

i 
! 

/dem hoc theorema. Herum eji, etiam (l oblata Jit un^ 

^.E, uel reliquajMei-it unitai E Bi ueL denique ^ abkt^t 

reliquaJft unitas,ut ex his exemfUs apparet. 

1 
i 

^.E.S 

l 

i 

i. 

C A E T E R V M &exhk theoremati quinto lib. 

hoc demonjirabimus, 

S 1 ntimerus numeri «eque fuerit multipleXi 
atque ablatas ablati :• Etiam reliquus reliquiita 

multi 



multiplex erit, ut totus tbtiiis . ■ 

- V 0 D Cfuidemnon 'dittroJiendemi*i'f'M the^em^ it- 

'U^uinti Ub. Verum idem ex demonftratis ita confirmabU 

thus \ Sit totui d B, totius € D j -fmultifle»^ atque ahlk^ 

■xhs ji V;ahlltti CB . jSicodr reliquum E ByVeliqui F D,ita 

ejfe multt^lkem, ut eH totus t/f B, totius CDL Cum enm 

^ B, ifjiui C D, fit aque mul 

A ^ * ' tiflex y atque .A'- E , iffitis 

' C i .. F . , D C F} erit e contrario mus CD‘y 

' ■ 'totius yt B, eadem f^ars, qua 

' ablatus C F^abldu A E. 'jQu\trf ^ reliquus Y Dyrelkiui E», 

eadem pars erit,qu£ tdius C D, Mius A B i Ac protnde e con 

tirdrto E B, ita rnultiflex erit iffius F Dy ut A‘B ^ ipfiiis C Dj 

ejl multiplex . ' ' 
'St aHquarilo ex C D, ablata f-rerit unka* C F i uel reli^ 

qua fit unitasFh i^e'l denique'& ■ ablata Jit rrnitaiCF , & 

'aha reliqua F D j ideni cfemottfiVabitur , ut hac txem^U com- 

^honjirant. 

j.feptimi 

A ...E...,..B A...‘E..B A,... E..,»B 

C , F .. D C..F.D C.F,D 

THEOR. 6..PROPOS. 8. 8. 

SI numerus numeri partes fuerit, qua¬ 
les ablatus ablati; Et reliquus reliqui ese- 
dem partes eritj quales totus totius. 

Sit numerus A B, partes eardem numeri C D, quas 
ablatus A E,ablati 
C F. Dico rcliquu A.K..E-B 

pattcs reliqui F D, G.L .. I...... M.. H 
quae totus A B,to- 
tius C D. Sumpto enim numero G H, ?quali ipfi A B j erit 

11 4 G H, 
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7'fepmi 

f 
) 6. feptimi 

ii 
i 

\ 

I GH ,esrdcmpartesipfius G D , quas A B , cmfdemCD, 
; hoccft,quae A E, ipfius C F . Diuifo eroo G H , in panes 

G l, 1H, numeri G D i & A E; in pait« A K, K E, nurac-l 
■ - • ■ . riC Fi cntiTmltitti.|' 

! A;.'..... K-E.... B. do partium GI,IH,| 
1 C. F . P i»,uiritudini parti 

.) 1,, H; . A Aj, A E, aeqiuiv' 
: • ' eademqueparlfiiDl , 

G I, qMani lH,ipfius C D ,qua:tam A Aequam K 
/Ius C F w Gum ergo C D.numcrus maior fit numer^f, 
erit &-tam G D quam I H, pars ipfius C D,maior tara nu¬ 
mero A viqu^m KE,patt< ipfius C F. SumptiS igiturflnti 
lis G L, I M «qualibus ipfis A A^, K E i tiit G L, ei^ra 
para ipfius CF, qua A K, ciufdemC F , hoccll, quiGl, 
ipfius C D} Acpro ndecumtctusG I, totius C D litta- 
dem pats, qu» aq|atu.vG L, ablan C F.-crit & rcliquusll, 
reliqui .F D, eadem pars, qu« totus GI, totius CD.Eo-! 

' demque argumento oftendemus M H, eandem clTf parftm: 
ipfius F D,qu£Beft totus G 1, ucl 1 H, totius C D. Q^paia, 

I ergo tam G I, quam f H, eadem cft pars ipfius C D, qiijj 
I cfttam L I. quatn M H, ipfius F D jerit uterqueG 

, fimul c«dtm partes ipfius C ,D qu« uterque L 1, M H.f-! 
fius F D. Eft autem G H, c«dem partes ipfius C D ^>^11»] 
A B, ciuldem C D, pro- ter «qualitatem numerorum A l’i] 
G H . Igitur & uterque L l, M H, fimul ca;dcm partes rii 
ipfius qu« A B, ipfiuk e D. Qjiia ucro fi abiquali-' 
bus A P, G H, «qualesauferantur A A, K E, & G L,lM,j 

[ rdiqui B B> & L Ij M H, fimul «quales fime: Ent quotjuc, 
! E B, reliquus eaedem partes reliqui F p,qu« A B, totus to-j 
tiiis C D, nempe, qu« uterque L I , M H, fimul ciateiufj 
dem F D. Si numerus cigo numeri partts fuerit, &c.Qucil 
•erat ofiendendum. 

S C H 0 L l 0 71. 

'7^. 0 N. 4^nipnfiramt Euclides h4nc propofttionettt, 

admodif ri},f»'f(ede'7te ejuod nonnuUiinterpretes fAciunt^ 

iion confialat hiCyTehe^uHm numeru E. B, alicuius numerie/f, 

dem fjje panes ■, qmt efi numerus A E , numeri C F i 
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^reliquum E B, alicuius numeri eandem 

Partem j.qu* eff^ Ey iffius C F. Licet enim if (Ius E Byduflu 

adumere,y triplum , quadruplum, eJrc, donec E B ,/tt ita fub 

multiplex numeri ajfumpti G C, ut A E, ejl fubmultiplex 

Ipftus CF. 

THEOR. 7.PROPOS. 9. 

S1 numerus numeri pars fuerit, & alter 
alterius eadem pars: Et uicilTim , qujspars 
eft, aut partes primus tertij, eadc pars erit, 
Uel eaedem partes & fecundus quarti. 

s I T numerus A, numeriBCjC^dcm pars, qu® nume¬ 
rus D, numeri E f, fintque A, B C, minores ipfis D, E F, 
(inouli iingulis . Dico 5c uiciiiim eandem partem tflc, aut 
eafdem partes A,ipfius U qua 
liscft , aut quales B C , ipfius A ... . 

E F. Dmiiis enim numeris 
B C, E F, in partes B G, GL, D. 
& E H, H F, ipfis A, ikDy E.H.F 
*qua!es $ erit multitudo par¬ 
tium numen B C,aEqualis multitudini partium numeri EF., 
Q^ia ucro b G, G C,inter fc funt aquales, & minores qua 
E H, H F, qu® inter fc etiam squalcs lunt, quod Sc totus 
B C, toto E F, minor ponitur 5 Erit B G, ipfius E H,eadem 
pars, aut partes, qu® G C, ipfius H F 5 ac proptciea & ucer- 
que B G, G C,fimul,ncmpc B C, Iccundus utriufquc E H, y. uel 6. 

HF, fimu),nimirum E F, quarti eadem pa ts, uel partes,qu® fepumi. 

B G, ipfius E H, hoc cll, qu® A , primus ipfius D, tcitij. 
Si numerus i^itur numen par:, tuent, &c. C^od demon- 
firandum erat. 

S C H 0 L I 0 K. 

jQjf on fi loco primi numeri unitas accipiatur,qu£ nume~ 

ri alicuius pars jit, qua aL er numerus alterias ; Erit uic JJim 

unit as 
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unitat tertij nummtidi\ 
•A . farsf qu* fecundusnme-\ 

B . G . C rut quarti} id,qmi to~\ 
D • . . . r • dem argumento 

■E.hitur, ji loco artium 
fumamus partem in dem,j 

frationp f ut ex hoc exemplo apparet. 

10. THEOR. 8. PROPOS.I0. 

SI numerus numeri partes flierit, &al-; 
ter alterius e:^dem partes ; Et uiciflim, qui; 
partes eft primus tertij, aut pars, exdem 
partes erit & fecundus quarti, aut pars. 

Si t numerus a n, eidem partes numeri C.qugnumf 
rus D E, numeri F, ilnrquc A B, C, if fis D E,F, minoiB, 
fiiiguli finguiis. Dico & uicilUm , numerum A 
paitesciTcjautpartcmnumcn D E.qui numerus C,ellnu 

meri F. Diuifis cnimfltt- 
meris A B, D £, in parte 

A . . G . . B AG, GB,&DH,HE, 

C. numerorum C, & Fitff 
D. H. E multitudo partiu in A B, 
E. squalis multitudinipar< 

tmm in D E, & tam A G, 
quam G B,eadem parsip 

! frus C,qus tam D H, quam H E ipfius F . Vicidim etfOfi 

a.feptimi erit,aut p)artes A G,ipfius D H,&. G B,ipfius H E 
. qus C. ipfius F ; Ac proi terea eade pars erit,ucl partes AG, 
ipfius D H,qus G B, ipfius HE.Igitur di uterque A G, GB, 

f. uel e, nimirum primus A B , cadem pars ens, aut paitcj 
feptmi, ' D H, H E.fimu!, nimirum D E,terrij,qui AG, 

ipfius D H, hoc cd , qui G, feiundus quarti F. Si nu* 
merus ereo numen paitcs fuerit, &ai- 

tcr alteri us,6tc. Q uod demon 
.. ftrandum erat. 

THEOR. 
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THEOR. 9. PROPOS. ii. 

SI fuerit ut totus ad totum, ita ablatus 
ad ablatum: Et reliquus ad reliquum erit, 
ut totus ad totum. 

Sit utiotus numerus AB>adtotum C D,ita abla¬ 

tus A E , ad ablaium C F . DiCO & reliquum E B,ua rch. 

quum F DstflTe, utcftto 

tus A B , ad fotum CD. A. 

Cum enim nr,uf A B , ad C.F; .. D 

e D, ita A E, ad G Fi erit ^ ^ ^ , • 
per defin.20. A B , ipfius C D, df A E, ipfiu? C FM aecpie 

multiplex , uel eadem pars, ucl caedem partes: uel certe 

A B, ipfum C D , & A E, ipfum C F . aequaluer contine¬ 

bit, eandemque infuper illius partem,uel ea (dem partes. Sit 

primum A B, ipfius C D, & A E, -pfius C F , $quc multi¬ 

plex . Quo pefito erit e contrario C D, totus totms A B, 

eadem pavs, quae ablatus C F, ablati A E , propter A B, 

A E,aeque multiplices jpforurn C F. IgiU"" . 

c,uus F D , reliqui E B, eadem'pavs erit, qu* totus C D, ^ 

totius A B'; Ac proptcrca e contrario A BVrpfiusCD , & 

E B , ipfius F D, aeouc multiplex erit. Q^arc critjper dchn. 

:o. ut totus AB, ad totum CD, itaEB, reliquus ad re¬ 

liquum FD. 
S 1 f fecundo A B, ipfiiJs C D , A E, ifdius C F, ea¬ 

dem pars, uel caedem par- A . . . E . . B 

tes.Qjio pofito,erit & rcli- C ..... . E , . . . 3 
quus E B, rtliqui FD, cade 

pars,uel partes , qusE totus A . . . . E . » B 

A B,toti’CDi Ac proinde, C. F...D 

per defin. 20. critut tqtus 

A B.ad totum C D,ita E B, reliquus ad reliquum F D. 

C o N T INEAT tertio A B, ipfum C D,& A E , ip¬ 

fum C F, aequaliter, candemqueinfuper illius partem, uel 

partes. Quo pofiro,erit ccotrario CD,totus totius AB,esd6 

partcs,qua ablatus CF,ab]ati A E,ut moxdemoftrabimus. 
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Reliquus igitur F D, reliqui E B, eaedem quoque partes 

A ;.E;.. B A.E .. B 
C....F..D C.F.D 

er t, quae totus C D, totius A B : Acpropterra, cconttatio 
A B, ipAim C D , & E B, ipfum F D, aequa) ter contuat,) , 
candemque iTifuper illius partem, ucl partes , ut moxok 
demus . Q^arc erit, per defin. 20. ut torus A B , adtotm; 
C D,ita E B,rel,quu5 ad reliquum F D. i 

o D n A B,totus toti C D, aequalis fuerit, &abb‘ 
tus A E, ablato C F j perfpicipj 
eft reliquum £B,quoijUC cire^quii 

A .E ... B Icm rei.quo F D. Nam (i abx^l 
C .F ..4 D libusaequalia demantur } qua^ 

manent, funt aequalia. 
fuerit, ut totus ad totum, ita aBia- 

tus ad ablatum, &c. Q^od erat demonlirandum , 

L E M M 

Qy o D aut emi fi ^B, ipfum CDi&jL E >f 
fum C Fi<etjualiter fontineati eandemque mfufexp 
tem illius uel partes i e contrario C Z)> ipfius 

CF i ipfius Jl 
4 . 0 4 .G . . B 

C 4./. 4 X. .D 
4^.4.P.,.JC^ .4 . H.44£ 

C..4L44.M ... B 

fit eaedem partes 
Et fi CDiipfm 

fius A Ei fit 
partes: econtrt- 

rio U Byipfum C D, Ei ipfum C Fi aquahtet 
contineat i eandemque illius partem uel parUS’fhu 
modo demonstrabimus. Contineat primo ^ B, 
C DiCir ^ Ei ipfum CFi aqualiter, nempe fesnd^ 
uilbiSiUtlteVi &c» eandemque infuper parteWi G®’ 



vn. ^ i^s 
(fuidem ipftus C D, ^ H E,ipfm C ita ut mmeri 
reliqui ^ G, AH, ftnt uel aequales ipjis COyCF, 
uel eorum xque muUiplicjes. Diuijjs igitur numeris 
CDyCFytn partes C [ y j Ky Kl>; c!rC Ly L My 
M Fy tplis GBy H Ey aquales j erit multitudo parttu 
numeri C D ^multitudini p artium numeri C F y jeqm- 
Usy quod G By ipjius Q Dy fit eadem pars, qua H Ey 
ipfius C F . Similiter diuifis numeris ^Gy^R.iii 
partes jl-^Oy OG;&y^ P, VQ^ Q^Hy eif. 
dem GByH Ey aquales ierit quoque multitudo par- 
ttum numeri^ Gymultitudini partium numeri u tiy 
aqualis: Cum enim AGy^ARy uel aquales Jint ip*- 
fisC DyCF yuel eorum aque multiplices ; erunt uel 
tot partes in^Gy ^ H, quot inCDyCF :uel cer¬ 
te numerus partium numeri C D, toties continebttwr 
in\A Gyquoties numerus partium numeri CFyin U Ri 
proptereaque multitudo parttum numen ^ C, mul¬ 
titudini partium numeri ^ H, aqualis erit. Si igitur 
ipfts addantur partes GBy HEy erit ^ multitudo 
partium numeri ^ multitudini purtium numeri 
JL E y aqualis: Atque adeo una pars numeri C D» 
eadem pars erit numeri J B, qua una pars numeri 
C Fy efl numeri J E. Quare cum multitudo partm 
numen C D, aqualis fit multitudini partium nume¬ 
ri CF i erit C D, eadem partes numeri jBy qua t F, 
ipfius JE, 

Contineat fecundo JByipfum C Dy& 
yA E y ipfum CFy aqualiter, uidelicet femely bisytery 
.quaterue, &c. eafdemque infuper partes illius, nu¬ 
merus quidem A Bypartes G By numeri CDy& nume¬ 
rus J. typartes H Eynumcn G F, ita ut reliqui nmne 

1 
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^ ■ ■' l aquules ipjis C D,\ 

CPi «eleo-| 

r« (equmid-l 
tiplices. Di-\ 

uifis !^m 
riumemod 

H £,wpir- 

C,,L.,M.,D 

^ * 1^... S... H... K... £ 

C...F 

tes K,K £, numerorum C DtCF, «riii 
multitudo partium ipfius GB, multitudinipartilii 
ipftus H E, (Squalis. Simili modo, diuifis nunm^ 
CDyC Fi in parUs C I, L M, M D, & C Oy, 2^0,1 

: o Fy partibus Cl, iBy&UKyK £, (Squales, 
qmque multitudo partium ipjius C D > multmlk\ 
partium ipJiusCFy aquales y quod qudihet partim 
numeri GB, eadem.pars jit numeri CD, qua um- 
qU(Squepartium numeri H E, eH numeriCF . Dt* 
mque diuifis numeris KGyjl H»in partes A 
^ GydfA I{yi{Sj S Hy etfdem partib<^s GlylB,& 
H KyK E, aqualest erit multitudo partium nuiht- 
ri \A G y (Squalis multitudini partium numeri AH> 
CumenimA Gy AHy uel (Squales fmt ipfisCd, 
C Fyuel eorum aquemultiplices; erunt uel tot paria 
in AGy A Hy quot m C D, C Fy uel certe numdfis 
partiumipjius C D, toties continebitur in A Gy qua¬ 
ties numerus partm ipjius C Fyin AH i proptereaq; 
mulmudo partium numeri A Gymultitudim partim 
nuvfttn A Hy aqualis erit: Quibus ji addantur aqua¬ 
les multitudines partium numerorum G B y HE, erB 
quoque multitudo partium numeri A B , multituM: 
partium numeri A E, aqualis; Atque adeo una pars 
numeri C D y eadem pars erit numeri A B, qua um 
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pars mmerjC F, ef?numeri A E. Quare cum mul¬ 
titudo partium numeri C D, aqualis fit multitudini 
partium numeri € Fi erit C D , eadem partes nu- 
meri ^ Bi qua CF, ipfius U £. ^od efl pri¬ 
mo propofitum ^ ^ 

l A u wro fit C D, ipfm A B*, & C £ > ipfius 
A E > eadefn p ‘art%i Dico e contrario A B, ipfum 
C D, & A.EyipfumCF, aquahter continere, ean- 
demque infuper tUius parum, ud-partes. Diuifis enim 
numeris C D ,CVin partes numerorum A3 , A E, 
erunt ea multitudine inter feaquales. Item diuifis 
numeris AB, A E, in partes partibus numerorum 
C D, C F, aquales, erunt ha multitudine inter [e 
aquales. Quare toties continebuntur ormes partes 
numeri Co , in A B , fupereritque eadempdrs» ucl 
partes ipfius CD, quoties omnes partes himeri C F, 
continentur in A E»(& qua pars, aut partes ipfius 
C F, fuperfunt, propter aquales multitudines par¬ 
tium numerorum C D,CF,& AB, A E. Ita enim 
fit , ut multitudines aquales partium numerorum 
AB, A E, contineant aqualiter aquales multitudines 
partium nutherorumCD, C F,<& infuper in duobus 
illis numeris fuperfint partes numerorum CD,CF, 
multitudine aquales, Quam oh rem AE, ipfum 
CD,& A E, Ipfum C F, aquahter continebit, ean- 
demque infuper illius partem,uelpartes,Qt^d fecun¬ 

do efl propofitum, 

THEOR. IO. PROPOS. 12. 

SI fint quotciinque numeri proporrio- 
naksj 



f. uel 6. 

fe^umi. 

•t.uel 6. 

[extimi. 

5. 
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nalesj erit quemadmodum unus anrecedcn 

tium ad unum confequentiiim 5 ira omnes 

antecedentes ad omnes conreqlientes. 

StNT quotcunque numeri proportionales A,B}G4)} 
E , P i hoc cft, ut Aad B * ita C ,• ad D , £4, E ,.ad P. bico 
cflc quoque omnes A, C, £, fimul ad omnes ' 

utefi A,adB. w 
enim primu A, QI, 

A .... - ' C .. E .., minores quam B,D, 
T) p P. Quoniam igii:ui. 

.. propter eandem pro¬ 
portionem , eadtm 

- pars cft , aut parttij 
A, ipfius B, quae C, ipfius D , & E , ipfius F; erit quoqut; 
utcrquc A, C, fimul vtriufquc B. D,firauleadem parsA'*'! 
partes, quae A, ipfius B, uel E, ipfius F. Burfus quia uVl 
que A>C, fimul,tanquam unus, utriurque B, D,rimiii,' 
tanquam vnius , eadem pars cft, aut partes , qu«e E.ipfius 
F j erunt & ambo A, C, tanquam unus,& E.fimul, arabo j 
rum B, D, tanquam unius, & F, fimul eadem pars,uel pi 
tes, quae A, ipfius B. Qjiarc, per defin. 20. eadem prdpor ! 
tio cft omnium A, C, E, fimul ad omnes B , 0, F, li®ul, 
qu*eft ipfius A, ad B. I 

Sint fecundo A, C, E, maiores * 3c aeque multiplicfii 
numerorum B, 0, F. Q^o pofito, ent c contrario B,ip j 

fiusA,eadem patv 

A. C.... E. quae0 , ipfiusC,| 
B. . . . P. . F . . . &F,ipfius E}At] 

que adeo ut priuv. 
erunt omnes B, 0, F, fin\ul, omnium A, C, E , fimul,cj j 
dem pars, quae B, ipfius A j idcoque & c contrario omne*! 
A, C,E|fimtilomnmrnB, D, F,fimul, & A, ipfius8, 
aeque multiplices. Q^uareperdefi .ao. eadtmeft propof' 
lio omnium A,.C, £, fimul, ad omnes B, D, F,fimul,qu? 
cft A, ad B. Hoc idem uerum cft, cnamfi aliquae proportio 
ncsmuitipliccsjuel etiam omnes , fint numerorum ad uni 
tatem. Ellcnimtadcm femper demonftfatio, uthksP' 

P*'"'» 



Sint tertio A , C, E,maiores quam B , D, F; at non 
multiplices, Q^ia igitur, propter eandem proportionem, 
A, ipfum B, Sc C, ipfum D, 6c E, ipfum F, aequaliter conti 
net, candemque 
inlupcr partem, A........ C.... E. 
ucl partes j Erit B. D... F. 
per lemma praece 
Bentis propos. B, iplius A, & D.ipfius C, & F, ipfius E, eae- 
tlem partes. Igitur ut prius, erunt omnes B, D, F,omnium ( 

A,C, E, fimul eaedem parres,quae B, ipfius A j Atque adeo 
per idem lemma , c contrario continebunt omnes numeri 
AC, E, fimul, omnes numeros B, D, F, fimul,& A,ip¬ 
fum B, aequaliter, candemque infuper partem , ucl partes. 
Q^are per defin.zc.tadcm proportio ell omnium A,C,E, 
fimui ,ad omnes B, D, F, fimul, quae eft A , ad B. 

Sint quarto & ultimo A, C, E, ipfis B, D, F, aequa¬ 
les Qjmniam igitur, fi aequalibus A, & B, cequales addan¬ 
tur C, 6c D,fiun t A,C, 
fimul aequales ipfis B, A . . . . C . . . E . . 
D, fimul, quibus fi rur- B ....D... F.. 
fum addantur aequales 
E, & F,fiunt&omncs A, C, E,fimul, omnibus B, D, F, fi¬ 
mul aequales j Erunt, ut A, ad B, ita omnes A, C, E, fimul 
ad omnes B, D, F,fimul,cum utrobique fit proportio aequa 
htatis. Si fint igitur quotcunque numen proportionales, 
erit, &c. Q^od erat demonfirandum. 

THEOR.lI.PROPOS.i3. 

SI quatuor numeri proportionales fint ; 
Et uiciflim proportionales erunt * 

Sit a, ad b, ut C, ad D. Dico uiciflim efle A,ad C, 



f. >f/ I o. 

9.yel 10. 
feftimi, 

9 Mt to. 
feftimi. 

mMEZrCLID. GSOM.^ 
Ut B, ad D. Nam fint primum A , & C, minores quam B, 
fic Di & A, quoqueminor,quam C. Qu^o pofico,erit,pro 

pter eandem proportionem, 
A • • . e.. A, ipfius B, & C , ipfiusD, 
B.... D. eadcmpars.ueipartcj.Vi- 

cillim ergo & A,ipfiusC,&) 
B,ipfius D, cade pars erit, uel partes : Ac proinde per dck/ 
ao.erit ut A,ad C,ita B, ad D. 

Sint fecundo & C, minores quam B,& Djall, 
maior quam C. Q^p pofito, erit, ob eandem proportio* 

nem C, ipfius D, & A,ip* 
A • . . . . . C. . . fiusiB, eadem pars,iitl 
B. D.,.. partes. Vkiflim ergo &Cj 

ipfius A,& D,ipfiusB,«- 
dem pars erit, uel partes: Atque adeo e contrario, uel A,! 
ipfius C, & B, ipfius D, atque multiplex critj uel certe, ptt' 
lemma propos. 11. huius lib. A, iplum C, & B, iplumi), 
aequaliter continebit,eandemque infuper partem, uclparttt 
Qjiare per defin. lo.erit ut A,ad G, ita B,ad D. 
Sint tertioA, &C, maiores quam B,&Dj at A,mi 

nor quam C. Q30 pofito, erit ob eandem proportiondB, 
uel A, ipfius B , & C, ipfius D , aeque multiplex 5 uclccrtc 

A, ipfum B, Se C, ipfum D,c6 
A • • • • C.. tinebit aequaliter,eandem^in- 
B ... D...... fuper partem, uel partes; Aqi 

adeo c cotrario ent B, ipliusA, 
de D,ipfius C, uel eadem pars, uel certe , per lemma propos* 
li. huius lib, eaedem partes. Vicillim ergo Se B, ipfius D, 
& A, ipfius C, eadem pars erit, uel partes j Ac proinde,per 
defin. lo.cadcm proportio erit B, ad D, quae A ad C,lioc[ 
cft, erit ut A, ad C,ita B, ad D 1 

Sint quarto A, Se C, maiores quam B, Se Dj& A,| 
quoque maior quam C. Quo pofito, erit G, ipfius Di& 
A, ipfius B, ob eandem proportioncm,uel ^que multipU 

uel certe C, ipfum D, Se A ,ip- 
A.C .... fum B, aequaliter cotinebit.can- 
B. ..... ... demque infuper partem,ueipnr 

tes 5 Atque adeo ,ccontrariO) 
erit O, ipfius C, & B, ipfius A, uel eadem pars, uel cene, 



LI B e^RS). VIJ- 
2|8 

uel 
propos.. I. Viciffim cr 

pn&D icfiusB & C, ipfius A,eadem pars cnt.uel paiCCS j ^ „„ 

Acproi^ica c contrario ucl B,.pfms A,,pfius C.a.qwc fe^simi. 

muJnplcx cnt, ucl ccrte,pcr lemma adduaum,d,iplum D 

& A %fum C, continebit sequahter ,candeinquc inlupcr 

partem ucl partes. Q^jare per defin. 20. f 

erit B , ad D, qux A , ad C, hoc clt, ent ut A, ad C, ita B, 

NT quintoA,&C,ipfisB,&D,*quales,&A,mi- 

nor qua Ca^ioniam igitur equa 

lesnurocri A,&B ,a:qualiumnu A... 

merorum C,&D,ucl eadem pars, B . . . JJ, . . . 

ucl etedem partes lunti Erit, per 
defin. io.ut A, ad C,ita B, ad D 

Sint fexto & C, ipfis B, & D, squales, at A, ma¬ 

ior quam C. Q^ia igitur squales numei» A, & B, aequa¬ 

lium numcroruC,&: D, ucl aeque 

mulriplicesfant,ucl certeilli hos ^ * * * * ^ ’ 
cequalitcr continent, eandemque B . . . . . . . 

infup^r partem, uel partes 5 ent, 

per defin.2©. ut A,ad C, Ita B, ad D. 

S [ N T feprimo ac ultimo A, Sc C, inter fc squales, fi- 
ueij maioresfint quam B. & D.fiueminores,fiuc squales. 

Q^uoniam igitur, ob eandem 

proportionem, A ,ipfiusB, & A • C . . 

C, ipfius D,sque multiplex B . . . D . . 

cft, uel eadem pars, ucl csdem 

partes; ucl certe A,ipfum B. & C, ipfum D.squalitcr conti 

net, eandemque infuper partem, ucl partes j funrque A, & 

C.xquaJes i squales quoque erunt B, & D j Atque adeo 

rrit, ut A, ad squalem C,ita B,ad squalem D. Quocirca, 

iiquatuor numeri proportionales finr, &uiciirim propor- 

tionalcscrunt. Q^cdcrat dcmonftrandum. 

SCHOLIOK- 

Coacti furntts in hxc fropojttione, ^ duahus frace. 

dtntibtutotcafusrecanfere , eo/^»e demonHrAtionthm cenif- 

(imis confirmare, una cum lemmate firo^os. 11 .ut earum ucrl 

Kk, z tz 



V CLID. G£OM.^ 
t(^ in otnni^enere froportionis rationalis appareret. Theon 

mnnullt ali^ interpr&tes, HIm duntaxat ofiendmt 
in propontombtts rationalibus minoris inaqualitatii ,inqui. 

bus nimirum antecedentes numeri partes funt confequentim 

utperj^icueex eorundem autlorum demonflrationtb^ appofetl 

ni^maiorerrtnumerurh minoris numefi partes ejje dicmm] 

«r nonnulli concedunt ^ quod eji abfurdum,i^ ab EuclidisiJ 

Jtituto alienum, cum partes appellarit numerum numeri, $i.l 

norem maioris, cum minor non metitur maiorem. 

ex defin, lo, Solis luce clarius conflat, ubi numerosprop(&] 

nales docuit efe, cum primus fecundi, & tertius quartiuK\ 

- multiplexefl, uel eadem pars, uel eadem partes, <^c. 

exiflimaret maiorem numerum minoris partes efle, fatis fui^tt] 

dicere , cum primus fecundi, & tertius quarti,- eadem fers 

eff,uel eadem partes. Ita enim numeros proportionale’inm 

nigenere proportionis comprehendiffet,nt manifeflum eflipu 

re reliqua omnia uerba definitionis fuperuacaneaejfent, * 

15. THEOR. I2.PRO POS. 14. 

SI fintquotcunque numeri, &alij illis 
^quales multitudine,qui bini fumantur, & 
in eadem ratione : Etiam cx cequalitateini 
cadern ratione erunt. 

s 1 N T quotcunque numeri A, B,C, & alij totidemD, 
E, F,fitquc ut A, ad B,ita D. ad E; & ut B . ad r. P oii 

D,itaB,ad E’ 
Similiterque,ca 
dcni ob caufaui, 
cum fir,uc B.ad 
C5, Ita E, ad Fj 
erit uiciflira,ut 

A 

B. 
C 
G 

D. 
E. 
F. T . . . 

H.... 

B,ad E, ita C,ad F. Igitut erit ut , ad D,ita C,ad F j (Cu 
enim utraque proportio A,ad D, 5c Q ad F,cadcni fit pro- 

portiow 



pomoniB.ackF, ut demonftratumcft j & ipfx inter fccK- 
demerunt, utimoxoftcndctur.)>c proinde uici/Iim, ut 
A,ad C.ita D i ad F. 

Q_vo D fi fuerint plurcs numeri , quam tres , uautfit 
criam quemadmodum C,ad G,ita F,ad H j Dico adhuc cf- 
fe,ut A, ad G,ita D.adH. Cui*, cnimiam fitoftenfumin. 
tribus numeris, efle ut A , ad C,ita D,ad F j ponatur aute! 
ut C, ad G, ita F, ad H 5 erunt tres numeri A, C, G,ac alij 
tres D,'F, H,quib?ni in eadem raiionefumuhtuf. Exiequa 
litate igitur in tribus numeris oftenfa .ruifus erit ut A, ad 
G,ita Diad H. Eodemque modo idem oftendemus ifi*quin 
que numeris, per quatuor j ficut id in quatuor humeris dc- 
monftratum fuit per tres, & ficde pluribus, kaquefifint 
quotcunque numeri, & ali; illis «quales multitudine, &c. 
C^uodoftendendum erat. 

S C H 0 L I 0 

Idem 9ferum ejf, fl loco unius 

numeri unitas ajjumaiur^uel etiam 

loco flurium flures unitates , ut 

in hoc exemplo fer^icuuin e fi. 

L E M M 

Q V o D autem dute proportiones numeroru, 
eidem proportioni eaedem funt, inter fe quoque fint 

A. B. €- 

D. E. F... 

eadem, quales funt in demonUratione proportiones 

AM D, & Cyad Fyqua eademoftenfa funt propor¬ 

tioni By adEiitademonUrabitur. Tropter eandep 

proportionem, erit By ipfius £, & tam A , ipfius t>, 
quam Cyipfius Fy aque multipleXyuel eadem parsyuel 

K k 3 eadem 



I6. 

^E'rCLIT>.GEOM.^ 
etedem partes s uel certe B^ipfum E,<^t(im A ,ipfum 
D^quam C^ipfum F, continebit aquali terycandcmue 
infuperpartentyiielpartes. Quare per defin. zo.L 
meri D, C* F, proportionales funty iit quidem h, 
ad D, ita C, ad F. Quod efj propofitum. i 

Hoc tdem demonUratum fuit ab Euclide likf.l 
de proportionibus magnitudinum^ pjrdpos, 11. I 

THEOR. 13. PROPOS. 15. j 
SI unitas numcruni quempiam metia-' 

tur,ceque autem alter numerus altcru que-' 
darn numerum metiatur : Et uiciflim 
unitas tertium numerum metietur, &fecun 
dus quartum. 

.M.e t.i a t V r unitas a. numerum B c, &numcf« 

D,numcrum E F, *que. Dico uicilTlm unitatem A.nume 

rum D,& numerum B C, numerum E F, *qtic metiri. Di 
uifo enim numtro 

"• D.. B C,in unitatesBG, 

B.G. H.C £.•!.. K..F GH, HC,& numtro 

' E F,in partes £I,IK,' 

K Fjipfi D,aequales j erit multitudo unitatum numeriBC 

aequalis multitudini partium numen E F.metierurquezqut 

unitas A,nurnct um D, & unitas B G,ipfum EI, a^rqucunil 

tas G H,iprum I K, & unitas H C,iprum K F : atqueiddr-! 

co eadem pars erit unitas A, numen D, & unitas B G, nu-! 

meri E I,quae unitas G Hmumeri I K,& unitas H C,nunic 

ri A F. Qjrare per ca, quae ad propos. 5. huius lib. oHeafi- 

mus, eadem pars erunt unitates B G, G H, fimul numero¬ 

rum E I, I K, fimul, quae unitas B G, numeri E I, ueluiti- 

tas H C,numcri K F. Itaque quia cade pars eft unitas HQ 

numeri K F. qu* numerus B H,numeri E K} erit, utiWc 

dem6ftrauimus,unitasH C,5c numerus B H, fimul,utrtiii'- 

que 



I B E K3. vn. ^ ifio 

que numeri K F,E K,fimul, eadem pars, quae unitas HC, 

numeri K F, hoc eft,quae unitas A, numeri Dj Ac proinde 

unitas A, numerum D, & numerus B C,cx unitate H C,& 

numero B H,compoj(Itus,numerum E F, ex numeris K F, 

E KjCompofitum aeque metietur. 5iuiiitasigitur numeru 

quempiam metiatur, &c. Q^odcratjdcmonllrandum. 

S e H 0 L l 0 

1 L L Y n idem, quod Euclides demonflrauit de numeris , 

fropos. I J. ofiendit hoc in loco feparatim de unitate, ^ tribus 

numeris, propserea quod unitas non efl numerus, ^uod quU 

dem breuius ita nos demonflrabimus. S^ia unitas ^, nume¬ 

rum B C,£que metitur , atque numerus EilkUmerum Ef i erit 

unitas ^ ,e ad e pars numeri B C, qua numerus D, numeri E f. 

Ter ea igitur ; qut^ ad propos. 9. demonjir-auimus , erit, uicif 

ftm unitas J,eadem pars numeri D,qute numerus B C,numeri 

EF i-Ac propterea unitas -A, numerum D, numerus B C, 

numerum E Ff^eque metietur. 

THEOR. 14. PROPOS. \6. 17*' 

SI duo ni^meri mutuo fe fc multiplican¬ 
tes fecerint aliquos ; geniti ex ipfis aequales 
inter fe erunt. 

D V 0 numeri A, 5c B,fc mutuo multiplicantes faciant 

numeros C, & D,ita ut A, multiplicans ipfum B, faciat C, 

arBjipfura A, multipli 

cans faciat t), Dic6 nu E . 

meros C, & D, inter ie A . . . B . . . • 

enim unitate E 5 cii A, 

ipfum B,multiplicans faciat C j erit C, ex B, toties compofi- I 5. de^n. 

tus,quot funt in A, unitates > atque adeo unitas £, numeru 

A, & numerus B, numerum C,aeque metietur. Viciifim cr 

go U unitas £,numerum B, & numerus A, numerum C. 1 ^.feptimi 

K 4 metietur 



pmEvcLTTf: cfEnmm' 
metietur ajquc. Rurfus eodem modo , quia ^multipli^i 
ipfum A,facitD jcrit D,cx A,totCcs.compo(itus,.quotfunt| 

, in B . unitates, atquci 
E • adeo unitas E , nume-j 

A . . . B. . rum numerusi^l 
D ... C....... numerum 0,jequenic' 

fietui:Metitbafur|utf 
& eadem unitas E, eundem numerum B,5c numerusJ/oD 

A,numerum C,$quc. Aeque igitur numeras A.utruii^t 

numerum Cj dc.D, metietur j d-cptoindc C, & D,interfc 

aquales erunt i Si duo igitur numeri mutuo fc fc i 

cantes, fcccnnt aliquo Q^od dcmonftrandummt, 

S. C HOLI 0 Tl. 

"iP o T E s T eadem propofttQ cum Campano in hunc\ 

modttm proponi» . . 

S I duo numeri fe mutuo multiplicauerint, 
procreabitur unus idemque numerus* 

^VLTlPLiCET enim A,ipfum B,faciatqueC.dia 

eundem C,gigniJt B,ipfum A .multiplicet. T<iam ut prif^i 

A,multiplicans ipfum B, faciat' C.ofeniemus unitatem E,nu 

merum B . ^ numerum A) nHm^\ 

C, aque metiri. At uero, fi nmtm\ 
B, ipfum A, multiplicet, etiam ttniw 

E,numerum B, gg- numerus A, numeri] 

faEfum.per defin. i aque metitur. iH 

ergonumertu C,'gignitur ex multiplicatione B, in A, 

quid em ipfum numerus A , aque metitur, atque .ftnitM 11 

ipfum B , 

i8. THEOR: 15. PROPOS. 17. 

SI numerus duos numeros multiplicansi 
fecerit aliquos j Geniti ex ipfis eandem ra¬ 

tionem 



L mSKy^. VIL %€t 

Itionem habebunt 5 quam multiplicati. | 

N V M E w V s enim A, multiplicans numeros B, C,fa¬ 

ciat D, E. Dicoc{re,ut B, ad C.ita D,ad E. Aflfumptacmm 

unitate Fj erit D, ex B, copofitus toties. quoties unitas;E, 

eftin A,per defif.:'15. fi'wi^tcrquctoticS E,comporittiscnc 

ex C, quoties eadem unitas 

Fjcft in eodem A : Atque ^ , 

adeo B,ipfuiTi i),& C,ipfum A . . . 

‘E, aeque metietur. Quare 5 ^ ^ C . . . . 

;B, ipfiusD, «SeC, ipfiusE.ea E . V... 

' dem pars erit; Ac proinde , 

perdefin. z6.erit urB,ad D, . ^ .a tebti 
Ita C, ad E i et permutatldo, ut B, ad C, ita D,ad E. Sinu- * 'it 

merus igitur duos numeros multiplicans fecerit ali quos, &c. 

Q^od oftcndchdum erat. 

THEOR.16.PROPOS. 18. 19- 

SI duo numeri numerum quempia mul¬ 
tiplicantes? fecerint aliquos : Geniti ex ip- 
fis eandem rationem habebunt ? quam mul 

tiplicantes^ ' 

N V M E R 1. A, 5c B, multiplicantes num.erum Cfa¬ 

ciant D, & E. Dico efle ut A, ad B, ita D,ad E. Cum enim 

cx A>in C, fiat Dj 

fiet quoque idem A . . • • B . , . . 

D, ex C,in A. Ea- C . . i 

demque ratione, D....E • 

cuex B, in C, fiat , • - 
E} fiet idem E,cx C, in B. Qu.ia igitur idcm C, multiplicas, _ 
ipiosA,&B,facitD,& E;cnt, ut a, adB, ita D,ad E. Si ij.fepmt 

duo ergo numeri numerum quempiam mul* 

tiplicantcs,fcccrintaliquos, Scc.Quod 

erat demonftran- 

dum. 
SCHO- 



I 7* vel I 8 

fepmi^ 

SO.i 

m^EVCLT^.GBOM.f:^ 
s C H 0 L l 0 2i, ~ ^ 

Hanc frefafitionem,^ frxcedentem,adqttottuwmnu\ 
meros cum Cam^dno accommodabimus hac ratione, 

Si numerus quotcunque numeros multipli 
ccr, ucl quotcunque numeri numerum quera- 
piam multiplicent; Habebunt produdlinume¬ 
ri eardem rationes, quos numeri multiplicati, 
ucl multiplicantes. 

I n « I C71I7/1 Ji, r, c, D, ueL ex B, C,D, 

in A. Dicoeafdem rationes habere numeros frodu£ltsE,l, 

G, quos niim 

• multiflicsnw, 
C , . , D. fiel multifUctti 

^..G.. B,C,D:hoc(li, 

e/fejUtB^adC,iu 
E,ad Ti ^ ut C, ad D, tta T, ad G. l^am cum ex ,Ayin B,C,Ki 
ex B, C,in ,A, fiant E, f j erit ut B, ad T,ita E, ad F. Similitti 

quia ex ^ fin C, DyUeL ex C, D,in ,.4,fiunt F, G j erit qnm 

ut Cy ad Dyita F,ad G . ,Atque ita de cateris, 

THEOR. 17. PROPOS. 19. 

SI <]Uiituor numeri proportionales fue¬ 
rint; qui ex primo, & quarto fit, numerus, 
aequalis erit ei, qui ex recundo, & tertio fit, 
numero. Et ii, qui ex primo, & quarto fit, 
numerus, aqualis fuerit ei, qui ex fecun¬ 
do , & tertio fit, numero; ipfi quatuor nu¬ 
meri proportionales erunt, 

s IN T quatuor numeri proportionales A, B, C, D» 
ue quidem A, ad B,ita C,ad D i fiatque ex A, primoin 

_ _ D,qu«' 



Ll^ B iO. B/P i^£ 

D quartum J&: F>ex B,fecundo in C,fertium. Diconu- 

meros E, F, aequales inter fe efli. Fiat enim rurfus G,cx A, 

in C. igirurex A, in C, D/fiunt G, Ejcrit» utC,ad 

DjhcceftjUt A,ad B,itaG,ad 

E, Rurfus quia ex A, & B, in A • . . 

C,fiunt Gy& F3 erit quoque, B.. 

ut idem A ,aJ B Jta G , ad F . C. 

Q3,are,pcrlemmaprepos.14. D. « . , 

habebit G, ad E,& F, eandem E. 

ptoportionem; eam uidelicet, F .. 

quam habet A , ad B; Ac pro- G. 

inde E, & F, numeri aequales 

erunt, ex- ijs,quae ad dcfin.io. fcripfimus. 

Sed iamfitE,cx A,primoin D,quartugcnicus,5qua- 

lis ipfi.F,produfto ex B, fecundo in C,tcrtium. Dico quatu 

or numeros A,B, C, D, proportionalcsefle, ut quidc A,ad 

B, Ita Qad D. Fiat enim rurfus G,ex A,in C. Q_uiaergocx 

A, in C, D , fiunt G, Ej erit,ut C, ad D, ita G.ad E, uel ad 

F, ipfi E, aequalem. Habet enim G,ad jequales E, F,eandem 

rationem,ut addefin. 20. docuimus. Rurfus, quoniam ex 

A, & B,in Cjfiunt G, 6c F; erit quoque, ut A, ad B,ita ide 

G, ad eundem F. Qjiare proportiones A, ad B, & C,ad D, 

cum eaedem fint proportioni G,ad F^ ca'dcm inter fcerunt, 

per lemma propos. 14. Ac proindeeiit,ut A, ad B,ita C,ad 

D . Si quatuor ergo numeri proportionales fuerint, &c, 

Qjipd erat oftendendum. 

S C H 0 L I 0 2i, 

P o T B R A T huius theorematis prima pars proponi 

etiam ad hunc modum. 

'j.feptimi 

tZ.feptimi 

j.feptimi 

18 .feptimi 

S i duo numeri duos numeros eandem, qua 
illi, habentes rationem multiplicent, antece¬ 
dens nimirum illorum conTcquentem horum, 
&: confequens antecedentem 5 geniti ex ipfis, 
;Equales inter fe erunt. 

Ita enim ojlenjum efi numerum f, fit ex A» antece¬ 

dente. 



dente^in Dyconfequmtem^ dqualem efe numero F^quimcm 

tur ex Bf confequente in T, antecedentem. 

THEOR. i8. PROPOS.20. 

SI tres numeri proportionales fiierW 
qui fub extremis continetur, i^qualis efteij 
qui a medio efficitur; Et fi, qui fub extre-j 
mis continetur, cxqualis fuerit ei,quiame-i 
dio deferibituri ipfi tres numeri proportio-! 
naies erunt. 

Sint tres numeri proportionales A , B, C, utquidi 

A, ad B, ita B,ad C. Dico numerum qui fit ex A, primoin 

C, tertium , aequaiem efle ei,qui ex B, medio procreatur,; 

Sumpto enim D, qui ipfi B, fitjequ3li«,eritut B,ad C, hoc 

cllj ut A,ad B,ita Djaci C;numerusqucgenitus exB, inD^ 

a:qualis erit ci, qui cxB,iii 

• jfc procreamur, Q^iaigitur 

®. D , quatuor numeri A, B, 0,| 

^ ‘ • C,propoitionaks funt.erit 

r . 1 .... numerusfaSus ex A,inC, 
9-Jefttnit atqualis eijqui fit ex B, in D, hoc cft, ci, qui cx B,in icpro-| 

ducitur. 

Sed iam fit numerus produ^us ex a,primo in c,ter¬ 

tium,aequalis ei,qui fit cx B, medio in^ fc . Dico tres numc- 

los A, B, c, proportionales effe. Sumpto enim rurfum D,; 

arquali ipfi B; erit, ut B, ad C,ita D, ad C; & numerus,quij 

fitex B, in D,$qualiseiicei, qui fit ex B,in /e, hoc cft,ei qui 

fit ex A,in C. C^oniam igitur numerus, qui fit ex A,pri- 

. i»'C.quartum*qualiseftei,qui fitex B, fecundo in D, 

I o.Jepmt tertium j erunt quatuor numeri A, B, D, C, propor- 

tjonalcs, ut quidem A , ad B, ita D, ad C, 

ucl B,ad C, St tres igitur numeri 

proportionales fucrinf,Scc. 

Q^od dcmonftrau- 

dumerat. 
THEOR. 
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THEOR. 19. PROPOS. 21. 

MINIMI numeri omnium eandem 
cum eis rationem habentium, metiuntur 
aeque numeros eandem cum eis rationem 
habentes, maior quidem maiorem 5 minor 
uero minorem. 

Sint numeri a B,C Djininimi in proportione cad^, 

quam habent alij duo numeri maiores E, F,ica ut fit.quem- 

admodum A B,ad C D,ita E, ad F. Dico A B,C D.aeque 

metiri ipfos E, F i maiorem quidem A Bj ipfum maiorem 

E, at minorem C D, ipfum rrinorem 

F;hoc eft, aritcccdentem j ipfum an- A . . . G .. B 

recedentem, & confequentem,ipfum C , . H . D 

coniequcnrem. Cum enim iit, ut E .. 

A B,ad C D,ita E,ad Fjcrit uiciifim, F. 

ut A B,ad E,ita C D, ad F ; Atque 

adeo cum A B,CD,minores iint, quam E F j erit A B, ip- 

fius E,& C Djipiius F, eadem pars, uel partes. Partes qui¬ 

dem nequaquam : Diuifis namque, fi fieri poteft, AB,CD, 

in partes A G, GB j C H, FID,numeroi umE,Fjeritmulti 

tudo partium A G,G B.aequalis multitudini partium CH, 

H D ; Ac propterea A G, ipfius E, & C H, ipfius F, eadem 

pars. Eritergo,ut A G,ad E, ita C H, ad F j & uicillim,ut 

A G,ad C H,ita E, ad F, uel A B,ad C D j Ac proinde nu- 

mcriA G,CH,minoresquam AB,CD,eandcm habebunt 

proportionem,quam AB, C D. Q^ujod cit abfurdumjcum 

A B , C D , in fua proportione ponantur minimi. Non er¬ 

go A B,ipfius E,& C Djipfius F, esedem partes funt. Q^a- 

re eadem pars s Ac propterea A B, ipfum E, & C D, iplum 

F, aequalitermetietur. Minimi ergo numeri omnium eande 

cum cis rationem habentium, &c. Q^od dcmonftrandum 

erat. 

S C H 0 L I 0 2^ 

I Pari ratione^^ hoc utram efi, quoi Campanus docet. 

Qj/ O T- 

). defn. 



_^EVCLI<T>. GEOM.^ 
o T L I B E T numeri minimi in conri-' 

nuatione fuarum proportionum , liue esdem; 
fintjfiuediuerlae proportiones, mctiuntur2qu^{ 
totidem alios numeros , qui eafdem cumefji 
proportiones habent, primus primum, fecun.) 
dus fecundum,tertius tertiuqi,&:c. 

Sint enimflttres^ e^uxm duo numeri ^ b , CD^i^ 

minimiin continuatione fuarum froj^ortionum^fiue eadeijt 

C..L.D 
G... H. I. 

proportio A B,ad C D, epua C D, ad E V^flue non j ita ut m»i 

po^nt reperiri alij numeri ipjia ^ B.,C DyEF, minores, fi-\ 

rum primus ad fecundum fit, ut B ,ad C D i (i> fecundspti'^ 

tertium , ut C D ,ad EB,&c. (^quamuis talesproportionesreft- 

rianturfeerfum in minoribus numeris non continuatis jnioii-' 

rum proportio ^ B, ad C Ofn numeris 4. ad 2. uel i.ad i.f 

minores funt ipfis ^ B, C D i quemadmodum ^ propoTti0itt\ 

numerorum 16.lo, Zf. qui minimi funt in continuatione iu, 

rum proportionum fubfefquiquartarum , cum in minoriliiul 

numeris non pojjint continuari, reperiuntur feorfum inmi-i 

noribus numeris i proportio quidem 16, ad to. in 8 

proportio uero zo. ad z 5. in 4. ^ f, uel in iz.^ i j.)Si»i 

deinde totidem numeri G, H , /, non minimi, continuattit 

eifdem proportionibus, nimirum G, ad H,ut ^ B, ad CDiii 

H,adI,utCD,adEF. Dico A B, ipfum G,&C Z),»/»* 

EF , ipfum I, metiri aque . Cum enim fetut ^ B 

[ i.fiptimi C D, ita G,adH erit uieijjim ut ^ B, ad G ^ita C 

Eodem modo, cum ft ut C D ,adEF,ita H, ad I, erit quttjix \ 

uicijjim, ut C D , adH , ita EF, ad I. Quare ^ B, 

z o tdejin G , & C D , ipfi us H, & E F ,ipfius I, erit uel eadem 1 

uel eadem partes. "Partes quidem nequaquam. Diuifis enit»} 

fi fieri potefi^A B, C D, E F, in A K b i CL,LDi 

EM y M F , partes numerorum G,H,I, erunt tot partes i» 

AB, quot inC D, & in EF i atque adeo A K , ipfii*^ 

i.defin. CL, ipfi us H, eadem pars. Erit ergo ut A Yc, odOfF* 



^libsbc3>- vn. ^ ls^ 
CL, adHi& Mcijjim ut AK, adC L , ita G, adH,uel■ 
adC D . E^demque modo erit ,ut C L,adE M, ita C D, ad 

E E . S^uare continuanturnumeri ji K, CL,E M,in propor¬ 

tionibus numerorum A B, CD,EF,^ minores quam CD, 

EF. Quod e fi abfurdum^cum hi ponantur in fuarum propor¬ 

tionum continuatione minimi, T>{on ergo A ByCDf E F^eadem 

partes Junt numerorumGfHyI. Quare finguh finguUrum 

eadem pars •, Aie propterea A B,ipfum G,& C D,ipfum H, 

E f, ipfum I, seque metietur, ^od efipropofitum, 

Q^v o D fi tres numeri dati A, ByC, minimifint in conti¬ 

nuatione fuarum proportionum, ita ut etiam quilibet duo mini 

mi fintyfacilius idem hoc modo demonflrabitur. Sint alij tres D, 

E, F, non minimi,qui eafdem habeant proportiones, quas A,B, 

C. Duo A, BjCyipfos D, E, 

F, aque metiri. TSfa per hac A*, JB...., C... 

propos.iuAyBfCiifintmi- D,... E....,F...... 

nimi in proportione A y ad 

B, £que metiemur ipfos D,E} eademqi ratione B, Cyipfos E,F. 

Quare cum A,ipfum D,^ C,ipfum F,.eque metiatur, ac B,ip- 

fum E} metiemur aque omnes A, ByC,tpfos D,E, F. 

K3 .feptimt 

THEOR. 20. PROPOS. 22. 

SI fuerint tres numeri,& alij ipfis multi¬ 
tudine 2equales> qui bini fumantur,& in 
eadem ratione, fuerit autem perturbata eo 
rum proportio; Etiam cx aequalitate in ea¬ 
dem ratione erunt. 

Sint tres numeri A, B, C, & totidem D, E, F, qui 
bini fumantur ,& in eade 
ratione, fitque perturba- A.. H ... 
tacoruypportiojutquide B... D .... 

A, ad B,Ita E, ad Fi & ut C. £ . 
B, ad C,ira D,ad E.Dico, G....... F , , 

cx f qualitate quoque ciTe 

ut 



EVCLID.GEOM.mS 
I Ut A,ad C, ita Dj ad F. Cum enim fit Ut A , ad B, ita E,ad j 

i^.fepttTtii F 3 erit numerus cx A, in F,genitus'a£qualis numero,qui Ht 

ex B,in E . Pari ratione, 

A.. H. .. cum fit etia^ii ut B,ad 

B . . . D. .. C, ita D , ad £,erit eide 

C,. numero, quifieexB,inj 

G. ......* F .. E, aequalis numerus,qui; 
firexC.in Dj Atq}|^| 

numerus genitus ex A,primo in F,quartum aequalis eriyiuj 

mero ex C, fecundo m D, tertium, produdo. Q^arctnti 

ut A,ad C,ita D, ad F. | 

' C^v o P fi fuerint plures numeri, quam tres, ita utfr 

etiam C,acl G,ut H,ad D j Dico adhuc eUe, ut A, ad G,ital 

H, ad F. Cum enim iam fitoftenfumin tribus nunieri^tt.| 

fe ut A,ad C,ita D,ad F j ponatur autem,ut C,ad GjtaH.j 

ad D; erunt tres numen A,C, G, ik alij tres H,D, 

niin eadem ratione fumuntur, cftquc eorum propo0io| 

perturbata. Ex aecfualitate igitur in tribus numeris often-j 

fa, critrurfus.ut A,ad G, ita H,ad F. Eodemque modoidcj 

oftendemus in qmnquc numeris, per quatuor, ficutidin 

quatuor numeris demonftratum fuit per trcs,& fiede plun- 

bus. Itaque fi tuennt tres numen, Sc alij ipfis multitudine 

aequales,qui bimfumantur,&:c. Q^od oftendendumerat, 

S C H 0 L l 0 21. 

o V t A M Euclides « illis fex modis ar^ 

inprnportionibuSfqmsin magnitudinibus Itb. 

uh, ^ demonHrationihus confirmauit,duos tantum hic »f|* 

meris oflendity niniirumeum,qui a permutata propirtioiufn' 

miturypropos^ l) Cf ilium^ qui ex,xqualitate dicitur, 

l4‘& ZZ, huius lib.non alienum a noftro infiituto erit,hreiii- 

ter reliquos quatuor modos in numerisy alia quadam op»' 

dereyoblo fequenttbus theorematibus. 

Si quatuor numeri proportionales fint; Et 
inuerla ratione,fiue conueriendo pcoportiona 

ies erunt, 
sx ^ 
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S } T , ut ^ , ad B, ita C, ad D. Dico (i;- conuertendo 

ir}uerfa ratione^?fJe ut B,ad D,ad C. Cum enim fit C,tfd 

D,ut adb. erit uicijjim C,ad 

ut.D, ad B. Bjirfus tjuta efi.DiadBj,. ^. C . 

utC, ad erit uicijjim Dy ad C^ut B ..»> ‘ D ,, 

Byvtd ^y hoc eji , ut. B .,ad jiy ita D, 

ad C^od eft fro^ajitum . 

li.Jeftimi 

S c compofiii humeri proportionales fint: 
Hi quoque diuifi proportionales crunt« 

s I T ut ^ B, ad C B, ita D E , ad F E, Dico diuiden- 
do ejfe ,'ut ^ C ,ad C Byitd D F, 
fid P E ■ Cum enim jit ut ^ B, B 

ByitaDByadFE,erituicif~ D . .F\...E^ . , , 
fim , ut.totus,^ Byad totum de, 
fta ahlatut C B, ad ablatum F E: proinde,ut totUs j4B,ad 
iotum D E, ita reliquus A C,ad reliquum D F: hiic-<ejl,A' C,ad 
io A, ut C By ad F E.J^dcijjim ergo.exit quoque lACi ad C'M^»t 
D F,ad F E. H^uod eji projojltum, ... 

II. 

i 3 .f tptimi 

I I tfeftimi 

13 fe^timi 

S,i diuifi numeri proportionales fint;‘Hiquo 
^ue compofiti proportionales erunt. 

III. 

5* I T ut A B, adB c\ ita D E. ad E F . Dico'compbiiert 
doy effe ut A C, ad B Cfta DY,adE F. Cum enim ftt,ut AB^ 
ad-BC,itaDE,ad EFyerit uicif- ‘ ' f" 
fm, ut A3, ad L)E, ita B Cj ad A 'B ... C 
EF i Ac froinde AByB C .fimul D ....E..F 
ad Hi E , EF, jimul ,utBC,ad \ . 
E F . Et uicijjim A B,BC,(imul,hoc eji, totus A C,«f 
DE, EE, jimul, hoc efi f iofut DF,ad EF. ^j*qd eji profofitii. 

t i feptimi 

tl.fepttmi 

i ^.feptimi 

S r compofiti numeri proportionales fint j Hi 
quoque per conuerfionem rationis proportib- 
nales erunt. 

^ 1 T Ut A.B,ad.C.B,ita'£( E,adE E. DicOry fer conuer- 

LI fonem 

llll. 



^EZrCLITt.GSOM.^, 
finem rationis ef e quoque jttt A. Bjad A C^ia DE,iifDF 

Cum enimft^ ut AB,ad C B, ita DE, ari F E, erittdljglii^ 

ut tottts A E, ad totum DE,«4 4Wi<- 

^C, , . S tus CB, ad ablatum F E ; ^cfrom- 

D\ . ..F .. £ ^^'3 ut totus A B, ad totum DE,«i. 

, erit reliquus A C, ad reliquum DF, 

\ViciJfm igitur fUt AB, ad A C, ita DE, ad D F. Qudtji 

frofoftum, l 
■ X.VR SVS ex his facile demonfirabimus theorema i^l 

numeris ^quod in magnitudinibus ojiehdit Euclides 

Videlicet* 

S i primus ad fecundum eandem habuerit» 
donem^ quam tertius ad quartum; habueritaii 
tem 6c quintus ad fccundum eadem rationem, 
quam fextus ad quartum : Etiam compofitus 
primus cum quinto ad fecundum eandem ha¬ 
bebit rationem , quam tertius cum fexto ad 

quartum. 

S I t ,»<* AB, f fimus ad C,fecundumffta DE ftertinsfi 

F, quartum : Item yt BG, quintus ad C , fecundum,italE', 

fextus ad F, quartum , Dico ita 'efi A G; compofttum eyjirw»j 

quinto,ad Q, fecundum, ut efi D li,conipoftus ex tertitiri 

■ fexto,adf'^', 

D.tum.Ciim\ 

C F...... fit,utBGiii\ 

■ C,uaEEf\ 

F jerit conuertendo ut C,ad BG, ita E,ad EH. i^oniat»if 

tur efiut AB , adC, itaD E , ad F j &ut C, ad B G,iw 

¥, adElAi erit ex aqualitate ,ut AB,<t<i BG,»t4 DE,-*^^^^'! 

Componendo igitur,ut A G; ad B Gi»t« D H, ad EH. 

cum rurfus fit,ut A G, ad BG,ita DH,ad EH : & 

ad C,ita EH, ad Fi erit exeequalitate, ut AQ,ad 

ad¥*^tMdefi propofitum, | 

£ o D E M modo ^ hoc Theorema ofiendemus. 1 

Si duo numeri ad duos numeros eande»’ 
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habeant rationem; & detradi quUanj habeant 
aaeofdera eandem ; Et reliqui ad eordem.ean . 
dera rationem habebunt. ‘ ; 

5- I T ut totus A B>d c,«rf totus D E, F ^Itefn Ut' de^ 

traf!us,^ G, ad C.ha dar^Bus F. Di^ & rehq^um 

GB, ejfe ai C,u'- eji reUcjuUfH E,ad f.Cum enim Jit, ui KGj 

F ..... 

ad C, fta D H, 

iif F } erh con ^ .A .<i • • ^ G 

uertendditit C^' ..C.. 

ad Jf Gy ita F, ■ ; , 

ad b H. ^uia icitur e^yUt k^,ad C,tta D E,ad F} & ut C, 
ad A Gyita.FyadD Hj irit ex &qdalitateut A B, ad A G,»f« 

D E, ad D HBiuidendo ergo ut G B, ad A G,itA > ad, 

D H. Itaque cum rurfmfitiUt G B,ad A.G>«rf H 
tir ut A G,ad C, ita D H^ad F } erit e^ dq^alitatx , ff/f h 

ad C, ita H E, ad F. %oeji prejojitum: 

I r E M & hoc HeibdiiBrabimus. 

S 1 primus ad reamdum eandem habuerit ra 
donem^quain tertius ad quartuhi j hal^crit au 
tem Sc primus ad quintam eandem, quam ter¬ 
tius ad fextum : Etiani primus ad- compodmm 
fecundum cum quinto eandem rationem habe- 
bit^quam tertius adquartum cum .r 

5" I T primus A t ad fecundum tt C, ita 

quartum E Ei& ut primus A, ad quinturn C GyttdteruusT), 

Id fextum F H. Dico na ejje Apprimum qd BG ycompftum ex 

fecundo & qumto , 'r» ' ' —'- 
mefi D , tertiusad ^ ' V yP ' ' ' 4* * - Vi 
£ H, compofitum ex B .. • • C •. G E...... f .... W 

quarto fexto.Cum _ , .mr-- 
enimfit,ut A,ad BCfta D, adE, F; erit conujrtendo^ ui BQ, 
adA.ha E D. Quia igitur eji ut B Cyad A,na EF, ad 

D; & ut A,ad CG.ita D,ad iUierit exaqualnate utjBCyad 

CG ita EFj ad FHj (^eemponeudofut BG,ad C G,tta EH, 
i ' " lLz ai 

Jli 

VI 
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^EZ) CL IT>.GS<M>^ ; 
adV Hi cJr conitertendo ,Ht C G,ttd FH,ad E 

niam ergo efi, ut fi , 4dC G y ita D y aJ F H-, ut C^td 

BGyita FH,ad EHi^ritex a^ualituteyut Ay^dBGy itaDyod 

E H. ^uodefipropofitum. • - . ^ 

DiH I Qj'E ex his omnibus inferejnus hoc theoren^:, 

S i quQtcunqueniimeriad eundem habue-. 
rint jpportiones,quas alij illis multitudine^ijM 
les ad quendam alium eumiem^ Habeb^nt(^uo 
que illi omnes firaul ad eundem, proportioE, 
quam nes hi firaul ad eUndem . Et h idem 
numerus ad quorcunque numeros proportio¬ 
nes habuerit,quas idem numerus ad alios mul¬ 
titudine illis aequales; Habebit quoque idcnu- 
merus ad omnes illos fimui proportionem, qua 
idem numerus ad hos omnes limul. 

ffA B E ANT ^mtcunquenjumeriA B,BC,CD,4<i,«'' i 
dem 'E^piro^ortionesy^uat t ot idem ^ G, G H, H I, habtkd 

eundem K. Hoc efiyfif ut A B,<td E,f G, adKi dyMiC,, 

.D F.. G... H ..... l 

K..... 
ad E, ita G H,a4Xie^y ut CDyad E,tta H I,ad K. DkV0- 

net illos fimui, hoc ef, ipfum A D, ad E, eandem haberefn- 

f ortionemyquam hi omnes fimui, hoc efh, ipfe F I y ad K. Cn» 

enim fityUt AByprinius ad B,feeundumfita FG,tertiusadK, 

quartum : Item uf B Cyquintus adB,fectmdumfita GH,^* 
tus ad Tkyquartum i erit quoque ut A C, primus cum qmMh 

ad Byfecundkm,i:a F H,tertius cum fextOyad Yi.yquarfutn.^f 

Jus quia efiyUt A C,'pHmusad B,-fecundum , ita F H, 
ad K, quartum; Item ut C D, quintus ad E , fecunduniyit^ 

H T, fextus K , quartum j erit etiamy ut A D, primH'f>ti0 

quintOy ad Eyficundumfita F /, tertius cumfexto, ad K, 

tum : Atqtf,e ita de cateris,fi plures fuerint. 

S ib habeat tam idem numerus E, ad numeros quetcnpi{f^ 
ji} 



^ B, B C,C D, proportiones eafdtm, ejuat idem numerusK» 

ad totidem^ G, G H, I i Hoc eji ut E, ad ita K, 

ad VGj& ut P.^ ad B KyadGHi&ut E,itd C D,ita 

K^adH I. Biio eJjejUt P^ad omnes illos fimul^nemf e ad ADf 

ita K^ad hos omnes fimul^utpote ad F I. Cum enim fit, Mt £j 

primus ad A B , fecundum , ita K, tertius adF C, sjuartum ; 

Item ut pyprimus ad BC» cj^uintumyrta Kytertius ai G Hp^ex- 

tum ; erit quoque^ut PyOrimus ad A Cyfecundum cum quin- 

toyita Kytertius ad F Hyquartum cumfexto . ]{urfus quia efiy 

ut Ey primus ad A Cy fecundumy’ta K, tertius ad FH, quar¬ 

tum : Item ut E , primus ad C D, quintum^ ita K, tertius ad 

H I,fextum } erit etiamyUt Eyprimus ad A Dyfecundum cum 

qkinto y ita Ky tertius adII, quartum cumfexto. ^tque ita 

de reliquisyfi plures fuerint. 

THEOR. 21. PROPOS. 2^. 

PRIMI inter fe numeri, minimi funt 
omnium eandem cum eis rationem haben- 

tium. 

23. 

SinT numeri A, B, inter fc primi. Dico cos effr mi¬ 

nimos omnium,qui eandem proportionem habent, quam 

ipfi A ,& B. Nam fi non funt minimi,ei unt aliqui alij mino 

lesipfis,minimi habentes piopor- 

tionem,quam A,& B. fintergo,fi A.. B .... 

fieripoteft, C, D^jn-nimiin pro- C—— D — 

portione A,&: B,Jmiro esqueipfis E 

A, & B, Qjioniam Igitur C,D,mi . . . 

nirai funt in proportione A,&; B; metietur C, ipfum A , 

Djipfum B, aeque 5 atque adeo fecundum eundem nume 

rum,qui fit E,ita ut Qtoties metiatur ipfum A,& D,ipfum 

B, quoties unitaseftin E.liaqicu unitas humeru E,& nume 

rus C, numeru A, ^que metiatur, metietur & uicillini eque 

unitas numerum C, Si numerus F, numerum A . Rurfu^ 1 

quia unitas numerum E,& numerus D,numerum B. asque 

metitur i metietur quoque uiciffim teque unitas numerum 

D,& numerus E,numerum Bi Atque adeo,cum idem nu- 

L1 i merus 

1 j. feptimi 



^ErCLIlD.GEOM.^ 
merus E,utiunque A,&B,metiatur, erit numerus.1,eo¬ 

rum communis menfura. QjiarcA,& B, non fumprimi 

inter fe, fed eompofiti. Qjmdeft abfurdum,5c contrahypo, 

thcfin. Non funt igitur alij numeri ipfis A , & fi mi- 

norcs,minimi in proportione A, ad Bj Ac pro nde i 

minimi funt. Primi ergo inter fe numer/ minimi * 

Q^oderatdcmonftrandum. f 

THEOR. 22. PROPOS. 24.^ 

MINIMI numeri omnium candcnil 
cum eis rationem habentium, primi inter; 
fe funt. i 

S I N T numeri A,5cB, minirrii omnium eandemcuni 

ipfis proportionem habentium. Dico cbscflc inter fepri-j 

mos} hoc efi,nullum nurntru,! 

A. B. praeter unitatem, comunimtn 

e- fura eos metiri. Si enim non; 

D- E — fu n f i nter fe pi im i, fcd habeant | 

numerum communem mtofu 

ram'i fit numerus e, eorum raenfuracommunis,mcfia' 

turque e, numerus numerum quidem A , toties .euoties 

unitas eft in numero D ; At uero ipfum B . tot es, quotc> 

unitasic fi in .E. Qj^ja igitur C,toties compofitus.quor jn D> 

funt unitates, procreat ipfum A j 6c idem C,totiescompoli | 

tus,quot funt unitatesin E, producit ipfum B 3 fir,ut D,& 

9. fron. E,ipfum C,multiplicantcs , producant A, & B. ^arert' 

I %.fepimi dem erit proportio A, ad B, quJE D ad E 3 Atque | 
D, &E, partesipforum A,& B, minores fint, quam A, 

B5 non erunt A , 5c B, numeri m nimi omnium eandtm 

cum cis rationem habentium . Qjuod eft abfurdum. Pn® 

ergointer fe funt numeri A , & B 5 Ac proinde, mini- 

mi numen omnium eandem cum eis ratio¬ 

nem habentium , primi inter fe 

funt. Qjiod ollcn- 

dendum erat. 
SCHO- 
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~ S C H 0 L I 0 ti,- 

Hanc fropoJttionerny&fracedentemcHtnCAmfxnoad 

flures numeros extendemWf hoc modo.,.. . 

Qj o T c V N Qj; E numeri inter fc primi, 
minimi funt in continuatione fuarum propor¬ 
tionum . Etquotcunque numeri in continua¬ 
tione fuarum proportionum rainimijfunt inter 

fc primi. 

5 I N T (juotcunejue numeri inter fe frimi ^4, B, C. Dico 

eos minimos ejfe in continuatione fuaru froj^ortionfsniyita ut in 

mimribus numeris continuari non j^ojjtnt , quamuis frofortio 

duoruTfiin minori- * 

bus numeris refe- A. B.. C,... 

riatur . Si enim no D —- E--r F—>— 
funt minimi, erunt G-- 

aliqui alq minores 

ijifis,nempe D, E,F, minimi in continuatione illarum propor¬ 

tionum. .Quia igitur D, E, F, minimi^ funt in proportione 

numerorum fCi metietur Dfipfum .A ^ & E^ipfum Sf 

ffpfum Cf <eque,per ea,ause ad prapos. z i. huius Itb, demon- 

jirauimus j atque adeo fecundu unum eundem numcru^quifit 

G; itx ut D, toties metiatur ipfum & E^ipfum B, ^ Ffp- 

fum C, quoties unitas eft in G . Quoniam igitur unitai nume¬ 

rum G y numerus D , tpfunt \A , xque metitur } metietur 

quoque uicifim teque unitas numerum £), numerus C, nu¬ 

merum .A ! Bademque ratione idem G, metietur ^ ipfum B, 

Cir ipfum C, seque atque unitas ipfos B.^ F S .Atque tdcitco.A, 

B,C, cum habeant numerum G , communem menfuram ^non 

erunt inter f primi ^fed compofiti. Quod efl ahfurdum , & 

contra hypothefim. Tion funt igitur altj numeri minores ipfis 

.A, B,C,minimi in continuatione proportionum .Af ad B, eif B, 

. ad C i fed ipf .A, B^C,minimi funt. 

/aM nero fint a yB,Cj in continuatione ftarum propor¬ 

tionum minimi. Dico eos primos effe inter fe. Si enim non funt 

nter fe primi, metiatur eos communi menfura numerus G,ita 

, LL s, -vt 



'pmEvcLTTi.Gmvtm 
yt Gytoties metiatur ipfum ^yquotiesunitas eft in 

B, miesf c^uoties unitas ejl in Ei & ipfum Cytoties quotiavni. 

tas eft in F i ^«o-l 

^B.. C, nid igitur G i 

D—— E- F- compofittts facnm 

Gr—- meros 

tiesvnitas eftifuj 

£, Fi fit ut D, E, F, ipfum G , multiplicantes producanif^v\ 

./fyByC. ^uare D, EyF jeafdem habent prooorcionesyquasj, 

B,C, per ea,qu£ ad propos. tS; huius lib. oftendimm j 

adeo, cum D, E, F, minores fint quam .A, B,C ; non ermti^i 

B, C,minimi in continuatione fuarum proportionum . ^jI| 

eft ah fur dum. Trimi igitur inter fe funt ui yByC. J^soilitt 

propofttum, 

THEOR.23.PROPOS. 25. 

SI duo numeri primi inter fe fuerint; 
Qui unum eorum metitur numerus j ad re¬ 
liquum primus erit, 

Sint inter fe primi A, & Bj & ipfum A, metiaturnu- 

merusC. Dko C, ad reliquum B,cfle primum. Si enim no 

funt inter fe primi B, & Cj metiatur eos communi menfu 

ra , fi fieri poteft, numerus D. 

A. B. Qjuoniam igitur D, metitur C;; 

C.... D — & C, Ipfum A 5 metietur etiam 

D, ipfum A : Metitur autem & 

ipfum B. Igitur A, 5e B, non funt inter fe primi, cum ha¬ 

beant menfuram communcm,numerum D. Q^odeftab- 

furdum,&contra hypofhcfim . Eft ergo C, ad B,pri¬ 

mus. Eodem modo,fi numerus quilpiam metia¬ 

tur ipfum B, erit isad A,primus.Quapro¬ 

pter fi duo numeri primi inter 

fe fuerint, &c. Qjipd 

erat dcmoftran- 

dum. 
theoR. 
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THEOR. 24. PROPOS. 26. 

SI duo numeri ad quempiam primi fue¬ 
rint; etiam ex illis genitus ad eundem pri¬ 

mus erit. 
Sit uterque numerus A, B , ad C, primus, produca- 

turque c* A,in B, uel ex B, in A, numerus D. Dico & D, 

ad eundem C, primum clTc. Si enim C , & D, non funt in¬ 

ter fe primi, fit eorum communis menfiira numerus E,mc 

riens ipfum O, toties , 

quot unitates funt in A. B ... 

numero F. Qjmniam C. 

igitur E,toties compofi D. 

tus facit ipfum D, quot E— F- 

funt unitates in Fj fit 

ut F.ipfum E,multiplicans gignat ipfum DjSc contra E,ip- 

fum F,muftiplicans producateundem D. Genitus eftaute 

idem D , ex A, in B . Igitur cum ex E, primo in F, quartu 

fiat idem numerus,qui cx A,fecundo iii B, tertium j erit ut 

E,primus3d A,fecundum,ita B, tertius ad F, quartu.Quia 

uero A,& G,primi inter fe funtj & E,ipfum C, ponitur me 

tiri, erit E.ad A,primusj Atque adeo E, & A,cum fiat in¬ 

ter fe primi,in fua proportione minimi erunt. Aeque igitur 

metientur ipfos B,5c F,eandem proportionem habentes, ni 

mirum E,ipfum B, & A, ipfum F . Quarecum E,mctia- 

tur utrunouc B, & Ci no erut B,Sc C,inter fe primi. Q uod 

Icftabfurdum, & contra hypothefim. Primus “ergo erit D, 

ad ipfum G; Ac proinde, fi duo numeri ad quempiam pri 

mi fuerint,&c. Qjjod erat demonftrandum. 

THEOR. 25. PROPOS. 27. 

SI duo numeri primi inter fe fuerint : 
Etiam ex uno eorum genitus ad reliquum 
primus erit. 

25. 

p.pron. 

I e.feftimi 

ip.Jeftimi 

Z^.fe^timi 

II . feftiwi 

26. 



rCLr^.GSOM.2^ 

zS.fej^umi 

Sint inter reprimi A, & B,gignaturqueexA.in 

fc ipfum. Dico C, ad reliquum B, elTc primum. Sumpro 

enim D, aequali ipfi A,erit & D, ad B, pr mus. Qjiontam 

igitur A, 5c D, ad B, primi funt, erit numerus rx A, inD, 

hoc eB,cx A,in fe genitus,nem 

A..., B... C, ad eundem B , prim®j 

C. Eademque arte oftendetr^J 

D’ • • ♦ numeium ex B,in fcgenitmii,j 

ad A, primum efle. Siduocr l 

go numeri primi inter fc fuerint, &c. C^uod dcmonfttan.l 

dum erat. 

^7- THEOR. 26. PROPOS. 28. 

SI duo numeri ad duos numeros, uterr 
que ad utrimque, primi fuerint; Et qui ex 
eis gignentur 5 primi inter fe erunt. 

s I T uterque A, & E,ad utrunque C,& D, primus,gi-: 

gnaiurquc E, cx A, in B j & F, ex C,in D. Dico £, & F,id-| 

ter fi: primos cllc. Cum enimi 

uterque A, & B, primus fitadj 

Cj erit quoque E,ex ipfisgfni-i 

tus, ad eundem C, primus.Rur 

fus cum uterque A, & B,a(li 

D, fit primus,crit eodem modo 

E,ex ipfis gcnitus,ad eundem D, pnmus. Q.ma igitur uttr' 

l6fepmi, qucC^& D,primuscft ad E jerit quoque F^,e^illispro* 

creatus, ad E, primus. Si ergo duo numeri ad duos nume¬ 

ros, utcrqucad utrumque,&c. Qjrod cratoftendendum 

A. B ... 

E. 

D.. 
I C 

28. THEOR. 27.PROPOS. 29. 

SI duo numeri primi inter fe fuerint) & 
multiplicans uterque fe ipfum fecerit ali¬ 
quem ; Et geniti ex ipfis primi inta* fe crut* 
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Et fijqui in principio, genitos ipfos multi¬ 
plicantes fecerint aliquos i Et hi quoque 
primi inter fe erunt; Et femper circa extre 
moshocciienict. 

Sint primi inter fe A, & B j & ex A , in fc fiat C 5 at 

ex B, in fe fiat D. Dico & C, D, primos inter fecflc; Et fi 

rursu fiat ^ 

A ... B 

C.. ?.*•••/ 

G, 81. H, 16. 

E,ex A, in 

Cj & FjCX 

B , in D j 

Dico E,F, 

cjuoqj eflfe 

inter le primos. Cum enim A, B , fint inter fe primi, erit 

C, fadusex A,in fe,ad reliquum B, primus : Atque eodem 

modo cum B,& C,primi fint inter Ic, erit 3c D, factus ex B, 

in ad C,primus. 

R V R s V s ,quia A,&B, funtinterfeprimi,erit & C, 

faftus ex Ajin (e,ad B,& D,genitus ex B,in fc,ad A,primus; 

Erat autem &C,ad D, primus, Vterque igitur A ,C, ad 

urrunqucB, D, primuserirj Ac proinde E,faduscx A, in 

C primus erit ad Fjfadum ex Bjin D.Qj^odfiadhuccx A, 

in Ejfiat G5 & ex B,in F, fiat H jcum A,6c C, primi fint ad 

B, erit quoque E, ex ipfis genitus, ad 8, primus: Eademque 

ratione 6c F, ad* A, primus erit. Qma igitur uterque A, E, 

ad uti unqucB, F, primus cft 5 ent & G, faftus ex A, in E, 

ad H, fai^um ex B, in F, primus . Et fic deinceps fi plurcs 

fuerint. Nam eodem modo cum A,eSc £,primi fint ad B,crit 
G,cx ipfis fadus, ad B,primus} hccnon & H, ad A; Qua 

re & genitus cx A ,in G,ad genitum ex B, in H, primus erit : 

cum uterque A, G, ad utrunque B, H, fir primus. Si duo 

iraque numeri primi inter Ic fuerint, &c» (^od oftenden- 

dum erat. 

THEOR. »8. PROPOS. jo. 

SI duo numeri primi inter fe fuerint; 
Etiam 



fr$n. 

fron. 

Etiam uterque fiinul ad quemlibet' illorum' 
primus erit; Et fi uterque fimulad unum 
aliquem illorum primus fuerit; Etiam, qui 
inprincipiojnumeriprimiinterfe erum, j 

Sint intrrfc primi A B,B C. Dico 5c utrunque fimul 

A Qprimu cffc & ad A B, 6c ad B C. Si enim A Q AB,non 

funt inter fe primi,mctia-i 

A . . ..B.C tur rilos, fi fieri potcftJ 

D —— communi mcnfura nu- 

merus D. Q^ja igitur 

D, metitur totum A C, & ablatum A B, mctictut; quo^j 

reliquum B C. Non igitur primi interIc funt A B, B C,cum 

eos metiatur numerus D . Q3od cft abfurdum ,5cconS] 

hypothefim. Q_uare A C, ad A B, primus erit. Eodemqj 

modo ad BC, oftendemus eundem cfle primum. I 

Sed iam uterque a B,B c, fimul, primus fit ad vnum 

aliquem illorum, uidclicet ad A B. Dico& Ab, BC,intctfc 

primos efle. Si enim non funt inter ieprimi,mctiatur illos,i 

fi fieri potcftjii umerus D. Qjiia igitur D , metitur A B,&| 
B C} metietur quoque D, numerum A C, ex A B,B C,(5 

/ pofitum ; Ac proinde AC, AB,non funtinter fe primi,cum 

'eos numerus D, metiatur. Q^iod cftabfurdum, & contrtl 

i hypothefim . Sunt igitur AB, BC, inter fe primi. Eodcmq; 

argumento oftendemus A B , B C , infer fe primos cflf,Ii 

I A C, ad BC, primus effe ponatur. Si duo ergo numeri pri 

! mi inter fe fuerint, 5cc. Q^od eratdemonftrandum. 

COROLLARIVM. 

I P X hoc sequitur,numerum, qui ex duobus compoiltus ad uno 
1^illorum primus ctt, ad reliquum quoque primum eflc-S! enim 
1 A C, ad i\ B, primus eit, erunt A B, BC,inter Ic primi, per fecun 
dam patrem huius propos. Igitur & A C, ad 6 C,primus ent, per 
primam partem eiufdem. quod cR propofituih . 

THEOR. 29. PROPOS. 31. 

OMNIS primus numerus, adora- 
ncm 1 



B & 1^3. VIL ^ tjr 
nem numerum, quem non metitrirp pri¬ 

mus eft. , . . ‘ ' 
P R i M V s numerus A,'non metiatMr ri.urrieruthBVpi 

co A,ad B,primum cflc . Si enim A', & B, rionTuni inter-^ 

iprimi, metiatur cos^prjeter uni¬ 

tatem, fi fieri poteft, communi A. B. 

menlura numerus C. Non erit C-- 

ergo C, idem qui Aj quod A, 

pqnatucnon mcnriipfum B. Qjua igitur numera A, alius 

numerus C,metitur , non erit A , pnmus. Q^oj' eft abfur 

dum, & contra hypbrhefim . Primusigitur eft A, ad B i A c 

{iropterea,omnis pnmus ni£merus,ad omnem ilumeru,i3c,c^ 

Q^pddemonftrandumicrat, , . 

THEOR.30.PR6POS.32'. 33- 

SI duo numeri fefe mutuo mulriplican 
tes fecerint aliquem ; genitum autem ex ip- 
fis metiatur aliquis primus nume-rii^: is etia 
unum eorumjqui in principio, metietur. 

p vo numeri A, & B, fe mutuo multiplicantes faciant 

C.qucm metiatur numerus primus Dico & p,mctiri (a| 

tem unum ipforum A, & li, fi non utrunque mctitur.Non 

metiatur enim D,ipfum A} metiatur ucroipfomC, toties, 

quotsut unitates m nu " . • 

mero £;ita utC, fiat A.... B. 

CK D, in £, qui idemfa- C... .'...iu....i*.,.. 

ftuscftcxA inB.Q_uia D... E,,....., 

igitur numerus genitus 

ex D,primoin E, quartum , aequalis numcrp.gttniro ex, 

Ajfccundo in B,tertiumjcrit ut p.pnmus adi i^,(ccundu,ita i 

Bjtcrtius ad E.quartu.Qjjia uerq prim* D,ad A,primus eft, 31 .feptii 

cum eum non metiatur i erunt D,& A, in fua proportione z^feptimi 

minimi. Qjiarcaeque metienturipfos B,& E jnimirum D„ xi.feptimi 

ipfum A^ipfum E; Ac proinde fi P, noq metitur ip 

lu;n 



GEOM.^ 
funi A , nKtietur faltem ipfum B : Eodcmquc modo fi D, r 
non metiatur ipfum B , metietur faltem ipfum A . Siduo 
cpgo^pumeri fc fc mutuo multiplicantes fccermt *ahque,acc 
Q_u.Qd cfat dcoioQftrandum. 

S f H 0 1 I - - ’ 

£ 0 D E M tnoko cf hoctBeorema fiqueni demiriprabimiu. 

, S1 duo numferi fe fe mutuo multiplicantes fc 
cerintAliquem j.genitura autem ex ip^ tnetia- 
turtaliquis noftiptimus numeruf^ uel certe ad, 

ipfum fit compofitus : is ad unum eorum,qui 

in principiorCompofitus erit. 

m ex jiyin B,fiat C, quem uel metiatur numerusmn 

primus D^ueUme cttmj^pfitus ad eum fit. Vico D,queq»id 

unum ipforum ^ , B, compoftu 

^ efie.'Si enim £>■, ait neutrum'»,^ 

i6.fepimi 

D.. ^,& Byad D, primus. 
■ - ^ CyexiUisgenitus, adeuriieiii 

Dfprimus erit. ,^J*od efl abjurdum^cum Z), ponatur uel metiri 

ipfum C,yel certe dd eum efie compofitus. Efi’ igitur D, codp»- 

fitusad jiy^el ad B^cumnon fit p i mus ad utrunqkes 

30. PROBL. 3ir. PROPOS.jj. 

.OMNEM compofitum numerumj alj 

quis primus numerus metitur. 

i../;.';-' QS 

ti.pron. 

Sit humerus compofitus a. Dico aliqufcrn nemetu 
primum cum fnctiri/Mctiatur enim ipfum numerus B, qu' 
fi primus fuerit, habetur propofitum: Si ucro compofitus, 
metiatur ciim humerus C,qui uel primus erit, uel conipo“' 
tus: Si pnmus,cum metiatur ipfum Bj & B, ipfum Ai 
tictur quoque C, primus ipfum A. Si autem C, compo|^' 

—__— -s 
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tusfucrit .metietur cum alius numerus. Quiaucronumc 
rus non diminuitur infinite, 
ueniemus tandem ad aiiquc A. 
numerum,quem nuilusalius B. C . 
metiatur, atque adeo ad pri- 
mumi qui cum mctiaturomnes pr*cedentcs,metietur quo ‘i i, ^ron. 

<5ue compoficum A.Omnem ergo coropofitum numerum, 
aliqms primus numerus metitur. Qjod erat demonftran 
dum. 

Alit er. Q_ui3 numerus A ,compofituseft;meuctuf 
cum aliquis numcrus/ucl etiam plures. Sit omnium metica 
«umcum minimus B 5 quem di- 
coefieprimum . SicntmB.non A . 
cft primus,metiatur eum , fi fieri B ... C — 
potcft,numerus C. Qjtoniam igi¬ 
tur G,mctituriplum J3, & B, ipfum metietur quoque 
Cf minor ipfo B, ipfum A . Q^uod eft abfurdum, cuna B, i r. fron, 

ponatur omnium metientium minimus . 

THEOR. 32.PROPOS.34. 

OMNIS numerus aut primus eft 5 aut 
eum aliquis primus metitur. 

S I T numerus quicunque A. Dico cum uel clle primu, 
uel certe aliquem primum cum mcfiri. Cum enim omnis 
numerus uel primus fit, uclcompofi- 
tus ; fi quidem A, primus eft,habctur A. 
propofitum; Si vero compofitusjme- 
tictur cum aliquis primus . Omnis igitur numerus aut pri¬ 
mus eft, aut eum aliquis primus metitur. Q^od erat often 
dendum. 

PROBL. 3. PROPOS. 35. 

N V M E R I S datis quotcunque, 
reperire minimos omnium eandem ratio-1 

31- 

34- 
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fron» 

9. fron. 

8. fron. 

nem habentium cum ipfis. 

Sint quorcunqucnumeriA,B,C, haberes quaicunj 
queproportiCMies, fiue eadem fit proportio A , ad B, qui; 
B, ad C. fiue non, oporteatque totidem reperire, qui incif-| 
dem proportionibus fint minimi. Qjioniam A, B, C,funt | 

mter fc aut primi, aut’ 
C. compofiti. Si pruni | 

inter fc funt jCtutipC 
in continuatione lua-i 

A. 

E ... 
H — 

B. ... 
D . . 
F. . 

1 — 

L- 

G .... 
K —- rum proportionumil 

nimi,perca j quae ad; 
propos.24. huius lib, 

demonftrauimus. Si ueronon funt inter fc primi,inucnta 
fit maxima earum communis menfura numerus D, qui,iiic| 
tiatur iplbs A, B, C, per numeros E, F, G. Dico E, F, G, 
minimoseflein proportionibus numeroru A,B,C. Q^od 
enim eafdcm habeant proportiones, quas numeri A, B,C, 
ficoftendetur. Quoniam D, ipfos A, B, G, uictitur per! 
E,F, Gjfit, utDjipfosE, F, G,multiplicansfaciat A,B,C.! 
Q_uaic, perea, quse ad piopos. t?. huius lib.oflcndinius,| 
eafdcm rationes habebunt E, F, G, quas numeri A, B, C. ! 

o D uero E, F^G, fint minimi omnium eandem ra* 
tionem habentium cum ipfis, hoc modo perfpicuum fiet. 
Si non funt minimi, erunt aliqui alij ipfis minores, minimi, 
incifdcm proportionibus. Sint ergo, fi fieri pote ft,minimi 
H, I, Kj qui quoniam ipfos A,B.C,metiuntur aeque,utad 
piopos. 21. huius lib. ollcndimus j metiantur cos pet nume 
rum L. Q^o pofito L, multiplicans numeros H, I,''K,pro 
ducet numeros A,B, Cj & uicillim L, ipfos A,B.C, metie¬ 
tur per Fi, I, K. Qjiqniam igitm E , primus multiplicans 

1 D,quartum facit A j & H, fecundus multiplicans L, tertiu 
facit eundem A j erit, ut E, primus ad H, fecundum,ita L, 
tertius ad D, quaitum ; Eft autem E,maior quam Hilgt' 
tur & L,maior erit, quam Dj Atqueadco,cumL,ipfosA, 
B, C,metiatur 5 non erit D, maxima menfura communis 
numerorum A,B, C. Q^odcftabfuidum, & contra hypo 
thefim . Non icitur erunt alij numeri minores ipfis E, F, Gj 
minimiin continuationeproportionu A , adB, & B,ad Q, 

{(d 



fcd ipfl E , F, G , mmimi erunt. Q^amobrcm, numeris 

datis quoVcunque, repcrimus minores , &c. Qj^od facien 

dum erat. 
e O R o L L A R I V M. 

: ■ ' ♦ 

Hi Nc-fit) maximam menfuram quotlibccnumerorum,meti¬ 
ri ipfos per numeros,qui minimi funt omnium caiwiern proportio 
nem cum lafis habentium, Oitenfum enim ell numeros fi, F, G, 
per quos dI' maxima meniura'humerorum A, B,C, ipfos A,B,C, 
nietitur, i*i4iihos efie in continuatione proportionum Ajad B, & 
B-, hd Ct EademqUe eft in csteris ratio. i ^ 

^CH 0 L 1 0 2^. 

Exhis facili Htn comperlernus duos minimas numeros, qui 

eandem habeant proportionem, quam quotcunque numeri dati 

continue proportionales. Vtfi proponantur continue proper.~ 

tionales i4C, Di 

EjhtciUifn^incon 3^* ^»^4: 

tinuatione proportio 

nis minimiy F, i G, 

fue non,rcperiemus . 

duos in eadem proportjone minimosyf per hoc problema funta^ 

Wus f G 3 minimos in proportione duorum ^, fS' B, nempe 

illosyper quos p, maxima eorum comunis menfura eos metifur, 

C aE T ,E R V M aliquando contingit ttnum numerorum 

Ei f j Gfinuentorum effe unitafem,quando fcilicet D, maxima, 

menfura uni ipforum ^y.B, C, aqualis eft ut ex his exeinplis, 

01 

A 33, B. C,3.. 

D ... D.. 

E 3 F.. G.. 3 F 3. F. G..., : 

apparet 3 Manifeftum eft autem, inuentos £, F, G, e^e mini- 

nimos in continuatione fuarumproportionumy cum minor nur 

merus dari non pojjit, quam ynitas. 

PROBL.4.PROPOS.36. \ 
DVOBVS numeris datis , reperire, 

1 Mm quem 
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7. fron. 

9. pron, 

l^.feptimi 

ti.feptimi 
Zt.fep tirnt] 

fj.ftptimi 

7- fron. 

quem illi minimum metiantur, numcruii|j;-| 

S I T repcriendus minimus numerus omnium, quosda | 
ti numeri A j & B, metiuntur. Sint primum daii numerij 
A, &sB,intcr ie primi, icfcquc mutuo multiplicantesfaciantj 
C. Dico C, cfTe minimum , que A, & B,mcauntur. quod 
enim cum metiantur, perfpicuum eft. Nam cum produca¬ 
tur C,c^ A, in B,uclcxB,in A ; metietur A, ipi^m C.ptr j 

B; & B, eundem,52,, pcD|. 
B. A 

C 

E ■ r:— 

Vterque igitur A, & B,ip- 
fum C, metitur. Qjiodaul 
tem C, litminitnus omnifl,| 
quos A, & B,mctiuntut^j 
dcmonftrabimus. Si C, non j; 

eff minimus,itictianfor, fi fieri potefi. A, & B,alium nurae 
rum D,ipfo C,minorem ; mctiatiirque A,ipfum D,pcr£,i 
at Bjcundem I),pcr F. Qjio pofito, tam ex A, in E, quamj 
ex B,in F, & c contrario, producetur numerus D. C^uia i«i| 
tur idem numerus D,fitex Ajptimo in Ey quartum ,&fxl 
Bjiecundoin Fjtcrtiumy erit, ut A,primus ad B,fecunduni,i 
ita F,tertiusad E, quartum. Igitur A,&B, (cum ponanuir 
primi inter fe,& obid,in fua proportione minimi fint)a:que| 
metientur ipfos F, & Ej nimirum A ^ ipfum F, & B, iplura! 
E. Quoniam uero A,multiplicans Bj3c E, facit C,& Djcrit: 
C. aoE), ut B, ad E ; Ac propterea cum B, metiatur ipium! 
E , utoftenfum eft j metietur & C, numerus numerum: 
D, maior minorem. Qjiodcftabfurdum, NonigiturA, 
& B, metientur alium numerum minorem ipfoCi a^quci 
adeo C,minimus efi omnium, quos metiuntur. ^ 

Sint Iccundo dati numeri A, & B, non primi inter | 
(e. Inucniantur C, & D, minimi in eadem proportiene, 1 

ut fiat quatuor numen propor j 
tionalcs,ncmpc A,ad B, ut C, 
ad D. Qjip pofito, fiet idem 
numerus, ex A , primo in D) 
quartum, Sc ex B, fecundo in 
C,tertium. fa^us ergo fit £• 
Dico E, hac uia procreatu clTe 

minimum, quciu A,& B,metiuntur. Q^od enim cumm^ 
tiantur 

A. . 
C. . 
E .. 
F-... 
G-^ 

B. 
D.. . 

H- 
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/riantur.manifcftum eft. Nam cum ta A, multiplicatus a D, 
^ quam B , multiplicatus a C, ipfum E, producatVraetietur 
tam A, quam B, ipfum E. Q^qd uero E,fit minimus 6m^ 
nium , quos A, «5c B, metiuntur,ita probabitur. Si E, non 
cfiminimus,metiantilr, fi fieri poteft, Aj& B,alium nume¬ 
rum F, ipfo E, minorem; metiatur autem A, ipfum F, per 
G > & B, eundem Fjper H. Q^o pofito,fict f ,tam cx A., in 
G, quam ex B,inH, Qana igitur idem numerus F^fSeex 
A,primo in G, quartum, & cx B, fecundo, in H, tertium j 
erit, ut A,primus ad B,/ecundum,ita H, tertius ad G,quar* 
tum. Q^arc C, & D, cum fint -rtiinimiin propotuoncA, 
ad B, ucl H.ad G, metientur ipfos H, & G^aeque j nimirum 
C, ipfum H j 5c Djipfum G. Q^ia uero A,multiplicans D, 
& G, facit E,& F5 erit E, ad F,at D, ad Gj Ac propterea cu 
D, metiatur ipfum G,ut oftenfum cftj metietur etiam E,nu 
merusnumerum F, maior minorem . Qjjpd cftabfurdup 
Non igitur A, & B,mcticntur alium numerum ipfo E, mi¬ 
norem i atque adeo E,minimuscft omnium, quos metiun 
fur. Q^amobrcm.duobus numeris datis,reperimus,quem 
illiminunum metiantur,numcrudi. Q^od faciendum erat; 

C O R O L L A R I V M. 

H I K c Jit, fi duo numeri multiplicent minimos eandem ratio 
nem habentes, maior minorem , & minor maiorem , produci nu- 
nierum minimum, quem illi metiantur. Nam propofitis C,& D, 
minimis in proportione A, ad B, demonllracum clt, numerum E, 
faSunt ex A,m(nore in ]>,maiorem, 8tcx B,maiore in C,minbtem, 
elTc minimum, quem A, & B, metiantur, . : 

S C H 0 Z I 0 71. : 

7.pro«, 

9. pton. 

19./extimi 

Hoc nutem corollarium apud Campanum efi propojitio 
3 huius libri feptimt \ Etfequens propojitio apud eundem,co~ 
roUariumefipropoJiiionk^^, . < . ' , 

THEOR.jjiPROPOS.jy. 

SI duo numeri numerum quempia me- 
Mm 1 

'A,, 
'a 
tiantur 

35- 
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tiantur: Etiam minimusj quem illi metiun¬ 
tur, eundem metietur. 

Metiantvr duo numeri A, & B,quemlibctnu. 
merum C D, fitque alius numerus E,minimus,qucm ii(/tjn 
A,acB,,metiuntur. Dico & E, j{>fum C D.mctiri. Sienim 
£, ipfum e D, non metitur j ablato E, ex C D,quotie^ 

tcft auferri, relinquetur niraic 
A; . 3.,. rus quidam minor, quanti 
C ,Relinquat igitur E, ablatUiH 

* . C Dvquotiespoteft, numeri^ 
.. fi fieri-pote ft, F D, mindKifi 

Icj ita ut E, nietiaturabld^m C E. CyloniamigitUf taiirA) 
quam B, ipfum E,metitur y& E, ipfum C Fj metietur quo 
^que tam A> quam B, ipAim C F. Itaque A, & B, cum me¬ 
tiantur tdtaam C D,5cablatum C Fj metientur & reliquum 
F D. Eft autem F D , minot quam E. Non igitur E, miur* 
mus cft mimcrus, quem Aj & B, metiuntur . Q^odcftal^ 
furdum, & contra hypothcfim j Q^uarc E, ipfum C D,rac. 
uitur . Si duo ergo numeri numerum quempiam metiatt. 
tur, ^c. Qjiod erat demonftrandura. 

PROBL. 5. PROPOS. 38. 

,T ^ PB V S numeris datisjreperircjqu? 
illi minimum metiantur, numerum. 

^ if^uf^^jendusnainimusnumeirus.quemdatitresim 
xneri A, B, C, metiantur«Inuento D, minimo, quem mc- 
tiantur duo A,& Bj metietur, eundem D, reliquus C,aut 

non metietur , Mctiatui 
A, . . B. ,,, C ...... primo C, ipfum D ,4taut 

^... omnes tres A, B, C,iplu™ 
E-~ — • D,metiantur. Diconumc 

tum D, minimum inucn- 
tum, quem A, & B, mctiantur,minimum quoqueclTe,que 
tres A, B-, C>&etianturSi enim &^tio>n eit minimus, me¬ 

tiantur. 
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[ tiantur, fi fieri potcjft A, B, C, alium numerum E, ipfo D/ 
minorem. Qj^oniam igitur A, 6c B^metiuntur ipfum E, 

i minorem quam D j non erit D, minimus,, quem A, & ,B, 
j metiantur. Q_uod eftabfurdum, & contra hypothefim. 
! lmmo,cum A, & B^metiantur ipfum E,& D,fit minimus, 
quem ijdcm A,5c B,metiuntur 5 metietur quoque D,ipfum 
E,maiorminorem. Q^odeftabfurdum. 

Sed iam C,nonraefiatur ipfum D,inuentum.Inuento 
igitur E,minimo,quem C,& D,metiantur j Dico E,cflemi iS.fe^timi 

nimum, quem A, B, C,metiantur. Qjopd enim eum me-f 
tiantur, ita oftendetur . Cum A,& 
B,metiantur ipfum D, & D, ipfum A.. B... C.... 
E 5 metientur quoque A , & B, ip- D ...... 
fum E.Mctitur autem & C, eunde E.* 
E. Igitur omnes tres A ,B, C.ipfum F-* 
E, metiuntur. <[^od autem E, fit 

j minimus,quem metia^ntur A, B*C,hoc modoprobabi- 
I tur , Si E, non eft minimus j metiantur, fi fieri poteft. A,B, 
I C, alium numerum F* ipfo E, minorem « Quoniam igitur 
A, & B, iplum F, metiuntur; metietur quoque eundem F, ^ 
numerus D , nimirum minimus inuentus , quem numeri 
A , & B , metiantur ; Atque adeo cum C, & D > me¬ 
tiantur ipfum Fjminorem, quam Ej non erit E, minimus, 
quem C, & D, metiantur. Q^od eft abfurdum, & contra 
hypothefim . ImmocumC, & D, metiantur ipfum F j me¬ 
tietur quoque eundem F.numerus E* minimus, quem me¬ 
tiuntur ijdem C, & D,maior minorem. Qjipd eft abfuidu. 
Non ergo A, B, C, alium numerum ipfo E, minorem me¬ 
tientur ; fcd jpfe E, erit minimus. Quapropter tribus nume 
ris datis ,repcrim us, quem illi minimum metiantur, nume¬ 
rum . (^od erat faciendum. 

COROLLARIVM. 

S B Qjr I T V R cx his, fi tres numeri numerum quempiam me 
tiantur ; etiam minimum,quem illi metiuntur,eundem metiri. Na 

m excrema huius demonitrationis parte, ex eo , quod 
Ai B , C, ponebantur metin ipfum F , olten- 

fumelt, & E, minimum quem A> 
B, C, metiuntur, eundem 

F, metiri. 
Mm f SCHO- 
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S C B 0 L I 0 11. 

oc corollarium alio modo, non fecui ac propou j;. htu 

iui Hb. ojiendere poterimus . Metiantur enim .A, B, C, ^«em- 

cunque numerum D E,fitque JJ, minimusyquem ijdem 

metiantur. Wk' 

A. . B... C...» F)ipfumdE, 

^...G —‘ E metiri. si em 

F. non metitur,%■ 

tiatur eius fSfH 

D Gy relinquat que numerum G E,fe minorem. Quoniam ip-, 

tur AyB, C, ipfum F, metiuntur •, & B, ipfum D G i rnetienm'^ 

11. fron, quoque A, B, C, eundem D G-, Ac proinde,cHm & totum Df, 

11. pron, ponantur metiri *, metientur & reliquum G P, ippj F, 

Quare F, non erit mini mus, quem A, B, C, metiantur, (^od 

efi ahfitrduyclr contra hypothefim,Metitur igitur Vyipfum OE. 

Pari ratione •, T? lur ibus numeris dat is, quam tribus^t 

periemus,quem illi minimum metiantur numerum j locumipte 

habebit hoc idem corollarium. TS(j.mji dati numeri fuerint cjU 

tuor,inueniendus erit primum minimus, quem tres metiantur; 

Si quinque yreperiendus erit minimus, quem quatuor mt> 

tiantHr,(^c^ I{eliqua autem omnia peragenda, ut de tribus nu 

meris diSium efi. 

S7f THEOR.34. PROPOS. 39. 

SI numerum quifpiam numerus metia¬ 
tur; ille, quem metitur, partem habebit a 
metiente denominatam. 

Mbtiatvr numerum A, numerus B. Dico 
bere partem aliqua a B, denominatam. 

•A.... Metiatur enim B, ipfum A.toties ,quor 
B. ... C. . . unitates funt in numero G. Q^ia igitur 

unitas iplum C,5c B, ipfum A,ajqucntc 
I S^fcptmf titur; 5c uiciflim unitas aeque ipfum B,Sc C, ipfum A , me 

. tictur j atque adeoeadem pats erit unitas ipfius B ,qu*Cj 
ipfius A; Eft autem unitas parsipfms B, denommata ab ip- 
fo B, ut ad defin. 2. huius ith. docuimus. Igitur & C, paf* 

ctit 
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1 erif ipfius A, ab eodem B, denominata. Si numerum ergo 
quifpiamnumerusmetiatur,&a Q_uod oftendendu erat. 

THEOR.35.PROPOS.40. 38. 

SI numerus partem habuerit quamli¬ 

bet ; metietur illum numerus a parte de¬ 

nominatus. 
Habeat numerus A, partem B,a qua numerus C, 

denominatur. Dico C,metiri ipfum A. Na cu B,parsdeno- 
minctur a C 3 fit aure & uniras pars 

1 ipfiusC, ab eodem C, denominataj A.. 
metietur unitas ipfum C, & B, ip- B ... C. 
fum A, aeque. VicilUm ergo 5c uni 

* f • fipifni 
: tas ipfum B,& C, ipfum A.metietur. Si numerus ergo par¬ 
tem habuerit quamlibet, &c. Q^oddcmonftranducrat. 

PROBL.6. PROPOS.41. 39- 

N V M E R V M reperire > qui minimus 

cum fit, habeat datas partes. 
Sint datx partes A, B, C 5 Inueniendusque fit mini¬ 

mus numerus datas partes habens. Sinta partibus A, B,C, 
numeri denominati, hoc eft, qui 
ipfas dcnominent,D,E, F3 mini- D .. A. Secunda 
musque, quem D, E, F, metian E.. . B. Tertia 
tur,numerus G. Dico G,eflcmi F . . . . C. Q^tta 
nimum , qui habeat datas partes G.. 
A,B, C. Quod enim eiufmodi H—-- 
partes habeat, ita oftendetur. Cu 
D, E, F, ipfum G,mctiantur, habebit G, partes a D,E,F,de- ' 
nominatas, hoc eft,partes A,B.C.cum hx denominentur a 
D, E, F. Q^oduero G, fit minimus illas partes habens,per 
fpicuum eft. Si enim non eft minimus,habeat,fi fieri poteft, 
H,ipfo G,minor eafdcm partes A, B,C. Quia igiturH,ha- 
bet partes A,B, Cimetientur ipfum numeri D,E,F,a parti- 

M m 4 bus 



bus A, B, C, denominati j Atque adeo j cum JijjiqinorHf! 
quam G,nonerit G, minimusiquem mcuuntut D.Jjif.j 
Q^od cftabfurdum, & contra hypothefim. Nonigitiirmi 
nor numerus,* quam G, datas partes A, B, C, habebit, fcd j 
ipfc G,minimus erit. Q^are numerum reperimus, quimi- ' 
mmus cum Ht, habet datas partes. Quod taciendum crati 1 

S C U 0 L I 0 X.’ . 

O V fi fumantur nUmeri J, K, I* fer qUos numerid, 

£f F, iffum Gimetiuntut s erunt numen I, K, Ly dau fdttti 

Gide^ 

A. Secunda D .. t i,. natx fcilicet a Z), iiiiftl 
B . Tertia Ei., K. . . . , Cum entm DiE, 

C. Qttarta F..i. i... G,?rfietiantur fer 

G...., i,.,,,, metietur aqUe »nitai'if 

fos ly numeii^ 

tf. feftimi E, V,iffum G, Viciffim ergo metietur quoque xque ynirasiffii 

j Dy £, F, numeri 1, K, Lytffum G i atque adeo unitasi^ft-' 
j rum D, E, F, eadem fars eritj qu£ numeri /, K , £ j iffiut (Ji| 
i Cum ergo unit oi fit f ars i f forum D,Ei F^ab tffis denominati] 

! erum eir F, K, I, iffius Gyf artes denominata a D, E^V. | 
Ex his autem fequitur, minimum numerimy quem qmiliA 

bet numeri metiuntur^ effie minimum habentem partes a nanii\ 

ris nietiemibus denominatas i Oftenfum enim efi y numm^- \ 

G , quem minmmm metiuntur D , £ i F, minimum effie j | 
habeat partes Aj B» C, cuiufmodi fiunt I, K, Z.* a metientilnH 

numeris P,-E, E^denominatas. 

j Zam yerOfVt Campanus aityfi inuentus minimut nimefitl 

datas partes habens duplicetur, triplicetur, ^c. habebiturfe- 

eundus rtupterUspofi minimum, tertius^ quartus^ i^c, eafdem 

partes continens, Inuento enim G^minimOj qui habeat fif- 

tes Ay B, C, denominatat a D, EyE i fit illius duplus, nu~ 

merus H, triflus uero I,&c,Dico Hyejfiefecundum numentrHy 

qui eafdem partes AyBf C, a numetis Oi £, F, denominatas ha 

beat ,(^I, tertiumypi^c. ita ut neque inter G,minimu, ^ei» 

duplum Hyneque inter Hj duplum I, triplum, ^c .caJhf 

alius numerus habens, eafidem partesy fied iffifioli H, /, & sa-' 

teri multiplices ipfius GydiBaspartes contineant. 
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eST-./, &C. fanes c/fyBiCi haheint > demminatUs fcilicet 

A D>£, ita eflendemus. Qumiatn D^E^F ^ metirntur tf>- 

. pyon» 
fum Gifer conflruStiotHm ‘i & G , ipfhs fJ, t, reliquos mul 

iif lices iffius Gmetientur quoqiie £), E, F» eofdem H, /» 

reliquos multif lices iffius G. E^nre Hj, J, ^ reliqui numeri 

iffius Gy mulpifltces, f artes habebunt a nietientibus numeris i^.feftimi 

£> F, denominatas, quales fo nuntur f artes B, C. 

^ V o D autem H^duflus iffius G, minimi, fit fecun¬ 

dus di^a4 f artes, habens ^ hoc modo demonfirabimus . Si H, 

non e fi fecundus ^ fit-, fi fieri fotefi > alius L., iffo frior , 

'qui niinirum maior fit, quam G ^mimmus, dff--minor ■, quam 

H^duf Ius iffius G . DetraBo autem Gicx-Kl.f relinquatur 

ML^iffo G,minor. Quoniam igkurK E, fanes habet ^ ^ 

Bj Cj metientur i f fum numeri D i £, F, a fartibus diBis de- qo.fepimi 

nominati j ^cfrofterea & G, minimus, quem D, E, F,sne^ ' 

tiuntur , metietur fer eoroU. frofos, 5 8. huius iib. eunde K L, 

■Metitur autem, c;- G-^ablatum K M, fibi aqualem : Igitur ^ 

reliquum M L,metietur^ maior minorem. Quod efl abfurdum. 

"FSipn ergo alius numerus inter G i-if)-H , cadens fanes habet 

Acfroinde H-^fecuadus ejijhniufmodi f artes habens. 

2\^o N aliter ofiendemus numerum l^triflum iffitts G,ef- 

fe tertium diBas f artes habentem . St.enim non esi tertius, fit 

alius;fi fieri fotefi,Kemfe EfO) iffi) frior yquiieidelic et maior 

fit,quam H-,duf luSimindr -veto quam I,trif Lus. DetraBo aute 

Hlduf hexlfO^reiinqudturP O, minor iffo G . Quia igitur 

2^0,f artes habet .A,B, €$ metientur iffum numeri D, F., F, a 

fartibus illis denominatkMv idcirco dr G,minimus,quem D, 

E^,T.,meuuyitur,emdemTSiO,fercoroll.frofos. huius lib. j 

metietur'i Metitur aUtem ^ G, iffum "^'P, ablatum iffi H, 

dufld aqualem» Egit ur& reliquum!^ 0,idem G, metietur,nn ll. fron. 
notem maior.Quod eft abfurdum .lion ergo alius numerus in- | 

ter JhCaiens 0artes habet .Jj B, Cydatas i .Ac ft.ofterea 

I,ter- ' 

11. fyon. 

qo.feftimi 



'XErCLm.GSOM:^ 
Iftertiuseftillasfartes hahens . Eademque ratione tjuadrir 

flm ipfius Gf quartus eriti & quintuplus, quintus,(ij-c, 

H V c quoque referripoteBfequensproblema, 

Nvmervm reperire,qui minimus cullt, 
habeat datas partes, hac lege, ut qualibet pars 
fubfequentempartem continear. 

S I tt r datx partes ^,2, d tnueniendusque fit nurmw 
minimus,qui eas habeat hoc ordine, rt pars contineat fiu 

tem pars B, partem C. Sint a partibus B, C,numeriif 

nominati D,E,FiFiatque G, ex E,in F: Item H,ex D,in G. Di¬ 
co Hffffe minimum numerum, qut quaritur. S^od enim k 

beat datas partes wdi 
ne p radi£lo,facile it-: 
monjiratur. 

ex D,in G,fiat Hjmfj 
G, toties in H, quoties 

unitas in D : Eftami 

•enttas pars ipfiui D, 

denominata ab ipfe D. 

Igitur e^Gyparstfi 

ipfius H,ab eodem D, 

denominata ; ^tqut 

Secunda. jP, Tertia. C, Quarta. 

D. . E.. . F . ... 

G.i...... 
H... 

. Vnitas 

7-_ 
K- 
L _ 
M- 
adeo H,habet partem .4,stempe numerum G,4 D,denominati. 

Deinde qui a ex E,inF fit G}, erit eadem ratione F,pars ipfus 

j Gy denominata ab E: Atque adeo A,pars ipfius H,nimirum m 

! merus G,habet partem B,nempe numerum F, ab Eydenommi- 

: tarm. Denique eum F, habeat unitatem,tanquam partem abif^ 

\ fo F,denominatam,perfi}icuum efi Bypartem ipfius Gypartis,ni 

: mirum numerum F, habere quoque partem C,abF, denomina¬ 

tam,nempe unitatem. Quare numerus inuentus H,partemha 

het A-y^ pars .^y par tem Bj&pars B,partem C. Quotl autem 

Dyltt minimus diSf.tspas-tes hoc ordine continens , hac ratmt 

ojsendetur . Si enim non efi minimus , habeat minor numertu 

I,fi fieri potefi,eafdem partes eodem ordine, ita vtK. fit ipfius 

lyparsAyX numero D,denominata & L, ipfius K, pars B,<tb 

Eydenominata-ygy M,ipfius L,pars C,ab F, denominata. Qji* 

igitur Ky pars efi ipfius I, a D, denominat ai erit K.,totiettni, 
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I j. dtfin. 

ij.ftftimi 

'qkotjes y^tta-f i ^tqtte adeo ex D, K„^et f. Eadem rtt; 
tUme ex in t\iietX 'y&L,ex f, in M, Udque cum D, i^foi 

G,'& K,multiplicans faciat H, ^ 1$ erit,ut H,ad T,ita G,ad 

K. Eadem rXtioHe, tum ex E,m eJr fiant G, ^ Kjjr/f, ut 

G,a.i K ,iti V, ai L . Et cum ex Fj in ynhatem,;^ M, Jiant F, 

15 erit, yt F,ad L,ita ynitat ad M . Quoniam igitur eli,yt 

tJ,ad I,ita Gyad i!i-,^'ut G,ad Vifta F,ad L’,&^ yt f, ad I.,ita 

ynitoi ad MtErit,fer lemma frepot.l ^.huius lih,yt H,ad I^ita 

ynitas ad MtTonitur ame H,numerus numero 1,maiortynitai 

igii maior quoqi erit numero M,pars 

toto. Quod ef abfnrdum. T^on er- U. G, F. Vnitas* 

go alius numerus minor,qua Hyha- I. K. L, M, 

het partes ^yBjCyOrdine pradiBo, 

fed ipfeH, minimus eji, Qjtodefl propojttum* 

S I yeroplures fuerintparm,quayAtrer,eademprorfus efi 

y ia tenenda,ac demonjiratio. Vt/i numeri 2.?. 4» 
denominatoresfartiuwyfient ^O.ex <;.in 6, l^o.ex4.in 30. 
^ j6o.fx 3 .in 110» tir tandem jxo.ex x.in 55o» T^am numt 

rus yio. hahehit partem a 1, denominatam ; & hac partem a 

j, denominatam j hac aliam a 4. ^ hxc aliam a ^ hat 

denique partem a 6. denominatam, yt m.tnifefium efi. 

Qv o D ji numerum H, inttentum duplicemus ytripUte- 

musy^c. habebimus alios numeros, nempe fecundum,tertium, 

quartum,(^c. qui eafdem partes eodem ordini habeantydupUea 

tas tamen , yel triplicatas, (^-c^ 2{am G, 'dupUtatus, yel tri- 

plicatusy &c,dinndiata pars erit, ipjiusH, duplicati,yel 

plicati,&c. quemadmodum & Gyipfius H. 
fio de eateris partibus. 

FINIS ELEMEN 



ceps proportionales , extremi nero ipfo- 
rum primi inter fe fuerint; ipfi minimi fiint 
omnium eandem cum eis ratione habentiu. 

Vmerorvm deinceps proportio- 
naliu quotcuncjue A,B,C, D. extremi 
A, & Dy inter fe primi fint. Dico A, 
B, C, D, minimos effe omnium ean¬ 
dem cum cis proportionem habendi. 
Si enim non funt minimi , eruntali|! 
ipfis minores, in eadem proportione.! 
Sint eroo ipfis minores in eadem ratio-] 

ne E, F, G, H, fi fieri poteft. oniam igitur quotcunq;; 
numeri funt D, & ali; illisaequalcs multitudine E,; 

A. E— g^binifu- 

B. F—- muntur, 

C. G --— & in eade 

'D.H —— ratione > 

erit, ex e-; 
\ 4.fej)tmi ciualitarc, ut A,ad D,ira E,-ad H : Sunt autem A , & Dj i^i 
ij.leptirri iua pi oportione minimi, quod inter ft primi efle ponantur.; 
21. Jeptimi'\ptur A,ipfumE,& D, ipfum H,xquc nfietictur, maior mi 

noiem . Qjupd cft abfurdum . Noa^rgo numeri minores 
ipfis A, B, C, D, lunt in eadem cum cis ratione, fid iph®*^ 
minimilunt j Ac proptcrca, fi fuerint quotcunque numc- 

ridein* 



Vni. S7J 

ri deinceps proportionales, &c. Q^od erat demonftrandu. 

S e H 0 L 1 0 2^. 

E R s P I e V V. M autem eftex demonffratione , nume- 

ros^^B, C, D, ejje mini" 

mos in continuatione fua. ^"E ' 
rum froportionuM , fi ex^ B .. .. . p . 
tremis, (^D,interfe.prL C_ • 
mifint/fiue ^,ByC,Djnt D.’ p - 
continue proportionales,ut ■- • 
■vult Euclides, fiue hon . Vt hfc exemplum ofiefiditfin tjuo pro 

portiones omnes diuirja, funt, eptemadmodunt intpriori' eadem 

femper proportio reperitur. • 

PROBL. I. PROPOS. 2. 2« 

NVMEROS reperiredeinceps pro> 
portionales minimos, quote,unque iuiTcrit 
quifpiam, in data ratione. 

-- 

Sint minimi numeri datae rationis B,oportcatq} 
inucnire primum tres numeros minimos in proportione da 
ta A, ad B. Multiplicans A, feipfum, & numerum B, faciat 
C, & D. Deinde B, multiplicans feipfum faciat E. Dico C, 
D, E, cfTc tres minirti Os in proportione A,ad JB j hoc eft, efli 
ut C, ad D, ita D,ad E. Q^iod enim proportionales fikt m 
data proportione 
A,ad B, lic often- A.. B... 
demus. Cum ex C.... D *F* 
A, inA,&B, fiat 8, Q, ii. H, iX. j 27 

°-*- 
A“/iR ‘;fn" quoque,ut 
A,adB,ita D,ad E. Qmarc proportionales funtC, D, E, 
continuem proportione data A, adE. QuodUero in eade 
ratione fint minimi, ita demonftrabitur. Quoniam extre- 

- ... mi 

ly.feptlmi 



1. tifatii. 

18. 

Z^.fepimi 

I. osiam. 

18. fepimi 

EVCLID.GEOM.m! 
1 mi C,5c E,procreati funt ex A,& B, in fcipfos jfuntautem; 
j A, & B, inter fc primi, quod minimi fint in fua proportit^- j 
'ncj Erunt Sc C, E, extremi , inter feprimi. Q^arcC,D, j 
£,minimi funt in ratione A, ad B. - j 

1 A M uctp ex A,in tresinuentosC, D, E, fiant F, G,H,| 
& cx B, in ultimum E, fiat I. Dico quatuo.r numeros F,G, ( 
H, I, minimos cfle in eadem ratione data-A, ad B . Qwdj 
enim proportionales fint in ratione A, ad B, ita demonftia-j 
bimus. Q uoniam A, multiplicans ipfos C, D, E, fccit^, 

G, H, habebunttxi 

A.. B. . . ijs,qux ad prop^ 
C.... D. E.. 18. hb. 7. oftendU 
F, 8. G,i2. H, 18. 1,27. mus,numtnF,(^ 

K, 16. L, 14. M, 36 Nj 54. O, 81. H, cafdcm propd 
tiones, qlias C ,D, 

E,hoc eft,quam habet A,ad B. Rurfus quia A, &B, ipfumi 
E,mulriplicantcs,fccerUrtt H, & I>erit quoque, utATiadB,; 
ita H,ad I. Sunt igitur P>G, H, I, continue proportionalm; 
undata proportione A,ad B . C^od autem iti data rationcl 
minimi fint,ita perfpicuum fiet. Qjioniam A, & B, mini- 
mi in fua proportione, funt inter fc primi j faftiquc funtC,| 
& E, cx A, & B, in fe ipfos 5 Item procreati funt F, & I tx 1 
A, B, in C, E j nempe F, ex A, in C, & I,ex B, in E ;erunt 
& F,I,cxtremi >inter fc, primi. Qji.arc F, G, H,. I, in fca 
proportionc.quxefl A, ad B, minimi funt. 

Non aliter,fi cx A, in quatuor inuentos F, G, H » 
fiant K, L, M,N, 6ccx B, in ultimum I, fiat O; erunt K. 
L, M,N,0, quinque numeri minimi in data ratione A, ad 
B : Eademque ratione inueniemus fcx> feptem, odo, &c. , 
Q^arc numeros reperimus deinceps proportionales mtDi- 
mos,&c.Q3odfaciendum erat. 

S C HOLI 0 2^. 

E o T> t M' modo quatuor numeri minimi froprtion^. 
producentur ex multiplicatione Biin tres inuentos £, P, C> ^ 
ex multiplicatione ^]in C. Fiant enim I, H, G,ex B, in E, Df 
C'&Ff ex ^Jn C. ,^0 ferach,numeri F, G, eandem ratio¬ 
nem habebunty quam jiy Bi quod ^yB , multiplicantes Cyif- 



l B & K3, vni. ^ iS 
pts V, G, fecerunt: Item ^G,H ,I,ex ijsy ad propot. i S. 

hutM lib. demonfirauimus, in eadem erunt ratione , in qua 

C, D, F.y hoc efi, in qua ^ , B ,• quod B, multiplicans C,D, E, 

ipfos G,HyI, fecit. Sunt ergo F, G, H, I, in eadem ratione, 

in qua B. Quod yero minimi jint, ofiendetur, yt torius. 

7^0 N aliter fi ex E, in quatuor inuentos I ,Hy G , F, fiant 

OyTSiy M, L, & ex ^yin F,fiat K j erunt K,I, M, T^O,quin 

que numeri minimi in data ratione ji, ad B. Eademque ratio¬ 

ne inueniemusJeXyfeptem, oBoyi^c. Itaquefiue ^,multiplice, 

turin omnes inuemot, B, in yltimum j fiue B, in omnes in¬ 

uentos, ^ -4, in primum j producetuur femper plures numeri 

in eadem ratione data ad B, minimi. Demonflrauit enim 

Euclides, quatuor F, G, H, I, produci ex in C, D, E, «ir ex 

B, in E: f^os autem eofdem ofiendimus procreari ex B , in L, 

ByG, ex >4, in C. 

C O R O L L A R I V M. I. 

Hinc fir, fi tres numeri minimi fint continue proportionales, 
extremos quadratos eficefiautem quatuor fuerint, cubos, Nam 
crium minimorum C, D, E,extremi C, & fi, faAi fiint ex A, & B, 
in fcipfos, ideoquezqualiter funtzqualcs . Quare ex definitione 
i8. quadrati funt. Eodem modo, cum quatuor minimorum F,G, | 
H,l,extremi F, & 1, geniti lint ex A, & £,lateribus in C, & E,qua 
dracos ipforum A, & B, hoceR,tam numerus F,ex mutua multipli 
eationc trium numerorum zqualiiim A, A, A, quam numerus f, 
CK multiplicatione mutua trium numerorum zqualium B, B, B, fit 
procreatus, ac proptccea ucerque fit zqualtter aqualis zqualiter^ 
ipfi ex defin. i^.cubi erunt. 

.Sic etiam,fi fuerint quinque numeri mininrii proportionales 
continue j erunt extremi eorum quadrati quadratorum ; Et fic fi 
fuerint plures, erunt eorum extremi,numeri alij fub alijs denomi 
nationibus , quz in Algebra folcnt explicari. Hzc autem omnia 
manifeita funt ex mislupJicationibus,quibus numeri proportiona¬ 
les,iuxta hanc propos. procreantur. 

COROLLARIVM. II. 

Pbrspicvvm quoque eft, extremos numeros proportiona 
lium quotcunque fecundum hanc propofitionem inueeorum in da¬ 
ta ratione minimorum, inter fc primos ciTe. Quod quidem fiicile 
oltendcmus ex multiplicationibus, quibus numeri proportionales 
producuntur, & ex propos. i3.Iib.7.qiiemadmodum id dcmonllra 
tum fuit de numeris extremis C, E, & F, I, &c. 

CO 1^0 L- 



J Q TJ s T A T etiam , duas numeros minimos in data ration«, 
metiri omnes medios qiiotcunque minimorumin eadem ratiof»; 
q«ia fcilicet producuntur ex illorum multiplicatione in alios quol- 
dam numeros . Vt in dato exemplo D, medius producitur «xA, I 
in B; & G, H,medij ex A, in D,& E,uel ex B,iri C,& D j Itrnit, 
M, N> medij ex A, in G, H, I, ucl cx B,in F, G,H J ut ex dwon 
itrationc Euclidis, & ea,quam in Scholio tradidimus,apparet| 

' o N I A M ■verotamnumerijl, C, F, 

1^0,ex conjhuBione, continue proportionales funt ab yniut(^ 

quod iUoru quide proportiones a numero ^yhoru vero a B^im', 

minentur^ -vt clarius demonfirahitur propos. huius l}bi^\ 

rt extremi numeri quot cunque minimorum conimm propofjj»- 

nalium Jint vltimi tot continue proportionalium ab ynnaU^ 

quorum proportione} a minimis numiris dat<e rationit denor^ 

nantur, quotjunt propof ti minimi continue proportionala. 

Ita enim infuperkri exemplo uides C, & B, extremos nut»m 

trium minimorum contime proportionalium in proportioni^ 

ad B, effe vltimos trium numerorum continueproportionalm 

ab vnitatey quorum proportiones denominantur ahA, &B. 

^t vero F, & h extremos quatuor continueproportional^i 

effe yltimos quatuor numerorum ab ynitate continue pr^ 

tionalium,&c. Qutonobremfi quis optet inuentre qmtemp 

numeros minimos in,data ratione non multiplici (in muUi^’ 

ci enim res facitis eft, nempe ^u£ ah ynitate- inciptat)continw 

proportionales j id facile hac yta. confequetur, Inuentis duom 

minimis numeris tn dat a ratione fumantur ab ynitatetotnH 

meri (ontintie proportionales in proportione, cuius denomi^ 

torjit minor i lior uw, quot numeri minimi inueniendi coiiHh 

tuuntur. 2iamyltimusillorum ab unitate continuepriifoj' 

tionalium erit primus continue proportionalium inuenbtj^ 

Yum, Vt f quis deftderet oBo minimos numeros in propottio^ 

fefquialtera : Inuentis minimis duobus numeris i-ittfh 

quialtera proportione, fumendi erunt oBo numeri ab ynitf* 

conttpue proportionales in proportione dupla, qua denom»^ 

tura i. hoc modo t. t. q, 8. i(5. <J4. 12,8. TS[am borttin 

yltimus I z 8. erit primus oBp numeraram inutniendorutn, 
^ , mimmi 



minimi fint m proportione S. ad z.-vt hic pistet f 128. 

4J 1.518.572. I458.iv87-^ maiores numeri ad minores re^ 

feramur Jiademque in relicuis e fi ratio. _ ^ 

' Boeti vs autem ,& alij regulam hanc ita explicant, 

Sumantur tot humeri continue ab unitate mftltiplices fecun¬ 

dum denominationem partis aliquot<e, cuius in data proportio 

nefit mentio, qiiot numeros continue proportionales oportet in- 

uinire in data proportione. T^am yltimus numerus erit pri. 

mus iiiueniendorum. Vt in dato exemplo , quia defiderantur : 

opio nurfitri minimi in proportione fefquialtera, fumendt fum t 

oBo numeri ab unitate dHpli,ut prius^qui nimirum denomina 

tur a denominatorepartisficunda,f(U dimidii, cuitis mtntio fit 

in proportione fefquialtera, hoc efi, a 2. I^uod fi optentur quin ; 

^uo numeri minimi in proportione Jefquiquinta ffumendi triit 

quinque numeri ab unitate quincupli i yt hic i2f, 
St^. Ham 62$. efipnmus quinque numerorum inpropoftio- 

nefefquiquinta, yt hic appareti 6z ?. 7 50 9CO. 1080.1 • 

'yftque ita de exteris. Torro hac arte non pojfunt inuenirt plu , 

'res numeri continue proportionales , quam propofittfunt. Tfe- 

que enimpofi 1196. alius numerus inuenietur, qui habeat ad 

1 z 95. proportionem fefquiquintam j ficut neque in priori exe- 

plopofi z\%7.aliuspotefireperiri,qui ad z i^j.proportione 

fefquialteram habeat. liatio autem huius rei efi,quod extre- 

mt hac arte inuentifint inter fe primi,ut ex demonflratione li¬ 

quet . Hinc enim fit,yt yltimus non pofiit ejje ad dium quem 

fiam numerum, ut primus ad fecundum , yt fropot. 17. lib.^. 

demonjirabitur . 

THEOR. 2. PROPOS. 5. 3* 

S I fint quotcunque numeri deinGcps 
proportionales minimi omnium eandem cu 
eis rationem habentium > Illorum extremi 
funt inter fe primi. 

St NT numeri A,B, C, D, minimi deinceps proportio¬ 

nales , Dico extremos A, & D, inter fc primos ciTc Inue- 
\ K n’ niantur 1 



^EVCLTT). GEOM.m'- - 
niantur enim duo E, F, minimi in 'ratione A, ad B, ucl B, 
ad e, ucl e, ad D. Deindeiuxta uiam praecedentis protle- 

matisjtres minimi G, EI, 
A,*. B,iz. e, 18. D, a7. in eadem ratione,nec non 

E, 2. F- 3. quamor K, L,M, N,&iic 
G, 4. H, I, 9. deincepSjdonec multitu,Jp 

,K> 8. L, IX. M, 18, N, 17. K, L, M, I^.asquaW 
. multitudini A, B, C,t). 

C^oniam igitur A, B, C, D, minimi funt in fua pro^. 
tionc,& in eadem quoque proportione minimi fumpti fuit 
K,L, M, N, illis multitudine aequales j erunt finguli 
lis aequales,ne minores minimis dentur in eadem propom 
nc, nimirum A,ipfi K, &D,ipfiN. Sunt autem pcr cotE 
x.propos. praecedentis K, & N, inter fe primi: Primi ergo 
quoque funt A, & D. Quocirca, fi,Iint quotcunqUe nume 
ri deinceps proportionales minimi omnium eandem cum 
cis, &c. C^od erat oftendendum. 

S C H 0 L l 0 71, 

H A S c f ropofitio intelligenda efi de numeris miniinhm 

tinue proportionalibus yift ex eius demonliratione, ^ uerbu 

Euclidis apparere potefl, Tptm fi Ay B, C, D, non ejfentpt 

portionales continue, inueniri non pojfent, ex pracedentifro- 

blemateYit L, My totidem minimi iheadem proporti^M 

Immofi diuer/kfint proportiones, dabuntur aliquando rninm 

numeri deinceps proportionales,hoc efi, continuati in fuis fri- 

portionibus diuerfis, quorum extremi non funt inter'Je pri^l 

Sunt enim hi numeri 19. i j. 18. miniani in continuati^ 

fltarumproportionum, cum tamen-extremt 6, & 18. covipopi 

fint inter fe. Itaque hoc Theorema primi efi conuerfum,qi^ 

numeros continue.proportionales.■ Etenim numeri quotc^i^i 

continue proportionales, quorum extremi inter fe funt fnmi, 

minimi funt in fua proportione,ut confiat ex i. theo >*i Et^fi 

fim, numeri extremi quotcunque minimorum continue propr- 

tienalium,interfe primi funt, yelut hic demonfiratum eji. M. 

yeroprimum theorema,prout JfieBat ad nunieros tiok conti^' 

proporuonales yconuerti nequit Tfam licet numeri quotcMu 

que non continue proportionales, quorum extremi funt inttrfi 

primi^minimifintin continuationefuarum pHportiintdiis»^ 



VIIL xSt 

,c;f fcholiofropot. x.hmufUh. liquet iTamennonfemperRco- 

tYnriOf nutneri extTemi qnotcnnque miniworutn non continue> 

proportionalium, inter fe primi funt, ut mani/efium 'efi in 

exemplo nuper addu£lo 6-10. 

PROBL. 2. PROPOS.4. 

RATIONIBVS datis quotcunque' 
in minimis niimerisjreperire numerosdein 
ceps minimos in datis rationibus. 

Sint primum datae duae rationes in minimis numeris 
A ad B, & C, ad D i oporteatque inuenire fres numeros 
minimos deinceps proportionales, in datis proportionibus. 
Inuento numero E, minimo, quem metiantur Bj & C/e- 
eundus & tertius} quoties B,iprum E, metitur, toties A, 
metiatur ipfufn F j & quoties C, eundem E, toties ipfum 
G, metiatur D. Dico F, E, G, minimos efle in proportioni 
bus datis. Q^od enim 
deinceps datas proportio 
nes habeant, ita oftende 
mus. Qjioniam A, & 
B, teque metiuntur ipfos 
F, & E, hoc eft, per eun¬ 
dem numerum i metian- ' 
tur per H. Quo pofito, A, & B, multiplicantes ipfum H, 
producent F, & E. Quare erit ut A, ad B,ita F,ad E. Ea¬ 
dem ratione^ cum C, & D, aeque metiantur ipfos E, & G, 
erit ut C,ad D, ita E,ad G. Igitur F, E, G, deinceps propor 
tionales liint in rationibus A, ad B, & C, ad D. Quod au 
tem minimi fint, fic manifeftum erit. Si non funt minimi, 
cruntaliqui illis minores, lingulis finguli,in cifdcm rationi¬ 
bus : fint, fi fieri poteft,!, K, L. Quia igitur A, & B, mini 
mi funt in fua proportionc,ipfi aeque metientur I, 5c K, in 
eadem proportione exiftentes, nempe B, ipfum K , confe- 
quens conlcqucntcm. Eademque ratione C, & D, aeque 
metientur K, & L, nimirum C, ipfum K, antecedens anfte- 

N n 2 cedentem. 

A, 6. B, 5- C, 4. I>, 3. 

H,4. F, 24. E,20. G, rf. 

1--— K-L — 

l^tfeptmi 

9. pron, 

li.feptimi 

ti.feptimi 



^EZrpLIT). G€OM.^ 
cedentem. Quare cum B, & C, ipfum K, metiantur ,i 
tictur eundem K, numerus E, minimus, quem B, & C, 
tiuntUTiminorem maior. Q^pd cftabfurdum. Non igit_. 
erunt alij numeri minores iplis .F, E, Gjin rationibus A,ad 
B, de C, ad D 5 Ac propterea ipfi F, E, G , mmimi Aiflt in 
datis rationibus. 

S I N t deinde datas tres rationes in numeris minimisA, 
ad B j C,ad D j & E, ad F i inueniendique fint quatuor mi¬ 
nimi deinceps proportionales in datis rationibus. Inuento 
rurlum numero G,minimo, quem metiantur B,{ecundm, 
dc 'C, tertius 5 quoties B, ipfum G, metitur, toties metiait 
‘At ipfum H j & quoties C, ipfum G, toties D, ipfum I, 
‘tiatur. Qmbus peraftis, aut E,ipfum I,metitur,aut m 

Metiatur primui 
A,d. B, $, c, 4 D,}. Ejj. F,7. Et quoties E, ip 
H, 24. G, 20. I, 15. K, 21. fum I,metitur,to 
L—-‘M N O—• ties F , metiatur 

ipfum K, Dico 
, minimos efle in datis rationibus. Qw)d enim 

fint in elatis rationibus deinceps proportionales, conflat. 
Cum enim A, & B. iplbs H, & Gj ceque metiantur j erit ut 
prius, quemadmodum A, ad B, ita H , ad G. Eadcmra 
tioneierit, ut C, ad D,ita G, ad I: & ut E, ad F,ita I.adA; 
quod tam C, & D, iplos Gj & I, quam E, & F , ipfosI,& 
A, metiantur asque. Igitur HjG, l,K, deinceps proportio- 
nales funt in datis rationibus. Quod autem fint minimi, 
fic oftendemus. Si non funt minimi, fint in eifdcm rationi 
bus minoresipfisjfinguU fingulis, fi fieri poteft L,M, N,0. 
Qma igitur A, & B, minimi funt in fua proportione }M 
metientur asque L, 5c M, eandem habentes rationem,nem¬ 
pe B, conlequens conlequentem M. Eodem modo C,& 
D, aeque metientur M, & N ; nimirum C, antecedens an¬ 
tecedentem M. Qjipcircacum B, & C, ipfum M metian¬ 
tur i metietur eundem M, & numerus G, minimus, quem, 
B, 5e>' metiuntur, minorem maior. (^od eft abfurdu. 
Non ergo erunt ali; numeri deinceps proportionales inra- 
tionib^sdatis minores ipfis H,G, f, K j Ac proinde H, G, 

K, ia datis rationibus minimi funt. 
Ss o iam£,nonmetiatur ipfum I. Inuento ergo ou- 

meto 



mero /fjmininio,qucm £>& lymetiantur j quoties l;tpfum 
K,metitur,totics quoque Gjipfum L', & H , ipfum-M, mc- 
tiatur :& quoties E, 
metitur K, toties me-. B,5. C,4, I>^^. E»i. 
tiatur F, ipfum N. Di . 1^15* * , 
eo M,L, K, NjCfTe mi M,4?. L,40. K^jo. N,to$, 

' nimos in proportioni- O — P Q^-~ K 
busdatis. Cum enim - . 
H, G, I, ipfos M, L, /r,a*quc metiantuti erit ut rupra,qu€- 
admodum H, ad G, ita M, ad Lj 5c ut G, ad IjIta Lj ad-Kj 
Eft autem eadem ratione , ut H , ad G /ita A, ad B i' 
&ut G, adIjitaG,ad Djquod& Aj B,ipfris 
D, ipfos G, 1, metiantur atque. Igitur ut A,ad B,ita M,a<il 
L} & ut e, ad D,4ta L,ad K Atqui ut E,ad;F,ita quoquo 
eft K,ad N,cum E, F,atqueipfos4C,N,metiantur:Sunf'er- 
go M, L, K , N, deinceps proportionales in dafts rationii^ 
bus. Dico & minimos eos efle in cilHem rationibus. Si n5* 
que non funt minimi, dentur ipfis minores in rationibus 
eifdcm O, P, fi fieri poteft. Quoniam ergo. A, B, 
in fua proportione minimi funt, ipftaeque metientur O, ?,; 
in eadem ratione exiftentes, nimirum B,con(cquens<onlc.. 
quentem P. Eodem argumento C,D, ipibs P,Q ,.mcuentur 
aeque, uidclicct antecedens C, antecedentem P j Atque adeo 
cum B,8c C,ipfum P,metiantur , metietur quoque G,mini 
mus,quem metiuntur B,6cC, eundem P. Q^ia.uero often 
fum eft.elTe utG. ad I, itaL,adK,hoceft,ita P,ad Qjerit 
permutando,ut G,ad P,ita I,ad Qj^Atque idcirco , metien 
te G,ipfum P, metietur & I, ipfum Metitur autem & 
E, eundem Q^(quod E,F,infua proportione minimi *quc 
metiantur Q^R> eiuidem rationis, nempe antecedens E, 
antecedentem Q^) Ergo metientibus I, E,ipfum Q^mc- 
ticturetiam K,quem minimum metiumuri. E,eundem 

maior minorem, Qjiodcft abfurdum. Non dabun¬ 
tur ergo alij numeri deinceps proportionales in datis rationi 
bus minores quam M, L» K, N} proptcrcaquc ipfi M,L,K, 
N, minimi funt. 

Q^v o D fi quatuor [rationes datas fuerint j inueniendi 
prius erunt numeri deinceps proportionales in tribus prio¬ 
ribus rationibus i deinde cum quarta pofteriori agcndum,uc 

Nn 3 nuper 

.it.Jeptimi 



■ - amEVCLTD.GeOM.'^ 
ftuper cum tertia proportione4ata* Veluti fi quarta prop^j 
tiodatafitinnmnerisminimisS,ad T jinueniemus pnm 

M; l,d 
A,(f. .B,5. Gv4. D,3. .e,*. F,7. S,3. T,2. N, mi- 

:M^48. Lj5o, K,3o. N.iqj. 0,7®. mos dan. 
........ • . ^ - ceps pro-'! 

;portionalc?in tribus proportionibus A,ad Bj C,ad Dj fitl,' 
;ad F: DeindeiI S, ipfum N.metiatur, accipiemus O.qutoi 
Ti toties metiatur, quoties S, ipfum N,metitur. NamM,| 
L,K,N,0,cruntdeinceps proportionales indatis ratio| 
bus minimi. . Sj uero S, ipfiim N,non metiatur 5 fumcnij| 
O^uem S,& N,minimum metiantur. Et quoties N,ipfum 

0,metitur,tp- 
A,<5. C»4, D,3, E,z. F,7. 8,9. T,t. tks mctiat K, 

• M,48. L^40. K.>30. Njior. ipfum Pj&L,! 
R>i44. Pjjo. 0,315. Vj7®. ipfum 

- M , ipfum. R.'j 
quoties uero S,eundem 0,metitur, toties T,ipfiim V,me¬ 
tiatur, His enim peraftis, erunt R,Q^, P. O, V, dcincej» 
proportionales minimiin rationibus A,ad Bj C,ad Dj E,ad 

F, 8c SjUd T. Qjiae omnia eo argumento,quo prius,dema 
ftrabimus. Eodem modo operabimur, fi quinque, uel plu 
res rationes dataj fint in minimis numeris. Itaque rationi* 
bus datis quoteunque in minimis numeris, &c. Qjiod&- 
ciendumerat 

S C H 0 L I 0 TSi. 

St omnes rationes, yel aliqua data fuerint in numeris«» 

minimis, abfoluemus nihilo minus froblema propofitumifei 

frius exhibenda erunt rationes data in minimis numerisfante- 

quam ad inuentionem minimorum numerorum deinceps pr^ 

tionalium aggrediamur y vt ex demonjlratione manifefiueli, 

Z> t F F I R T autem hoc problema ab eo,quod propofitknt 

35. lib, 7. demonfiratum efi, quod hic non dantur numeri^ 

inceps proportionales, ita yt quilibet intermedius fit cJr 4»t«* 
cedens, ^ confequens, licet proportiones fint diuerfa, qut»‘ 

admodum ibi, 

Porro inuentis minimis numeris deincepsproperti^^ 



E '.mr.jiy iS4 
lihur in dMtsrotknibiis^ f-ifntultiplicentttr f er, tfuentcun^e 

■'numerum curt^ept, procreabuntur aly in eifdem rMipnibtu de- 
inceps prpport*o»^s,ytc9>t[iat ex ijs, qutead prof os, 1%. Ub. 
y.demonflrauimus, , ; , , 

' ’ * ‘ V '■ 

.T H EO^ti P R aP0 S. 5. 

PLANI' numeri rationem inter fc ha¬ 
bent ex lateribus compofitam. 

duo numeri plani A, B,&iatcra^rioris<]u«cun 

.5* : 

que C,D5 pofterioris ucro E, F. Dico proportionem A, ad 
B. compofitam elTe ex laterum proportionibus, nimirum ex 
proportionibus G^adE, & D, ad F juclex proportionibus 
C. ad F j& D, ad E,itauc.latcra uniusfint antecedentiaj 8c 
alterius conftqucntia 3 quemadmodum.propQI-: 23. 
.docuimus. 'Faciant'..n,;& B, mutuo, multiplkantcs: nu- 
incrum G. Quoniam igitur 
D. multiplicansC, &fi ,/ecit ;A,24;: ' 
A,$c Gjerit A^ad G,utC, ad G;?i, ... . 
E . Eodemque modo, quia E, C,^. D,<?. 
multiplicans Dj & F> feiitG,5c 
B ; ent G.ad B,ut D,ad F. Quare A.,G,B, funt deinceps 
proportionales in proportionibus laterum C,ad £>.& D,ad 

tf.feftimi 

F . Componitur autem proportio A,ad B, ex proportioni 
bus A jad G,& G,ad B. Eadem ergo proportio A, ad B,cx 
proportionibus laterum G ad E, & D,ad FjComponitur, 

Eodem a^umento pftendemus , proportionem A, 
adBjCOpofita c)(ilcx;^portionibus C,ad F,& D,ad E,fi late 
ra E, & Fjocainter/c pcrmutcnt,fiatquc G,ex mutuaP,& 
F.multipJicationc. Cum enim 

17, defin. 

D,multiplicansC,5tF, faciat A, 14. B, 4Si 
AAGjcrit A,adG,utC,a(l 6,96. 
F. Similiter cum F, multipli- G,4. F,id. E, 3. 
cans D, & E , faciat G, & 8} 
erit G, ad B,ut D^ad E. Ac proinde rurfum A, G, B,dc. 
inceps proportionales funt in rationibus laterum C,ad F, & 
D,ad E. Cum ergo proportio A,ad B, componatur ex pro- 

[ Ntt 4 portioni- 

1 j.feptimi 
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; 17. de^n. portionibus A, iid G,& G,ad Bj E-ademcx proportionibuil 
• C,ad F, 8c D,ad E,coraponctur. Q^are plani nunedn- 
' tioncm injcr fe habent cx lateribus compofitara . (^uod 
r dcmonftrandumcrat, 

: theor. 4. pRopos; $. 
■ S I ^^nt quotcunquc numeri dcinc® 

proportionales, primus autem fecundi 
non metiatur 5 neque alius quifquam ullyk 
metietur. 

2. offaifi. 

J. offofff. 

S I ti T continue proportionalem A,B>C,D,Ei & Ajpri- 
mus noii metiatur B, fecundum ► Dico neque aliuniquch- 
qua illoru ullum metiri. Q^od enim nullus proxime infc- 
quentcm metiatur, mamfcfluni eil, Kam cum nt,.ut A, 

ad B, ita B, adCj 
A,i6»^ B,a4. D,^4. £,8u CjadDj&D.ad 
F,4. G,6. H>9* e : a, ueroi! ipfum 

B, non metiatufif 
neque B^ipfum C,neque C,ipfum D,neque D,ipfum E.mt 
tietur. Quod 'ucrO nec alius cjuifc|uam illorum ullum me¬ 
tiatur, ficdcmonftrabimus. Sumptistribus numeris mini 
mis F; G, H, in ratione A,ad B j ent ex aequo, ut Ajsd C, 
ita Fjad H. C^uia uero eft ut A,ad B, ita F, ad G 5 npn me 
titur autem Ayipfum B j neque F,ipfum G, metietur j At 
propterea F,nonjion erit unitas, aKas F, ipfum G, metire- 
tur,cum unitas omnem numerum metiatur. Qjjare cum 
F,& H, fint inter fe primi, & F, non fit unitas} non metie* 
tur F, ipfum FI 1 Atque ob id neque A, ipfum C, metieftli 
Eft enim oftenfum eflc A, ad C, ut F,ad H. Eadem ratio¬ 
ne oftendemus, quod nec B, tertium a fe numerum D.nec 
C,tertiumE,metiatur. Qjaod fiquatuornumeri minina 
fumantur in ratione A,ad B, fimili modo demdftrabimui, 
neque A, quartum D,neque B, quartum E, metiri. Atque 
ita dc reliquis. Si itaque fint quotcunque numeri deinecp 
proportionales, &c. Q^od erat oftendendum. 

SCHO- 
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S C H 0 L l 0 2^. 
Si mMorer mmeri ad mimres referantur,frofonifeterii 

hae fr^fofithad hnnc medum, 

S I fint quotcoRque numeri deinceps pro¬ 
portionales, primus autem fecundi non fit mul 
tiplex > neque alius quifquam ullius multi¬ 
plex erit, 

SlHT enim cvntmue ^^portionales ,^,B,C,D,Es 
primus non fit multif lex fecundi B» Dico neque alium quen- 
quanf illorum ullius ejfe multiplicem, ^uod enim nullus pro 
xtme infequetis mul 
tiplex fity conBat, B>?4* .^>24. £>i5. 

?^4m cum {it^ut 
ad B,ita Bya({ Ciic, ad Dy_&/Py ad E 'no^, fit autem ^Jpfittf 

B, multiplex j neque B, ipfius Cj neque C, ipfiut D i neque D, 

ipfius Eymultiplexerit . Quod autem n^ue alius quifquam 

illorum ullius-fit multiplex.hoc paSlo confirmabitur, \^onia 

Dyipfius EyUOnefi multiplex ■: non metietuv ft contvario E'y ip^' 

fum Dyper ea^qua in defin. <^, lib, j.fcripfimus* Quorriam igi 

tur /unt numeri deinceps proportionales quotcunque E»Py Cy 

Bt.A\{"^ljimtum fitD^adEy ut C,adD^i,ByadCy &^y,ad 

Bi erit conuertendo EyadDyUt D,adC-, C> qd.Bi & By ad .4-) 

Et Eyprimus fecundum Dy non metitur j neque alius quifquam 

illorum ullum metietur, S^uare e contrario y fi maiores ad nii 

nores referantur neque quifquam illorum^ ullius erit multis 

plexyper tUyqu* in defin.<i.lib. 7. docuimus. . 

_ B D ^-exbiifeqtfens theorema demonfifahimus, 

SI fint quotcunque numeri deinceps pro¬ 
portionales, primus uero fecundum metiatur | 
&quicunque alius quemlibet fequentium me¬ 
tietur . Si primus autem fecundi fit multi- 
plexj &: quiciinquc alius cuiuslibet fequentium 

multiplex erit. 



frortt 

fron. 

S t UT deinceprprofoYtion^eiqiiitcuHque numen 

CfDy Ei fecundum Bf metiatur. Dictx^ 

que illorum ^mlibet fequentium inetiri, S^od enim 

bet proxime i 

^36. Cjti. DfZjf. £>48, tem metiatur 

' :x»pimefiy!${am4e 

Jtty Ut Jfyad Byita RyadCi Cyad Ui & DyacTE, ,niettati4 

tem Ujipfum ,£ } (jr B.ipfum C‘, C,ipfuni D J & £>, if 

Eynietietur . :QuoJ dutemquilihefilldi'um Quemlibet fe'<p^ 

tium metiatur^nempe Bfpfos £>, ^ £, hoc modo efiendem,\ 

S^uia Bfpfum C^metiturT, ipfum D ; metietur quoque^ 

ipfumD. Burfus quia Dyipfum Eyinetitttr 3 metietur qH^i\ 

B3(ifftim DymetiensfeundemEr Etjic de reliquis. '•* 1 
S ti iamprimus Af, multiplex fit B i fecundi . Dico 

quemque illorum cuiuslibet fequemium multiplieem effe, Cur^ 

enimfitief^^,adB,itaB,ad € 3 €yad D i &D;dd E: fit a». 

temAyipfiusBymd 

-^^48. B^l'^, C,)t2. Dy6. £j 3. ‘ ' 'tiplex i erit & Byip 

\ -■ fius a&C yiffiw 

D E>y ipfius E y multiplex , ^uiUbet ‘er^jcmuslibet fm 

xime infequentk multiplex eji, Bjirfus quia D-, ipfius E 

multif lex j metietur e contrario £, spfiim D i fiint autern) 

inuerfam rdtioHem^Ey Dy C, B, A. continue proportiohaiv^ 

Igitur & quilibet illorum quemlibet fequenttUm metietUtiyyt 

demonfraum eji yAc propterea e contrario yfi maiores ad mi 

nores referantur, ^ quilibet cuiufque feqUihtium mnl^ 

plex erit . 

CoNVERTEMV s etiam hanc propofitionem fe»- 

I tam y (^theorema , quod primo loco in fcholio demonflrai^ 
mus, hac ratione. 

S [ fine quotcunque numeri deinceps pro¬ 
portionales, primus autemj uel alius quifquara 
nullum a fecundo metiatur j neque primusfct, 
eundum meticrur. Et fi primus,uel alius quii 
quam nullius a fecundo fit multiplex: neque 
primus fecundi multiplex erit. 

S j N T deinceps propenionales AyB, CyD, Es& prtmfff 



(S^LT S &K3. vni. fag ^te 
jlfytl ditis qttifqtie nnlltim afecmdo B, metiatur. Dico neqi 

.Ajfrimum , metiri B, 

fe eundum.Si enim .4f .Ati6. ^,14. f>3^. £>>54* £»8l. 

primus fecundum Bfdi 

catttr metiri •, metietur quoque^ fer ea^qui fecundo loco inhoc 

fcholio ojlendimtts,quicunque dius quemlibet fequentiu. Quod 

rfi abfurdum,cum neque frimus , neque dius quifquam uUwm 

t fecundo metiri fonarur. T^on ergo iffi^m B, metietur. 

I k VI yero ./ffprimuffrel dius quifquam nullius a fecun¬ 

do Byft multiplex. Dico neque .4, primum multiplicem effe B, 

fecundi. Si namque .4, 

primuf multiplex ej]e .4^%!. £,^4. Z>,Z4. £jl6. 

dicatur Byfecudiimulti- 

plex quoque erit quicunque dius cuiuslibetfequentium^ ex yx, 

qu&fecundo theoremate huius fcholij demonfrauimus. iQuoi 

e fi abfurdum, T^que enim primus^neque dius quifquam ul¬ 

lius a fecundo multiplex effe ponitur . lion igitur -4, ipfius B, 

multiplex erit^ 

THEOR. 5. PROPOS. 7. 

SI fint quotcunq; numeri deinceps pro¬ 
portionales > primus autem extremum me¬ 
tiatur, is etiam metietur fecundum. 

Sint deincepsproportionalcs A,B,C,Oj E j A,pri 
mus extremu E,metiatur. Dico & A,primu metiri B,ftcun 
dum.Si cnimA,ipfum 

non dicaturmctirisne A,3> C, 12. E,48. 
«lue alius quifquam ullu 
metietur, Q^arc ncc A.ipfum E. Qjiod cft abfurdum. Po 
niturenim A,metiri E. Igitur A, primus B, fecundum me¬ 
tietur i Atque idcirco, fi fint quotcunque numeri deinceps 
proportionales>&c. Q^oderat demonftrandum. 

S C H 0 L I 0 Tt- 

theorema^quod Jecudo loco in fcholio prtcedhisppos.demS 

Wauimus^conuertamHstAmplifcahimm hanc ppot, hoc mode. 



8. 

^^ErCLT^.GSOM-^ 
S 1 fint qaotcunque numeri deinceps pro-l 

portionales, primus autem,uel alius quifqum 
quemlibet a fecundo metiatur j metietur Septi¬ 
mus (ecundum. Et fi primus, uel alius qaif. 
quam, cuiuslibet a fecundo fit multiplex j pri¬ 
mus quoque fecundi multiplex erit, 

o D eodem modo demonftrabimus. Si enim pniu 
non dicatttr metiri /ecundum, yel illius efje multiplex ,* •». 
que alius quifquam -vUum metietur j yel illius multiplex m, 
ex fropos. 6. .theoremate fcholq pracedentie, 

THEOR. 6.PROPOS.8. 

SI inter duos numeros medij continua 
proportione ceciderint numeri; quot inter 
eos medij continua proportione cadunt nu 
meri tot & inter alios eandem cum illis ha 
bentes rationem medij continua proportio 
nc cadent, 

C A. D A N T inter duos numeros A,B,medij propor^ 
nalcs continue C, D i fitque ut A, ad B, ita E, ad F. Dico 

A,»4- C,i6. D,54. B,8i 
G,8. H,i2. I, i8. K, 27. 
E,3», L,48. M,72. F,io8. 

A,40. C,2o. D,io. B,s 
G,8. H,4. 1,2. K,t. 
E,8. L,h. M,2. F,r. 

A,27, C,9. D,3. B,i. 
G,27. H 9. 1,3. K, I, 

£,ioS L,36. M,i2. F,4. 

tot medios numeros con¬ 
tinue proportionales ca¬ 
dere inter E,& F,quotin- 
ter A, & B. Sumptis enim 
totidem numeris G, H,I> 
K, minimis T ratione A^ti 
C, quot funt numeri A,C, 
D, B j erit ex aequo, ut A, 
ad B, atque adeo ut E, ad 
F, ita G, ad K. Q^arccu 
G, & inter fe primi fint, 
nempe extremi minimo¬ 
rum numcrorum,acpro- 

ptcrca 

3. vcfsui. 
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ptcrcainfua proportione minimi; seque metietur G, ipfum 23.&11. 
E, & a:, ipfum F. Quoties ergo G, & K, ipfos E, & F,me- feftimi 
tiuntur, toties H, & I,alios numeros L, & M,metiantur, * * 
ita ut numeri G, H, l, K, numeros E, L, M, F, seque me¬ 
tiantur, finguli fingulos . igitur G, H, I, K, multi- 
plicantesnumerum,per quem metiuntur numeros E,L,M, 
F, ipfosE,L, M, F,producunt,ex 9.pronunciatojin cii^ 
dem rationibus erunt E,L,M,F,in quibus G, ut ad 
propos. iS.lib. 7. dcmonftrauimus . At G, H, I, K , funt 
continue proportionales. Igitur & E , L, M, F, continue 
proportionales funt i Atque idcirco,cum multitudo E, L, 
M, F,a:qualis fit multitudini A, C,D, B;tot cadent medij 
proportionales inter E, & F, quot inter A, & B . Si igitur 
inter duos numeros medij continua proportione cecide¬ 
rint, &c. Q^oddemonftrandumerat. 

S C H 0 L I 0 21, 

7^ o N filum exdemmfiratione coftat^ totidem medios pro 

portionales cadere inter E, & F ^ quot inter ut , B i verum 

etiam eandem efie proportionem numerorum E, £, MfV,quae(i 

numerorum A,C,D, B. Oflenfum enim eft £, I, M^F.in eade 

ejfe profortioneyin qua G.H, I, K ; Sed hi eandem habent, ex 

conpruElione,quam Igitur ^ E,L, M, F, eandem 

habent,quam uf,C,D, B, 

Eadem hac propojitio uera ep,ji exiftentibus numerit 

B, fumatur vel E, vel F,vnitas . Item fi uel A, vel B, fue¬ 

rit vnitat , exiftentibus E , F’, numeris j vt in exemplis 

apparet. 

C o N STAT etiam ex hoc theoremate,internumer os du¬ 

pla proportionis, velfuperparticularis cuiusuts , velfuperbi- 

partientis, non pojfe cadere numerum medium proportionalem. 

Cum enim dupla proportio in minimis numeris reperiatur in¬ 

ter binarium , & vnitatem j fuperp articularis vero inter nur 

meros fila vnitate differentes i fuperbipartiens denique intey 

numeros,quorum differentia eft bmarius : fi inter duos nume¬ 

ros dupU proportionis,vel fuperparticularis,yelfuperbipar- 

tientis, medius numerus caderetproportiornalis-, caderet quo¬ 

que,per hoc theorema , numerus aliquis medius proportionalis 
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inter bmATmmt inter numeros foU ynuate^ 

differentes, uel etiam binario, nimirum inter numerosfiim-l 

mos , (jui eafdem cum illis proportiones habent: quod feiit^j 

la ratione potejl. i^am nec inter binarium & ynitaten^wch 

inter duos numeros fola -rnitate differentes, ullus nni^\ 

interponitur, tantum abeff , ut aliquem medium proponim-] 

lem ipfi recipiant.Similiter inter duos numeros binario inttrfi. 

diftantes interijcitur folum numerus, qui abytroque ym-\ 

te differt I Quem nulla poffe ratione effe inter illos meJifisi 

proportionalem , in hunc modum demonfirabimus. Dif-^ 

rant numeri .AB, CD , binario, inter quos cadat nunums 

E F,minorynitate quam A B,mator uero quam CD,ymti- 

te quoque. Dico EF , non effe medium proportionalem inw 

A B , C D. Si enim dicatur^t\ 

A G. S AB,adEF,ut EF, adCD}ai- 

E , H . F lato ex A B, numero A G, ipfi E F,| 
C • . D aquali, ut reliqua fit ynitas GBy, 

^ ex EF, numero E H, ipfi C 

etquali , ut relinquatur etiam ynitas H F-, erit quoque «i 

AB, totus ad E F , totum, ita A G , ablatus ad E H, ahU 

tum , cum AG, EH, ipfis EF, CD , aquales fint, ex cw-j 
11 .fieptimi firuElione . Igitur erit quoque reliquus G B , ad reiiqui^^ 

H F, hoc efi , ynitas ad ynitatem, yt totus A B ,ad totum 

rhaior ad minorem . Quod efi abfurdum. Hpn ergo E F, 

dius proportionalis efi tnter A B,& C D. 

Ex quibus fit, nec illud inter uallum Muficum , quoditi 

dupla proportione confifiit, yt Diapafon, yel, yt yulgo dici-l 

tur, OBaua nec illud, quod in fefquieSiauaproportione reft^ 

ritur ,cuiufmodiefi Tonus, feu uulgo Secunda,bifariamfq-\ 

fefiecari , hoc efi,in duas proportiones aquales. lUaenimfro 

portio bifariam ( quod ad propofitum attinet) fiecari dicitiir, 

inter cuius terminos medius proportionalis cadit. 
inter hos terminos x^. efy 6. proportionis quadrupla caditn^ 

dius proportionalis numerus iz, hocmodc,i^. 12. 6. Idcirco 

prdportio quadrupla bifariam diuifa effe dicitur in duatdit- 

pias proportiones. Cum ergo oflenfum fit,inter numeros dtifl* 

propo rtionis , (^ fuperparticularis , qualis efi JefqmoBsM'$ 

non cadere medium numerum proportionalem j perfficWtn 

efi, Diapafon, ^ Tonum,bifariam fecari non poffe, Vndt 
Diapffo» 
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Dta^afonp-imk fuidim^one in Diapente,ai;- Diateffaron^qu»^ 

rum interudUovum illud in propwrtione jefquialtera, hec vero 

in fefqmtertiatenfifiit^dpud Muficoi fecatur , vt hic apparet, 

1.3. 4, Bjl enim hic proportio dupla diuifa-in proportionem 

fefquialteram , ^ fefquitertiam , tanquam in maximas fui par 

tes inter fe inaquales. Ita quoque Tonus in duo fimitonia,quo~ 

rum alterum maius, alterum minus dicitur;fecari. folet ^ Sed 

dehis plura in Mujicu, , , : 

J^v R S V M txhis demonjlrari potef ^ proportionem dia¬ 

metri cuiusuis quadrati ad lattis eiufdems numeris non pojfe \ 

exprimi, fed efje irrationalem’. Cum enim per ea,qua ad pro, 

p'os, 47. /ifc. I demonftrauimus , quadratum diametri. duplH: 

ft quadrati ex lateridefiripti 5 quadratorum uero prxportio'. 

jit duplicata proporiiortis ' laterum i fit , vt proportio quadra¬ 

ti ex diametro defcripti-Ad quadratum lateris duplicata fit pro 

^fortidnis diametri ad latut. Cum ergo illa pr opertio,cuius du 

plicataefiprofortib dupla', numeris exprimi nequeat, quod. 

inter tiutnerot dupla proportionis medius proportionalis non 

cadat, quHUam bifariam fecet ,ut odendimus-i manifefium 

efi,'/iec proportionem diametri ad lattis numeris exprimi pof. 

fe, fed ejfi irratibnalem^feu , quod idem efl,diametrum effe la¬ 

teri incomenfurabilera . qua dere plurapribemusin ^ul 

timapropos.lib, 10. 

THEOR. 7.PROPOS. 9. 

SI duo riumeri fint inter re primi , & 
inter eos medij continua proportione ceci¬ 
derint numed; quot inter eos medij con¬ 
tinua proportione cadunt numeri , toti- 
dern & inter utrimque eorum 5 ac unitatem 
medij continua proportione cadent. 

Cadant inter'numerbs A^B/intei^fe primos medij 
Continucproportionalcs C^D. Dico totidem cadere conti- 

nue 



t. t^am. 

7; fro». 
5. fron. 

7. frcM. 
5. frw. 

^EVCLI’T>.GEOM.^ 
nue proportionales inter unitatem,& A, nec non inter jiwi- f 
tatem,&B,quotintcf A,&B,cadunt. Inucntis eniinduo- 

bus numeris E, & F, mim- 

A,8. C>ii- B,»7. misinrati6ncA,adC|fii- 
Vnitas. , ' mantur in eadem proi|[- 

E,a. F,5. . tionctres minimiG,H,Ii 
G,4. 'Hit5. 1,9. & quatuor K, L, M,N;& 

A,*. L,Ia. M,18. N,i7. deinceps, donec multku 
do affumptorum aeq>|j» 

jCt multitudini A, C, I5> B. Quoniam «fgo Ai B, extremi 
inter primi funt,erunt A,C,D,B, minimi m proport^ 
E,ad F. Sunt autem & totidem K,L, M,;N,cx conltru^ 
ne,in eadem proportione minimi. Igitur A, L>j M, N, ipfc 
A,C,D,B,aEqualcsfunt, finguli fingulis, utK,ipu A}&N, 
ipfi B,ne minores minimis dentur. Quja uero, ut conlte 
cx demonftratione propos. i.huius lib.E, feipfum multipli¬ 
cans produxit G,multjplicans ueroipfum G, fecit Kj metie¬ 
tur E,iplum G,per E; & G, ipfum K, per eundem E: Meti¬ 
tur autem & unitas ipfum E,per E. Aeque igitur metietur 
unitas ipfum E,& E,ipfum G,& G.ipfum K j Ac proptcrci 
eadem pars erit unitas ipfius E,& E,ipfius G,Sc G, ipuus K. 
Per defin-ergo a o. proportionales funt deinceps, unitas & 
numeri E, G,K. Simili ratione, cum manifeftum fit,ex 
eadem demonftratione propos. a.huiuslib.quod F,feipluro 
multiplicans producat I, multiplicans uero ipfum I, tacwt 
Nj metietur F,iprum I,per F; & r,ipfum N,per eundem t; 
Metitur autem & unitas ipfum F,per F. Aeque igitur metic 
tur unitas ipfum F,& F,ipfum I, & I,ipfum N j Acproptt- 
rea eadem pars erit unitas ipfius F, & F, ipfius 1, & I,ipu'f* 
N. Per definitionem igitur 20. proportionales funt cono* 
nue, unitas & numeri F, I, N s Ac proinde cum tam mU': 
tudoE,G, K, quam F, I, N, una cum unitate a:quali^« 
multitudini A,C,D,B5 tot cadent medij continue pioporoff 
nales numeri inter unitatem,& A, numerum, fcu A,»'* 

qualem; &mter unitatem, & humeru N, fiuc B,iiDl 
aequalem,quot inter numeros A,B. Sidiib eigo 

numeri Cnt inter fc primi,& inter eoa 
medi), &c. Q^pd oftea» 

dendum erat . 
SCHO- 
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!PERSPf CVVM AUtem effynuweroi, continuA pro 

portione cadunt inter numeros B, ac unitasemy hxbere 

proportiones denominAtAs A minimis numeris.proporuonis 

ad C } hoc eji, quas habent B,&F , numeri ad unitatem j id 

quod in ftholiopropos .1. huius tib.ajjeruimus, 

C o'HS.t.kt: ' quoque ex dimonjirationehac^fl numerus fe 

ipfum multiplicans aliquem fecerit} & rurfurn multiplicet 

produSlum, & fic.deinceps: omnes produSlos ejfe continue 

proportionales ab unitate . Oflenfum enim e(i&E,GtK,& 

Fjh TSi^quihac ratione funt procreati, ex demonflrationepro- 

pos.i.huiuslib.continueejfeprdporttonalesab unitate. 

THEOR. 8. PROPOS.io. 

SI inter duos numeros, & unitatem, 
continue proportionales ceciderint nume¬ 
ri j qiidt inter utrunque iprorumj& unitate 
deinceps medij continua proportione ca¬ 
dunt numeri, totidem & inter ipfos medij 
continua proportione cadent. 

Cadant inter utrunque numerorum A, B, & uni¬ 
tatem, quotcunque numeri medij continue proportionalcsj 
inter A, quidem & unitatem, numeri C,!), E. At vero 
inter B,5c unitate, 

~ ' A,8i. M,«^2.N,3 24*0,648. B,i296. 

E, 27. K* ^4* L, 108. H, 2id. 
D,9. I, i 8.' G, 36r • ‘ 

C,3. F,5. 

tinuc proportio- Vnitas. 
nales cadere inter 
A,6f B, quot inter utrunque A , B, Sc unitatem. Multipli¬ 
cantes Ic mutuo C,& F,(aciantl, Deinde C, multiplicans 1,1 
& G,faciat K, & L. Rurfus ide C, multiplicans K,L,5c H, 

O o faciat | 

numeri F,G, H,il 
lis multitudine ae¬ 
quales . Dico toti 
dem medios con- 
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y. frm. 

faciat M , N, & O, totidem inter A, & B, quot funt interi 
utrunque A, B,5c unitatem. Qjjoniam igitur cft, ut uni. 
tas ad e , ita C,ad D j D, ad E, & E, ad A s aeque metietur I 
unitas ipfum C,& C, ipfum D, & D, ipfutn E, & E, ipfum 
A: Metitur autem unitas ipfum C, per C. Igitur & C,ip. 

fum D,& D,ina 
A,8l,M,i62.N,324.0,64g.B,i29(j. - - - " 

E, 27. A, 54. L, 108. H,2i6. 
I>,'9. 1,18, G, 36. 

C,3. F,6. 
Vnitas. 

£, & EjipfumA, 
per C, mctictiB, 
Quare C, fcipsii 

$»(Ton. multiplicans fait 
D j multipli^ 
autem D,feci(^ 

Se multiplicans E,fccit A. Eadem ratione F, feipfum mul¬ 
tiplicans fecit G} & multiplicans G, fecit H , & multiplicati» 

j H/ccit B, Itaque cuih Qmultiplicans C,& F, fecerit D, &; 
ij.feftimi I jerit,utC,adF, ita p,adl. Similiter, quia F,multipli^l 

C, & F,fecit I,3c G, erit ut C,ad F, ita I, ad G. Sunt igitur 
tresD,I,G,continucproportionales in ratione C,ad F.Rut 
fus quia C^ultiplicans D, I, G, fecit E,K, L, habebuntEi 
K, L,per ea,qua: ad propos. 18. lib. 7.oftendimus, eandem 
proportionem continuam quam D,I,G,hoccft,quam C,ad 

, F . Eodem modo, quia C, 3cF, multiplicantes Gjfcccnmt 
I S,Jeptmi L, & H, erit ut C,ad F,ita L. ad H. Quatuor ergo numeri 

E,K,L,N,continue proportionales funt in ratione C, ad F. 
Poftremo,quia C,multiplicans E,K,L,H,fccit A,M, N,Oi 
habcbunt,exijs,quaea nobis funt dcmonftrata ad propos. 
I S.iib.7. A, M, N, O, eandem continuam proportion^j 
quam E,K,L,H, hoc cft,quam C, ad F. Eadem ratione,cu 

%, G,Sc E, multiplicantes H, fecerint 0,& B, erit, ut C,adf> 
ita 0,ad B. Quinque igitur numeri A,M,^,0,B, continjic 
proportionales funt in ratione C, ad F i Ac proinde rotme 
di) proportionales cadunt inter A ,& B, quot inter A, uti 

B, &.unitatem, cum multitudo M, N , O , fada 
aequalis multitudini C, D, E, ucl F, G, H., 

Quocirca (i inter duos numeros,& 
unitatem, continue proportio¬ 

nales ceciderint numeri, 6cc. 
Q^od erat demon- 

ilrandum. 
' SCHO* 
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£ X his conflat, numeros, qui medq proportionales cadunt 

inter &• B,proportionem habere^ quam duo numeri unitati , 

propinquioresjquales funt C, & T. 

TAy etiam ex hac demonfiratione ^flquotquot numeri 

fuerim ab unitate continue proportionales, fecundum ab-vni- 

tate in fe multiplicatum producere tertium,ex eodem in hue 

fieri quartum i & ex eodem in hunc gigni quintum ,& fic ; 

deinceps. Demonfiratum enim eff,exiflentibus C,D,E,./4^,con 

tinue proportinalibus ab unitate D, tertium fieri ex C, fecuudo 

infe’,& E, ex C, in D ex eodem C, in £, &c. 

L \ B E T hoc loco nonnulla alia theoremata demonflrare 

ad numeros continue proportionales pertinentia , qua tum ad , 

ea, qua fequuntur , tum ad alia multa erunt utilia j hinc inu 

tium fumentes, 

S i fint ab unitate duo ordines numerorum 'x. 

continue proportionaliu> & multitudine a:qua. 
lium ; habebunt tertij ab unitate proportionem 
duplicatam eius,quam habent fecundi ab unita . . I 
te j quarti uero eiufdc triplicata j & quinti qua¬ 
druplicatam ; & femper deinceps uno amplius. 

5* I N T numeri .A, B,C, D, continue ah unitate proportio ) 

nales,<ir ab eadem totidem atij E, F, G, H : Dico proportioni' 

B, tertij ab unitate ad F, ab eadem tertium, duplicatam effe. 

eius,quam habet fecundus ad E, fecundum, ironiam 

inter utrunquenu 

merorum B,F,& D,%i. M,io^.T^ 
•vnitatem cadit me K,‘i6. 1,48. G, 64. 

Sus unus probor- •^j**'* 

tionalis i inter B, -E» 4* 

quidem unita- Vni- . -tat 

tem, numerus .A : 

At inter F, cSr unitatem numerus £ j cadet quoque inter B, & 

E,mus medius proportionalis: atque adeo,per fcholium huius 

preposfln ratione A, ad E, Cadat tgitur,slyfit I, Eodem mo- 

Oo X ^ 

'• oStaui 
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II. 

c^c cadent inter C, e5r G,duo medij in eadem froj^ortione Ayid 

E^qui fint K, Li quot nimirum cadunt inter utrunque C, “ 
unitatem. 7(ec non inter D^H, trei,qui fint M, T^,0, i 

dem ratione J,ei 

D,SitM,ioS. 7'(jI44 0,i^2.H,i^6. E , profiortioneki, 

C, 2,7. K, 36. £,48. 6,64, Scania igitur ex 

B, 9. I,ti. F,i6» defin.B,adFyfn- 

^,3. £,4. forti me babef^ 

Vni-,-tat flicatam eius^tfii 

habet B, ad I: 

autem utB , ad Jfita ad E 5 Habebit quoque B,xd F,ritii 

nem duflicatam eius,quam habet ^,ad E . 2^0« aliter ha^ 

bit C,ad G,rationem trifhcatam rationis ^,ad E j quiaritth 

C^adp, trif litata efi froportionis C,adK-, .1^ eB ut C, ad K,i 
ita ^,ad E. Sic etiam D^ad H,rationem habebit quadruflke 

tam rationis ^^ad E, & fic de exteris. 

Hoc idem demonHr abimus, fi fuerint duo ordines nmt 

rorum continue proportionalium, ab aliquo numero eodem in^ 

cipientes. Vnde hoc idem theorema ita proponemus, 

S I Hnt ab aliquo numero eodem duoordi* 
nes numerorum continue proportionalium, & 
multitudinexqualium; Habebunt terti) aT>illo 
numero proportionem duplicatam eius, quam 
habent fecundi ab eodem ; quarti uero eiufdera. 
triplicatam ; & quinti quadruplicataraj Si. fera- 
per deinceps uno amplius. 

5*1 N T ab .A,numero continue proportionales B,C,T),T.,it 

ab eodem tot idem alq Ff G,H, l, Dico nirfum, proportt^h 

E,ad F,efie duplicatam proportionem C,ad G } er D,ad H jti^ 

plicatam : ^ E^ad I,quadruplicatam. Ex A, in fe fiat K, ^ 

ex A,in K,fiat Ls & ex Afin L,fiat M, Similiter ex B,mfi 

fiat ex B, in TS^fiat 0 i & ex B, in 0,fiat T. Tofiremt 

^F,quoque in fe fiat ^ ex F,in ^fiat K} & exFfin Kj' 

fiat S, SuibusperaBis, ermt A,'K, I , M, continue propor-. 

tionalts ab unitate , ut confiat ex febelio propos, p. huius lih, 
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Eademque ratione erunt BylS(^,OyV^ah unitate froportionalesi 

necnon & F, S. Quia igitur ratio 2^, ad K, duplicata 

eft, rationis B^ad A, ex theo 

Ey\6t. ^ J11. 

-g H,ia8. 

C,i8. G,3 2, 

B,5. F,8. 

^,1. 

7^,36. a:,4.^,54. 

0,116. 7,8. iC,5ii. 
i', 409^. 

remate i, huius fcholif ; Eft 

autem, ex dcfin. eiufdem ra¬ 

tionis B,ad A, duplicata quo 

que ratio C, ad A , Erit C, 

adAy-vt ad K . Eodem 

modo erit A^ ad G,yt K, ad 

Q^. Tdjtm ex eodem i.theo~ 

remate,efi ratio Y^,ad Q^ydu V, lz^6. M,i6. 

plicata rationis A,adF 

emfdem,ex defin.duplicata eft ratio A, ad G . Quare cum ftt 

C,adA,vtldiiad Ki &Ayad G ,yt K,ad Q^i eritexaquo 

i C,ad Gy yt 2^, ad Q^ Atqui ratio T^yad Qy duplicata efl ra 

j tionis t,ad F, eoe theoremate i .huius fchnlif . Igitur ^ ratio 

] C,ad G,duplicata eft rationis B,ad F. Eifdem argumentis erit 

ratio D, ad H, triplicata rationis B, ad F , TIam ratio 0, ad 

I 7, ex I. theoremate,triplicata eji rationis B,ad A ‘,c[3‘ eiufiiem 

i triplicata eft ratio D,ad A^ex defin. Igitur eft D,ad A,yt0y 

ad L. Eodemque modo efl A, ad H, ut L,ad quod utraque 

'' proportio triplicata jit proportionis A, ad F Efi ergo ex aquo 

i 7>, ad H,vt 0, ai i^} fed ratio 0, ad triplicata efl rationis 

\ B, ad F,'X I, theor. Igitur ig ratio D,ad H, triplicata efl eiuf- 

j de rationis B , ad F. 2'^o 

i fecHs demo firabimus ra 

tionem E, ad I, ejje qua., 

druplicatam rationis B, 

ad F. Atqi ita deinceps. 

Idem omnino de- 

monflrabitur, fi nume¬ 

ri uniuf ordinis definat 

in unitatem , ut ex hac 

fubiefiafigura efi mani- 

fiefiuyin qua I^ejl unitas. 

CAtTER.VM theorema hoc demonfirahimus etiam in 

lineis ab una c5r eadem linea proportionalibus, lib.iq. propos. 

r8i licet non in quotcunque lineis . Vnde multo generalius 

efl hoc in numeris,quam illud in lineis. Ex his autem in hunc 

Oo 3 mPdum 

E,9l. 7,1. 

7), 74. finitas, H,z. 
Cy\6. , GF,4. 

B,14 F,8. 

A,x6. 

K,13<J. Q^,6q. 

0, 13814- 7,4096. J<.,3ii« 



^EV CL ID. deOM.^ 
modum demonfiratis effciemut fro^ofitionem hanc lo, £«f'- 
dis tnagis y niuerfalent ^hoc modot 

Si inter duos numeros , & aliquem aliuraj 
numerum affumptum, continue proportions-' 
les ceciderint numeri j quot inter utrunqueip-l 
rorum,& alfumptum,deinceps medi) continuj 
proportione cadunt numeri, totidem dc inter 
iprosmcdij continua proportione cadent. ! 

Cadant inter utrunque numerorum S, CJ” 
f tum numerum quot libet numeri continue fro^ortionalit\ 

. inter .A, quid A 

298. 12. & CjnumertD, 

inter A, quid A 

^ C, numen Df 

E,¥ i inter B,w« 
ro air c, totidA 

numeri (3, H,t. 

Dico tot quoqUt 

medios co7itin»e\ 

frofortionales ci 

f>54- 0,71. P, p6. 7,128, 
£,I8. H,J2. 

D, 6. G, 8. 
C, i. 

K,p. L, 12. M,i6, 

dere inter t^quot inter Ay^ Ci&inter By&C^ Item 

tot inter Vy^ lyquot inter C, ^ inter 1$ & C . Et tot in* 

ter Ey&H,quot ter Ey^C,^ inter Hytir C. Sumptis m,tri 

husKyLyM, minimis in ratione D, ad G •, erit ex defin. raiill 

K,ad Mjduplieata rationis K, ad Lyhoc eB D, ad G : Sidpef 

theor.i.huius fchql'^,ratio quoque E,ad H,duplicata efi eiufdi 

rationis D, ad G. Igitur efi ut K, ad Mfita E,ad H} A((j^ 

adeo cum inter MfCadatynus niedius proportionali^ 

cadet quoque ynus medius,nempe 7itinter E,&Hi quefnadlM 

dum ^ inter Cy^ inter Hy& Caunus medius cadit.& 

mih modo oflendemus , inter f, S' ly duos medios cadere jm 

& inter F,&Cy& inter I, C,duo medq caduntjfifumanl^ 

quatuor minimi numeri in ratione Dy ad G, Et eadem ratio* 

ne inter Ay^By tres medij cadent, Ji in eadem proportioni. 

D,adG,fumantur quinque numeri minimi, ' 
Hoc etiam uerum efi , fi loco alterius numeri,nempe Is 

unitasajfumatury yeluti per^icuum efi in hac fubie&dfiguriy 



E vm. im. ^9» 
h dua nu- 
wer* lOl^. S,^t.h,t. 

tasefi,ca- Fi6s5i6. 0,2048. 2^,64. I, u 
duntquet^ £,4096. 3^^12 8. H,4. 
interstet D,i^6, G,i. 

C^quxm in C,i6. 

terB,&C, Kt 1024. 1,31. AT,!^ 

tres numeri 
cotinue frofortifnalefjquotfcilicet intercadunt eJrr,, 

E X hi t etiam apparet,numeros,qui medq proportionales ca' 

dunt inter ^,&B necnon inter F, &I} atque inter E, & 

H,proportionem habere,quam duo numeri D,&G,numero af-' 

fumpto C,proinquioret. 

THEOR. 9. PROPOS. 11. II. 

. DVORVM quadratorum numero¬ 
rum unus medius proportionalis efi nume¬ 
rus : Et quadratus ad quadratum duplicata 
habet lateris ad latus rationem. 

Sint quadrati numeri A, & B,quorum Iater.i C, & 

D . Dico inter A A B, unum medium proportionalem nu 
merum cadere : 5c proportionem A, ad B, quadrati ad qua- 
dratum,e{Ieduplicatam proportionis C,ad D, lateris ad la¬ 
tus. Multiplicantes fc mutuo C & 

D,faciant E. Q^ia igitur C, multi A,9 E.ar. B,49. 
tiplicansfcipfum fecit A, quadratu, C,; D,7. 

ex defin. quadrati3 & ipfum D, mul 
tipiicans fecit E, ex conllru^iionc} erit ut C,ad D, ita A, ad 
E Rurfus.quia D,multiplicans C, fecit E, ex conftrudio- 
nc} & multiplicans feipfum.ex defin.quadrati, fecit E, qua¬ 
dratum } erit quoque, ut C,ad D,ifa E,ad B. Q^are A,E, 
B,continue proportionales funt in ratione laterum C,& D. 
Ac proinde inter quadratos A, & B, medius continue pro¬ 
portionalis cadit E. Q^ia uero,cxiftentibus A, EjB,conti- 
nueproportionaiibus,numerus A,adB,duplicatam ratione 

0 0 4 habet 

I j.feptimi 



^ET^CLIiy.GEOM,^ 
habet eius,quam habet A,ad E; duplicatam quoque tiS 
nem habebit A,quadratus a-d Bjquadratum.eius, quamhaJ 
bet C,latus ad latus D cum hajc proportio'’eadem fit, tju* 
A, ad E. Duorum ergo quadratorum numerorum unus 
medius proportionalis cft, Scc. Q^od dcmonftrahduetat. | 

S C H 0 L ro 21. 

yERSPICVVMC^ex diEii^yinter duos quadrat»^ 

meros cadere numerum medum jm. 

.//,9. £,21.6,49. portionalem m continua proponm 

C,3. D,7. lateris ad latus, 2{am eadem eflp 

portio quadrati .^yad E,medium fitt- 

portionalem, qua lateris Cyadlatus £>, vr demonfiratumeff. 

Pari ratione liquetynumerum medium proporvonalm 

Ey & utrumlibet quadratorum B, ejje inter fe compojiw, 

Cum enim .Ay EyB, proportionales fim ofienfi in ratione 

Dyhoceftyefie^yad Ey& Eyad B,ut C,ad D ,* metiatur aum 

latus DyquadratumfuumB, confequens (onfequenteniyfi de pre 

portionibus E,adB,& Cyxd Dyloquamur-y metietur & Cyipfhm 

E,antecedens antecedentem-, quandoquidem eft Eyad B,m C,d 

D, Metitur autem (flatus C, quadratum [uum .A^-yl^twt 

E, &M ,menfuram communem habent C s atque adeo inte^ft 

funt compofiti. Similiter cum fit A, adEy-rt.C, ad Ds 

tiatur latus C, fuum quadratum A,antecedens antecedenttSif 

metietur quoque D, ipfum EyCon fequens confequentem. Qjtm 

cum latus Dymetiatur fuum quadratum B j habebunt F.^ 

B, communem menfitram D j Ideoque compofiti erunt tnterft, 

Terfpicuum autem eji ex hac demonjlratione, priorum numt- 

rorum Ay E, communem menfuram efieC, latus prioris qui- 

drati A i pofieriorum vero EyBymenfuram communem ejftD, 

latus quadratipofierioris B, 

THEOR. 10. PROPOS. 12. 

D V O R V M cuborum numerorum 

duo medij proportionales funt numeri 
cubus 
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LI^B Kj>. FJZI. « 25>? 

cubus ad cubum triplicatam habet lateris 

ad latus rationem. 

Sint numeri cubi A,& B,quorum latera C, & D. Di 

co inter A,Sc Bjduos medios numeros continue proportio- 

nalescadeie: Et propoitioncm A,ad B,cubiadcubum,tri- 

plicatam efle proportionis 

C, ad D , lateris ad latus. A,27. H,36- 

Multiplicans Cjfeiprumfa £,9. G,it. F,i6. 

ciat E,& D.reipfum multi- C,^. D,4* 

plicas faciat Fi At C,& D, _ 
fe mutuo multiplicantes faciant G 5 Multiplicantes uero G, 

faciant H, &: I. Quoniam igitur C,fcipfum, & D,multi- 

plicans lecit E,& G j cnr,ut C,ad D, ita E, ad G. Eadopi ra- i y.feptimt 
tionc, cum D,multiplicans C, & Icipfum, fecerit G , & F > 

erit quoque ut C,ad D,ita G, ad Fj proptcreaqj E,G,F,con 

tinue proportionales funt in ratione C,ad D . Rur(u?,quia 

ex defin.cubi C,ipfum E,mulriplicans fccit A;&cx conftru 

dione multiplicans ipfum G,fccit H, erit ut E,ad G^hoceft, 

ut C,ad D,ita A, ad H . Similiter cum D, iplum G, multi¬ 

plicans fecerit, ex conftrudione, numerum I j multiplicas 

uero ipfum F,ex defin.cabi, fecerit cubum B i erit quoque, 

ut G,ad F,hoceft,ut C, ad D,itaI,adB: Eft autem &H, 

ad I,ut C,ad D 5 quod C,& D,ipfum G, multiplicantes tc- 

ccruntcxconftruCtione, H, & I. Igitur A, H, 1, B, conti¬ 

nue funt proportionales in ratione C,ad Dj Atque adeo in¬ 

ter cubos A, & B, duo medi) H. & 1,cadunt continue pro- 

portionales. Qjtoniam uero, cxiflcntibus A, H,I, B,con- 

tinuc proportionalibus, numerus A,ad B,triplicatam habet 

rationem eius, quam habet A,ad H 5 triplicatam quoque ra 

nonerr. habebit A,ad B,cubusad cubum, cius,, quam ha- , 

betC.ad D,latus ad latus icu fitC, ad D,ut A,ad H. Q^a 

ob rem duorum cuborum numerorum duo medij propor¬ 

tionales funt numen, &c. Qjuod erat oifendenduna. 

S C H 0 L l 0 

H I c manifeftum efl,inter duos euhos cadere duos 
numeros 

I j.feftim 

%.fepim 
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numeros medios proportionales in continua proportione lati^ 

ad latus. Oftenfum enim eft, ita efje jf^ad H, «^rHtadl,^ 

I,ad B, ut C,ad D. 

£ o D E M modo confiat 3 duos numeros medios properth. 

nales Hyl, eJr ytrumlibet cuborum B, effe interfe comp^ 

tos, Cum enim ^, Hy I,B^ofienfifint proportionales in rttit- 

ne C,adD i hoc efi , efiti^ 

-yftif. H,i6. 7,4?. B,6^, adH, I^adBpyt C,aili; 

£,9 G,ii. F, 16. Metiatur autem latus 

^>1' 7?, 4. cubum fuumB p confequti^ 

. confequentem f fi depropoT 
ttonibus I,ad B, gjr C,adD^loqua^fistr ;metietur quoqueC^ip- 

fum I,antecedens antecedentem,quandoquidem efi /, ddB,yt 

C,ad D. Metitur autem & latus C, cubum fiuum ^ j irrmoet 

ipfum Hyquod H,fa£lus fit ex multiplicatione C,in G, ex eott» 

firuciione, Igitur ^yH, Incommunem habentmenfuram Cj 

atque adeo inter fi compofiti fiunt. Similiter cum fit ad 

H,yt C,adD i metiatur autem latus e~,cubum fiuum M,antect 

dens antecedentem j metietur quoque £), ipfium H, confiequent 

confiequentem. Metitur autem latus D,cubum fiuum Byrn^ 

mo ipfium I,quod lyfiaffus fit ex multiplicatione Dfin G, ex 

cotifiruSlione. Igitur H, I,B, communem menfiuram habent 

D i m:cproinde fient inter fie compofiti . Manifiefium autem 

etiam hic efi priorum trium numerorum jt, H, I, communem 

menfiuram e/fe C , latus cubi prioris ^ ; pofieriorum yerotrii 

H, 7, B,menfiuram communem ejfieD, latus poHerioris cubi i. 

THEOR. II. PROPOS. 13. 

S I fint qiiotiibet numeri deinceps pro- 
portionaIes5& multiplicans qiiifq; feiprum 
faciataliqiios; qui ab illis produci fuerint, 
proportionales erunt; Et fi numeri primum 
pofiti multiplicantes iam fados fecerint ali¬ 
quos :ipfi quoque proportionales erunt; 
Et femper circa extremos hoc euenict. 

' „ . Sint 



(S^LI B &RJ). VIIL 194 
Sint (ontinucprOpoftiondles A , B , C, qm feipfos 

multiplicantes faciant D, E, Fj multiplicantes autem ipfoS 

D, E, F, faciant G, HjT j & rufum multiplicantes ipfos G, 

H,I,faciant K, L, M, 6tita deinceps. Dieo quoque D,E,F, 

& Gj H, I, & K, L) M, eontinuecilc proportionales . Mul¬ 

tiplicantes A, & B, fe mutuo faciant N 5 & B, C , fe mutuo 

miiltiplicantesfaciant O . Deinde A, multiplicans N, E>fa¬ 

ciat P, 0^ Item B, multiplicans O, F, faciat R, S. Simili 

A»i. B,4. C,g. 

D,4. N,8. n,i6. 0,32. F,64. 

C,f. P,i6. Q, ?2. H,64. R,i28. 8,256.1,512, 
K,i6, T,3J.V,64.X>tz8.L,i56. Y,si2. Z,ioj4. »,2048. M,40j5. 

modo A^multiplicans P,Q^, H, faciat T, V,X; 6cB, mul 

tipheans R, S,l,faciat Y, Z,^- Quoniam igitur A,multipli 

cans (eipfum , & B, fecit D, & N J erit Ut A, ad B,ita D, ad 

K. Eodem modo,quia B, multiplicans A, & feipfum , fecit 

N.&Ejcritetiam,utA,ad B, ita N, ad E * Sunt igitur D, 

K, £, continue proportionales in ratione A, ad B. Rurfus, 

quia B, feipfum , & numerum C, multiplicans fecit E, dC 
O } erit ut B, ad C,ita E, ad O. Eademque ratione, cum C, 

multiplicans B, & (eipfum , fecerit O, & F ; erit, ut B,ad C, 

ita Oiad F; proptereaque & E, O , F, continue proportio¬ 

nales funt in ratione B, ad C, ftu A» ad B» CQiarc cum D, 
N,E, in eadem ratione fint continue proportionales, in qua 

E, 0,F,critcxxquoD,ad E,ut E,ad Fj atque adeb D,E,F> 

continue proportionales funt i 

Deinde, quia A, multiplicas D, N » E * fecit G» P» 

Q^j erunt cxijs,quae ad propos. 18. lib.7i.oftendimus,G|P, 

Q^j in eadem ratione,in qua D, N,E, hoc cft in ratione A, 

ad B) proportionales, Item quia A ,& B,multiplicantes E, 

fecerunt Q_, & H j erit quoque, ut A, ad B, ita Q_, ad H. tj.fipimi 
Sunt ergo G, P, Q > H, proportionales in ratione A, ad B. 

Similiter, quia B , multiplicans E , O , F, fecit H, R , S 1 

erunt ex dcmonftratis ad propos. i «.lib.7, H,R, S, propor 

tionaies in ratione E, O, F> hoc cft B,ad C, fcu A,ad B. Et 

eodem modo,cum B, C,multiplicantes F,fecerint S, 5c 11 
, erit ut B, ad C, hoc cft,ut A, ad B, ita S,ad 1 j proptcreaqj 18 

SsH, ' 



&H, R, S, I,proportionalesfuntin ratione A,ad B.q[^ 
circa,cum G,P, Q^, H, eandem habeant proportionci^on 

A, i. B, 4. e, 8. 
D,4. N,8. e, t6. 0,51. F, 64. 

G,8.P,i6. Q^, 3 2.H,64. R,iz8. S,2 56 1,5 t:. 
K,i6.T,}z. V,64 X,iili.L,Z)6. Yjjii. Z,ioi<),R, 2o^8.M,40j^. 

tinuam,quam H,R,S,I; erit ex aequo G, ad H, utiH, a^Ij 
Ac proinde G, H, I, continue funt proportionales. 

Non dillimili argumento demonltrabimus & K,l, 
M, clTc continue proportionales} & eodem modo in alijs 
procedemus. Igiturfilint quotlibetnumeri dcincepspto- 
portionales,& multiplicans quifqucfciprum,&:c. Quod 
oftendendum erat. ' 

S C H 0 L I 0 

S V s T auteWy ut ex '^/monfiratione liquet, numeri fr»'»» 
froduEiiD, E, F,frofortionales in duplicata ratione datorum 

numerorum 7^am 0,ad E^hubetproportionem dufli 

catam eiur, quam habet D,ad 2V( , hoc e/l,^,ad B , (^c. 

It K quoque numeri fecundo geniti G, H, /, erunt inrtF 

tione triplicata ad B : Et numeri tertio procreati , in qut- 

druplicata fic deinceps femper yno amplius. 

^ R E V I V s propofitionem totam demonfrabimus 

ratione. Eiant ex C, continue proportionalibus in feif- 

fos, numeri E). E,F ^4^ inhfi 

^1* exeifdem numeri G,H, 1$.^ 

Et 16. 4. rurfum ev eifiem in hos numeri 

G,8. H,<54. I,s i z. KyLyM. Dico D , e, F; 

Ky 16. LyZ^6. My^O'^6, Hyl ilirKyLy My efje quoque 

continue proportionales. Tiatn 

exfcholio propos.g. huius lib.tam £),G,K, quam B, r, H, 

Ei & C,F y I, M, continue funt ab unitate propornonat4(> 

S^areex i .theoremate fcholij propos.io. huius lib, erit D,si, 

E.yin duplicata ratione .A,ad B .uel ByadC, Sed eiufdem rathl 

-lis Byxd Cyduplicata efi ratio EyadFyper idem theorema. IgEj 

tur D, Et F, continue funt proportionales in duplicata ratiom 

jM 



ad B, ^ B,ad C. Eodem modo oflendemus G,H,I ejje pro 

portionales continue in triplicat a ratione rationis ^, ad B, ^ 

B,ad C : ^t -vero K, M, in quadruplicata ^ atque ita de 

cateris • 

Ex quarurfum demonfiratione apparet, numeros primum 

produEios eJJe in duplicata ratione datorum numerorum ; fe¬ 

cundo yero procreatos,in triplicata , <;^ c,Id quod luce clarius 

elicitur ex l. theor, fcholijpropos. |o- huius lib. 

V A M V I s autem in rtraque demonfiratione huius 

propos, i .datifint tantum tres numeri continue proportiona. 

les\A,B, C\ eandem tamenpropofitionem demofirabimus,etiafi 

plures fuerint^quam tres . Sint namque numeri plures, qua 

tres C, D, continue 

proportionales, qui fe ip- JS,4. C,8, D,i6. 

fot multiplicantes faciat -Ej 4- E,\6, G,6^. H,z^6. 

^s H ipofieayero I, 8. K,64. £,511.^,4096. 

multiplicantes ipfi)S.F,,V, 

G, H,faciant I, K, L,M, ^fic deinceps. Quoniam igitur E, 

F,G,ex demonfiratis,proportionales funt in ratione .A, ad B : 

Item F,G, H,in ratione B,ad C, hocefifin eadem ratione .A,ad 

B } cum illiproduBi fint ex A[,B, C, proportionalibus in fe ip. 

fos : hi yero ex B, C, D, proportionalibus quoque in fe ipfos : 

Erunt E, F, G, H,continue proportionales. 2^pn fecus propor¬ 

tionales erunt I, ¥.,L,M j 4/y deinceps eode modoproduBi. 

THEOR. 12. PROPOS. 14. 

SI quadratus numerus quadratum nu¬ 
merum metiatur; & latus unius metietur 
latus alterius. Et fi unius quadrati latus me 
tiatur latus alterius; & quadi^atiis quadra¬ 
tum metietur. 

Me TiATVR quadratus A, cuius latus C, quadratu 
B,cuius latus D.Dico & latus C, latus D, metiri. Multipli¬ 
cantes enim ic mutuo C,&: D,faciant E. (^^oniam igitur. 
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7. oSiaui. 

vtliquetcxdemonftrationcprepos. ii. huius lib. A,E,B,| 
continue proportionales funt in ratione C, ad D 5 Metitur ' 

autem A,primus extremum Bsme 
A,4. e, 11. tictur quoque A, primus fccundii 

C,i. D,6. E.Q3,are camfic ut A,ad EjitaC, 
ad Di & Cjlatus latus D, metietur, j 

M E T I A T V R iam C,latuslacus D . Dico & qua(lra-| 
tum A,quadratum B, metiri. Eodem enim modo erit.utj 
C,ad D,ita A,ad E.proptcrea qiuod AjE,B,continucproper 
tionalcs funt in ratione C,ad D, ut demonftratum eft pio-j 
pos. 11. huius lib.Q^are cum C,metiatur D, metietur quo 
que A, primus E, i^ndum i ac proinde & extremumB,| 
metietur, ex theoremate 2.fcholij propos. 6. huius lib.Si; 
quadratus ergo numerus quadratum nurueru metiatur,&c. 
Q^od erat oftendendum» 

14. THE,0R.I3. PROPOS.15. 

S I cubus numerus cubum numerum 
metiatur; & latus unius metietur latus al¬ 
terius. Et fi latus unius cubi latus alterius 
metiatur; & cubus cubum metietur. 

7*^Mi 1 

Metiatvr cubus A,cuius latus C,cubum B,cuius 
latus D . Dico & latus C, metiri latus D. Vterque C 
D, fc ipfum multiplicans faciat E, & F, multiplicantes ail- 

tem fe mutuo faciant 
A, 8. H, 24. I,7t. B, 216. G : Multiplicantes cic- 

E, 4. 0,12. F,36. nique G, faciant H,I» 
C,2, D,6» Qjioniam igitur, utap 

paret ex demon Aratio¬ 

ne propos. 12. huius lib. tam E, G, F,quam A, H,I,B,con 
tinuefunr proportionales in ratione C,ad D 5 Metitur au¬ 
tem A,primus B extremum 5 metietur quoque idem A,pri¬ 
mus H, fecundum Cum ergo fit, ut A,ad H,ita C, ad Pi 
metietur & Cjlatus latus D. 

Metiatvr iam C,latus latus D. Dico & A, cuW 



Vllh 1^6 
metiri cubum B. Eodem enim argumento erit,ut C, ad D, 
ita A,ad H,propterca quod A,H,I,B,continue proportio- ; 
naies funtin ratione C,ad DjUtoftenfumeft propos.i i.hu 
ius lib. Quapropter metiente C, latere latus D, metietur & 
A, ipfum H i ac idcirco 3c extremum B , cubus cubum, ex 
ijs, quae ad propos. 6. huius lib.demonftrauimus. Itaque H 
cubus numerus cubum numerum metiatur, &c. C^od 
erat demonflrandum. 

THEOR. 14. PROPOS. i6. 

SI quadratus numerus quadratum nu¬ 
merum non metiatur •, neq; latus unius me¬ 
tietur alterius latus. Et fi latus unius qua¬ 
drati non metiatur latus alterius: neq; qua¬ 
dratus quadratum metietur. 

Sint quadrati A, & Bjquorum latera Cj & Dj Non 
metiatur autem A , ipfum B. Dico neque C , latus metiri 
latus D. Si enim fieri poteft, metiatur 
CjipfumD. Q^a igitur C, latus qua- A, 16. B, Si. 
drati A,metitur Djlatus quadrati Bj mc C,4. D,9. 
tietur & quadratus A, quadratum B. 
Q^odeftabfurdumj Ponitur enim non metiri. Non; ergo 
latus C,mctietur latus D. 

Sed iam latus C, non metiatur latus D. Dico quod 
necquadratus A, quadratum B,metietur. Si namque A, 
metiri dicatur ipfiim B j metietur quoque C, latus illius D, 

latus huius, Qjuod eft abfurdum • Ponitur enim non 
metiri. Igitiirquadratus A,quadratum B^non 

metietur. Qitapropter fi quadratus 
numerus quadratum numerum 

non metiatur , &c. 
Q^od erat oflcn 

dendum. 

THEOR.1 

15- 

i^.oStaui 
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THEOR. 15. PROPOS. 17. 

S I cubus numerus cubum numerum 
non metiatur; neque latus unius latus al¬ 
terius menetur . Et fi latus cubi uniusla- 
tus alterius non metiatur; neque cubus cur 
bum metietur. 

15. oSfaut. 

if. ociouij 

Sr NT cubi A, 5c B,quorum latera C, & D 5 Nonme.| 
tiatur autem A,ipfum B. Oicoquod nec latus C,iatusD,rael 
tictur. Si cnim C, dicatur metiri D ; metietur quoque A,cu, 

buscubumB. Q^od eftabfurdum,cu' 
A,8. B,27. ponatur non metiri. Non ergo latus C, 
C, 2. D,3. latus D,mctictur. j | 

S E D ianiC,latus non metiatur latutj 
D. Dico quod nec cubus A,cubum B, metietur. Nam fi mei 
tiri dicatur j metietur etiam Calatus latus D. <^uod eftab-j ^ 
furdum. Ponitur cnim non metiri. Non igitur A,cubus, 1 

cubum B,metietur. Qjpcircajfi cubus numerus cubum nu ' 
merum non metiatur^ iScc. Qjipd demondrandum erat. V. 

S C H 0 L I 0 21, 

!P R o X I M E antecedentes quatuor f repofitiones hocetti 
modo proponi ponuntffi maiores numeri ad minores referantur, 

S I quadratus numerus quadrati numeri,& 
cubus cubi,fit multiplex j & unius latus lateris 
alterius multiplex erit. Et fi unius quadrati,& 
cubi latus lateris alterius fit multiplex; & qua¬ 
dratus quadrati,&cubus cubi multiplex erit. 
Si uero quadratus quadrati, & cubus cubi non 
fit multiplex j neque latus lateris erit multiplex. 
Et fi latus lateris non fit multiplex j neque qua¬ 

dratus 



nfit multifit 
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dratus quadrari,neqj cubus cubi erit multiplex* 

2y^A M fiquadratut ^,qua(lratiB,& cubus ^.^f tfbiSyJtt 
multiplex metietur B , quadratus quadratum^ , & cubus 
B, cubum j{ . Igitur lir latus DgUtus C^metietur j,<tC proinde 
latus C, lateris D,multiplex erit. 

Qjr o D fi latus C,lateris t>i multiplex fit j metietur latus 

D,latus C. Igitur & By ipfum .A, quadra j ,6. Y 9> 
tus quadratum, & cubus-cubum metie- ^ y 

tur 5 .Acpropterea A , ipfius B , quadra- ■ *y ■ ■ * ' 
tus quadrati ,& eubus cubi y erit mul- .A,6^» Byi* 

tipiex. Pi 

.A X yero fi .AyipfiusB, quadratus qua 
drati, & cubus cubi, non fit multiplex-,nS -Ay^q. By^. 
metietur B, ipfum A,quadratus quadratu, C, j. D, J, 

aut cubus cubu.lgitur neque latus D,latus 
C, metietur. QuareC,latusdateris‘D ,non 
erit multiplex, • 

SiMlLiT IR fiC, latus lateris Di 
non metietur D, latus latus C. Igitur nec B, ipfum A, qua¬ 
dratus quadratum,nec cubus cubum metietur, Atque adeo A, 
ipfius B,quadratus quadrati,^ cubus cubiymultiplex non erit. 

THEOR.i6.PROPOS.i8. , 

D V O R V M fimilium planorum nume' 
rorum unus medius proportionalis, eft nu¬ 
merus: Et planus ad planum duplicatam 
habet lateris homologi ad latus, homolo-^ 
gum rationem. . > 

S r N T plani numtri iimilcs A,B} & latera illius fint C, 
Djhuiusucro illis propoitionalia E, F.ita ut C, D, feinu> 
tuo multiplicantes faciant A jSc £, F,mutuofe multiplicans 
tes faciant B ; fitque ut C, ad D, ita E, ad F. Dico inter A, 

Sc B, cadere unum numerum medium proportionalemA 
P p propor- 



^EZrCLIT). GSOM. 
proportionem A,ad B, elTc duplicatam proportionis larem 
homologorum C, F,uel D, F. Multiplicantes fe mutuo D, 
E/aciant G. Qjipniam igitur cft C , ad X), ut E .adFitrit 

permutando e, ad E, ut D,ad 
A,12. G, I 8. 3,17; F . Etquia D.multjplicansC, 

I•j.feftimi C,6. D, 1. £,9. F,3. & E.fccit A * & G j erit A,ad 
G,ut C, ad E, hoc cft, utDjad 

F. Similiter quia E,multiplicans D, & F, fecit G, & Bjtrit 
quoque G, ad B, ut D, ad F. Proportionales ergo fuar A, 
G, B, in ratione C,adE,uel D, ad F 5 Atque adeo intoA, 
& B,mcdius-proportionalis.cadit G. 

lA uero,exifl;cntibus A, G, B, continuepropot- 
tionalibuSjA, ad B^duplicatam habet mtionem eius, quam 
habet A,ad G,hoceft,C, ad E,uel D,ad F j perfpicuuumcft 
proportionem numeri plani A, ad planum B, clFc duplica¬ 
tam cius, quam habet C, ad £>uel D, ad F , latus homolot 
gum ad latus homologum . Duorum igitur fimilium pla¬ 
norum numerorum, &c. Q^pd erat dcmonftrandum. 

S C H 0 L I 0 

t A oflenfumejl G, B,_ejje proportionales in ntio- 

ne C,adE,i*el DyadF 3 manifejium e/i, inter duos fimilespU' 

nos ^ B, cadere medium proportionalem G,in rttiontU- 

ttrum homologorum C, E^uelD, F, affumptorum. 

C o N S T AT etiatn ex diSiisymedmm proportionalem G, 

t^ytrumlibet planorum B,e£'e inter fe comppfitos. Cm 
enim oflenfiJint G, B, proportionales in ratione C, ad £, 

uel D, ad F, idefl,ejfe ^,ad G, ^ G, ad B, ut C^ad E, uel D, 

ad F i metiantur autem £ , F , latera, numerum B', cuius funt 

latera, confeijuemes confequentem,f de proportionibus G^ad 

A, (dr C,ad EfUel D,adF joquamur 3 metientur c^uoc^ue Ci^, 

ipfum G, antecedentes antecedentem , quod'jit G,ad B,ut C,d 
Ejyel D,adF, ^tqui (Z5r C,D,latera metiuntur numerum 4% 

cuius fum latera . Igitur G,y4,mehfuram communem hab^t 

tam C, quam D i .Ac proinde compofiti funt inter fe . 

cum jit A,ad G,ut C^ad £, uel D^ad F : metiantur autem Cr 

P , latera fuum planum A , antecedentes antecedentem i »>*’ 
tkntur etiam E,,F,ipfum G,confequentes conjequentem. 



mi-i B g Fir/. mm 
rerum & r^laterafuumflanum B,metiatur, habebunt G, 

B,communem menfitram tam £, quam F , ideoque erunt inter 

fecompofitf‘. .. . . 
Ex oudidemonfiratiene etid manifefium relinquitur ,prto* 

rum duorunt numerorum .A, G , communes menfuras ejfe C, 

Dilaterafriorif flant ^ i fofieriorum autem G, B, menfuras 

communes epEyFilateraflanifoJieriorisB. 

THEOR. 17. PROPOS. 19. 

D V O R V M fimilium folidorum nu¬ 
merorum duo medij proportionales fiint 
numeri;Etfolidusad folidum triplicatam 
rationem habet lateris homologi ad latus 

homologum. 

Sint folidinumcrifim^l« A,B, &latcraiH:usfiiu C, 

D, E,huius ucro illis proportionalia F, G. H, iM ot lit G,ad 
D, quemadmodum F,ad G } & p,ad E, ficut G, ad H. Di¬ 

co inter A, & B, cade¬ 
re duos medios pro- A,3®. M, 6o. N.t ao. 3,2+0. 
portionales, & propor 1,6. 
tionemA,adB,eiretri C,r.D,3 E,r. F,4.G,6.H,to. 

plicatam cius, quam , „ tt .11 . • 
habent latera homologa C, F, ucl D, G, uel E»H . Multi¬ 
plicantes fc mutuo C, D, faciant 15 & F, Gj fc mutuo mul 
tiplicantes faciant K . Item D, F,fc mutuo multiplicantes 
faciant L l oftremo E, H, ipfum L, multiplicantes faciant 
M, N. Quia igitur C, D, E.ipfis F, G, H, proportionales 
funt j erunt & permutando proportionales, nimirum ut C, 
ad F,ita D,ad G, & E, ad H Quoniam ucro D , multipli¬ 
cans C, & F, fecit I, 6c L; erit ut C,ad F, ita I, ad L. Simili 
modo, quia F,multiplicans D, & G, fecit L,& K ; erit quo 
que ut D,ad G,ita L,ad K. Sunt ergo I, L, K,continue pro 
portionales in ratione C, ad F, ucl D,ad G, ucl E,ad H. Et 
quoniam A, folidus faftuscft ex mutua multiplicatione la^ 

Pp 2 tcrum 

18. 

7. feftimi 
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tcrum C, D, E j faftus cft amem I, ex multiplicatione rau. I 
tua e , D} fit ut E, multiplicans I, faciat A. Eodem modo 
cum B, folidusfaftus fit ex mutua multiplicatione laterum 
F,G, H} 5c K,fadus ex mutua multiplicatione F, Gj numc ' 
rus HJpfum K, multiplicans faciet B . Q3,are cum E,mul¬ 

tiplicans I, 8cL/e- 
A,}o. M,6o. N, 120. 8,240 cerit A , & M i erit 

ij febtimi 1,6. L,ii. K, 2:{. A,ad M,ut I.adL, 
C,i. D,3 E, j. F,4. G,6.H, io. hoceft, ut C, adF, 

uel D,ad G, uelE, 
ad H. Eadem ratione, cum H, multiplicans L, K,fecerit 
N, & B} ent N, ad EI, ut L, ad K, hoc cft.ut C,ad F, uel D, 

I t.pptimi ad G,uel E,ad N . Eft autem & M,ad N,ut E,ad H j quod 
E, H, multiplicantes L,fcccrint ipfos M, 5c N. Igitur A.M, 
N,B, continue funt proportionales in ratione C, ad f, ucl 
E>,ad G,uel E, ad H j Attjuc idcirco inter A, B, folidos fimi • 
Icsduo medij M, N,continue proportionales cadunt. 

o N I AM uero, exiftentibus A,M, N, B,propof 
tionalibus continue, proportio A,ad B, triplicata ell cius, 
quam habet A ,ad Mj Eli autem A,ad M,ut C,ad F,ufl D, 
ad G,uel E,ad H 5 Habebit quoque A, ad B, folidus ad fo. 
lidum, proportionem triplicatam cius, quam habet C, ad 
F. uci D,ad G,uel E, ad H,latus ad latus homologum Qjioi 
circa , Duorum firnilium folidorum numerorum duo 
dij,&c. Q^od ofiendendum erat. 

S C H 0 L l 0 Ti, 

C V M demonlJr^umJtt oi, M, 7^, B, fropmionJes fjf<: 
in ratione Ci*d Py-vtl DyAd GfUel Ry ad H ^liquet interduosi 

fimiles folidos wY, «Jr J8, cadere duos medios profortionales M, \ 

^yin ratione laterum homologorum C, fyyel /3 , G, W f,i 
H, ajfumptorum. | 

£ X tjsyqua di fla funt yferj^icuum etiam efiyduos medios fto j 
portionales My 7fy ^ utrumlibet /olidorum .Y, B,inter feejfti 

eompojttos. Cum enim ^yMy ojlenfi ftntproportionil*t.\ 

tn ratione CyadF,yel Dyad Gyuel E,ad H ; hoc efl, effe 

M^ad & B,ut C, ad F, uel D,ad 

H i metiantur autem F, 6, H, latera fuumfolidum B, 
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ifHtntes confequentem yfi de proportionibus TS^, ad B, & C,ad 
j:,vel D,ad Gftel E,ad U,loquamur i metientur quoque C,D, 
E, ipfum 2^, antecedentes antecedentem-, quod fit xd B, Ut 
C,adF,yel D,adGiyd£,adH .Atqui &C.D,E, ipfum M, 
metiuntur-, (cum enim M,fa£ius fit ,per conJiruSfioHem ,ex 
E,in L i metietur E,ipfum M . Deinde quia M, 70 B,propor 
tionalesfunt ipfis 1,1, K; metitur autem K, ipfum B, qmi B, 
faEius fit ex K finii } metietur quoque Ifipfum M i Metiuntur 
autem C, D,Uteraplanum fuum I. Icitur & CyD,ex pro- 
nunciate i u metientur ipfum M } Atque adeo C, D, E, ipfum 
M,metientur.) Tifcnon & ipfum A, nempe latera fuum fo^ 
Udum . Ergo A,M, Tohabent communem menfuram tam Cy 
quam D, quam E J Ideoque compofiti interfe funt . Rjtrfus 
Lia efi Ayad M,ut C,ad V,uel D,adG,>el E,ad H mettun- 
tur autem C,0,FMerafoltdum fuum A,antecedentes antece- 

i dentem i metientur quoque F, G, Hfipfum M, confequentes ce 
j fequentem. Metiuntur uero F, G, Hfipfum 7f, {cum enim 

■ 7l,faHus fit ex H,mLyper conjlruBionem j metietur Hfipfum 
7t. Deinde quia A, M, 7i_fipfisI,I , Yi,proportunales funt: 
metitur autem I, ipfum A,quod A, faHusfit ex I, in £ j me~ 
tietur etiim > , ipfum . Cum ergo fir P-, G,latera mettantur 
planum fuum K } metientur quoque F, G, ipfum 2\[. i at-, 
queadeoF, G,H,tpfum 71,metientur.) Tifc »on & 
B,nimirum latera fuum folidum . Igitur M,7l, B,communem 

' habent menfuram tam E, quam G,quam H, Quare funt inter 
fe compofiti. Ex quibus liquido confiat, priorum trium nume¬ 
rorum A,MfiF(,communes ejfe rhenjuras C, D, E, latera prio¬ 
ris folidi A i At -vero F, G, H, Latera pofierioris folidi B,com¬ 
munes menfur at eJfe poHeriorum trium numeroruM,70^' 

THEOR. i8. PROPOS. 20. 

S I inter duos numeros unus medius 
proportionalis cadat numerus ; Similes pia 

ni erunt illi numeri.. 
Cadat inter A,5c B.mcdius proportionalis C . Dico 

A,&: Bjcflc planos fimiles. Sumantur D,& E,minimi in ra 
P p 3 tionc 
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21 feftimt 

froit, 

I J.fepitni 

tionc A,C,B. Qjija igitur I>,E,minimi funcfe ratio® A, 
ad C5 metientur D,& P,ipfos A,& Qaitjueameciantuf per 
F. S imiiitcr a: que metientur ipfos e, & Brmetianturp^, 

Itaque F,multiplicans D;S:E, 
A, 11, G,24* Bj j 2. faciet A, 6c ,C: Item Gj eoiiem 
D,3.E,4* ^^.6-G,S. D,&E,mule!piKanstaciflQ& 

B. Q^ia crgo E,multiplica^^ 
5t G/fcit e, & Bjerir,utC,ad B, ita F, ad G : VtauiemC, 
ad B,ita c; arD>ad E: Igitur erit ut D,ad E, ita F , ad Gi& 
permutando utD,ad F,ita E,ad G,Quoniam uero F,mul¬ 
tiplicans D/ecit A ; erit A,planus , cuius latera D, F. Simili 
modo,quia G,mujtiplicans E,fecitB5 crit& B,planus cuius 
latera E,G. Cum ergo hasc latera oftenfa fint cflTc nroporr 
tionalia,nempe D,ad F,ut E,ad Gj erunt ex defin.A,B pia 
niffmilcs. Q^uare fi inter duos numeros unus, &c. ^uod 
demonfirandum erat. 

19* THEOR. 19. PROPOS.21. 

SI inter duos numeros duo medij pro¬ 
portionales cadant numeri; Similes lolidi 
funtilli numeri . 

Ca DA N T inter A,&B, duo medij proportionales 
C,D. Dico A,& Bjcffe fimiles Iblidos . Sumantur tresE, 
F,G,minim(.in ratione A, C. D,B. Q_uoniam’ igiturinter 

xo.oBaui E,& G, medius cadit proportionalis F} erunt E,^&G,pla- 
; ni iimilcs. fint ipfius E, latera H>I j ipfius uero G, latera it 
j lis proportionalia 
; A,24. C,72. D, xi6. B-, 648. K, L. Et quia E, 
j B,t. F,3. G, 9. ’ ' ■ F,G,minimiinra 
|H,i.l,r.M,i4. K,3. L,3.N,72. tione A,C,D,cxi- 

, J Bentes, aeque mc- 
xi.fepimi, S,%. C,i2. D,i8. 3,2/. tiuntur ipfos Ai 

j E,4. F,6. G,9. C,D, eiuldem r2* 
|H, 2. 1,2. M,t. A,3, L,3. N, 3. tioniscuillisjmc* 

i tiantur per M.Eo 
j demquemodo ,quia E,F,GiJequcmetiuntur C,D,B,eapdc 
' habentes 

\ 
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habentes rationem cum iliis j metiantur per Njita ut M.mul 
tiplicansE,F,G, faciat A, C, D5 & N,multiplicans cofdcm 
E,F,G.fac:at C,D,B. Faduscft autem E, cxmultiplicatio- 
nc mutua fuorum laterum H ,& I j nec nonGjCX mutua 
multiplicatione fijorum latCrUin K,& L,Igitur A, produci 
tur ex mutua multiplicatione H,I,M }'& B;CX mutua mul 
tiplicarione /tjLjN ; atque adeo A, fohduseft numerus, ex 
defin. lateraliabcns H, I, M} 6c B folidusetiam, latera ha¬ 
bens a:,L, N . Qjiia uero M;,& N.multiplicantes F,faciunt 
C,5c D.ut oftendimus jcrit C,ad DjUt M,ad N ; Sunt au- 1 
tem C,& D,in eadem ratione,in qua E, & F, quod N, mul¬ 
tiplicans E,& F.fccerit ipfbs C,& D i Nec non & E, F,ean¬ 
dem habent rationem quam H, K, uel I, L 5 Etenim inter 
planos fimilcs E, G, cadit F, mcd;uspropprtionalis , per co- 
roll propos i^.huiuslib in ratione laterum homologorum 
HjK.ucl I,L. Igitur erit rjuoque H,ad K,& I,ad L ut M, 
ad N i & permutando H,ad l,ut K,ad L ; & I> ad M, ut L, 
ad N . Proportionalia ergo funt latera H,I, M, lateribus K, 
tjN i ac proptcrca fimiles funt numeri fohdi A,& B. Qju^ 
ob rem , fi inter duos numeros duo medij proportionales 
cadant numcrijScc.. Qjmd erat dcmonftrandum. 

S C H 0 L I 0 

D V o exentplii appoJuinius,in quorum priori liquido con- 

Jiitr, ynitatem E,c-Jje planum numerumy^ ynitat^s^ H, l^eiut 

latera, licet improprie, ut in definitione numert p.lani monui¬ 

mus . Si enim ynitapem a numeris planis excludamus,non po¬ 

terimus hac argumentatione Euclidis demonfirare, numeros 

eir B,qtti includunt duos medios proportionales C, & D,ef- 

fefoli dos fimiles. (^uod idem continget in alifs omnibus nu. 

meris^quihabent duos medtos proportii^nales in ratione multi- 

plici,cuiiifmodi funt etiam B . Hoc autem eft abfurdum, ch 

Euclides propofitionem generaliter proponat, demonfiretque 

fine yllaexceptione. 

THEOR. 21.PROPOS. 22. 

SI tres numeri deinceps iint proportio 
P P 4 nalcs. 
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1 
■ i 

nales 5 primus autem fic quadratus j Etter- 
tius quadratus erit. ; 

io.oBaHi. 

S I 'N T tres numeri A,B, C, continue proportionaltt,' 
fitque primus eorum A,quadrarus. Dico.Ck tertium Qqua 

dracum efle. Namcumimct 
A,9. Bj $4. 0,324. A,&C, cadatmedius propot 

tionalis; ciuht A, & C.piani 
fimdcs. (^^areexiftente A,quadrato,erit & C,cifimili!, 
quadratus. Si igitur tres numcn.dcinccps fintpopottioM-: 
les, dee, Q^od demon Arandum erat. 

21. TH E 0 R. 21.P K 0 P 0 S. 2, 

21 .oBaui ' 

SI quatuor numeri deinceps fint propor 
tionales,primus autem fit cubus; Et quar¬ 
tus cubus erit. 

s I M T quatuor numeri A,B,C,D,proportiona!escon* 
j tinuc, & A, primusHt cubus. Oico & quartum D,cubum 

efle. Cum enim inter A, 
A,27, B,45. C,75. D,[25. & D,cadant duo medii 

1 ^portionales B, C j erit 
A,3c Djfolidillmiles. Qjtare exi (tente A,cubo,erit 5t D, 
illi fimilis,cubus. Qj^am ob rem, fi quatuor numen dein¬ 
ceps fint proportionales, &c. Quod erat oftendendum. 

S C H 0 L I 0 7^. 

H A1! c eji apud omnes interpretes Euclidis, qn es ep 

dif -vulgata demohfiratio pracedemium duarum proprijitiori») 

cfuam qui diligenter examinare uelit , inueniet ftne manesm 

imperfeSiam. Cum enim ad defin. i r lib. ^tradidtri 

mus , duos numeros planos,-vel folidos pojje Jlmiles epe,o,uaXt- 

uis non qmbufcMnque lateribus ynms exhiberi pojjim alis 

tera. iiiterius proportionalia , dummodo quibufdam hteri- 

bus unius proportionalia fint c^Ui^amalfsrius i lure opi»»'> 
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quis iAficiarifoterh ,ji duorum flanorum flmilium ynusfue^ 

rit quadrattUfdterum quoque quadratum effe, ^ /iduorum 

fimitium [olidorum-rnus cubus fuerit y alterum etiam eJfe cu¬ 

bum: quod tamen trt demonfratione fro concejfo,atque 9mni- 

bus per^icuo affumebatur.. ^am fofitis duobus numeris pia 

nisi6. ^ 6^.fimilibiu, fatis eff,ut duobus lateribus prioris^ 

qualia funt I2. exhibeantur alia duo laterapofierioris^ 

nimirum i6.froportionalta, V nde etiamjl prior Jit qua 

dratus^habens duo Ia. era aqualia 6. ^ 6.merito dubitare quis 

pojJit,immo omnino negarcypofleriorem habere alia duo latera 

his proportionalia,hoc e fi, inter fe quoque aqualia , atque adeo 

ejje quadratum : quemadmodum etiam mantfefium e fi ^hifce 

lateribus pr ioris uel i i.nonrejpondere alialate- 

ra in pofieriori proportionalia. Si igitur his lateribus prioris 

numeri non reperiuntur alia latera in pofieriori proportiona¬ 

lia, quanquam ipji humeri jint Jimiles,cur fine demonfiratione 

ylla concedemusy his lateribus prioris aqualibus 6. & 6, ajjt- 

gnari pojje in pofieriori alia duo proportionalia, nempe ^ in¬ 

ter fe aqualia ? Idemdicendum efl de folidis fimihbus Qua¬ 

propter ytramque propojttionem Euclidis aliter ^demonjirabi- 

mus,ad hunc,qut fequitur modum. 

i" I N T tres numeri A, B, C, continue proportionalesy ^ 

primus A , quadratus . Dico ^ Cy tertium ijfe quadratum . 
Sumpto enim D,latere quadrati A cum D, ex dtfin. infe fa- 

<iatAieruntD,&A,exfcho- 

lio propos.^.huius lib.ab ynitate Aiyl6, B, 48. C, ^4. 

continue proportionales-, eritque D, 6. E,i. 

conuertendo A , ad D,yt D, ad Vnt-.-tas. 

unitatem ; atque adeo cum inter 

numerum A,eundem,/^ tam numerum C,quam unitatem,ca- 

dant medii proportionales multitudine aquales , nempe unus j 
cadent quoque totidem, exth-or. ^tfcholij propot. jo. huius 

hb. inter unitatem, atque C, numerum,nimirum unus, qui Jit 

E. Quomam igitur miras & E,C.numeri funt contitiue pro 

portionales j producetur C, ex E, in fe ipfum,ex fcholiopropos, 

i o. huius lib. Ac proinde C, quadratus erit, exdefn.iuius 

latus E . 

A I, t j t n . Sumptis tribus numeris D, E, P, mtnimis 

in ratione A,ad B, & B,ad C i metietur D, ipfum Aj^ Pjp- 
Jum 
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XI. oSiaut 

8. eEfaui. 

7. o^iaui. 

I l.oBaui 

to.oSiaui 

^4^16. 

43^1%. 

Z>,9. 
L,6:. 

B,48. 

Eyll. 

K.8. 

C,64. 
H,3i. 
F, i<5. 

^,4. 

lO.feptimi 

o.feptt 

fum Cy£^n*;exijs,^uaoflendim»sadpropos.zi, Ub,j. Et^ut 

niam extremi D,V,minimorum trium numerorum, per moL 

t.propos» 2. huius lib.fumovmJ 

drati : Eji autem & efuadtt.', 

tus, ex hypotheji s cadet inter 

^^et D,quadratos mediusmm 

proportionalis, ut G. J^um» 

efi, exaquoyyt ^,ad C, ita D,d 

F; & permutando,yt ^,ad D,ita C,a i F ; cades quoque inter 

C,& Fyynmproportionalis medius, nempe H. Cumergt.^ 

primus metiatur C,yltimum } metietur idem df fecundum H, 

.Sumpto autem I,latere quadrati F } metiatur I , toties numm 

Kyqueiies F,ipfum H,ita rt H,adFi jir- KM I,eandem habem 

proportionem multiplicem . Sit quoque L, quadratus ipfiusY,. 

Itaque quia ratio LM F i quadrati ad quadratum , dupliau 

efi rationis Kyad I, Uteris ad latus,hoc efi, H, ad F : Efi anum 

.& ratio C, adFyeiufdem rationis H, ad P, ex deftn. duplicati, 

quod conuertendofint proportionales etiam C, H,F ; erit L yd 

F,ut C, ad F i ^c proinde ly&C, aquales funt. Exiftenu er¬ 

go LyquadratOyBX conBruElione,^ c, quadratus erit, 

^ L i T s R . SluonUm ^ C,fimiles plani funtfim 

eorum Uteraproportiunalia,D,E,quidem ipfittt ,4 i at F,G, 

ipfiut C,tta vtftt D,ad E/icut F,ad G: afumaturque H,Um 

quadrati A. Quoniam igt< 
^,5 6. 

•. Hy 6. 

€,64. 

1,8. 

F,4.Gyi6. 

B,48. 

Dy^.EjylZ. 

[,48. C,64, 

1,8. 
F,8. G,8. 

Jl. T,C. 1 

H,6. 

D,6. E,6. 

tur idem numerm prodti* 

citur ex D, in E ,& ex H, i» 

fe-y erunt D, H, E , continue 

proportionales. Cum ergo ftt 

F,ad G,vt D,adE,caiatqm 

inter D, ^ E, mediuspropat 

tionalis Hicadet quoque inter 

F,& G,unus medius propor. 

tionalis,qisiftt I..Quadre cumF, I, G,fint continueproportU 

nales j idem numerus fiet ex F, in G,qui e.x I,in fe ipfum . Iit 

autem C, ex F, in G. Igitur idem C , fiet ex I, inJe ipfum 

uitque adeo C, quadratus erit, ex definitione. 

S \ a r rurfumquatuornumeri.A, ByCyD, continueprt- 

portionales, ^ primus, fit. cubus ^ Dico ^ D, quartum, 

cubum efje..- Sumpto enim Ejaterecubi .A ■, fiat ex E, in feip- 

frm\ 
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fiibi iiunierus^^ac froinde^ex defin» ex E, in V,cubus 

erga E,in Je facit ^, in F,[iicU 'sA, erunt, eicpholtq prOfds. 

' i),huiHs lib. EfEy^A^ 

vf,64. Cj46o. D»icoo. 
P, JiS. H, loo. 

:£,4. G, IO. - 

Vm. ttu. 

cominttf frapurtiond-^ 

■ les xb ymtate j atque 

idcjrco cenuertedo fro 

f>ortiona/es quoqi erut 

numeri Jf,TfEy^ yni 

toiy Itaque cum inter numerum D, ^yrt_ifaten^,ac eundem nu 

merum ^yCadant medqproportionales rnultitudine aquales, 

yidelicet duo i cadent ^ ex theorem. ^.fchoVij prdpbs. lo» huius 

lib.toridem medij inter ynitatem^ ^ nunierutii Dy qui fint G, 
H . Itaque quia ynitas, numeri GiH^Diientinue funt pro 

portionales i fiet H, exGfinfe, D, ex GfinproduBum H,yt 

ad propos. 10; huius lib. a nobis efl demonftratum i Quare 

cubus efi^ex definitione^cuius latus G . • 
jd L IT t R. Inuentis quatuor numeris minimis EfPy G, 

H,in ratione ^,ad B,& B,ad C,& C, ad D>,metietur Efipfum 

H, ipfum D, xque, per ea, qua ad propos. i i, lib. 7. de- 

\noftraHimus.E.t quia 

E,H,extremtquatuor B,i6o, Cyqo6. D, lOOo. 
minimoru, cubi funt; K,^t. MjfOOi ' 

ex t . corcdl. propos. I, i6. ^ ^ L, i^o. 

z. huiuslib.Eji duieni £, 8. pjio. ' t?, 50. HjiiJ. 
& .A^cubus^exj7ypp. P, tooo. 
theji i cadent inter Ey 
.A, cubos duo medij proportionales,qui fint .Quoniam au 

tem,ex aquo,efi yt A, ad D,itaE, ad H } & permutando j yt 

Af dd E,ita D, adH, cadent quoque inter H^Oyduo medijpro 

portionales,qui fint L,My Cum ergo H , primus metiatur D, 

extremum, metietur idem L, fecundum. Sumpto deinde 

2\[, latere cubi H s metiatur 1^,toties numerum 0,qui ties H,ip 

fum L', itari L,adH, ^0,adTfi,y eandem habeant proportio 

nern multiplicem: fit quoque T, cubus ipfius 0 . Itaque cum 

ratio T,adH, cubi ad cubum, triplicata fit ratipnis 0,ad 

lateris'ad Uim, hoc efi L,ad H : Sit autem & ratio D, ad H, 
ehifdem rationis L, ad H, ex defin. triplicata,quod ponuertendo 

proportionales etiam fint D, M > L, H | erk T?,ad H, ut D 

H ; .Aepropterea 'P ,&V % «quales erunt, Quare cutn 'P, 
(uhm 
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cubut fit j ex confiruciione » cubtif quoque erit D, 

22. THEOR.22. PROPOS. 24. 

11 .oSiaui 

2^oSfaui 

zi.tSfani 

SI duo numeri rationem habeant inter 
fe, quam quadratus numerus ad quadriii 
numerum > primus autem fit quadratus ;& 

fecundus quadratus erit. 
Srr A^ad ByUtC, quadratus ad quadratum Pjdtqut 

A.quadratus, Dico &B,ctIc quadratum. Cum enim (it 
A,ad P.uiC.ad D; cadat autem 

A,}6. F,4S. B( ^4. intir 0,quadratos unus 
C,9. E, 12. D,i^. , medius proportionalis,ncmpcEf 

cadet quoque inter A, dc B, me¬ 
dius unus,qul fitF. Q^uia igitur tres numeri funt continue 
proportionales A, F. b j & A , primuscft quadratus; erit 
& B,tcrtius,quadratus. Q^arc li duo numeri rationem ha 
beant inter ie, quam quadratus numerus ad quadratum nu 
merum,&c. Q^oderat oftendendum. 

COROLLARIVM. 

Lrqjr IT ex his, propottibnem cuiusiiis numeri qmdfariad 
quemlibet numerum non quadratum exhiberi nullo modo polTe 
iH duobus humeris.quadrari*', Si enim exhiberetur, eflent ambo 
priores numeri habentes proportionem, quam quadrari proportio 
nis exhibit* ,. etiam quadrati,cu primus ponatur quadratus. Quod 
eftabiurdum. Pohitur enim ftcundus, nbnqqadratus . Vfldeau 
riieri in dupla proportione,propbrtionert» non habent, quam qua- 
dratin ad quadratum . Si enim haberent,eiTcnc omnes hi dupli du 
meri 4. 8. ?i. 6^. laS. &c, quadrati. Primo enim 4. exifttme 
quadrato, effet&R quadratus j Igitur &14.& j». &c.quodeft 
ablucdum. ' 

23. THEOR. 23. PROPOS. 25. 

S I duo numeri rationem inter fe ha¬ 
beant, quUm cubus numerus ad cubum tiu- 
. meruffl» 
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'merum, primus autemiic cubus i Se fecun¬ 
dus cubps erit. 

Sit a, ad B,ut C,cubus ad D, cubum : fitque A, cu¬ 
bus. Dico&B cubum cfTc. Cum enim fit A,Jad B, ut C, 
ad D j cadant autem 
inter C, Se D, cubos A,8. G,i2. H, i 8. B,27, 
duo medij proportio- C}^4. E,<>6, F, 144» 
nalcs, nimirum E, F ; 
cadent quoque inter A,& B,duo medij, quifinrG,H.Qjjia 
igitur quatuor numen A,funt cotinue proportiona 
Ics, & A,primus cft cubus j erit & B, quartus cubus . Qjjo 
circa, fi duo numeri rationem inrcr fc habcant,quam cubus 
numerus ad cubum numerum, &c. Qubddemonftran- 
dum erat. 

I 2.o£?<*»» , 

Z^oEiaui 

COROLLARIVM. 

P A T K T etiam ex his , proportionem cuiusuis iiumeri cubi ad 
quemlibet numerum non cubum, non poffe repfcriri in duobus nu 
meris cubis, si enim reperiretur ,ertcnt ambo priores numeri ha 
bentes proportionem, quam cubi proportionis repertio etiam cu¬ 
bi, cum primus ponatur cubus. Q^od.cft abfurdum . Ponitur 
enim fecundus, non cubus. 

THEOR. 24. PROPOS. 26. 

SIMILES plani numeri rationem in¬ 
ter fe habent, quam quadratus numerus ad 
quadratum numerum. 

Sint plani fimiles A, & B, Dico efle ut A,ad B,ita ali 
quem numerum quadratum 
ad alium quendam quadratu. A,20. C,30. B,4J* 
Cumenim A,& B,fint plani D,^. E,6. - F,^. 
fimilcS;cadct inter cos unus me 
dms propoi tionalis,uidclicct C. Sumptis ergo tribus nume¬ 
ris I>, E,f,minimisin ratione contmua A, C, B j erunt ex¬ 

tremi 

I Z.tBuui ‘ 



^EP^CLmOEOM.^ 
tremi D,& F,quadrati, ex coroll. i.propos. i.huiusJib, 

Qjiarc cum fit, ex aequo A,ad 

A,20. e,30. B,45. B,ut D ad F, manifcftumtft, 

DjV E,6. F,9. : itaefle A,ad B, uteft quadta- 

' . tus aliquis , nempe r>, ad qua¬ 

dratum alium, ut ad F. Ergo fimiles plani numeri ratioiic 

inter Ic habent^ Scc. Qj*od dcmonftrandum erat. 

SCHOLIOn.- 

Facile etiam demonjlrabimus co»uerfnm hm, 

yiddicet. \ 

N y M E R 1, qui proportionem habent,qua! 
quadratus numerus ad quadratum numerum,' 

fimiles plani iunt. ' j 

H A B B A N T numeriproportionem inter 
'quadrati Cj D. Dico J, B, efeplanof fimiles . QuenUm iit-j 

ier quadratos Cy D y cadit ynus mdks ] 
Jiy^. Byl 8. proportionalis \ Rt eFi ^yt C y adD ^ itt I 

Cy 16. Dy l6^ .Ayad B } cadet quoque medius propmit 
nalis inter Quare ^ y &B, 

plani fimiles funt. 

E X hbcperjpickkk^fi', planos numeros , qui fimihs «iin 

funty proportionem non haberey quam quadratus ad quadrati. 
Si enimhaberepVyfffiint ^yt modo demonfiratum eB, plani 
fimiles . quod eft abjurdum .ponuntur enim non fimiles, 

THEOR. 25.PROPOS.27. 

S I M I L E S folidi mimeri rationem ha 
bent inter fe, quam cubus numerus ad cu¬ 

bum numerum. 
,S r N T fimiles folidi A, B. Dico cfle, ut A, ad B, iu 

cubum quempiam numerurh ad alium quendam cubuffl- j 
QuiaA, B, funt folidi fimiles, cadent inter cos duo meoi), 
. propor-il 



VllL ?04 

proportionale?,qui fint C,D . Sumptis autem quatuor nu 
meris E,F,G,H, minimis in continua proportione A,C,D, 
Bs^rurtt extremi E, H, 
cxcoroll. I. propos. 2, A,240. C,35o. 0,540. B,’8io. 
huius lib. cubi. Q^are, E, 8. F,i2. G, 18. 0,27. 
cumex atquo fit A,ad 
B, vtE.adH, conftat itaefle A.ad B, ut eft cubus aliquis, 
nimirum E,ad alium cubum,ncmpe ad H. Similes erao fa- 
lidi numeri rationem habent inter fc,&c. Qjipd erat often- 
dendum. 

S e H 0 L I 0 21. 

CoNV E r’svm huitif etiam demonfir abimus ifcilicet. 

N V M E R i J qui proportionem habent, qua 
cubus numerus ad cubum numerum , fune fo- 
lidi fimiies. 

2l_y MERI .AfB, froportionem habeant inter fe , quam 

cubi Cf D. Dico .A, B^folidos ejfe fimi. 

Us.^2iamcu>»fit^,adB,vtC,adDi ^,16, ,8,54. 
cadant amem inter C, 2?, cubos duo me C, 6j^. D,ii6 

dij proportionales j cadent quoque inter 

./i,B,duo)nedq. Sunt.ergo .A,& b, folidi fimiles. 

Ex his omnibus p exJpicue infertur, nullos numeros habert 

tes duplam proportionem^uel fefquialteram , yel fuperbipartie 

tem^ejje fimiles planos, rei folidos. Si enim <fientfimilesplani^ 

caderet inter eos medius ynta proportionalis, quodfierv no pof- 

fe iam duditm ofienfuni efi in fcholio propos. 8. huius hb. Eade 

ratione non erunt fimilesfolidi, cum inter eos cadere nonpof- 

fint duomedij proportionales-, 2{am alias caderent quoque duo 

medij inter minimos earundem proportionum numeros. !^od 

fieri non potefi,quod hi yel fola ynitate, yel certe binario tan¬ 

tum inter fi dijient, ut in fcholio pradiilo traditum efi j inter 

quos certum efi non pofie intercipi duos numeros , hedum duos 

medios proportionales , 

i^lMiLiTE ^'nec duo quiuisnnmeri primi efie poffunt 

plani fimiles,yel folidi , c«»j non pofitnt habere latera propor¬ 

tionalia . 2iam quilibet numerus plansis,qui fit numerus pri 
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i^.oSiaui 

Xj.pBAtti 
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IDiS 

muii latera, habet folutnmodo ynitatem , feipftm, qitmuit 

improprie . ^''t hi numeri plani 19. & zi .latera haitiit 1, 
cum ex horum mutua multiplicatione productu- 

tur,qu(iecpnBatnon e/Se proportionalia. :Quiuis vero nutu- 

rus (olidutyquinumerm etiamprimus fit,latera tantum fcnirt 
duM unitates^ cr fe ipfum. Vthi numeri folidi r 9. <ir 
tera habent l.i. xp. & i .I. t^^.cumex mutuahorumult^li. 

catione producamur. VerjpicHum autem efi eanan pojfetjjt 

proportionalia. ' 
N D E facilis admodum efi inuentie duorum plamrm^ 

yelfolidorum non fimi lium . Si enim accipiantur duo num- 

ri habentes proportionem duplam^ vel fefquialteram , uti f». 

perbipartientem , yel certe duo numeri primierunt illi ip 

fi per eay qute tradita funt, plani feu folidi non fimiles. 

V K s V s quilibet duo numeri^ quorum alter quidrt- 

ttu fit, alter uero non quadratus , plani funt non fimilesiqu- 

les funt i 6,& 10. Si enim effent planifimilei, haberent frt. 

portionem, quam quadratus ad quadratum. Exifiente igitur 

16.quadrato,ejfet.& zo.quadratus. quod efi ab fur dum. poni, 

tur enim non quadratus. ^ 
!P A R I ratione quilibet duo numeri, quorum alter cubut 

fit,alter yero non cubus, folidi funt non fimiles ,yt zj.qo. Si 

enim effent folidi fimiles, haberent proportionem, 1 
ad cubum. Cum igitur x-j.cubus fit ,\effet 
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■ s I duo fimiles plani numeri inultipli- 
cantes fe mutuo faciant tiuendara; Produ- 
diiis quadratus erit. . . 

V o numeri plani fimiles A, B, ft tnn- A 

tub^muiriplicantcs ftcianfC'; Dico C,. 
quadratumelTe. Multiplicans cnOT A, 
fc ipfum faciat D j quadratum . Q^p- 
niam igitur A,multiplicans A,&; R,pro 
duxit D , & C serit ut A, ad B, ita-P, 
adC. At inter A,&B,cumfinr pia- 
ni fimiles, unus medius cadit propor- i%.oB.0ui 
_o-_o .rf l.:.* tionalis. Igitur & inter D, & C, unus medius proportiona S.ofiam 

Jis cadet . Cadar ergo E, ut ) ;j 
fint continue piopprtipnalcs , .A»^- B,54. 
DjE,C. Itaque cum tres D, P,36, E,io^. C,3i4. 
E, C, continue fint proportio- • . 
nales, fitejue primus D;, quadratus, ex conftrudionej erit 
quoque C| tertius, quadratus. Siduo ergo fimdes plani ti.oBaui 

numeri multiplicantes Jcmutuo, &c. Q^od erat d^mon- 
ftrandum. 

THEOR. 2. PROPOS. 2. 2- 

SI duo numeri fe mutuo multiplicantes 
faciant quadratum; fimiles plani ’eruht^^' ‘ ^ 

Q^q D V o 



^EtrcLm. 

t. mmt. 

n. 

2. nom. 
1 S.oSiaui 
xi.cBAui 

IIL 

P V q numeri A, B, fc mutuo multiplicantes fidant C, 
quadrattim./Dico A, B, eflfe fimiles planos Multipicans 

‘ enim A,ie rpfum iaciat D, quadwi 
;A,6. B>5.4. ,Q_^oniam igitur A, multiplicans A, 

•j.fepimt D, Ci3i4« & B,fecit D,& C j erit at A, ad B, ita 
D,ad C. At inter D, & C, quadratos 

Hi.oSiAui unus medius cadit pt6pprtionalis. Igitur St inter A,&8, 
'i.ofiaui. unus medius propottionalis.caderj-Ac propteiea A,&B, 

fimiles plani lunt. Q^jare fi duo numeri fe. mutuo mulu- 
plicantes,-&c.Q^t)ddcmonftrandum erat. 

S C H 0 L l 0' 71, . _ 

E X fc» dtmmflrxthimus quatmr infequentia theort!iii»i 

non inutilia,, 
\ 

S r, duo numeri quadratli fe mutua muliipli- 
cantes faciant quempiam Produdus quadra 

tus-erit. ■ ; . ^ 

' 2) V O quadrati .yf, B ,fe mutue mu/tl-j 

^,4. B, 2 y. • 'f litantes faciant C.D/co C, ejfe quadr^-l 

C, tobi ■ • tum,. Cum enim .Jyir Byftnt fimiles fU\ 

n> ,nemf e quadratt i er it C, ex eis produ 

£lus,<[uadratiif. 

5 I dup numeri fc mutuo mulriplicantes fe 
ciant quadrarum j alter aurem fit quadratus; 
Et reliquus quadratus erit. 

D V o numeris, B, fe mutuo multjflicantes faciMtl) 

. , , quadratum i fitcjtse ^^ quadriSfi 

.//,9. .r>,, 12. l , Dico &-B,quad.raf:um€j]e.;C!i« 

<r,i44, enim.A,&B,fe mutuonutliifU- 
cantes faciant C,q»a<iraiuniierM 

6 B, fimiles ^lani^: atque adeo inter e-is unus meditu ti 

det froportionalis, nempe D , Iduare .A, exifiente quadrato, 

erit ^ B, quadratus. 

Si duo numeri fe mutuo multiplicantes fi- 



IBS 
ciant non quadr^t-ura j iilter autem iit quacfrarT 

tus ; Reliquus nt)n quadratus eriC. \ ; ■ 

tjp,t'o numeriWHtPtoijnulpiflicantei f4(;iant C, !, 

noK qu^tdratur»‘, /tt^ue.^H^^Uitdxutuf, | 
Btii» ■£.rton:quadratum ^S’i mim B, ,, 4. .s ^,10. ; 
difatur ej]f quadratus, "§rit.^ 'Cj :frodu-, ,i . /C, 8pj, ;; 

0«/ex quadratis quadra:itf, fer 

theor. \shutus- fchoLij.i S^od eM^abfurdum 

thefim. :Hon igitur qitaitatus>ffi &irmtnerits-iun iriuLv. ..i 

* S c 'duo numeriy quadratus & non quadra 
tusV fdmutudmultlpjr^ 
Produilusnodquadratus'?^^^^^^^ ' ' " ' 

P;V;,o numeri■ 
t^a)p^liif licantesJ'aci^nt.(i,/^jetiCi:rt0» , il ■ ■ 

_ejfe quadratum . Tf^a^iffiCt fpret.q^^^^^ , j" 
\tus,:um froducatur ex ^fin Bffitque Jff C,i8b. ! 
•quadratus j efiet U.y ex theor. z. huius ,, , ... 
'fcholij^quadratusd (^od esi Sfuretun\ &'rontra hyfothcfim, '^ 

2^0» igitur Cf quadratus erit. j 
^ :i : i [ 

.THE0;R. :3. PRQPOS. 13.; , i 3- 

.. S I. cubusjqu.mei:u5.,reiprura ihiiltiplica^ 
procreet aliquem ;Prociu(aus cubus eric.'.; 

Faciat cubus A, fc jpfum multiplicanfi iiumctq.m , 
B. DicqBjC^cubiim . Sit enim . ; . ' 
G,iatus cubi A i & cxCjin fc fiat A, 8. 
D ,5c idcirco cx C, in D, ipfc cu ' E,: 6. P,4«,: 
bus A,gignatur. Qjriaigitur.G, Fjja* Q>?- 

teipfum multiplicans fccit D j mc B, 64. Yni . tas. 
tietur G.ipfum D,pcr G : Metitur 7,fron, 
autem & unitas iplum G,pcr G. Igitur eadem pars cft uni- 1- F»» 
tas ipfius G,qu« C, iplius P, nempe denominata a C > Ac , 

Q^q 2 proinde 1 



lo.defin. 

y.fr»n, 

zo, defin. 

7. frm. 

5^ ff-ckl 
,20. defin. 

i.oBaui 

z), {fcimi, 

4- 

3.>n/. 

tj.fepimL 
iz, o&auij 

2,oSiaui 
i^,o£faHi 

__^S^VCKl'T>.GT(dMm' 
proin^eut unitasad C,itaC,adD: Riirili^uia G, mWo- : 
plicans D/ecit A i metietur Diipfum A, per C: Metiebatur 

! autem 5c C. ipCiim D.per C Ea- 
A>:8r' dem ergo par5cftC;ipfiusD,quae 

E,I6. D,4. D, ipfius a 5ideoqueut c,adD, 
“'1^32. 'C,i. ita D,ad-A: fed ut C,ad Djitaerat 
B, 64. ■ . 'Vni-. tas.- ’ ' upitas. ad G, l^tur ut unitas ad 1 

Cj ita C.ad D,'& D , ad A ; Atq; ‘ 
adcO interiinitatcm Se numerum A, duo medif- proporti&aij 
lies cadunt numeri C,D. At quia A,ipfum BjmctitUrpeti,j 
quod A,fe ipfum multiplicans fecerit B5 metitur uero & uni, 
tas'ipfom Aiper A : £adcrtxeeitrpajrs unitas ipfius A , qua , 
A,ipfips^;kAf,proptereafm-ut unitasad A, ita Ay adB.j 
Qj^arc cum inter unitatem & numeru A, cadant duo me! 
dij proportionales C," ;‘'tadettt'tt)lidem ititer A , & B, 
nimirum E, & F- Cum ergo quatuor numeri A, E, F,B, 
fihtcdntinucprop&rtiinnales}& Apprimus fit cubus; erit 
quoqucB, quartus cubus.Si cubus igitur nu merus feipfutn 
iiiultiplicans, &c. C^uod crat dembnftrandum. 

• THEOR, :4, PRQ:p^^ 4. : 

S I cubus numerus cubum numerum 
multiplicans facrab aliquenv ;- Paulus cu-j 
bus erit. ; . , i 

E t A T ex cubo A, in cubum'E, numerus C. Dico C,I 
cubiim efle . Multiplicans emm A, feip/uni faciat D jeiitq) 

D, cubus. C^uoniam uero A, multi 
A, 8. B>7. . plicans A,& B, fecit D, & C3 eritut 

C, ii6. A,ad B,ita D ad C. At inter A,&:B> 
cubos duo-medij proportionales ca¬ 

dunt. Igitur & inter D, & C, diio medij proportionales 
«adent j Ac propterea D, exiftente cubo, & C,cu* 

biiscrit. Qmo circa fi cubus numerus cu¬ 
bum numerum multiplicans, Scc. 

<^od erat oiten- 
dendum. 

THE^ 



Moni. 

ly.feptimi 
tcfdui. 

5.^P^^P o S. 15. 5- 

SI cubus numerus numerum cjtienclam 
multiplicans^ faciat cubum j Et niulttplica- 

tus cubus erit. . ' l 
Fiat excubo A, in imrocmmB,numerusc^b^sH/ 

Dico.& B.cubum cflc'. M ultiplicans enim A, fe 
dat D.qui cubus erit, Qjioniam igi¬ 
tur A,multiplicans A,& B ',fect.D, A,X,, 
& C 5 crit ut A,acl B, ita D, ad C i Ac X),64. C,z ©■ 
inter D, & G , cubos duo cadunt mc- ' ' ’ ^ ^ . 
dii pioportionalcs. Totidem igitur-& inter A,k B,cadentj 
Ac proinde exiftente A, cubo, dcB,cubus erit. Qnamobte 

fi' cubus numerus numerum quendam multiph,canf», «cd 

C^uod oftendendum erat. 

S C H 0 L l 0 70 

Ex his^ hac, qit£fequunturfxcile, 
■videlicet. - ' 

S I cubus nurperusnon cubum numerum 
luhipUcans faciat aliquem ; Faclus noti cu¬ 

bus erit. , , , 
Fi at <x ^ , ciiho in B , non cuhtm 

numerus C. HicoC ,nonffe cubum. Si ./f, 8. 
enim C, fit cubus i & multiplicatus B^cu. C,l 66» 

bus erit. quod nsnponitur. , 

Si cubus numerus numerum quenda mul 

tiplicans faciat non. cubum j Et multiplicatus 

non cubus erit, , 
Fiat excubo^, ‘nnumerutnB^non 

cubus C. Dico & B, non efie cubum. Si 

namque By fit cubus ; ^ faSius C , cubus 

erit quodefi contra hypotbefim. 

-^9 ? 

^,8 B, 17 
36. 

THEOK: 

f.uent, 

II. 

4. Hini. 



6. 
^ET^CLm. GEOM.m) 
(T H E O R. 6. P R O P O S. 6? 

S I numerus fe ipfum multiplicans cu- 
buru faGkt; Et ipre.cubus erit. 

.^MyxTi PLICANS le ipfum nutrcrus A/aciJtB, 
cubUm PlDicoi&AjCubamcfle. fiat cx^A.inB , numerus 
CiqOicUbus erit, cum A,in fe facrat B,& ipfc C.cx A,inB,' 

gignatur, atque adcoicuiJ-l 
A^S.' B, 6^4. C, 5»i, iissqualiter ^qualis iK,utj)«'j 

. fpiGUum'eft ex ijs, quae adde' 
finitionem cubi fcripfimus. 'Oiuia igitur B, cubus multipli 
^licansfiumerum quempiam A , facit cubum .Cj erit & A, ; 
cubus . 5^are fi numerus fe ipfum multiplicans cubum 
faciat i &Cv C^pd crat^lemonftrandum, 

S C H O L I O 1^. 

l^.o^aui 

I j.Jiftimt 

i.oEtaui 

^ l I A M demcnftrationem interpretes Euclidis hoc het 
adducunt, quidem longiorem.. enim demonfira’ 

runt C, faBum ex^, in B, ejfe 
^,8. B,54. r, ^11. cubum , inferunt: Ergo vnteA 

■ R, & C,cubos duo medif propor¬ 
tionales cjtdunt. Quoniam‘ifero B, ad 0, ita u4,ad B, 

quod -A ^multiplicans A,&'B, ipfos B y ^ C, fecit j cadent 
quoque inter A, & B, dm medjj proportionales j Atque adeo 
exifiente B, cfiho, A,cubus erit. Verum noEira demonfirtt 
iio breuior eff ^planior y ut perfsicuum eji, 

THEOR. 7.PROPOS, 7. 

' S I compofitus numerus numerum ali- 
quem multiplicans, quempiam faciat; Fa- 
dusToliduserit. 

N y M t R V s compofitus A , multiplicans numerum' 
quemlibet B,faciat C, DicoG,efle fblidum. Cumenra! 

A.(k\ 



f A, litcompofi;tu'5Vm^;7ifcm^^ . priterunitatem, humc- 
rusaliq^uis:■ iprutn ' » -- 

! A per E pofina , multi- A.<^* 
i plicante D/ipfuni fi,producetur 
Ia Cum ergoBjipfum. A,mul .. . 
' tiplicans fecerit C, prbertabitur C, ex miifua multiplicatio- 
i ne triiitii nuhicrbtum D, E, B j Ac prbpWriea folidus^erit 
ex defin CUIUS latera D,. E , B. Quapropter fi compofitus 

I numerbs nurtierutri iiliqucmmuliiplicans , &c. Q^oderat 

i oftendendum . * 
1 

THEOi?. «• PROPOS. S. 

: 3 defin.. 

9. prott. 

s. 
S I ab unitate quotcunque numeri dein- 

cep^ propoftianales fuerint: TertiUs .qui¬ 
dem ab unitate quadratus eft, & unum in¬ 
termittentes omnes : Quartus autem eft cu 
bus, & duo^ intermittentes omnes: Septi- 

■ mus uero cubus {imul,& quadratus,& quin 
i que intermittentes omnes. 7 

s I N T ab unitatccotinue propbrfibnalcs nurnen qiibt- 

cunque A, B, C. D, E/F, G, H, 1. M . Dico tertiu 
quidc B , ab vnitateefie quadratum, & unu intcrnlittentcs 

'Vnitas. A,3 D, 8t. E,24J.^,729. G,n 87. 

!H,6,<;i.I,i9e*3*^^»590-i9>L.i77«47- M,5?i44». 

omnes^qualcs furtt P,F,H,K . M : Qualum autem C,cu 
bum , & duos intermittentes omrrcs, cuiurmodi funt F, I, 
M : (cptimum uero F,cubu fimul, & quadratum , & quin 
que Intermittentes bmnes, nimirum M. Q_uoniam eft uni 
tas ad A , ut A , ad B , atquc metictur Unitas numerum 
A, OC numerus A, numerum B j Met turautem unitas nu f. 
merum A,per A . Ergode A.ipfum B,pcr A.metieturjAt. 
que adeo A,multiplicans A, ipfum B,producct. Q^arc B, 9- f*"®”» 

Q^q 4 qua- 
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f. 

firOh,; 

[ti.offaui 

CEI E.&6mEm 
quacjratus Quia ijefo tres deinceps, prqporfiopajes (unj j i 
B,C, D5 & cft B,quadratus j erit ^iQj^^u.adptus. Eadem f 
ratiffBc a/fqmptis tribus deinceps propprrjop:^iI>ps j(), E.K, ( 
cum D, fit quadratus, 5c F,quadratuserit j Nec nou ^tom-! 
nes unum intermittentes . ^ , 

R v r s v s quiacftunitasad AjUtB, adCj aequeme-i 

tictur.miitas numerwm A, & nMn:^qtpfB,n,uincrumC:Me 

Vnitas, A^j.B>9 1C,27. P,8i. E,a43. F,729. <^,1117.' 
H,6j6i. 1,19683. K,5yo^9. L,i^7147, M,53 14+1. 

titur autem unita? ipfum A, per A . Igitur 5t B, ipfura C, 
per A,metietur j atque adeo B, ipfum A, multiplicans pro¬ 
creabit numerum C. Qjuare cum A , fe ipfum multiplitas 
faciat B,multiplicans uefo B, faciat'e,utell ofierifuni i crit 
C, cybus. (^ia uero quatuor deinceps propprrionalcj 
funtC,D,E,F, &eftC,cubus}erit&: Fjcubus . Eddensar 
guihcnto affumptis quatuor deiheeps prbporfionalibuJf, 
G , B, I, cum F, fit cubus; & I, cubus-erre j atque omnes 
femper d uos intcrmitten tes. 

■ Po'^ T R E M d quia F, feptimus ab Unitate oftcnfus 
cft & quadratus, & cubus i ipfc erit cubus fimui &,quadra 
tus; Atque eodem modo M, ieptimus ab F, intermilfisni¬ 
mirum quinque G,H; I,K, L,cubuserit fimui Sc quadra¬ 
tus 3 Nec non 6c omnes quinque intermittentes . Si igitur 
ab unitate quotcunque numeri deinceps prop<»tionalcsfuc 
rint, Sec. (foderat dcmonftrandum. 

S^C_H OLI Q X- 
Hoc theorema ^ote fi quoque hoc modo profoni. 
$ 'i firit qiiotcunquc numeri ab unitate con 

tinue proportionales, omnes pofiti in locis im 
paribus, nimirum in tertio., quinto, reptimo, 
nono, undecimo , &c. fune quadrati. Omnes 
autS , quifequtintur proxime numeros pofitos 
in locis, tertio > fcxto,nono, duodecimo ,cleci' 



B E R3, IX. ^ i09 
■|nQq.wintP ,, ^eH^podlauo, & alijs, qua; terna¬ 
rius,metitur, Cpiji^rmodi fu numeri quartus, 
feptimus , decimus , tertiusdecimus , decimus 
fextuSj^ecTraiisnonus, &C. funt cubi. Omnes 
uerQ.qqi ppQxime fequuntur numeros politos 
in-Ucis {extQ,duodecimo,decimo o(fiauo,uige- 
fimo qnarto,&alijs,qua; metitur fenarias, qua¬ 
les fuht feptimus, tertiusdecimus, decimus no¬ 
nus vuige^imusquintus, &:c. funt cubi fimul, 

&,quad:tari. 

!ZS[ A ordinis numeri omnes fem^er unum inter-- 

riiUtunt foji tertium ab' unitate : \A t fechhdi ordinis numeri 

ortfitffunt femper duos numeros fojl quartum ab unitate^ 2\[m- 

meri dentqtiet^rtij ordinis quinque fevifer, interponunt fofi 

Jeptimurn dl/ ymiate , quemadmodum in theoremate proponit 

tueli^d^si'_ ' ' : ' , , - 

■THEOR; 9. PROPOS. 9* 

S I' ab unitate quotcunque numeri dein. 
ceps proportionales fuerint, qui uero poft 
vnitateiu fit quadratus , Et reliqui omnes 
quadrabt erunt. At fi qutpoft ynitatem/it 
cubiisT^ reliqui omnes cubi erunt. 

Sint ab unitate cotinuc proportionales numeri quot- 
jcunque A,B,C,D,E,F, fitque pnmum A,proximus unita- 

; Vnitas. :^,4, 3,16. €,64. D, 25^vE, 1024. ^,409^» 

ti quadrat4s.|Dico & reliquos omnes quadratos clTc.Qjiod 
enim tertius ab unitate,& omnes unum intermittetes, qua- 1 
Ics funt B, D, F,quatlrau Unr, iam dcmonftratu cft.QL.uod 8 



8. noni. 

zi.eSfaui 

8. noni. 

fron. 

9. fron, 

noni. 

z^,o£iam 

^0EF(^LT^.GgOM-tm 
■ uerb 5c rcli^iiiihtcrmedif C,& E,quadrati finf,ita pcr^iVuS { 

fiet. Cum tres continue proportionales fint A,B,Cv(ltquc| 

Vnitas. A,4.. €,64. 0,25.^, E,iox4.F,4095. 

A quadratus j erit & C, Quadratus. Eodemque modb.jf- 
(uroptis tribus continue proport.onaltbus C^D-E, cut»C, 
fit qpadratus i 3c. E^quadraiu&cric. Omnes^itur Aj BiC, 
E, F, quadrati fant. Idem oftcndemuS j-fiplurcs numtti 
fint continue prpport.onales. 
■ Si 7 lam A,prcicifnus unitati ciibiis'. Dico Ac telicluos 
cubusefic. Qjiod enim quartus ab unitate,5c omnesduM; 

Vnitas. A,8.B, 64. CjU». 096. E,j 2 7Ag,F,2^2i.4f 

interm ttcntesjcuiufmodi funt C, & F.fintcubi^ iameftdc; 
monftratum. Q^uod autem & reliqui B,D,E,cubi_fiht,fic 
oftendemus. Cum fit unitas ad A,ut A, ad b j teque me- 
tictur vnitas numerum A,3c numerus A,numerum *§: Me¬ 
titur aurem vnitas numerum A , per ipfummet A . Igitur, 
& Ajipfum Bjpcr fcipfum metietur; Atque adeo cubus A, 
le ipfum mu.tiplicans numerum B,procreabit. Quare B,cui 
buseft . Q_uoniam ucro quatuor continue proporpopales 
funt AjBjC.Djcftquc A cubus; 3c D, cubus erit. Eaderaq; 
ratione alFumptisquatuor deinceps proportionalibusB,C, 
D,E,cum B.cubus fit, & E,cubnserit, Omnes igitur A,B, 
C,D,E, F,cubi funt. Non fccus dcmonftrabimus omnes 
cubos efle,fi plurcscontinue proportionales fucriiit /Qup.! 
circa , fi ab unitate quotcunque nurneri deinceps proportio- 
nalcs fuerint,&c. Q^bd dcmonftrandiim erat.' 

S C H 0 L 't 0 

7^0 N demonfiraun Geometra, fi numerttf ,tf»i pojluni 

tatetn, Jit cubus jimi*l ^ t^uadratut ,^veli<iu6s oitineseft 

cubos fi mu I, (jt?* quadratos ; quia ferjjiicue hoc ipfum exit- 

monflratis coUigitur. TSfam ji proximus ynitati ft cubttsff 

mul, eJf quadrattft: qua farte efi cubus, ea ratione omnes re 

^u^ui cubi erunt; qua uero parte eji quadratus , ea ratione 

- - ■ 
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niiquf omnes^jMdratierittit, -vt demonfirAttim eji. Omnes 

igitur erum cubi & quadrati i ^ ;. < 

THEOR. 10. PROPOS. lo. 

S l.ab imitate quQtciinjquenij.m,^^^^ dein¬ 
ceps proportionales fuerint, c]m imro pofi 
unitate 5 non fit quadratus; neque alius vP 
Ius quadratus erit, praeter tertiumtiS, unita¬ 
te, & urium' intermittentes omnes; • At fi, 
qui poft v.nitat4^ non fit cubiisj/neque aliu^ 
ullus cubus erit, pr:rter quartum ab unita¬ 
te, & duos intermittentes Pnipes. 

Sint ab unitate c|Uotcunquc numeri ddneeps propor' 
tionales A,B,C,D,E,F, G, H, li Scprimum A, proximus 
unitati non fit quadratus. Dico nec alium ullum cfle qua¬ 
dratum, praeter tertium ab unitate unum interniittcntcs 
omncs,nempc praqt^r B, D, F,H. Si enim pitexcr hos alius 

Vnitas.A,2.B,4.C,8.D,i6 E,32.F,64.G,i28.H,i 515.1,512. 

cft quadratus , fit quadratus £ . Cum ergo &D , fitqua 
dratusj fitque ut D,ad E,ucl E,ad J,ita A, ad B 3 fic-conuer 
tendo ut E,ad D,ucl F,ad E,ita B,ad Aj habebit B,ad A,ra 
tionem,quam quadratus numerus E, ad quadratum nume 
rum Djucl quadratus. F,ad quadratum E: fcd B, tertius ab 
unitate cft quadratus. Igitur 5c A,primus ab vnitate qua- 

idratuscnt. Qjmcfcftabfurdum : poniturc;nisn A,nonqua 
idr.itus. Non creo quadratus cft . Eadem ratione often 
: demus nullum alium , praeter di£los,quadratuni cfte. 

Sed iam a,proximus unitati non fit cubus , Dico nec 
alium ullum eirc cubum,pr*ter quartuab unitate, & duos 
intcrmitrcnrcs omnes, uidciicet praeter C,F, I. Nam fi prae¬ 
ter hos aliu, pofcft tflc cubus,fit D.cubus. Cum ergo & F, 
cubus fit, fitque ex *quo ut D,ad F,ita A,ad C, (quod tres 

D,fc, ^ 

9 

10. 

8. noni. 

S.neui. 
z^.obiatti 

8, noni. 



S. noni. 

8. noni. 

oBahI 

ttetti. 

8. noni.', 

8. ne»J, 

nOni. 

__ ^EVCLID.GEOM.^ 
: D,E,F, eandem habeant rationem, quam tres A, 
conuci tendo ut F,ad D,ita C,ad A j habebit C,ad A,tatio- 
nem,quam cubus Fj ad cubum D ; Sed C, cft cubus,ncmpc i 
Vnitas.A,2.B,4.C,8.Dji6.Ej32.F,(?4.G,ii8.H,i56.I,fi:. 

quartus ab unitate. Tgituf Sc A, primus‘ab unitate cubus: 
erit quod cft contra hypothefini. Non if^^iturlD.cuhuscft. 
Qjuodfi E,credatur effecubus cum& C.cubus fit,(it(;ucj 
ex aequo, ut C,cubus ad E,cubum,ita A;ad C,& conuemnl 
do ut cubus £,ad cubum C,ita C,ad A } exiftente C, cub6,| 
erit, & A,cubus. quod non ponitur. Non ergo E,cubuseft, 
Q^^maclmodum autem oftenfum cft duos D, & E, inter 
duos cubos C,& Fjcubos non efle, ita quoque eadem ratio , 
ne oftendemus neque G, «5c H,inter cubos F,& l,ncqueul'| 
los alios duos,inter duos cubos,efle cubos. Si igrtur ab unita j 
tc quotcunquenumeri,Stc. Q^uod demonftrandum erat. 

S C H 0 Z I 0 7t. 1 

7^0 fi ffi autem neeejje\ji numertts,qmpoft vnttatem,mn \ 

Jit cubui Jtmul,^ e^uadratus, nullum alium ejfe cubum finiidy 

^ quadratum,^rieterfeftimHm ab unitate^<i;'quinque inter¬ 

mittentes orhnes 3 cum aliquando tertius'ab initate, aliquan¬ 

do -vero quartus fojfit efje cubus Jimulyir quadratus, noned- 

flente frimo ab unitate cuboJimuly quadrato. 

Sir enim frimum .A,qui foji uniiatem,cubHt quidem,)» 

■■ autemjimttl ^quadratus. Di 

lenitas, .45,64, coB y tertium ejje cubumftnai 

(if quadratum', cubum quideDif 

quod primo exiftente cubo,omnes cubi funt j quadratum nere, 

quod tertitiiJit ab unitate. , 
S 11 deiitdi\/4ypoft unitatem quadratus quidem, tahi* 

tem Jimul;^ cubus . D’i- < 

VvAtas. ^j4. C,6^. co quartum C ,ejfe cfthm , 

Jirftul^ quadratum •, cu¬ 
bum quidem, qtiod qtiartits Jit ah unitate ', quadratum uero, 

quod primo exijitnte quadrato, omnes funt quadrati. ‘ | 
S i r pofireme ^y^oiliemtatem neque cubfif f neque qui' j 

dram. 



dratus. Dicn nulltint eLliutn ej]e cubum fimul quadratu^ j 

^mer feptimum F , & quinque intermittentes omnes. Cum 

Vnitas. ^^6. B,36. C,ti6.D,li96.£,7776. 

enim primo non exijiente quadnUo^nullus alius quadratus 

prater tertium ab unitate, d^.^num intermittentes omnes, •cu-r 

iufmtdi funt, "vt in fcholio propos, 8 # buitts. Uhf docuimM^i ter¬ 

ti m,quintus, fepiimus,nonus, undecimus , decimustertius^de- 

cimusquintus , decimusfeptimus y decimusfionus , e5rc. Trimo 

autem non exiflente cubo, nullus aliusjtt cubus prsser quar¬ 

tum ab -initate, ^ duoi intermittentes omnes, quales :fun^,ut 

ex eodem fcholio apparetyquartusJeptimusidecimM-,,tertias(ie 

cimus , decimuifextus, .decimusmmis, &.c, perjf ictuum efl, 

tantummodo feptimum, tertiumdecimumydecimt^mnonum, qui 

quidem omnes quinque interwittunt, qH^X4W.X^\ iST. 

cubns,& fic decateris . TSlaminhatc locafola incidiint qua 

drAtusyi^ cubusfimul, ut iiquido:ponBn.t ei, quj, y,efif ..propo- 

fitionem hanc ^ oElauam huius libri expenderit • 

THEOR. II. PROPOS. II. ^ 

S I ab unitate quotcunqiic numeri dein 
ceps proportionales fuerint;Minor maio¬ 
rem metitur per aliquem eorum > qui in 
proportionalibus funt numeris. 

Sint ab unitate quotcunque numeri continue pro¬ 
portionales A,B,C,D,E,F,G . Dico quemlibet minorc.ut 

Vnitas. A,3. B,9. €,17. D,8i.B,i43. F,7i9.G,2r87. 

C,quemlibct maiorem,ut G, menti per aliquem numeroru 
A’ B, C,D,E,F»G . Cum enim fit ex a?quo ut C,ad G , ita 
unitas ad D } (quod quinque numeri C, D, E, F, G, ean¬ 
dem habeant rationem cum unitate & numeris A;B,C,D,) 
aeque metietur unitas numerum D, atque numerus C, nu- 

■ merum 



j. fron. merum G : Sed unitas metitur numerum D,pcr ipfumtnet f 
D. Igitur & C, numerus numerum G , per D , nutietw. i 

Eadem ratione metietur E, ipfum F, per A, quod 'fit ut E, 
ad F, na unitas ad A, &c. Sic quoque metietur A,iplum G, i 
per FjCum fit ex aequo ut A, ad G, ita unitas ad F> 6(c. At 
que Ita de refiquis eodc-m modo . Si igitur ab unuatequot-; 
cunque ntimen deinceps proportionales fuerint, &c. quod' 
erat oliendcndum. ; 

' S C H 0 L I 0 71. j 

' PerspiCVVm autem eft exhis^quantum ahefi m-\ 

ior numerus a mhtare metiente, tantum dijiare ab ynitatetm'' 

numerum , fer quem minor maiorem metitur ; prop rem 

eadem ejfe debet frofortie minoris ad maiorem , qua vniisiit 

ad eum,per quem metitur, ininor maiorem, ut ex demanjirgtit- 

Vnitas. .A 

$■ fron. 

ne af foret. Itaque i,metietur F,fer D i Et C,metietur F,fff 

C,nemfe feriffum, &c. 

Hinc rurfus efficitur, quemlibet nftmerum^ quifeif- 

fum tnultif licet, froducere numerum , qui in numeru fro-i 

forlionalibus tantum db eo disiat, quantum iffe ab unitate ' 

Si yero minor aliquis maiorem quemfia multiplicet,frocrei-\ 

ri numerum , qut tantum a maiore dtfiat^ quantum minor 

ab ynitate j frofterea quod fi numerus numerum metiens mul 

tif licet eum , fer qitem metitur , froducatur iUe, quem meti-j 

tur . Ergo C,fe iffum multiflicans gignet F, cum F,tantiitit\ 

abfit a quantum C^db ynitate j ac frofterea C,:ffum Fjfrl 

C,metiatur, yt diximus . Sic quoque B , multiflicans D,fi' 

ciet eundem F j quod D, iffum ¥, metiatur fer B, i!^c. &f^ 

de reliquis • 

II. THEOR.12. PROPOS.12. 

s I ab unitate quotcunque numeri dein 
ceps proportionales fuerintj quicunque pri 

morum 



moriun numcrpjrum: ^kimi4.iii.mc:j;iuatur> 
ijdem & eum' y'qui uuitati proximus eft, 
metieutur. . - . , , ' ^ ‘ .! : 

S i n t abi. unitate deinceps proporijonaI^, q,VOtcu nq,uc 

nunicri A,B,C,D . Dicoquolcunquc pnajorum numerQ 

ratn,quim«i.mttur.ulumum,,D, tnctiri quoque A , prqxi- 

xum unitati. Meuaturenim numerus primus EJpfum D. 

Uic.O' eunden^ E , primam njetitl; etjaip niAmetUrn A. Si 

namque nontpetitur iprum A j int E", cum primusfir,ad 

A,primus., • :■ 
Metiae^ au- Vn'iras.“A,i o. B, iob. C,ioo6. D,icdoo. 

tcm .E, ip- . , £,5- H,20. G,2oo. F,zooo. 

fum D/per , / , ; ^ . 

F,atque adeo E,mq Itiplicans E, fteiat E» Q uia.utro & A;^ 9. pron, j 

ipfum £),, metitur per^ C, ac proinde A,rnuJtiplican.s C,facit 

D, uti;n/c]iojio pf*ccdcntispropos. qftendimusj produce-, 

tur idem numerus p,ex A, primo in C, quartum , & ^x E, , ^ 

fecundo in F, tcrtiu^V ; ^ i ■ 
cundurn, ita F, terttus ad C, quartum . Ciirn ergo'A , & 

E. lintintcr fc primi j. metietur atque A ,ipfum F, E , ip- 2 

fum C . Metiatur E,ipfum e,pcf fc, atque adeo E, muJci- ' 

plicans G.faciat C. C^ia ucro & A, ex icholio cQdcm, me- i 

titur C, per B, atque.adco A,multiplicans B, facit C ; pro- pfo«. I 

creabitur idem numerus C, ex A,pnmQ jn B, quartum 5f 

ex E, Iccundb in G^crtium . Erit igitur ut A,primiis ad £,, i 

fecundum , ira G,tertius ad B, quartum . Quapropter cu 

A, Ac E i fint inter fc primi j metietur aeque A, ipfum G, & ii.Jeptimi 

E, ipfum B . Met-atur E, ipfum B, per H, ita ut E. multi-' 9. fron, 

plicans H, faciat B . Metitur autem & A , ipfum' per A,” 

ac iddrco A, fe ipfum multiplicansfacu B,utcxcpcicm' lcho,' 

lidapparet. Gignitur ergo idem numeruSB ,cx A, medio 

in fe , & ex E, primo in H, tertium . Quare erit ut E , pri- 

musad A,fecundum,i:a A, fecundu!» ad H,tertium} atcjuc to feftimi 

adco.cu E,& Ajinterfe piimi fint,aquemetietur E,ipsu A, j i.feptimi 

& A, ipfum H. Q^od cft cdiitra hypothefim. ponitur 

enim E, ipfum A ,non metiri. Qjjarc falfum eft E, ipfum 

A,non metiri. Nam ex eo quod E, non dicatur iticuri q - 
fuai 



_ ^^E'VCLJ<n>.G&dM:^\ . 
• fum A, femper demonftraljitur E, ipfum AiHietih; Quod ■ 
• cflabdurdum ^ Mctiruxer^.Ejipfum^A-, .Eodematgurae; 
‘ tooftcndemus,qub(cunque alios numeros primos ipfum 

■ D,mcticntes, metiri quoque ipfum A ; Ead(.iriqiKetitra.| j 
tio fi Cj uel B, ultimus numerus ftaruatur. Si igiturabuni j 

tate qaotcunq/numeH d^incepsproportionalesfdcrinijdcc.; 
Q_updoftendehdum'crat.' . , • - | 

A i I T E F. ^Sieriatuf E,numerusprimuS&!timuniD.i 
Dico, & Ejipfiiiii Armenfii Si enim 'non mctiatiir j trit 

3 ijeftimi E, ad A, primus. Quia igitur A, Sc E,inter ft' firimi 
■ j . & A*,'feipsumul.' 

Vnkas. A,6. B, 36 C,216* D,i 196. tiplicans-facif B,ut 
E, 3. ' apparete^t fcheilio 

j ; propos.prjEccdtSf 
27. fepimi tis jerit B,ad E, primus . Qpia ergo A , & B,ad E, primi 

I funt, fit autem C, ex A, ih B,per ideih fchblitfft 5'crit C; ad 
26. fepimi E,pritnus . Rurfuseodem modo, quia A, & G, ad E.pri 

i mi funt, 6c fit D, ex A, in C, per idem fcholio j erit Dj ad 
z6> Ej primus. Non igitur E, ipfum D,metitur. Qjupdcltco 

trahypothefim. Metitur ergo E, ipfum A. | 

a;choliox.‘ : 

Est amem admirabilis f rima huius propojttttinis demm 

firatio . l^am ineaEAclides ex eo',qmdEfdicaturnon metiri 

ipfum offendit demorifr'dtigne afjirmatiua E,rpfum 

tiri: ^uod utdetMr‘fieri mn fiofie . T^am fi quis demonfirhii' 

infiituat , Socratem efie dibum,ex eo , quod hon efi albm, 

radoxum aliquid y^"inopinatum in medium uideatur ajferrt;■ 

Cui tamen non ahfimile quid faSlum hic eji in numeris ab Lu- 

elide in atps nonnullis propofitionibus y qua fequuntur-\ 

Cardanus quoquefimite qutd effecit in magnitudinibus^ 

deproppr.prppos. 20 i ^gloriaturque fe primum omnium hinc' 

rationem demohfirandireperifie \ Quod arbitror 'ium nonii- 

Burumfuifie’,Jl'diligentius uimhuius demonflraiionis expe- 

dijfet, yet eerie^fi expendit, eam in memoriam.reuecafiet;q»t 

doquidem ipfo longe prior Euclides yfits efi hoc etiam demoti 

firandi modo ^ yt ex hoc theoremate 11. efi manifefiUm. 

Caetervm eX demonfiratis perjfiicuum efi, 'quem- 

cunqit 
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'curhejue rtHmeru pWwi/?,^«3 rlttthum metitur, metiri etiam om¬ 

nes alcos ame i^>ft*m . Cum enim metiatur froximum -vnitati j 

hic autem omnes fuBfequrai?s, quod femf er minor maiorem 

metiatur per,aliquerneo-fum^qui in proportionalibus funt nu¬ 

meris i mantfefium efij,quod & ille omnes metiatur» 

THEOR. 13. PROPOS. ij. 

SI ab uni,t;atequotcimquenumeridein 
ceps proporrionales fuerint, qui vero poft 
vnitatem, primus fit; Maximu nullus alius 
metietur, preeter eos, qui funt in numeris 
proportionalibus. . 

Si,N T ab unitate continue proportionales quotcunque 
numeri Aj B, C, quorum A, proximus ynitan fit pri¬ 
mus . p.co nulium ^ium numcrum,praEter ipfos A, B,C, 
metiri maximum D . Siemm ficripotcft,mctiaturnume- 
tMs aliusE,d(ucriusab A,B,C,iprum D.Mamfcftum ergo 
cft E,non efle numerum primum. Si enim primus fit, & 
metiatur extremum D j-meticiur quoque ipium A, unitati, * 
proximum , qm 
primus ponitur. Vnitas. A,5. B,le. C,i2v. D,62j. 
Qj^od t ft abfur- E-H G — f- 

dum. Non igitur 
E^primusell.fcdcompofitus} atque adeo eum aliquisnu- , . 
merus primus metietur. quem dico alium efle non pofle , J 
pratter primum A. Si enim alius primus quam A,metiatur j 

Ej cum E metiatur extremum Dj metietur quoque ille 
alius primus eundem D, atque adeo Sc ipfum A, primum »2- 
«xiftcntcm,nimirum unitati proximum. Quod cft ablur- 
dum . Ergo non alius primus, quam A, ipTum E, metitur. 
Metiatur lam E, ipfum D, per F. Dico F, diuerfum efle ab 
A,B,C.Sicnim F, fit idem, qui aliquisipforum A,B,Ci & 
£, metiatur D, per F j metietur utique E, ipfum D, per ali¬ 
quem ipforum A, B, C } & uiciflim aliquis ipforum A, 
C, (nempe is,per quem E, ipfum D, metitur,) metietur D, *• 

Rr pet 



^ 8« fron. 

I t.noni 

11. fron. 

l^,noni 

, $. fron. 

i$.fefuyfii 

8. frsn. 

i i,noni 

_pm&VCLJ^. (rK(9M.^ ' 
per E . Cum ergo quilibtt ipforiim A,B,C,metiatur D,PCr 
liquem ipfdruiii A, B, C j erit £, idem qui aliquis ipforum 
A, B, C.quodeftcohtra hypotheflm . ponitur enim E,no 
idcm,qm aliquis ipforum A, B, C . Non igitur F, idemeft, 
qui aliquid ipforum A, B,C, Icddiucrfus. Q^oniamuero 

£, metitur D,pff 
:Vn>tas. A, 8,25. C,i2^. 0,^25. F>vmctieturmcif 

£- H-— G- F-— fim F, ipfumD,: 

per E. Nonnit' 
autc^m F.pnmus. fi enim fit primus, & metiatur D.ultimni' 
metietur j 6c A* proximum unitati, qui primus eft ^ 
eftabfurdum . Igitur F,non pr museft,fcd compdfitusj 
atque adeo cum aliquis numerus primus metietur .queni 
rurfusdico nullum aliumeir- pofic pixter primum A.Si 
namque alius primus quam A, metiatur Fj cum F, metia¬ 
tur D,cxticmum i metietur quoque ille alius primus eun- 1 
dem D,atque adeo & ipfom A, proximuih-unitati, qui pri¬ 
mus eft quod efi abfurdum. Ergo nonalius primiis qua' 
Ajipfum hjmctitur. lam uc d quoniam E, metitur D.fcr' | 
F 5 fietD, ex E,in F ; Fic autem & D,ex A,in C,utin fchiP 
lib propos. r i huius lib. docuimus. Idem igitur numerut' 
I>,fitcx A.primoin C, quartum ,& cx-E,lecundo in F.ter 
tmm 5 Ac proinde c.it ut A, primus ad E,Iccundum, ita F, 
tertius ad C, quartum. Metitur autem A, ipfum E, ut olle 
fum eft: Ergo & F,ipfum'C,metietUT: Metiatur per G. 
Qjuoniam igitur F,diuerfusab A, B, metitur C, ultimumV 
(relinquimus enim lam numerum D,) per G j oftenderiffir 
fimiliter G,diuerrum efie ab A^B, & non primum, fcd cora 
pofirum, quem folus A,primUs metiatur: qucmadmodnffl 
id ofterifurh eft de numero F, per quem E, diiierfusab l(, 
B, C,mcticbarur Djultimurh. 

Si cnim G,fit idem, qui aliquis ipforum a, Bjmdia- 
tbrqj F, ipfum C, per G j metietur utique F, ipfum C.fxrr | 
ahque ipforum A,Bi & uiciftrm aliquis ipforum A,B (ntm' 1 

pc is, per quem F,ipfum C, metitur) metietur C, per F. Cu' 
ergo quilibet jpforuin A, b, metiatur C,per aliquem ipfoiu' 
A.BjetHtF, idem qui aliquis ipforum A^ B. quod cftab 
fiirdum .oftcnfum eft enim F, nen cflccundcm, quiali- 
quis^ipforum A, B. Non ergo Gj eft idcm qui aliquis tpfo' 

ruffl. 
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A. diu?ifus. C^oniam auiecn F metitur C, 
il prr G j mrtictur uicilTim G, iolum C, per F. N0n eritaute g. fron, ; 

G, prini,us^ Si enim piimub fir, menaturque ultimu^C j 
iz. noni p- mfrictur quoque numerum primum A, unitati proximu. 

quodeft abfurdum . Nonergd G,prirnuSeft, f.d coi1i'p6if> 
tus; ieproinde^um aliquis primus metietur.quem dico 
nullum alium polTceflc prster A . Nam fi alius primus qua 
A metiatur G j cum G , metiatur C, ultimum; metietur 
quoque iile alius primus eundem C , atque adeoSc ipfum II. fron. 

A,unitati 'proximum, qui primus ett. quod- eft abfurdum. 
Ergo non dlms primus quam A, pfum G j theticue . lam 

ii. noni 

uerd quia C, fit ex F.in G.qiiod F, metiatur C, per G e Fit 
alitem idcm C.ex A, in li, ut docuimus in fcholio propos, 
11. huius lib. Fiet idem numerus C,cx A, primo in B,quar 
tum, & ex F, fecundo in G, tertium. Q^areciitut .\,pri 

fron. 

musadF, fecundum,ita G.tertmsadB,quartum. Metitur 
autem A> ipfum F, ut demon ftratum ell: Igitur & G,ip- 
fum B, metietur: metiatur per H . digoG , dittcrfas' 
ab A, metitur B, ultimum ifrelinquimus enim iam nume¬ 
ros C, & E),) per H ; oftendemus fimiliter H.diucrfumelfe 
ab A ; quemadmodum id oltcnfum eft de numeris F,&: G. 

N A M fi H, idem fit qui hi metiaturque G,ipfum B.per 
Hjmetietur utique G,ipfum Bjpcr Aj Et uicillim Ajiplum ii 

B,per G, metietur. Cum igitur metiatur A, ipfum B, per 
A, ut conftat ex fcholio propos; i 1. huius lib.eritG, idem 
qui A.quodeftablurdum . oftenfumcll cnim G , non efie 
eundem qui A . Non ergo H,idem cfi.qui A, fcd diuerfus 

8. pron, 1 

lam uero quia B,fit ex G.id H,quod G,ipfum B,meliaiur 
per H ; Fit autem & idem B, ex A, in le, ut in (cholio di^o 
docuimus, Fiet idem numerus B, ex H,primo in G,tei tiu, 

9. fron. ; 

& ex A,mcdio in fe ipfum. Q^uarc erit ut H,primus ad A, 
lecundum,ita A,fecundusad 6, icrtium. At A,ractitur 
ipfum G,ut eft dcmonftratum : Igitur , 5( H,ipfum A,me 
tietur, numerum primum. Q upd eft ablurdum . Q^are 
cxiftcntc A,primo,maximum D, nullus'alius numerus 

meritur , praeter ipfos A^jB, C : Ac proinde fi ab 
unitate quotcunque numeri dcincepS’pro- 

poitionales fuerint,Scc. Q.upd 
erat oftendendum. 

Rr 2 tHEOR. 

io.feptmi 
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14. THEOR. 14. PROPOS.14. 

' 

SI minimum nunicrum primi numeri 
metiantur : Nullus alius numerus primus 
illum metietur, prxter eos, qui a principio 
metiebantur. 

9 pron. 

Sit numerus A, minimus quem metiantur primiiai. 
meri,B,C, D. Okonullum aliqm primum pra:tcr ipfosB) 
C, D, metiriipfum A. Metiatur enim, fi fieri poteil, pti- 

musnumerus E,i 

B,. . C, . . D. fum A, per numc- 
E—f F-- rum F. Q^ia igi¬ 

tur E,metuur A,p 
F» multiplicans E, ipfum F, faciet A, Q^arc finguli B, C, 
D, alterum ipforum F, metientur; non quidem ipfum 

primum ext(lentem, & abipfisdiucrfum ; ergo ipfum 
F, qui minDreflquam A. cft abfurdum . Ponitur 
enim A,minimus, quem primi B,C,D,mct:antur.. Siigitur 
minimum numerum primi numen metiantur, 6tc. (^od 
demon (liandum erat. 

S C a 0 L 1 0 "li, 

ji V Xi n hoc loco Campanus Jequens theorema ad 

fiquuntur^non inutile. Videlicet. 

X5- S 1 quotcunqwc numeri deinceps propor* 
cionaleS} fuerint minimi omnium eandem ra 
cionem habentium cum ipfis: Numerus ali¬ 
quem eorum metiens, compofitus erit ad alte¬ 
rum duorum numerorum, qui in eadem ratio¬ 
ne fumuntur minimi. 

^ I N T ^uotemque numeri continue propmionales 

C,D,^ 
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f Ei in fua proportione minimi^tn qua fumantur etiam duo 

I minimi E, G: Metiatur autem primo H,primum eoruittynem- 

j pe M. Dico H , compofitumeffe vel ad F,vel ad G. Sumantur 

V.enimin.eaiem'propor- 

: tione tres nttmeri mini- . B,t4. C,^S. .0,54 
i mi I, K,f i& qrtatuor M, 8. 2^,12 Q, I *• 7* 

jM, n, O, T i& fic /,4- ^»6. L,9. 

} (f<r;nce^/, (^o«ecH—» F,l» (5,3. 

j tur tot vno minus, quot 

Ifunt ipflM, B, C,D,E. Quoniam igitur, vt confiat ex modo 

1 procreandi quotiibet minimos tradito in i.propos. lib.8. ^ ^fit 

j ex ffin M metitur autem H, ipfum M) erit H,compofitus,ex 

I fcholio propos. 3 i.ltb, -".ad F, vel ad M * Si ad F , habemus 

1 propojitum i fi uero ad M, qui quidem fit ex F, in f, ut confiat 

\ ex demonfiratione propos. i lib. 8. erit, ex fchoiio diBo, rurfus 

: H,compo(itus uel ad F, vel ad I .fi adF , habeturpropofituifi 

; vero ad l,cum I, gignatur ex Ffin fe ipfumi erit HyComppfitm 

J ad F,ex diBo fchoiio 
,D F. i N i> E metiaturHy fecundum B. Quia ergo B, fit ex 

F,in erit ut prius H,compefitus vel ad F, uel ad 1^. fi ad 

^ F,habetur propojitum i fi vero ad ,qui quidem fit ex Ffin K{ 

erit H,eodem modo cOfrpofituf vel ad F,uel adit.., fi ad F, habe 

tur propojitum \ fi vero ad K. , cum K., gignatur ex F, /« G | 

erit quoque H,conip(:fituf uel ad F,vel adG . 

V R s V s metiatur H.) tertium C,qui cum fiat ex F, in 

0 i erit E,compofituf uel ad F, uel ad 0. Si ad V,habetur pro 

pefiium } fi vero ad 0,qui quidem fit ex F,in L j erit H,compofi 

tus vel ad P, vel ad L . fi ad F, habetur propcfitum.i fi ver» 

ad L , cum L, gignatur ex G , in fe ', compofitus quoque erit 

H,adG. ' 
P H A E T E R E A metiatur H, quartum D, qui cum fiat 

ex F,tn P i erit H,compofitus.yel ad F,uel ad V .fi ad F,habe^ 

tur propofitum ,• fi uero ad P, qui quidem fit ex G, in Li erit 

etiam H, compofitus uel ad G, uel ad L .fi adG, habetur.pro- 

pofiium i fi'uero ad L^cum L,producatur ex .G,in fe ; erit quo¬ 

que Hyad Gtcoippofiius, ' 

£ o D E M modo fi H,metiatur vltimum E, oflendemus H, 

compofitum ejJeadGi atque ita 'm cseteris eadem femper erit 

H demonfiratio. 
5 / T A- 

t 
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I T A «i_y t fi H f metitur frtmtim yi i erit H ^ cmptfitui i 

ad¥ Si leero fecundum B,metitur-,'erit compofiiusutl idF,\ 

^el ad G : Si denicfue metitur tentum C,yel quartu £>, yel(jue i 

cuntjUe Alium infeejuentem j comptfitiu erit H , Ad G. Id ^uoi' 

fer^icue ex demonjiratione apparet , i 

DEMONSTRATIO IN NVMERls! 
eorum, qu£e in lineis fecundo. libro | 

Euclides demonftraiiit priori¬ 
bus lo.theorematibus. I 

o N r A M /n theoremate fequente demofirando thm 

quadam afjumitin numeris,quxdemonfirata funtdeli-\ 

^ neis libro fecundo y tanquam fi eadem de numeru eflent 

«fenfai non alienum infiitmo nojlro duximus , nonnulla ex 

ifSyqua Geometrice ab Euclide libro i. demonfirata funtie h- 

neis,hoc loco de numeris demonflrare. Quod idema^Ear- 

laam monachum fecifje a nonnullis efi traditt^m . Sequemur 

stutemeundem ordinem y quem Euclidem in fecundo librote». 
nuiffe conjf icimus. 

I. S I fuerint duo numeri, fcceturque ipfo* 
rum alter in quotcunque partes : Numerus pia 
uus comprehenfus fub illis duobus numeris 
asqualis eil numeris , qui fub numero indiuifoi 
& qualibet parte numeri diuili continentur, 

S iwt duo numeri quorum A B, diuidatw 
in ^ D,D E, EB f Fiatque F,ex C,tn^ B : Item GH, exC, 
in ^ D ; & H I,ex Cyin D E } I K,ex C, in EB. Dici F, 

aqualem effenumeruGld, 
-ef. .. D.. E. B C., Hlyl K, hoc el},toti tiume 
f*. roGK, exGU,HI,nt 
^.H.... I ,, K compoftto , Quoniam Cy 

multiplicans .A Byficit Fi 

7. fron. I metietur .A B, ipfum V, per C, hoc efi, A B, pars erit tpfius f, 

'^'denominata a C. Eadem ratione AD, ipfius GH •, neC non 

|- Z)£. 
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D E.ifjius Hi;&E B,if^us LK,fars erit 4 <?, denominata, 

nempe eadem qux AB, ipfittf P. ^uia nero , fer ea qua ad 

fropos ^.lib. j,demontiranimus,totut A B,mius.G K , eadem 

fars eB, qux A D, iffius G H } erit quoque. A B', totus totius 

G K:,farj eadem, qut A B, iffius P •, Ac froindt inter fe aqua 

leseruntP,&GK . Quod eftfrofofitum. . 

Si numerus in duas partes diuidatur : Nu 
meri plani fub toto , 8c fingulis partibus com- 
prehenfi arquales funt numero quadrato, qui 
a lotoctticitur. 

?^v M E R V s A B,diuidatur in A C,C B. Diconume- 

rosyqui fiunt ex A B , toto in f artes A Cf ■ 
C Bffimulaquales ejje numero quadrato ^ D . . . . • ^ 

qui ex toto A b,efficitur. Sumfto enim nu A B 

mero D^qui aqualis fit iffi AB', erit fer 

theor. I. numerus faBus ex D, hoc ef{,ex A B,in AB, nimiru 

quadratus iffius A B, aqualis numeris , qui fiunt ex D , hoc 

tfi, ex A B, in A C,&mC B, quod e fi frofofitum. 

/dem demonfirabitur,fi a b, in flures f artes,quam in 

duas fecetur . "vt ex affofita fecunda 

figura aff arere foteft. Eadem enim , . . , * . . . 

ratione erit numerus faBus ex E, A.,..Ct. ,D,,B 

hoc eft,ex A B, in A B , nempe qua¬ 

dratus iffius A B, aqualis numeris^ qui gignuntur ex E , hoc 

efi,ex A B, in fingulas partes AC,C P,D B. 

S I numerus in duas partes diuidatur: Nu¬ 
merus planus fub toto, & unapartQ comprc- 
henfus squalis cft & illi, qui fub partibus con* 
tinetur,& quadrato , qui a prsdidta parte ef- 

Heitur. 

s i r numerus A B, diuifus in A €, C R. Dico numerum, 

qui fit ex toto A S,in partem A C, aqualem effe ^ ei, quifuh. 

fartibus A C,CB, continetur f & quadrato diBx fartis AC. 
4 Sumfto\ 

4. fron. 

II. 

III. 
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Sumpto enim numero D, qui diSi* parti ^4 c, aqualu jit ierit j 

ex I th'oreni, numerusJa- 

^.' , E> ,hnce(}^ex .AC, in \ 

• • • • ■ C.B B i ycj(qmdideme^)a l 

. y ^ C, tf.qualis nmc.' 
ris faStii ex D, hoc efl,ex ^ Cjn C E, ^ ex D^hoc eji^ etuM,' 

in u4 C,quadrato fcilicet ipjiut ^ G.Quod eji pro'pifitu4 ’I' 

llll. Si numerus in duas partes diuidatur: Qim: 
dratus ex totofa<5kus atqualis eft quadratis , quii 

a partibus efficiuntur, una cum numero plano,* 
qui bis (ub partibus continetur. 

^ I T numerus ^ B, diuifus tn ^ CyC B. Dico numerum 

quadratum ex ^ B y facium aqualem ejie quadratts partium 

^ CyCB, yna cum numero, qui fit hia exparte ^ C,ir, patem 

C B. Tqamex 2,theorem.numerus 

r. . . .S quadratus ipfiut y] B^squaliss^ 

numeris ydui fiunt ex ji B,in^C, 

&inCB. Ef autem numerus^ qm ft ex ^ B, in ^ C,perp 

theorema,<equalts numero genito ex ^ C.in t B,unacum qut 

drato ipfius^ C : Item numerus,qui ft ex ^ B, in C B,eodem 

modo aqualis numero produBo ex ^ C,m C B,-vna cum cjui- 

drato ipf Hi C B. Igitur numerus quadratus ex ^ B,faffm 

aqualis efl quoque numeris quadratis partium jf C ,CB,nM 

cum nititiero bis,qui ft ex ^C,in C B. Quodtft pro^ojitiim. 

S I numerus fecetur in duas partes jcqua- 
Ics, & non squales : Numerus planus fubpar¬ 
tibus insqualibus contentus,una cum numero 
quadrato numeri inter duas fediones medij, 
«qualis eft quadrato, qui ex dimidio nume¬ 
ro gignitur. 

3^vmervs ab, fecetur in partes aquales A C,CBi 

eff non aquales A d),D B , Dico nttmerit fub partibus inaqus- 

libui AD, DBy contentum, una cum quadrato numeri inttr-, 

med'^ 

I 



_ E iL?. IX. « j 

C.p,tjfr ttqMalem quadrato , quiex dimidh numero C B, 

efficitur , T{amxum numerus quadratus i^fus C Bj^er^.thio 

rema, aqualis jh quadratis par ; 
1 tiu'^ C /»>,D B, yna cum pta.- .C, . .D . ,B 

no numerabis comprehenfo fub 

C D,D B i numero yero ccmprehenfo fith C D , D B, una cum 

quadrato ipf ut D BaquaLs f t^per 5. theoremay numerus fa.. 

' ' fius ex C B,»» DB } erit numerus quadratus ipjiut G B,aqua 

■ lis etiam reliquo quadrato ipfius CDy rna cum reliquo nume. 

rofaBoex.CDyinDBy&numeroex CB.hoc eji,ex A C,in 

' D B, produfio . ^tqui ex i. theorem, numeris, qui fiunt.ex 

• C U, in D B, & ex A C,m D B, aqualis e fi numerus , qui 

• fit ex A D, in D B. Igitur quadratus iffius.Q B, aqualis erit 

quadrato ipfius CD, una cum numero qui fit ex A D,w D Bj 
hoc efl, numerus faflus ex A D , ;w D B , yna curn quadrato 

Ipfiut C D, aqualis efi quadrato ipfius CB.idjfod efi propofitu, 

S t numerus in duas partes «quales diuida- 
tur, & illi aliquis alius numerus adijeiatur: 
Numerus qui fit ex toto cum adiedo in adie- 
<5tum , una cum quadrato dimidij numcri>ajqua 
lis eft quadrato eius numeri, qui ex dimidio 
& adie6io componitur. 

7\(,VMERvs ^ Byfecetur in partes aquales A C, C B, 
eique adijeiatur numerut B D . Dico numerum faBum ex 

toto A B, eSr adiefio B D , tan- 

quam ynOyinadiefliim BD,t*nx ^ q B . . D 
cum quadrato dimidij numeri 

CB, aqualem efi e quadrato^ qui 

fit ex C B, dimidio & adiefio B D, tanquam yno. Cum enim 

: quadratas ipCtus C D. per 4. theorema , aqualis fit quadratis 

partium C B, BD, rnaeum numerabis comprehenfo fui CB> 
B Uyhbx: efiyunacum numerisfub C B,B fub AC^BD, 
comprehenfis} numeris a^tem contentis fub C B , BD, fub 

A C,B D , &fub B D, B D , hoc efi, quadrato ipfius B D, 
aqualis fit,ex i. theorem. numerus faSius ex A D,in B Di erit 

^adratus ipfius C D , aqualis reliquo quadrato ipfius C B, 
una cum namerofafio ex AD»*n B D j feoc efl^numerusfafitis 
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ex A 'D, tn B D, una cum quadrato ipjtus C B. lequidii epi 

quadrato ipfius C D . Quodefipropofitum , 

VII. S 1 numerus in duas partes diuidatur i Qua 
dratus torius> una cum quadrato unius partis, 
squalis eft numero,qui fit bis ex toro in di% 
partem,unacum quadrato reliquspartis. 

DivinATVR num*rus AB, ih partes A C, CB, 
Dico quadratum totius A ^,'vnaiurn quadrato partis Ci, 

aqualem ejfe numero bis^ qui /?{« 

..... r ... S toto AEJn di fiam partem C^,Kni( 

cum quadrato reliqua partis A C. 
Cum enimp ex 4. theorem,quadratus totius A \it aqualis/itqus 

dratis partium A C,C B, una cum numero, qui fit bis ex AC, 

in CB i fi quadratus ipfius CB,addatur communis ^ erunt qu» 

drati numerorum A B, C B.fimul,aequales quadratis numen 

rum A C,C B,CB,v»rt cum numero qui fit bis ex AC,in CB. 
Atquiei,qui fit ex AC,?» C B,»»4 cum quadrato ipfius C|B, ! 
aqualis eft,per i. theorema.numerus qui fit ex AB,*» CBj Ac | 
proinde ei , qui fit bis ex A C,J« C B, vna cum quadrat» if‘ 

fius CBybis ^aqualis eft.quifit bis ex AB ;» C B. Igitur qut 

drati numerorum AB, C B,fimul,aquales funt numero,quijit 

bis ex A B, m C B , una cum quadrato reliqua partit A C. 
S^uod eft propofitum . 

VIII. 

i 
'1 

S I numerus in duas partes diuidatur: Qui 
fit quater ex toto in unam partem , una cum 
quadrato rcliqus,partis , squalis eft quadratp 
numeri compofiti ex toto & priori parte. 

•y E c E T V R numerus A B, in partes AC, C B. Dht 

numerum, qui fit quater ex toto A B, in partem C By vna cum 

quadrato reliqua partis A C,a qualem efie quadrate numeri, 

qui ex toto A B, & pradifia par 

A....C...B...D teCB,coponitur. Addito enim 

numero B D, qui aqualis fit di~ 

fis 
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Site pani C B i cum quadratus totius A DfCompofitiex A B, 

B X>f fiue diSIa parte C fit tequalis per 4. theorema,qua 

dr.atis numerorum A B , B D, -rna cum. numero qui fit bis ex 

A B,«« B Dyhor eff, qua hatis numerorum A B, cum 

j eo, qui fit bis ex A B>m GB j Sint autem, ex 7. tbeorem, qua-' 

drati numerorum A B,C B,fimul tequales numero his compre 

henfo fub A B, C B, -vna cum quadrato numeri A Ci Erit qua 

dratus faSIus ex A D,aqualis numero , qui fit quater ex A B, 

in C B>,yna cum quadrato reliqua partis A C. ^uod e^pro- 

pofitum , ^ •’ ... L' 

S I numerus fecetur in duas partes arquales, JX. 
& non atquales : Quadrati qui ab inarqualibus 
partibus fiunt,dupliruncquadratorum,quiadi 
midio numero, & ab intermedio efficiuntur, i 

D I V I s V s fit numerus A B , w partes aequales A Cj 

CB, ^ non aquales A D,DB . Dico quadratos partium in~ 

aqualium A D, D B , duplos effe quadratorum, qui ex A C, 

dimidio, «ir ex C D , numero in. 

termedio efficiuntur. Cum enim A •.... C •• • D . • 'B 

quadratus numeri A D, aqualis 

jit, ex 4. theorem. quadratis numerorum A C, C cum 

numero bis, qui fit ex A C, >n C D j Si communis' apponatur 

quadratus partis D&ierunt qusdrah partium 

, .les quadratis partium A C,G D,D B, yna cum numero bis, 

qui fit ex A C,hoctB,ex C B,m C D.Atqti quadrafo ipfius 

'0'B,ynacum numerobis,quifit ex CB,«» CD,anualesfunr,ex 

j.theorem.quadrati,qui fiunt ex C B,hoc efi,exACj & C D. 

Igitur quadrati partium A D , D B, aquales funt quadratis 

partium AC,CDi bis i A c propterea quadr at fp artium AD, 

D B, dupli funt quadratorum , qui ex partibfis A C , C D, 

fiunt, ^adefipropofitum. 

■ '■ -r; -■ 

Si numerus in duas partesa;quales diuida- 5C. 

tur , adijciaturaUrem illi alius quifpiam nume¬ 
rus: (^idrarqs compofiti numeri ex toto & 
adiedo, & quadratus numeriadicdJii, fimuldu- 
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pli funr eius quadrati, qui ex dimidio efficitur, 
& cius,qui fica numero compofitoex diraidio, 
&adie6lo. 

S I T numerus A B, diuifus in partes duas gquahs A C, 
C Byeique adifdaturnumerurU D. Dico quadratum nme. 

ri A D, compofiti exttrtn A B, & adieffo B D, dr* quadrm 

adieBi numeri B Dyytrofque (imuL, duploseffe quadr.xtvtm,'. 

qui fiunt ex A C, dimidio,<ifK\ 

CD,compo^toex C B^iimidio 

i ■ adieBo B I>, Cum enim quadn. 

tus ipfius A D, aqualis fit ^ex 4 theorem. quadratis paniirn^ 

A C, C Dfttna cum numero bis^qui fit ex AC, hoc efi^ex CB,' 
in C D i fi communis addatur quadratus fartis B D j ermt 

quadrati numerorum A D,B D , aquales quadratis partiin 

A C, C D, B D, una cum numero his, qui fit ex C B . m CD.' 
Sedperj.thoremajquadraio ipfius B D,unacum numerobn, 

qui fit ex C B,in CD, aquales funt quadrati numerarii C B, 
C D j & quadrato ipfius C B , aqualis efi quadratus ipHm 

AC. Igitur quadrati numerorum A I>, B D, aquales fm 

quadrans numerorum A C,CD,bisiAc propterea quadrati 

numerorum A D,BD,dupli funt quadratorum , qui ex A C, 
CD,afficiuntur, SluodeB propofitum . 

7 A M xiero theorema t I .llh, i.non pofie numeris aecmm». 

dari, hoc efi,nullo modo fieri pojJe,x>t nifinerus aliquis in dm\ 

■partes diuidatur, ita vt numerus planus^ qui ex toto in ynani\ 

partium fit,aqualisfit quadrato reliqua partis , yt ibi monui¬ 

mus y ita demonftrabimtts, 

7>ividatvr,)? fieri potefi, numerus A B , m C, 
yt numerus faBus ei f«o A B , m partem C B , aqxdlis 

\ "D "Er B fit quadrato reliqua partis AC. 4»»'*'i?'" 
I tur numerus contentus fitb extremis 

CEjiCqualis efi quadrato numeri medq . Cv 
ZO.fie^timi erit yt A A ( , na A C. ad CB. Efi autem A B, mm 

quam AC. ' Igitur ^ A Qymaterefi quam CB. Ab'atoia. 

CD,qui ipfi CB, fit xqualis , erit qmqu? yt A B, ad AC,>W 
: A C,ad CD . Quoniam ergo totus A Byadto um AC,i/i«* 

A Cyex toto A B, detrdBtts adCD, ex toto A C, detraBunr, 

I i.feptimi erit quoque ut totus AB, ad totum A C, yelyt detraBus A C 

ad. 
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«d detraBum CD, ita C ex ^ E , rejlduus^ hoc eft,C D, illi 

aqualis^ad A D,ex ji C, refiduum . Quia igitur eji yt A C,ad 

C Dyita C Df ad A D y & eji A C, maior quam C D j erit quo.^ 

que C D.maior quam A D. Ablata ergo D E ^ qui if/i A £), 

fit aqualis 3 ertt etiam yt A C, adC D,ita C D^ad D Ej Itaque 

quia ejl^ut totus A C, adtotii C £), ita C iJ^ex toto A V, detra 

Bus ad D £,ex toto, C D,detracium 5 erit quoque yt tot ut A T, 

aitotum C D^yel ut detraBus CD^addetracium DE.^ita AO, t l-fiptimi 

fx A C^refiduuSfh&c eJi D E,illi aqualis ^ad F,C^ ex C,Dy refi¬ 

duum . jQuare cum fit yt C D, ad D E, ita D E^ad A Cifit aii 

tem C D, maior^quam DE, erit etiam D E, maior, quam E C; 

Ac froinde ex R Dsauferrifoterit numerus iffi'JE.C , aqualis ; 

3^ fic deincepsy nec unquam finis erit huius detraBionis.Quod 

eji abfurduntiycummumertts non fojjit diuidi infinite. 'Ijon 

ergo numerus A B,diutdetur ita,ut planus numerus ex toto in 

rnam panium faBus y aqualis fit quadrato reliqua partis , 

Quodejipropofiinm . 

^ t I T E R . Quoniam numerus A Byin C yita diuifus 

eBy yt ts qui fit ex A B, in C B,aqualis fit quadrato reliqua par 

tis A C j erit numerus, qui quater fit ex A B,in C Bfquadru- 

plus quadratiipfius AC'y Acproin » CT 

de numerus,qut fit quater ex A Bj ‘ ^ 

in C B,yna cum quadrato ipfius A C,quincuplus erit quadra 

ti partis AC. EB autem numerus contentus quater fub A Ey 

C B, yna cum quadrato ipfius A C , quadratus y quippe cum 

aqualis fit quadrato numero, qui fit ex numero compofito ex 

A B,irC B, per 8. theorema.lgitur duo numeri quadrati (ni¬ 

mirum is qui quater continetur fub A B, C By una cum quadra 

toexAC y& qu.xdratu^ex A C y) proportionem habetit, qua 

y ad i yei x ^ ,ad f. Qmd eB abjurdumy ut conBat ex coroU. 

propos. 24. lib.i. ?jon ergo numerus A By diuiditur ita in T, 

yt is qui producitur ex A B,in C E,aqualis fit quadrato ipfius 

A C . Quodtjipropofitum . 

THEOR.15. PROPOS. 15. 

SI tres numeri deinceps proportiona¬ 
les 5 fuerint minimi omnium eandem cum 

16. 



ipfis rationem habentium ; Duo quilibet/ 
Gompoiiti,ad reliquum primi erunt * I 
, Si nt tres numeri a, B, C, minimi omnium candemi 
cumiilis proportionem habentium . Dico quoslibet duos, 
compolitos,ad reliquum primos cfle, nimirum A B,lln)ul 

ad C i & B,C, fimui ad A } & A,C,j 
, . \ A, 9 B,ix* fitnul ad B.Sumptiscnim duobusD^I 

C,r5. . E, in eadem cumiilis proportiontmi 
D, >. E>4* Icholiopropos. 3>.lib.7.in4 

nifellum e 11 ex dcmonftrationc pio- 
pos z.lib. g. D, feipfum multiplicantem facere A j multi- 

j plicantem vero rplirm r, facere B j atque £, fcipfum multi 
tiplicantcm facere C. C^uia igitur D, E,miniroi in fua pro- 

reptmi portione inter Ic primi funtj erit & uterqueX), E, llmulad 
3o./epr*»»i quemlibet illorum primus. Itaquecum tam compofitus cx; 

^» E,quam ipfe L',ad E, primus fit j erit quoque numerusi 
fadtuscx D, £,tanquam uno inD, ad eundem £, piimus:| 
C^Uiaucem ritex D, h tanquam uno in D, aequalis ett per| 
3 ihcorcma fchohj prectdcnus,5c numero A,fado ex D,in! 
Ic, (it numer.o B, facto cx D,in E . Igitur & A, B.compofi- 

17. feftftn: ti, ptimi iuntad bj Acproindc & ad C, qui fadtqs cltcx £j 
in fc> pnmifunt A, B^imul compofiti. 

Deinde quia , ut prius, uterque D , E , fimul pri- 
3® mus cll ad quemlibet ipfbrum DjEj efficitur (cum tam c6- 

pofitusex D, E, quamipfc E.pri- 
, 2. C, 16. mus fit ad D ,) numerum fadlum 

z6,je^tmi A, 9. cx D, E, tanquam uno m E, pri-- 
I D,3. E,'^. mum clfc ad D: Q^iautem fitex 
I .. D, E,tanquam uno in E , aequalis 
eft per 3. tbeorema fcholij antecedentis, 6c numero C,facto 

j ex E,in fe, & numero B, fado cx D,in E.igitur & B, C,li- 
i mul compofin, ad D,primi funt j atque adeo ad ipfum A, 

zj-fiprimi qui fadtus eft cx D,m fe,piimi funt B,& C,fimul compofui. 
Postremo quia, ut piius, uterque D, & E, fimul 

ad quemlibet ipforum primuscft j atque adeo c contrario, 
quilibet ipforum D; E,primuscft ad compofitum cx D,E} 

z6.feftttri erir quoque qui fit eXD,inE,ad compofiiumcx D, E.pri* 
z? feptinii pius j Acproindc&idcmqm fit ex D, in £,adcumquifit 

i cx D,E, 
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ex !E",tan’qua uno', in fe, primus erit. Qjii autem fit ex | 
;D,E,tanquam ‘uno,ih fe,cequahs eft, per 4. theorema ante¬ 
cedentis n^holii, cis qui fiunt ex D, 
& P, in fcipfos, unacumfoquiex A,9. C, 16. 
D,in E, biii: IpHiir & fadus ex D, B,It. 
in E,pnmiisentadcos,qui fiuntex D>3. E>4. 
DV&'Ejih icipfbsVScex D,in E,bis. 
Qjuoriiam ergo duo numeri fimul, nempe compofirasex 
ijs, qiii fiunt tx D, 3c E, in fe ipfos, & ex co,qui fit ex D, in 
E , atque is qui fit ex D.in E,primi funt ad aliquem ipfora, 
ut ad eum,qui fit ex D,in E,ut oftenfum eft} Erunt etiam 
duoiIli,nimirumcompofitus ex ijs, qui fiuntex D, & E,in ^efebtimi 
fc ipfos , &ex coi fi' j atque is, qui fit ex D, 
in E, inter fe primi. Rurfus quia duo numtr: fimul, uideli- 
cct compbfifus ex ijs.qm fiunt cx D, & E, in fe ipfos, atque 
is, qui fit cx D,in E,3d aliquem ipforum.utadeum , qui fit 
cx D m F, primi funt, ut oftenfum eft j erunt etiam duo il- 
Ji, nimirum compolitus cx ijs qu. fiunt ex D,5c E, in fc ip- ^o.Jhbtimi 
fos,atqucis,qui fitex D,in E, mterfcprimi. Cum igitur cx 
D,3cE,in feipfOsfiant A,&; C; Item cx D,in E,fiat Bjcrut 
A, & C, fimul compofiti, primi ad B . C^am ob rem, fi 
trCs numen deinceps proportionales, &c. Q^od erat often 
dendum. 

S C H 0 L I 0 7t. 

C A M P A N V S hoc theorema aliter demonffrai de ^ot. 

cunt^ue numeris continue frof ortionalibus minimit ^ hoc modoi 

i^fum frofonensi j 

Siquotcunque numeri deinceps proportio- ; 
nales, fuerint minimi omnium eande cum ipfis 
rationem habentium ; Ad quemlibet eorureli- 
qui omnes fimul compofiti, erunt primi . 

S I N T continue proportionales minimi quottunque nutttt 
ri^ Dico ad quemlibet eorum reliquos omnes Ji^ ■ 
ntui compefttos,(fe primos j Fid^lket f, fimul ad D i& 
jt ByDyfimul ad eO^fintisLad Bj gjr fly CiD^fimul 

■’ ad , 



r. fron, 

I .fron. 

o. fron, 

2. fron. 

l otiaui 

11. fYon, 

i I. fron, 

12. fron. 

11. fron. 

11. pton. 

■ : ^EFCLimOEONmm ’ 
ad Ji. Si enim .Af B, C,Jitnul nonfimt frirni ad D, 

BfCjfin ult atque D, comfofiti interfe j atque adeo eos tti(juis 

numerus communis ninfi. 

B,il. C,t8. I>, 27. ra metietur. Meti.:tur.h j 

G,3. H,- numerus E , fi fieri foult:d 

fumanturqil 

mi in ratione D ^r.umeroritm . (^onium ergo 

Dycontinue frofortionales funtyir minimi j metitur 

aliquem eorum nemfe D i erit £, compofitus ad alierum ijj^ 

rum G,exfiholio fropos. i ^Jiu us lib. .Atqueidcircoipfm 

£j i^r- alterum ifforum F, G, aliquts numerus metietur: , 

tiatur eos H - Itaque cum H,metiatur E i & E,ponaiur mttt- . 

ri comfofitum ex A,B,C,zy iffum D i metietur quoque 

dem comfofitum ex A, B, C, & iffum D. .^ia rero H, meti^ 

quoque alterum ipjorum F,G> ^tam Ffqu.nn G, medios nu»t 

> os B, C, metitur ex corolL j. profos.z. lib 8. metietur quoqut 

H,medios B,Ciae frofterea, & comfofitum ex B, C. Itaque ci 
B ^metiatur paum comfojitum exA,B,C, & detractum compti 

fitum ex B~C,ut demonfirauitnusi metietur quoque idem li,iu 

liquum A : Metiebatur autem & iffum D.Sunt ergoAjDj 

extremi minimorum A,B,Cf D,inter fe compofiti. Sed&pri. 

mi inter fe fimt, fl^dd fert non fotefiy Tdon igitur cofofiti inter 

Je funt,cofofitus ex A /B,C numerus D. ergo inter fe p> imi,^ 

J^v R s V s f fi A,BfDyfimul compofiti non fiunt primiti 

d metietur eos,yt prius, aliquis numerus . Metiatur eos t, 

quirurfum ex fcholio fropos. i 4. huius lib. compofitus erit ii 

alttrum ipforum f,C, Metiatur ergo H, iffum E, & alterm 

,ifforum F, G Itaque cum H , metiatur E j, ii;- £ j compefl- 

itum ex A ^B, D -y metietur etiam H , eundem comfcfitumtx 

;A , BjD .^uta -vero H , metitur alterum ipfo-rum F, G, quinit 

iiuntur, per'<6roll. 3. fropos. i.lib, 8. medios B,C } metieiur 

quoque Hy iffos B, C. Itaque cum H,metiatur totum ccmfi0 
ex A, B, D, & detraBum B i metietur quoque H, comfofiun j 

(XA, D,reliquum . Et quia B,metitur alterum ipforum f,G»\ 

quorum F, iffum A,&CfipfumD, metitur, -vt confiat exii 

nionfir/uione fropos. zMb, 2, metietur etiam B, alterum iffi 

thtn A, t>. Igitur ^ reliquum. Sunt ergo A,D, extrentiif- 

terfe compofiti , Sed ^ frirni inter fe fiunt. ^jtod fieri no» 

fotefi, "iion igitur A, ByD ^fimul comfofiti , adC',com- 

C 
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poflti fttnl .ergefriAii . Quod efl fropojitMin .. , , . .. 
2^ 0 N alictrofiendemui i^JiyCy Dy£mpf>pt(ii.y‘j}‘ M 

B j^rimos j nec non, & ByCjD, fimul ad^ • 

THEOR. iifi. PROPOS. ; 17- 

, SI duotiumerU primi inter fc fuerint:;. 
Non erit ut primusyad fecundum, ita fee^- 

dus ad alium quempiamj . ..; % 
Sint primi inter fe a,5c Bv Dico Bontiflptit.AiadiBi.’ 

itaB,ad alium numerum Ufif!nin:i-ficti pottft, fit utA»«l4 

B,ita B,ad alium.nempc^d C. .T 

■ 

niam-ioiturA,&B,primi£dnt inter fi,' Ay\ k : 
atqj adeo in fua proportione minimi i> B. i • i. > * ^ 
ipfiajque metientur numeros B, & C, C-———•—— 
m eadem ratione exiftentes, nimirum 

ti.feftimi 

A, iplum B, & Bjipfiim C . Metitur autem & A, ie ipfum : 
loitur A,mctituripfos AjB.primoeinter feexiftetcs.Qjmd 

cft abfurdum. Non ergo cft an A,ad B,ita B, ad aiiVm nu¬ 
merum C. Eademque ratione non crit,urB,adA»it9A>^ 
alium. Qjiarc fi duo numeri, primi inter fc fuerint, 8cc. 
Q^od dcmonftrandum erat. 

THEOR. 17. PROPOS. 17^ ^ 

s I fuerint quotcunque numeri deinceps 
proportionales, extremi autem ipforu pri¬ 
mi inter fefint; Non erit ut primus ad 'fe¬ 
cundum,ita vltimus ad alium quempiam. 

Sin t continue proportionales quotcunque numeri a, 

B, C, D, quorum extre¬ 
mi Aj D, inter fi primi A,8. B,i2. C, 18. Djiy. E---f 
fint. Dico non cfie, ut ^ 

18. 

A.adBjiwD, ad alium numerum. Sienim fieri poteft, fit 
\ • Sf ut 
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a^i feptimi 

ut A.ad B, ita D, ad alium ,uidelicct ad E . Erit igitur 
mutando Cit A,ad D,itaB,ad E: Sunt autem A, D,cmnUnt 

‘ inter.f? primi, minimim 
'A,8. B,t 2>. C,i 8. D,27 e—- fua proportione. Icitur 

zt.ffftmt ; : ‘EquemetienturdpfosB, 
& Ej nVmpe*A,iprum B j&' D;,ipfum E. Atqui cft ut A,ad 
B,itaB,ad.p :.£rgocu A,metiaturipfum Bj & B,ipfumC, 
ImetictuFjatq} ob id A,ipfum C,metietur.Et quia cft utB, 
ad C,ita Gjad-Di metitur autemB, ipfum C i mctietui6c 

'ix.pron. 

11. pron. C, ipfum I). Q^udre A » mctichsSpfum C, metietur quo¬ 
dque ipfum D. Metitur ucro & A, le ipfum. Igitur A, 
tituripfos A/D.-dnterfeprjrtros exiftentes. Q^uod cft ab- 
fritdum. Nottergocftut A,ad£,itaD>adalium numeru 
E. Eodem quoque argutanto non ent ut D.ad C, ita A, 
;adalium. Qjpcircafi fUerjnt quotcunquenumeri dein¬ 
ceps proportiotiales, acc. Q^i ciat oftendendum. 

19. . , PEOBL. I. PROPOS. 18. 

D V OB VS numeris datis5 confidera- 
re an poilit ipfis tertius proportionalis in- 
ueniri. 

Dat i duo numeri fint A, 6c B, oporteatque confide 
rare^.a^ inueniri poffit tertius ipfis proportionalis, hoc ell, 

an fit B, ad alium quempiam numeru, ut 
A*4» B,7. A,adB. Aut igitur A, B, primi mt?r fc 

funt, aut non . Si lunt inter Ic primu 
16* noni perfpicuum cft ex dcmo.nftratis,non pofle ipfis rcpcriti ter¬ 

tium proportionalem . Si ucro non funt A, & B, interle 
primi i multiplicans B, ipfum faciat C. Aut igitur A,me 

titur ipfum C, aut non. 1^* 
A,4. B,6, D,9. C,36« tiatur primum A, ipfum C, 
; per D. Dico ipfis A,B,inueni 

ri pofle tertium proportionalcm,immo ipfism D, efTc tertiu 
proportionalem. Cum enim A,metiatur C, per D j fiet C, 

9. pron. ex A, in D : Fit autem ex conftruftionc, idem C, ex 
fc ipsum. Igitur, qui continetur fubcxticmis A^Djaequa- 

lis 



lo.feptim 
7, pron. 

Hs<ft ci ex me(iio B.dcfcribitur j Ac pfotpde erit ut A, 
ad B, ita 0,ad D. Qjiare D,iaucntus eft tertius proportio 
nalis ipfisAjB. . 

Sed i^on metiatur A, ipfum C. Dico iplis A , B, nol» 
poiTe repcriri tertium proportionalem. Si enim inueniri po- 
left, inuentus fit D j ita ut 
fit A, ad Bcjuetnadmodu A)6, B>4. D-—- C,r6; 
B,ad D . Quoniam igitur ..... 
Cii, ut y**id B,itaB,ad D jerit numerus contentus fub ex¬ 
tremis A, D,aequaiisei,qui fit ex B, medio in Ic ipfum, boc 
cft, ipfi C*. CQi,are cum C, fiat ex A.,in D i metietur A,ip¬ 
fum C, pei^D : fed & non metiri ponitur . Quod ettabfur 
dum. Non igitur inueniri poteft ipfis A, B, tertiuspropor- 
tionalis,quando A, primusnon metitur C i produftum ex 
B, fecundo in fe ipfiim . Eadem uia confiderabimus, an ip- 
fis B,& Ajinucniri poilit alius tertius numerus., ad quena 
ita fit A,ut B,ad A. Duobus ergo numeris datis confideraui 
mus,&c. Q^bdfaciendum erat. 

PROBL,:^. PROPOS.19. 

TRIBVS numeris datis , confidera- 
re, an poflit ipfis quartus proportionalis in¬ 
ueniri . , 

Sint dati tres numeri A,B, C.fiue deinceps propottio 
nalcs, fiuenon 5 oporteatqueeonfiderare, an polfit reperiri’ 
quartus ipfis proportionalis,hoccfl:,an fit C,ad aliquem aliu 
numerum , ut A, ad 
B.MultiplicansBjip- A,g. B.iz. C,i8. £,27. D,ti6, 
fum C,faciat D. Aut A,4« B,8. C,9. E,iS. 0,7: 
igitur A , ipfum D, 
metitur,aut non . Metiatur primum A,ipfum D,per E. Di 
co ipfis A,B,C,inueniri poffc quartum proportionalem,ira j 
mo ipfum EjClTc quartum proportionalem. Cum enim A, 1 
metiatur D,per Ei fiet D,cx A, in E: Eit autem idem p, ex ; 9* 
B, in C, per confti udionem . Igitur qui fub extremis A, I 
E, continetur, asqualis cft ci, qui fub B, C> fecundo, & ter- 

■ S'f' 2, tioj 

2 0. 
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7. fron. 

tio continetur ,* Ac propterca erit ut A, ad E, ita C,a<j£. 
Qjiarcinuentuscft E,ipfis A,E,C,quaitus proportionaJts. 

S E n iam non metiatur A, ipfum D . Dico ipfisAjB, 
C,non pofle inueniri ejuartum proportionale . §iteni%(I 
fieri potettjinucntus quartus ^portionalis E ii^ utfirquc 

madmodu A,?d BjtaC, 
A,4.. 0,9- E--— D,54. ad e.Qjriaergoquatuor 
A,4. B,4. CjIO. e— D,40. numcriA, B,C, E,pro¬ 

portionales funt i eiitou 
merus contentus fub extremis A, E,asqua]isei,qui ex j^fc- 
eundo fit in C,tcrtiuni,hoc eftdpfi D. Q^are cum D,fi« 
ex A ,in E 5 metietur A, ipfum i>,pcr E : fcd &: ponitur no 
metiri. Q^uodeft abfurdum. Non igitur inueniripoteft 
ipfis A,B,C,quartus proportionalis, quando A,priinusno 
metitur D,produtium ex fecundom C,tcrtium. Eadem 
methodo confiderabimus , an ipfis C, B, A, inueniri pollil 
ahqurs quartus,ad quem ita Ichabeat A, ut C, ad B.Qjocit 
ca tribus numeris datis coCderauimus,an polht , Scc.(^od 
erat faciendum. 

I 

S C H 0 Z 10 I 
Ex his facile cignofcemHSyprcpofitif quotcunque numtrit 

cotiunue proporiionalibus, an pojjii ipfis alius propprtiondis 

adiungi. Sumptis enim tribus •phimis^ ft ipfis aliuspoteflin- 

ueniriyille idem erit omnibus illis proportionalis. 

3" H E o N j qui illum fequuntur,quatuor membris hu 

problemaabfaluunt. ^ut enim (aium) tres dati numeri & 

deinceps proportionales funty^. eorum extremi inter fe primi i 

^ut no deinceps quidem proportionales,fed eorum extremi^ 

tni inter fe i, ^ut deinceps quidem proportionales ,fed eorum 

extremi non primi inter fe ; ^ut denique nec deinceps profur 

tionales, nec eorum extremi inter Je primi. Vbi mirari 

nenpofum, quo nam modo diligentijjmi Euclidis interpreti 1 

& in alijs quidem demonfirationibus uigilantifpmi, infecwh 1 

do membro huius problematis demonflrando dormitarim, <Jr ' 

quaji fui obliti, ac de diligentia remittentes,in errorem,eumf) j 
mn leuem^incurrerint. Dicunt enim , fi tres numeri dati ne \ 

fint deinceps proportionales,fed eorum extremi inter fe primi, 1 
nom 
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mnpofeipflt oHartumproportionalem inueniri, Quoi qttt- 

dem ^falfum eff, & demon^ratio, qna id ipfnm comprobare- 

nitunturithiofa * n*m faifitas huiuf reiperjpicue in hts nu-, 

meris non continue proportionalibus apparet 4.8. 9. qnorum^ 

extremi 9. fmt inter fe primi, & nihilominus eis aditmgt 

potefi quartus proportionalis iS.^is enim nonis tdet,ejfeyr 

4. ad i.ita g.ad 18. cumytro.bique proportio fit fubdupla} Ide 

yideripetefi in exemplis alijs infinitis , yt hic i. 4. 7.1 ^.Item 
Item S. Item ^>10.6» Jt.&c. Inomnibas 

enim his numeris extremi priorum trium funt inter fe primi, 

cum tamen ipfis adiungatur pofterior quartus proportionalis. ; 

Falfum ergo ef},illis dari nonpoffe quartum proportionalem , [ 

^od autem yitiofafit eorum demonfiratio ,qua hoc probare. . 

intendunt,perfiiicuum fiet, fi demonfirationem ipfam inrne- . 

dium proferamus . Ita igitur ratiocinantur. 

A,J. 2,6. C,S. D,t6. E — 

Sint trium numerorum A, B, C,non deinceps proportiona¬ 
lium , extremi A, C, inter fe primi. Dico ipfis inuenin nullo mo¬ 
do pofle quartum proportiona¬ 
lem . Si entm poteit inueniri, 
fit ille D, ita ut fit quemad¬ 
modum A, ad B,ita C,ad D ; & ut B, *d C, ita fiat D, ad E. Ent 
igitur ex aequo, ut A,?.d C,ita C, ad E: Sed funt A, C, inter fe prt 
mi, & ob id minimi. Igitur metientur aqueipfos C, E, nimirum 
A, ipfum C, & C, ipfum E. At uero & A, ie ipfum metitur. Ergo 
A, metitur duos A,C,primos inter fe exiitentes . Quod fieri non 
potcll.Ipfis igitur A,B,C,quartus proportionalis inueniri nequit 

feptiuii 

Haec efi eorum demonfiratiofin qua ajfumunt ejfe yt B, 

ad C,ita n,ad alium quendam numerum,uidelicet ad E j quod 

quidem fieri pofie nufquam demohfirarunt: Immo hoc ipfum 

yertitur in dubium in hoc problemate, Tipn enim minus hic 

inquiritur, an tribus numeris B, C, D, quartus proportionalis 

pajfit inueniri, quam tribus ./i,B,C i cum non magis hoc con^ 

fiet in illis, quam in his . i^apropter cum ibi id pro concejfo 

ajfumam, yt hic idem fieri non pojfe,olendam i liquido confiat, 

eos petere principium {ut cum dtale&icis loquamur )in demo- 

firando . Quin ettam, qmtiefiunque quatuor numeri dantur 

proportionales, fed non deinceps, quorum primus, «Jr tertius , 

primi inter fe funt,quales ponuntur ejfe .4, B,C, D i nulla ra¬ 

tione fieri poteit, yt detur alius,ad quem itafe habeat quartus, 

Sf i fic»t 



n^ETJCLlD. GSOMM 
ficuificmda,Mtertium:t/miumenif/!tmauScomilm', 

atque firobatum ajj Htnunti quandoquidem fine probatione uUn 

exigunty rt detur illis numerm E, ad qUsm ha fe habent 

tus p,ut B/ecundus ad C, tertium. Hoc itero nonpojfe fieri, 

facile demonfirabimus eodem argumentoj quo ipfi utmtuA 1 

S 1 N T enim quatuornumcri Ay BjC,D,^Jo/?omo«iv 
»«tamen deincepsfintque Ay& C,primusy e*!- tertius, /nwft^ 

, _ ^ ^ . Dico fieri «ortMj 
A,4. B,I1. C,3. 1>,9. e fie^yt fit D, ad aliumnu\ 

merum, qucmadmodimi, : 
ad C. Sit emm,fi potefl fieri, yt B,ad Cfita D, ad Eu Efi mi| 
f.Y tequo,yt A,ad Cyita C,ad E 3 Atque adeo yt ipfi oftende&y 

fnetietur A,duos A,iiirC,prim€sinterfe. ^md eft abfurii: 

T(pn ergo fieri potcft, ut D, ad Y., fit,quemadmodum B, adC. 

P uare apertifmefalfum in demonflratione fecundi merM\ 

afiumpferunt Theon , cb“ alq Euclidis interpretes , qui Thtu' 
nem fequuntur. \ 

T> R I M V M yero membrum perfiicue & aperte cHenl 

dum. 7iam fi tres numeri deinceps proportionales funt, it\ 

eorum extremi inter fie primi-, manifefium efi, ex demonikii, 

tis, non poffeipfis quartum proportionalem inueniri, Vofire. 

ma tandem duo membra expediunt non aliter , aenos tom 
problema abfoluimus. 

THEOR. 18. PROPOS. 20. 

PRIMI numeri plures funt, omni pro- 
pofita multitudine primorum numeroru. 

s r N T propofiti primi numeri quotcunque A,B,C Di 
coiplis A,B, Cjplurescflcprimosnumeros. Sumptocnim 

iS.feptim, A, 2. B 3 C < D E,minimo. quem A, 
J £ z. ij, 3, C,, 5. B, C, metiantur j apponatur ci 

^ T-^ -r. vnitasEF. A ut ergo totus DF, 
g ^ p primus eft,aut non primus<fitpri 

mum primus. Sunt ergo piiffl' 
numen A,B,C, & D F,plurcs ^pofita multitudine A,B,C. 

Sed iam non fit jjrimus D F. Metieturcr^^o cum ali¬ 
qui* 

17. noni. 

21. 
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fluis numerus primus, nempe G . Dico G, primum nulji 
ipforum A, B,C,eundem ciT?. Si namque G,fit idem, qui 
unus ipforum A, B, C 5 metian¬ 
tur autem A,B,C,ipfumD E.i A, 3. B>y. C,7. 
&G,cundeDE,metietur. Qjia 105 i 

Tt G,metiens totum D F, &dc- D —-——.E» F 
traftum D E, metietur quoque 5J : . > 
E F,reliquum,numerusunitatE. G-——— 
Qjjod cft abfurdum . ErgoG, 
primus non eft idem, qui unus ipforum A, B, C; Ac pro¬ 
inde inuenti funtprimi numeri A,B, C, G, plurespropofi* 
ta multitudine primorum numerorum A, B, C.; Eademq» 
uia plures inuenientur quam A, B, C, G, fi funaatur mini¬ 
mus, quem ipfi metiantur,&c- Quocirca primi numeri plu 
res funt, &c. Quoddcmonftrandum erat. 

XI fiptimi * 

S C H 0 L I 0 n* 

73 0 T E R A T idem hoc theorema injiar ^rohUmatis hoc 

modo fro^oni. 

P R t M I s numeris quotcunque propofi- 
tis ,inuenirc alium primum numerum ab il¬ 

lis diucrfum. 

M fi frimi tiHOtcunejue fropojttljtnt A,R,Cj»Vf«e»ie- 
mus eodem modo aliam primum ab illis diaerjum , nempe DF, 
fi primus 'eji, uti certe G . Kt^ue eodem modo qttatuor primis 

■alium quinta,^' e^uinepue primis alium fextum inueniemusy^ 

fic deinceps primos numeros,quotcun<pi quis uolet^ inueniemas. 

THEOR. 19. PROPOS.21. 

SI pares numeri quotcunque compona 
jtur: totus par erit. 

1 c 0 M p 0 N a‘n T V R quotcunque pares numeri AB_, 
BC.CD. Dico Sc totum cbmpofitum A D, parem effe. Cu 

Sf 4 cnim 
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1 

‘fcnfiWA^I^QGD.-fint pares, ^habfebuntfiogulrfingulaspjr 
^fesdmridiasjW definitidne. Sit ergo E,dimidia paVs iSfius 

e.i.D & G,ipfius e D. Qjio 
E... F, . G.....' «iamigitureftutAB, 

ad E, ita B C,.adF^&/ ' 
e D, ad G.V (quod (emper fitptftpottio dupla.) erit<|Do- i , 
que ut A B,ad E,ita A D,aidE,F,G)fimul. Ert autem AB, j 
ipfius E, duplus . Igitur & totus A Djcompofiti ex E,F,G,j 
duplus eik'j' Ae 'prdpterca^ ACidiftiidiam partem habensnu 1 
merum ex E, F, G, compofitum par erit, ex definitione . Si 
igitur paresnumeri quotcunque, acc. Q^od erat demon- 
Arandum. 

THEOR.20.PROPOS. 22. 

|ll. 

noni. 

SI impleres numeri quotcunque com¬ 
ponantur, multitudo autem ipforum fit par: 
Totus par erit. 

CoMPONA N TV R quotcunqucnumcri impares» 
quorum multitudo par AB, BC.eD* DE . Dico & totum 
compofitum A £, parem effe . Cum enim A B, B C,C D, 

D E,fintimparesji 
A...B,.:... e,.D....E diAcret qlibctuni 

tate a pan, ex de¬ 
finitione. Qjjarc detrafla ab unoquoque unitate, quilibet 
mliquorum parcrit. C^uarc,&compofitusexipfis par erit, 
Efi autem Semultitudo unitatumdetraftarum par; Igitur 
& totus A E,compofitus,par erit. Si igitur impares nume¬ 
ri quotcunquc, &c. Qjitod erat oflendendum. 

24. THEOR. 21.PROPOS.25. 

• SI impares numeri quotcunque com¬ 
ponantur , multitudo autem ipforum fit im 
pai*: & totus impar erit. 

OjroT. 
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* Q V o T c V N Q_v: B numeri imparcs,quQrum multi¬ 
tudo impar cft, AB, B C,C D,componantur. Dko&totu 
AD.compofitum.imparcmeffc. Cum enim impar nume¬ 

rus differat unitate a en 
pari, ex definitione} A.B..,C.,E.D 
ablata unitate E D,ab 
impari C D ; erit reliquus C E,par : Eft autem & A C,corn 
pofitus ex imparibus A B, B C,multitudine paribus, par. Igi 
tur 5c A E,compofitus ex paribus A C,C E,par erit. Qjiarc 
addita qnitatcE D,totus AD,impar tnt,cum impar a pari 
diiFerat.miitate, ex definitione. Si igitur impares numeri 
quotcunque, &c. Qjjpd oftendendum erat. 

THEOR. 22. PROPOS.24. 

Sia pari numero par detrahatur: Et re¬ 

liquus par erit. 

Ex pari numero A B, detrahatur par C B. Dico & re¬ 
liquum A C, parem efic. Aut enim CB.par dctra^fusdi- 
midia parseft ipfius A B, aut ma¬ 
ior qua dimidia pars, ucl minor. A...... C.B 
Sit primuin dimidia pars. Cum, 
igitur ipfiC B, pari atqiialis fit A C, reliqua pars dimidia j 
erit & A C,numerus par . 

Sed iam CB;, par detraftus maior fit, licl minor, di¬ 
midia parte ipfius A B. Q_upniam igitur A B, C B, pares 
numeri, dimidias partes habcnt,cx definitione j fit D B, di¬ 
midia pars ipfius A B > 6c 
E B.diihidia ipfius C B.lta- A...... C.. D... E.B 
queeumfit ut A B,ad DB, A*.....»D...C. .E .. B 
dimidium, ita C B,ad E B, 
dimidium j erit permutando ut AB,ad CB,ita D B, ad EB t 
& diuidchdo ut A C, ad C B, ita D E, ad E B $ Rurfusque 
permutando, ut A C,ad D E,ita C B> ad E B. Atqui C B, 
ipfius £ B,dupluscil t Igitur & A C,ipfius D E,dupluscritj 
Ac proptcrca A-C, cum bifariam dmidatur, (quod DE, 
fit eius pars dimidia) par erit. Si ergo a pan numero par de- 

traha- 

XI. Honi, 

^5- 
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26. 

27* 

is. 

trahatur, &c. Q^uod erat oftcndcndum. 

THEOR. 23. PROPOS. 25. 

Sia pari numero impar detrahatur r Etl 

reliquus impar erit. 

E X pari numero A B,impar detrahatur C B. Dico!c 
reliquum A C,,imparem efle. Detrafta enim unitate C D, 

exC B, reliquus fit numerus 
.C,D..,.B DB, par. Q^ia igitur &to 

tus A B, ponitur par j erit Sc 
reliquus A D.par. Dempta ergo unitate CD,reliquus AC, 
impar erit. Si igitur a pari numero impar detrahatur, 5cc 
Q^od dcmonftrandum erat. 

THEOR.24. PROPOS.26. 

S I ab impari numero impar detraha¬ 
tur ; Reliquus par erit. 

E X impari numero A B, impar detrahatur C B. Dico 

. ^ „ tchquumAC,paremcffe.De. 
.trafta enim D B, unitate ex im- 

A -pk Tv ..k . A B, C B i erunt reliqui 
AD.CD.parcs. Quia ergo ex pari A D, par aufertur 
C D i ent & reliquus A C, par. Qwre fi ab impari numc 
ro impar detrahatur,&c. Q^od erat demonftrandum. 

THEOR. 2'5.PROPOS. 27. 

SI ab impari numero par detrahatur .* 
Reliquus impar erit. 

Ex impari A B ,d«rahatnr par CB . Di» reliquam 
A Cjimparem elTc. DetraSa enim A D, unitate ex impare 

A ‘ 
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A . D . 

j A B j critrcliquus D B,par: Ex quo cum detrahatur C B, 
Iparj reliquus D e ,par 
j quoque critj Acproiiidc 
j addita unitate A-D i fiet 
j A Cjinipar. Si ergo ab impari numero par detrahatur,&:c. 
j Q^od demonftrandumerat. 

THEOR* 26. PROPOS. 28. 

SI impnr numerus pareni multiplicans’ 
fecerit aliquem: Fadius par erit. : 

E I A T ex A,impari in B» parem numerus C. Dico G> 
parem cfle. Cum enim C,fiat ex A^iii B i componetur C> 
ex tot numeris ipfi B , a;qualibus,quot in 
A, funt unitates. Q^arecum B,fit par. A... B... 
coponetur C,ex tot paribus ipfi B, aequa** C.. 
libus.quoilunt unitates in A j Atq» adeo y 
par erit. Si ergo impar numerus parem multiplicaris, &C. 41 HOHfc 
Q^od oftendendum erat. ' 

S C H 0 L I 0 K* 

£ A D E M iemmfirAmne oflendefitHt ^ hoc. 

S I par numerus parem muldplieanj fece¬ 

rit aliquem iFa€lus paterif.. 

A M rttrfUs Cy cempo^ 

netur ex m patihus ipfi Bf . k • b 

Aquilibufyqmt in A j conti- C .». k ^. .  .. *».» 

nentur vnitatef^ 

THEOR. 27. PROPOSk 29. 

SI impar numerus Impare numerQ mul 
j tiplicans fecerit alique»PaCUis impar erit. 

Ex; 
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1%. mni. 

E X impari A, in impare B,fiat C. Dico Gjimparem cf. 
(e. Cutn enim C^fiatex A,in B j componetur G,ex tot nu 

meris ipfi B, jequalibus,quotfunt 
A ... B ..,., unitates in A . Q^arc cum tam 

tur GjCX imparibus ipfis B,a5qua. 
Jibus , quorum multitudo impar cft,ncmpc asquaJis multi¬ 
tudini unitatum,' qu!c in A,impari eontinentur . Igitur C, 
impar erit. Qjrocirca fi impar numerus imparem numetu 
mjuJtipli«ns, pcc. Q^oderatoftendendum, 

EX CAMPANO. 

31- N V M E R V s impar numerum parem mc- 
tiens, per numerum parem eum metitur. 

nem. 

Metiatyr impar A, parem B, per 
A... C.... C. Dico C,parem efle. Nam Ii impar fit} 

par. Quod efl abfurdum > eu ponatur par. 
Eft ergo C,par. 

32. Nvmervs impar numerum imparem me 
tiens,per numerum imparem eum metitur. 

t8. noni. 

M E Tjt A T V R impar A,im- 
A... C •..«*. parem JB, per G. Dico C, impare 

Sus ex A,impari in C, pare par. 
Quod eft abfurdum, cum impar ponatur. Eft ergo C,impar. 

33‘ THEOR. 28. PROPOS. 30. ' 

1 SI impar numerus parem numeru me¬ 
tiatur j & illius dimidium metietur. 

Metiatvr impar A,parem B. Dico A, dimidiu 
quo<)ue ipfiusB,metiri.Metiatur A,ipfumB,perC. Erit 
t:rgo,cxijs,qu» in antecedente prop os. ex Campano de¬ 

mon ftra- 
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monftrauimus, numerum C, par} Atque adeo dimidiam 
partem habebit. Itaque cum A metiatur B, per C, metie¬ 
tur quoque C, ipfum B, per A i, Ac 
proinde C, pars erit ipfins B, denomi- A ... C ..,. 
nataab A,Mt34?»t^fip>noncmlib;7. B .,f . 
docuimus. Qjioniam uerocft ut C, 
ad dimidium fui,ita,B>ad dimidium fui; & permutando ut 
C,ad B,ita dimidia parsipfius C,ad dimidiam partem ipfius 
B: Eft aute C,pai;sipfiu!j B,denominata ab A,ut qftcnfum 
efti erit & dimidiu ipfius C,dimidij ipfius B, pars ab eode A, 
denominata , Ac propterca A, dimidium ipfius B.mctjctur. 
Si imparergo^numerus parem, numerum metiatur ^&c. 
eroderatoftendendum. .j . 

T HE O R. 2^9. P R O P d S. * 

S I impar niipierus 
rum primus fic : & ad illjus dupluijn pri- 
,mus'^rity'^‘ V' 

I M PAR numerus Apprimus fit ad numetium B, cuius 
dupIusfitC. Dico A,adC, quocfue primum efic .{Si cmm 
A, C, non funtiuter. fe primii metietur eos aliquia numerus> 
qui fit D i qm ncccflario im 
par erit.. Nam fifitpar,cu A. B........ 
metiatur imparem A; erit C...... •. D — 
A, fadus exD,pariin eum 
numerum, per quem metitur, par. Qjmd eft abfurdum. 
ponitur enim A, impar. Q^arc D, impar eft. Qjia igitur 
Djimpar parem C,metitur j (cfi enim C,par, cum dimidiu 
habeat B,) metietur quoque numerum^» cius dimdium. 
Metitur autem & A : Igitur D, ipfos A, B, prirnqs inter (e 

exiftentes metitur. Qjiod eft abfurdum. Non igi¬ 
tur A, ad C. primus non eft :.Brgo,ptiinys. 

C^apropterfi impar, numerus ad 
aliqucnumcrii primus fir, 

Q^pd erat ofte 
dendum. 

THEOR. 

l.protf. 

34. 

jo. noni. 
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35. t¥eOR. 3o. PR”oPOS. 32 ' 

NVMERORVM a binario duploru 
unufquifque pariter par cft tantum-. 

N M E K t a binario A, dupli qubteunque llnt B,C,D, 
E . Dico B,C, D,E, cfH? pariter pares tantum, Qjrod enm 
fintpariter parcsjperfpicuumcft. Nam expofita■unitate,! 

cum A, fit bina- 
Vnitxs . A,2, B,4. Q8. D,i6.E,3z. rius,& B, C, D, 

E) a binario dii- 
plijcrunt A,B,C,D,E,ab unitate deinceps proportionales,ni 
mirumin proportione dupla. Q^arc A, quemlibet ipfo- 
rum B,CjD,E, & quilibet minor maiorem fcquciuemmc' 
tietur per aliquem ipforum A,B, C, D, E j qui cum omnes 
fint pares, utpote dupli a binario j metietur quemlibet iplo-| 
rum B,C,D,E,par numerus per numeruin parem 'i Ac pro 
pterca quilibet pariter par erit, ex definitione. ! 

o D autem ijdem numeri fint pariter pares tantum, 
liquido etiam confiat. Cum enim A, B,Ci D, E, fint ab 
unitateC6rltiriUeprbportionales,'fitquc A, proximusuni- 

! tati numerus primus, nempe binarius j nullus alius quem- 
libet ipforum metietur .praeteriplbs A,B,e,D,E } quicura 
fint omnes pares j metietur quemlibet ipforum par numo 
rus per parem numerum tantum : Ac propterea quilibet pa 
riter par efi tantum. Numerorum igitur a lanario duplo¬ 
rum , dee. Q^od demonftrandum. erat. > 

S C H 0 L I 0 TC. 

Hinc cum Arithmeticis facile colligemus artem^qua 
pmnes numeros inuemamuSftjuiJint pariter pares tantum. Sint 

• ' .n.AyB,C,D, 
*^>4* 3 2. £,64. E,F,ahina- 

' I~^H’—G~—- Itio dupli, qi» 
ex hic demon^l 

f ratis omnes funt pariter pares tantum ^ Dico nullum alium, 
effe pariter parem tantum^prater eos, qui in hoc ordine conti¬ 

nentur i 



nentur i ^tque adeo ^ ordo numerorum a binario duplorum 

infinite augeatur , omnes numeros fariter pares tantum inue- 

niri, nullo reliSic^ S» enim fieri pote fi, fit alius numerus G^ex- 

tra ordinem numerorum a binario duplorum, pariter par tan ■ 

tum , cutus pars dimidia fitH. Erit igitur H, numerus par : 

( T^am fi e fi impar , cum fit ipfius G, pars dimidia j metietur 

binarius^ numerus, pariJpfum G,per H, numerum imparem j 
.,4tque adeo G,pariter impar erit. Qjtod efi ahfurium '. poni¬ 

tur namque pariter par tantum ) cuius rur fum dimidia pars 

fit I. Erit igitur rurfum I , par numerus : (" ‘lijtm Ji efl im^ 

par, cum fit ipfius G,pars quarta j metietur numerus par 4» 
ipfum Gfper I, numerum imparem ", .Atque cb id G, partter 

imparem i Quod efi abfurdum . ponitur enim pariter par 

tantum ,) .Atque ita deinceps erit femper dimidia partit di¬ 

midia pars numerus par y donec ad vnitatem 'veniamus . ,Sit 

ergo iam ipfiu 11, dimid ia pars unitas , ita ut fit l y binarius , 

Igitur Hf G,funt a binario I, dupli j Ac proinde G, erit ali¬ 

quis ex ordine ipforum AyB, C,DyF.,F.pmitur autem, nonef. 

fe , Quod efi abfurdum . TSfuUus ergo alius pariter par efi tan 

tum,pr*ter eos^qui a binario funt dupli. 

THEOR.3I. PROPOS.33. 3^. 
S I numerus dimidium habeat impa¬ 

rem : Pariter impar eft tantum. 

Habeat numerus A, dimidiam partem numerum 
imparem. Dico AjciTc.paritcr imparem tantum . Q^od 
enim fit pariter impar jita perrpi- 
cuumfiet. Quoniam A,di mi- A. 
dium habet imparem 5 metietur 
binarius, numerus par ipfum A » per illum dimidiurn im. 
parem. Qjuare A, ex definitione, pariter impar eft.Q^uod 
autem idem A , fitparifcr impar tantum, hoc modo dc- 
monftrabimus. Su B, dimidia pars ipfius A } & C, bina¬ 
rius. Si Igitur A ,non eft pariter impar tantum jipic 
quoque pariter par. Qjuare eum metietur aliquis par nu¬ 
merus per parem numerum. Metiatur cum D, par per pa- 

rciTi 



7 T A V B fi amnium numerorum imparium dufU f*- 

manturfinuenientur amnee numeri ,^ui fiunt fariterimparu 

tantum, ^od 

Impares. 3. 5. 7* 9* n* ^5* ««»»» ^ui/ibet 
illorum fit fi- 

Pariter im - 6.i o.14.18.11.2^. 30. r;ter imfxtu 

■pares tantvi. »»>», confiat ex 

hac frofofitit- 

ne j cjuiffe cum quilihet dimidium habeat imparem. ^uoi 

autem illi fioli fint pariter impares tantumfperjfiicuum erit ex 

fiequenti theoremate y in quo demonfiraturj omnes pares , qm 

nec a binario fint dupli, neque dimidios habent impares, efie 

pariter pares, impariter impares. Cum ergo nullus alius fit 

habeat dimidium imparemy prater duplos imparium numero, 

rum 5 manifefium eri, nullum alium, prater ipfios, ejfie pariter 

imparem tantum-, fied uel ejfie pariter parem tantum, uel certe 

pariter parem & pariter imparem, 

THEOR. 32. PROPOS. 34. 

SI pai* nurnerus neque a binario duplus 
fitjneq; dimidium habeat imparem: Pari¬ 
ter par pariter impar. 

PaR 
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P A. R \ numerus A.pcque fit ‘a binario duplus, nc^uc di¬ 
midium habtat imparem.fcd parem* Cko A, & pariter pa- 
f<:rri‘cfFc,& paTitenrnparcm. <^od cifutti lit-^parJttr par^U^ 

quet. Nadi cujn ■ r-.L i::l- ‘ ' - 
dimidium habeat A. 
parem i metietur, i; i - 
eumbioarius^par oumerus» per parem, nempe per dyiudiii. 
Igity3rexdcfiaiti0tllc,.pa!rit^par-fft. . 1 .e.; ^ 

h autem idem A, iit etiam pariter impar,ita ofte 

der^u^w Qaiiro A,bifariam,&Qmsdimi4ipfW^“® bifariam, 
&'i«a!d?iAceps i tandem jiacjdcmus itiali<j>iem imppem. Na 
fiinblnanUm incideremus „eilct A, abinprmduplus^oni- 
flir siuoei*^ noi^dupjus., Q^upd eft abfur(|)|m Igitur cii 
in impdfem incidamu?,metietur ille impar ipfum A, per nii 
mer.umipaiiem : Alias li per imparem metiretur,cum impar 
ionptUrcm multiplicans iaciat irnrpaiem j cfTegA, fadusex zl- 
Ift iptpareinhunc imparem,i,mpat • .Qjjpd cft-j^biurdum . 
pottitut^eonn par v .^arccum ii^ar rnctiatur A, wr pa- 
«ImAptqji^adeo uicillim par per imparem j erit ex dchnitio 

Se, prarit*;? par» ^ pp^iricrv^gr. .'Si par pi^ru^ncqi 

W ri >6,3 d vnii t 1 ^ ir,-f". ■ 
■' i J ; b:, ; f 0 . 
iS.IJ bfi,! A -i ! 'k '■'■i,;. . 
. 1 F 4;c i iiQk omnes i^mepra^,,jgui^ 

hus , ^& otnmi»Ais^/l^i[4miks 
^ioA irbf4(r4s i:fr.Hnf.fk hac pr.opos>, 
tWfMVis >^fAriper;imfdtes,. - ■ li ' i 

V Ui 01 at.R3> iiex,firW)»ir theoreine^ik»^^ 
ligmtur ea,qua in definitionem ^,lib. 7 .fcripfimtu. 

THJEOR. 33.PROPQ5n55-- 

S I fint quotcLinque rttimeri dMCbp? 
prop-o rtionales-idetiabaptur iutbm' 



t.ftfumi 

^EZrCLJT). 0€OM.$m^ 

D 
B . . G . c 

do, & ultimo sequales ipii primo: Eritur 

fecundi exceffus ad primumjjrd ultimi ex- 
ceffus ad omnes ipRim antecedentes:. 

» T quotennque numeri continue proportionalcj 

t ^ ^ C,fecuh<do, &- E -F-,iulfimo d«ia. 
nantur C G, F H, pi imo scquaks. DtcOelTc ut B G. ad 

. . A , Ita E H, 
- . ad A,BC;, 

.. G-... . C &D,ifin)uli 

» * V * * ‘ • Detrahaeui» 
*..K..,...!... K.y FI.ipfiBG, 

. ■ ' , ^ &FK;, ipfi 
* D.asquaksi 

Q^jnta igi 
w . - - tUr F1; «. 
**'*.F qualis cftip 

^ ® 5 eritSc reliquus 1Hreliquo BG, 
iquahs.C^a licrocft ut A, ad B' C,'ira B C.ad D,& D,ad 
E Fi conuertendoque ut E F;aii-D,ita D,4d'^BiG,& B G a4 

A i Atque cft K F,ipfi D. & I F , i p/i B C , & H F „.pfi A. 
aequalis: Erit quoque ut E F, ad AL .F,Ua JC F, ad I F, & l F» 

?“f E A, ad K F,ita K I,ad IFA 
I u j" ' * ^ proinde Ita etiam erunt Omties E K< K 1, 
IH, ad omnes K F, I F, H F,hoc cft, totus E H, ad D, BC, 

T L fupH ajqualcs K F, 1 f,U F,>ut 

T u , « ^ ^ ’ iiinrenirh BG, & A.ipfis 
I H, & H F, afquaks. Q_uarc fi fint quotcuiique numeri 
4emcc|>sproport.onales,&c . Quod demonlhandum erat. 

S C H 0 L I 0 7t- 

tiue numerernm commutfrofortiondium , fi modoprin.u^fe. 

fjindur, & ylnmm futrinx noti , Cum enim fn exceffutficun 

dt Ad frmHW, Hxexccjfius ultimi ad omnes ip}um antecedeu. 

^*^iStfrtmHfaficundo,^ylumo dematur, fi ac ^ueyt relc~ 

quHf 



■i 

m^LIB E 1L3.IX. WS' }3° 
anusftcundiad frimtti«fttAteliqt*us yltitni ad alium: Efit^ 

hic alius fumm* omnium numerorum frofortionalium , qui 

yltimum antecedunt. 

Si igitur, adijciaturyl i. 3-9. i/-8l. 14?‘7»9- 
timus, habebitur tota 
fumma. Inuenietur autem quartus iHe frofortionalif^fi fri- 

mus multiplicetur in excejfum yltimi, ^ produSius diuida- 

turin excejjum fecundt . Id quod ex regula proportionum 

apud Arithmeticos manifefium eft . Vtin exemplo appoftto, 

fi primus numerus , nimirum unitoi.detrahatur ex ^.fecundo, 

& exx I 87. yltimo j erunt reliquiexcejfus i.z i 86. ironiam 

igitur debet tfie ut z. ad l .ita zi96.adfummam omntum,ex.. 

cepto yltimoi fi i. multiplicetur per 11 %6.fiet numerus x 18 6. 
qui fi diuidatur in 7. exurget numerus log-}.f^idelicet fumm* 

omnium,exclufo vltimo z i 87 • fi addatur fumm* inuent* 

locjj . procreabitur fumma omnium 3180. 

THEOR. 34. PROPOS. 36. 

SI ab unitate quotcunque numeri dein 
ceps exponantur in dupla proportione, 
quoad totus compofitus fiat primus; & to¬ 
tus hic in ultimum multiplicatus faciat ali¬ 
quem : Fa(5fus erit perferius. 

s I N T ab unitate quotcuijcjuc numeri'A, B, C, D, du¬ 
pli, quoad E, ex ilJis compofitus fit primusI &E, multi¬ 
plicans D,ultimum faciat F. Dico F, efle numerum perfe* 

Vnitat . A,t. B,4. C»8. D)|6. 
E,3i. G- 6x. H,i2+. 1.148- F—— 49^. 

K,tl.M,3i. L,3i.N,4^f. 
O-P- 

fiura. Quot enim fant numeri A.B.C, D, tot fumantur 
abE,dupli,ncmpcE.G,HJ. Qma igitur A,B, C,D,wn- 

T t * dem 



__ ^M^BWCLrD.GEQM.WPk' 
dem rationem liabcBtjCjaam E-,G„H, i jeritcxxquo.mX! 
ad Pjfta E^advi j Ac proptetea numerusfadiis- ex A,ptinio 

ip.feptlmi in I,qu3rtum aequaliscltfafto exD/emndoin E tertium}' 
?aauseft,aptcmJ^.cxr>iia£ tlpitutidtm 1 ,fictex A,inl-i 

7»J>ron, idcoquc I, ipfum F,mctictur per A,biuanuni j & ob hof sji 

.yn}tat . A,i. Bi4. CySv D, t6. k 
' E,3i. .G.-.T--V, 62. H,i24. .1,148. F_ 

5 f. ttoni. 

7- pr»n. 
II. fro». 

9‘ prtn» 

ipfius I,duplus erit. Q.uarc E, G, H, /, F, deinceps dupli: 
lunt. Detrahantur ex G.fccundo, ^ ex F, ultimo nuracti 
A, L, pr»mo E,aequales, finrquc reliqui cxceffus M, N. Ent 
Igitur ut:M,ad E,ita N,ad E,G,H, I, fimul; Eft autem M, 
«qualis ipfi E. (cum enim G,ctuplus fit ipfius E,ahlatusquf 
fit A.ipfi E,aequalis ; erit & reliquus M,ipfi E,squalis } Er 
go & N. squalis eft ipfis E, G. H, I ,.fim^ , Additu tuitur 
aequalibus, nempe numera L, (qqi ^qwalisetf ipfi E/abla- 
tus) & numero compofiro ex unitate, & A. B,C,D.nunic- 
fisj :(quicompQfituscidcm.E, rft iEquahs) erit comppfitus 

mL N,nimirum ipfcF, squalis unitati, & numeris A, B, 
QD, EjG.H, I, fimul. Q^are cui unitas, 5c omnes nume 

l! F J ( cum enim 
F,ladtus fiicx E ,,m D, metietur D, ipfiim F ,• qtque adeo 
eundem F,mcdeturunitas,& numeri A ,B,C,iprum D, me 
tientes. Rurfus cum I, ipfum F, metiatur, ut oftenVum 
eft; metientur quoque eundem F,numcri E,G,H,ipfum I, 
propter pippqrsiopcm duplam * m«icnrc5 & nullus abus 
uum«US,:ipfuTO F.,metiatui:, utmoxoftcndcmtis i Erunt 
u^if^s i$f pumeri A,B, C,D.E,G, H, I, omnes partes, qu^^ 
E,habere potcft.-Qjiibuscum squalis oftcnfus fit ipfcFi 
erit F, ex dc^i;ianc, pjrfqAus. 

Q..V 0 H. autem a^ljps qlius numerus, praeter A, B, C, i 
D, E.G,H, J,;ipfum F,metiatur, itadcmonftrabimus. Me- | 
natur, fi fieri poteft, aliu%oumcrus 0,prstcr illos,ipfum F, 
per P} atque adeo F, fiat ex O, in P : Sed & idem F, fa^us 

Idem ergo ftumcrus4t ex E, primo in D , 
quartum * ^ P^ (rcupdp io ^ retpuna | ac proptcrca 

ut 
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Ut E,a4 P#Ua 0,ad D . Q.uoniam wrq, cum A, B,C,D, ig.fepimi 
ab umwtciinf prqpoctipaalr?, & A,proxiinusunitati,pri¬ 
mus, j ulctmum D, nuJlusalius, pra:ter A B, C, rnftitur: ik t^.oBaui 
O , pqnituKnqn idcm , c)u» a!iq«is ipforuiq A , B , C j non 
niq-ictur 0,1 ip.ium D. Vt aurem 0,ad D,ua s tat E, ad f j 
Nequf igitur E, ipfum P, mct ciur. Exi (tente ei go E,prV 
lUP iCTUBtJ^i.^.P, inter Ic primi 5 ideoqur in Tua propor- jt .feftimi 
tion^nrinurir; Ac proinde asque mcti.ctui & .ipfum 0,5f it. 
P^.i.pfuJa^ p. ullus upro alius ptaster A,B, C, rpfym D,a^^ feftimi 
titur: Igirur p, idiem erit, qtq aJiouis ipfotum A, B, C . Sit i 
idem, qui B, & quot funt B, C,D,totab E, iumantur du¬ 
pli E,G, H . Erit Igitur cx arquo, ut B, ad D, ira E, ad H j 
Ac proinde j^cmp^uijerus^t ex ^.prtmp in H, quartum, feftimi 
quiex D;#ccuhdoin E, tertium. C^ui autemci D , inE, I 
aequalis fuit ei, qui ex P,in O. !dcm ergo fiet ex P, in 0,qui 
ex B,in H ; atque adeo erit ut P,ad B, ita H.ad O. Erat au- |i ^.feftimi 
tem P.idem qui B : Igitur & H,idem ell,qui O . Qjiod eft 
abfurdum ponitur enim 0,diuer{iis ab omnibus A, B, C, 
D,E,G,H,l . NonigituralmsnumerusO, ipfum F, meti¬ 
tur, fcd ipfum foli A,B,C,D,E,G, H, I, metiuntur. Qua 
ob rem,fi ab unitate quotcunque numeri deinceps exponan 
tur in dupla proportionc.Scc. Qjuod erat demoufirandum. 

S C H 0 L I 0 21. 

E X hoc theoremxt* elicitur modui itiuenienii omnes nume¬ 

ros ferfeEios, eorum furtes alitjuotas,quibus/imulfumptis, 

iuxta definitionem numen ferfeHi, if(i aquales funt. Si enim 

quotcunque numeri ab ynitate dufh in unam fummam colli- 

frantur , donec comfojitus jit‘,numerui frimus ■, Erit numerus 

f alius ex illo f rimo m ultimum du florum^ ferjelius . Quod ji 

ab iUo f rimo,qui ex illis duplis comfonitur, fumantur tot con¬ 

tinue dufli [ipfo primo etiam computato') quot funt numeri illi 

dupli ab ynitate j erunt hi numeri accepti, «jr illi ab ynitate 

dupli, yna cum ipfa unitate, omnes partes aliquota ^ quas 

ptrfe&Hs numerus inuentus habere potefi. Qua omnia perjfi 

cuafunt ex demonjlratione theorematis y ^ facile ex fubteliis 

exemplis percipi pnjjunt. Vtquia numerus i. compojitus ex 

i .z. primus efi ierit propterea numerus 6. qui fit ex i ini. 
. . yLttn.u 



FINIS ELEMENTI NONI 

'' ^CLI^^.GEOM-^^ ' 
■vltimum duplorum, perfefluf,cuius fartes altquou funi 1.1. 

?, Item, quia compojitus ex his 1.1.4. nimirum j.primuM^^ 

tdcirco I i.faBusex 7.in ^.efi perfeflus habens has fartesU. 

quotas 1.1.4, 7* >^>'0 quia compofitusex his i. 2,4 

t.hocefi, i<;.no»eJi primus i non erit tzo.faaus ex u.in 
8. perfeElus. 

Z> E N I Q^v E quia compojitus ex his t. z. 4. g. 

mirum j i. primus eji; erit 4^6.faSius ex j r. in 16. nummt 

perfecius, cuius partes aliquot* funt i.z. 4. 8. 16.} 1,62.124. 

248. Eodem modo & reliquosperfefios numeros inuenimut. 










